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MATHEMATICA. 

I. 
I>emon{lnitio  Theorematis  Fermatiani 

mnm  namerum  prhnum  formae  4  n  +  i  #^  Jummm 
duorum  quadraorum. 

Au&ore  Leonh.  Eulero.  p.  3. 

Dz  tioc  inGgni  Thearemate  iam  in  roperiori  Tomo 
a  Cel.  Audore  egregiae  obieruatiOQes  funt  pro* 
kcae ,  quibus  «ius  veritas  tam  (blidis  ratiombus  liiit  com< 
piobata  ,  Tt  nullum  dubium  lelinqui  videretur  \  neque 
tamea  hae  ratione^  vicem  firmae  demunQrationis  fufti. 
oebant.  In  lioc  memorabile  ceraitur  exemplum  eius^ 
modi  propofitionis ,  de  cuius  \eritate  dubitare  ne&s  Gt , 
etiamfi  completa  demonftratione  deftituamur.  Talibus 
«utem  propofitioinbus  nusquam  minus  ,  quam  in  Mathefi^ 
locum  relinqui  yulgo  putatur  ,  -vbi  omnia  firmifiimis 
demonftrationibus  munita  Tidentur,  Verum  hoc  edam 
tsntum  in  doftrina  numerorum  vfii  venire  deprehendimus, 
in  quoium  natura  fcrucanda  Fermatius  ita  exccUuic,  vt 
quam  plurimas  proprietates  detexeric ,  atque  ctiam  de- 
monfirafle  fit  profefliis  ,  quarum  plerasque  etiam  nunc 
fine  demonftratiooe  veritati  confencaneas  agnolcere  de- 
bemus;  dum  in  rdiquis  Mathefeos  p^irtibuS}  ac  multo 
magis  in  aliis  lcientiae  generibus ,  quarum  propofitionum 
terteas  non  per  rigidas  demonffatiriones  nobis  eft  per- 
fpdQoi ,  eae  merito  fiifpedae  videri  debent ,  cum  adeo 
f>iennnq|tie ,  quandoquidem  eas  accuiatiis   intueri   iicet, 
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filfie  deprehendnntur.  In  eo  gienerc  i^tax  inprimfs 
idud  Theorema  Fermatianum  ,  (]uoi  omnis  numerus 
primus  fbrmae  4. »  +  i  fit  fumma  duonim  quadratorum, 
ftudium  Geometrarum  tatigauit ,  atque  Cel.  Euferus  in 
eius  demonftrdtione  inueftiganda  mulrum  diuque  deliidftflle 
videtur  »  cum  in  (uperioh  Tomo  plura  Theoremata  buc 
pertinentia  ex  profundiflTimis  numerorum  myfteriis  elt- 
cuiflet ,  neque  tatnen  lcopum  attingere  potviflet.  Tam 
prope  autem  eo  pertigerat ,  vt  hic  ,  quafi  reliquo  fpatio 
feliciter  confedtO)  tandem  perfedam  demonftrationem. 
fit  adeptus ,  quae  cum  per  tot  ambages  tantasque  011- 
merorum  difficultates  fit  deduda,  eo  magis  attentionem 
et  (ludium  Geometrarum  excitare  debebit.  NuUum  enim' 
dubium  e(l,  quin,  his  argumentis  probe  perpenfis,  via 
multo  breuior  et  planior  eodein  perueniendi  aperiatar. 
Talis  autcm  demonfiratio  breuior  ac  certe  nobis  pbnior 
aditum  ad  abfcondita  numeroram  arcana  efl^t  patcfadura, 
quae  etiamnum  ,  non  nifi  quafi  per  tenebras  >  contemplari 
licet. 

Verfatur  eigo  memorabile  Theoreifia  circa  nume^ 
ros  fbrmae  4 »  -h  x  ,  feu  eos  numeros  impares  »  qui 
vnitate  excedunt  multipla  quaternarii ,  qui  funt :  5.9. 
13.  17.  21.  25.  ap.  33.  37.  41.  45.  49.  etc.  la 
his  didinguuntur  numeri  primi  5.  13.  17.  ap.  37.  41» 
a  compofitis  9.  ai.  25.  33.  45.  49,  ac  de  illis  af^ 
firmatur  fingulos  efle  aggregata  binorum  quadrotorum , 
veluti  5  =:  1  +  4;  13,  =:  4  -1-  9  {  17  z=:  i  -+-  i5;  29 
r::  4  -i-  25  ;  37-  =^  »  -*-  3^  i  4'  =  i^  -H  ^5«  etc. 
quod  eo  magis  rairum  videtur  j  cum  haec  quadrata  nuUa 
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fatione  ptocedattt  Imet  compofitos  Aitem  ,  etfi  alii  ipfi 
funt  qaadrata,  \t  9.  z<^,49  etc.  aliiTero  eiiamfiimtn^ 
duorum  quadnatorum  aequadtur  :  vnde  propofitio  tan- 
tam  ad  oumeros  jM-imos  formae  4»>4^  t  refiringitar% 
Huius  ergo  Teritas  nunc  demum  pro  dennonflrata  eft 
habenda ,  fiquidem  demonfiratio  Fermatiana  penitus  in^ 
tercidit.  In  praecedente' autem  Tomo  demonftratio  eO 
erat  produdib,  Tt  ofienderetur,  quotics  4«<4' x  fit  ni»- 
tnerus  primus,  lemper  dari  eiasmodi  duos  numeros  4  et  ^, 
vt  «»"H-^"  eflet  per  4«-+-i  diuifibile :  hoc  ipfum 
antem  tum  fine  probatioae  telinquebatur.  Nunc  igitur 
aegotium  ita  Audor  ablbluit ,  Tt  cum  multo  ante  demon^ 
ilraflet ,  hanc  formam  a**—^**,  ieu  prodQdam  hoc 
(<*•"- ^»*)  («»" -4- *»")  femper  cfle  pef  numeram 
primum  4  »4-1  diujfibiie,  doceist,  iemper  ^ri  cafiiS) 
quibus  alter  fa&or  a**  —  b*^  non  fit  dimfibilis  pet 
4»  -4-  X ,  tum  enim  neceflario  iequitur ,  alterum  £)dorem 
«'"-f-^"*  hunc  diuiforcm  compledi.  Quod  reliquuni 
cft  ,  iam  ante  erat  praeftinim  t  quia  enim  4*"-4-*** 
eft  fumma  duorum  quadratorum  ,  fimulqae  firma  demon* 
ftratione  euidtum  eft ,  fummam  talium  binorom  quadta- 
torum  nulios  alios  diui()res  admittere ,  nifi  qui  ipfi  fint 
duorum  quadratorum  lummae ,  necefle  eft  ,  numeram 
4ff-4-x  efle  fummam  duoram  quadratonim.  Hinc  igi^ 
tur  liquet ,  quam  fubtilia  et  vndequaque  conquifita  ratio 
cioia  ad  huinsmodi  demonftrationes  requirantur ,  et  quam 
longe  adhuc  a  folida  numerorura  cqgaitione  fimo» 
femoti. 
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ftac  lcripi»  fttg.  13  fine  pecoltMi  tttnlo  sdia»* 
^tor  Qona  diflbrtatio ,  in  <pii  Kfidua ,  quae  io  diuifiooc 
munefocwn  qoadnmmiin  pcr  ^tofins  iiiiBieroe  xemaiient, 
^amini  liibiiciunfiir ,  imdt  ifBcum  e|regiac  numeronnii 
IROprietam  «lednaintiBr  ,  vel  omoino  nouae,  vdl 
iam  <)uiden)  cogottae,  fed  nouo  modo  denionftiata& 
K$mo  isnorat  omaesnumeroi  qnadratos,  qui  pei^  3  dip 
«idi  nequemit »  ii  4toifione  femper  vaicatan  relinquere, 
neqoe  Tlhsn  dari  aumeniv  qua^tom  ,  qui  per  3  dinifiis 
duo  «-elioquait.  Simiii  modo  «luUus  datur  oumerus  qua- 
dratos,  qoi  |)er  44.  dinifiis  wd  a ,  vel  3  relinquac ,  (ed 
fefidotnn  lemper  eft  i,  nifi  dinifio  fiiccedat ,  quo  cafii 
isfiduam  ceaiflodoia  eft  o  Deinde  nuUus  datur  oumerm 
^aadiains,  qoi  per  5  idiniius  lelinquat  a ,  vel  3 ,  fed  refi* 
dua  iempor  iunt  vel  c,  vd  j  ,  vel  4.  Atqne  in  genere 
per  qnemoooqne  numenim  finmeii  qnadrati  diuidantur,  a 
fefiduis  certi  nnmeri  excludnotur  ,  quos  Cel.  Auctor 
Inc  imprimis  confidesac ,  €t  tm  re/tdya  appellat.  Tnni 
pro  quocuoqne  diuibire  eximias  proprietaces  tam  inttc 
fefidua,  quam  iion  refidua  obfemat ,  indeqne  plnra  egre* 
gia  Tlieoiemata  demonilrat  ;  veluri  nunquam  euenire 
potTe.,  vt  baec  forma  4«o»--|Kr  —  », quicunqnc etiam 
numeri  pro  10  et  »  afliimantor,  fiac  numerus  quadraciis. 
His  fpeculationibus  tancom  non  dedncitur  Auctortandem 
ad  illud  elegantifiimum  Theorema ,  ^uu/  omnes  mmeri 
fiift  a^egaiu  ^uatmr  vel  •pauciomm  quadratorum  ^  qvtod 
citiam  Fermafku  ex  pfofiudifliniis  oumerorum  myMii 
demoofirafle  afiirmat,  et  cuius  demonftrattonis  iactnai 
aeque  efl  dolenda,  ac  tot  veterum  (criptoium  ,  quibus 
nos  temporom  iactura  priuauit.     Etfi  enim    Auctor  in 
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foQtmo  Tbeotm&t»  (ieRioDilrae ,  omiMaf  iminenin 
cflc  JMnmn»  qHotiurqmifafomnwlpamiorm^fiq^tk» 
fudfida  fracta  nm  exMamur,  txmtn  iuec  adiectt 
cooditio  nuixifiHii»  divnmcB  ioter  tiaoe  demcnilhvcibEiein 
cc  eaniy  qmiD  dcfideannus,  &cir«  Sopereft  igitur  dies' 
BMiiibandiiiR ,  qui  mmerut  ht  fractis  fit  Jmmut  qtafuar 
fuubratorumy  eimdm  quoifjie  in  infegris  qftafuor  qaadra^ 
immjanmac  aequari» 


TL 

OtikvQsXio  de  fummis  DiuflorutxL* 
AuQ»  L»  Eulero*  p,  59,. 

Dimibics  coiasque  numeri  ii  TManfdr  nnnien  ,  pcr 
quos  illum  iine  Mfiduoi  diunderer  licet ;  vnde  lor 
ter  diuiibres'  cniaBqae  numeii  reperitnr  primo»  yvam^ 
nun  ipera  iUe  ipfe  nuoienisy  ^iandbqpidlBai  omni»  nik 
Kieius-  tam  per  Tnitatent  ^  qoam  per  (e  ipfiim  dinidi 
poteff.  lam  con(tat  eoi  numeiosv  qui  piactcr  vnitttc;ni 
et  fe  ipfo»  nulIoS'  alio»  diuifbres>  admittunt: ,  vocar»  pri'' 
mos ,  reliquofr  irera  y  qur  piaetfciea:  per  alios'  nnmerof 
^nidi  fe  fine  re(idao>  patiuntur»  compofitos  ;  atque  io 
Arithmetics  Tulg^ri:  traditur  methodu»,  omnes>  cuiusqucp 
nuroeri  diuiibce»  inueniendi»  Auctor  igitur  in  bac  dis- 
icitatione  fiimmanF  omnium>  dinilbruin  cuiisqae  numerl 
contemplatar ,,  non  ea  confilia,.  yr$  alias  in  inuefiigatione 
auneioEam  pcxiectomm'  y  'vd  «miicabiliuov  p  «lianimue 
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haiusmodi  quaeftionum  fieri  folet ,  ftd  vt  ordinem  >  et 
quafi  legem  ,  qua  iftae  fummae  diuiforum  fingulis  oumeris 
conueniences  procedant ,  «xploret ,  qui  c«rte  maxime 
ablconditus  videri  debet ,  cum  pro  numeris  primis ,  fum-r 
ma  diuiforum  iplbs  vnitate  fuperet  ,  pro  compofitis 
dutem  eo  magis ,  quo  plures  &dotes  priroos  in  fe  com- 
ple^untur.  Qi]oniam  igitur  ratio  progrefiionis  ounneo 
rorum  primorum  adhuc  fummum  efl  myflerium  >  io 
quod  ne  Fermatio  quidem  penetrare  licuit ,  horum  autem 
ratio  manifeflo  in  fiimm^  diuiforum  ingreditur  «  quis 
dubitaret  has  quoque  niilli  lege  fiibiedas  pronunciare  ? 
£o  maiorem  igitur  haec  difl^rtatio  attentiqnem  fnerctur, 
quod  ita  lex  ibi  io  lucem  efl  protiaf^a  ,  etfi  nondum 
fiimmo  rigore  demonflrata.  Au(5tori  autem  hic  idem 
Vfi]  euenit ,  quod  ante  4n  Theoremate  Fermatiano  ,  yt 
mox  deinceps  defedtum  demonflradonis  fiippleuerit.  ^Niod 
coim  in  demonflratione  hic  tradtta  adhuc  defidemtur, 
ftarim  io  requenti  diflertatione  fiipplebitur.  Quo  haee 
clarius  exponi  poffint ,  vtitur  Audlor  figno  /  ad  fiim' 
mam  dioirorum  cuiusque  nuroeri,  cui  praefigitur,  indiao-» 
dam,  Ita  fn  indicat  fumipam  omnium  diuifi>rum  niBneii 
n ,  Tode   inceUigitor  foce  Tt  fequitur : 

/nm-t-iirria 

/la  ~  I  •4-i-*'  3-f-4-4-  (Jh-|4  :^at 

/13  — i-<-i3  =  14 

/14=  » -»-2 -t- 7 -♦- 14~  «4 

/1 5r  m  H- 3 -4- 5 -+.  1 5  zn  a4 

/ifi— I  •^i-^^'*'9.-*-ii!  zziit 

/i7ZZl-f-l7~  18 

/18^1  ^2^-3-Htf -*-9^  1 8  —  39 

/20 —  I  •+H-*A^S-hl<H-a0Z=l4.i 

etc. 

qoae 


/1=: 

/2^ 

1-4-2  =  3 

/3  = 

I  -»-3  —  4 

/4  — 

1  H-2  -4-4  =  7 

/s==r 

!-«-*  =5 

/«  — 

1-4-2-4-3  -4-«zria 

/7  — 

I  -4-7  —  8 

/8  — 

I  -4-  1  H-4_j.8— -X^ 

/9  = 

i-4-3H-i)=19 

JlQZ^i 

I  -4-a-4-5-Hion:i8 

^e  fiflnmae  ^ex  ^ ^c^gmto'  ^  pdndpior  > v  quoi*  ^  fumm* "" 
diuiforum   ipt^u&Vmnpq^ ,  jcuias Tactones  m  ^f^  ^P  ^A  %1 
fiant  iiitcr  fe  numefi   prinai ,    aequalis  fit  prodn^o'  ex 
iiimmis  diuiforum   fingulprum  ,    feu  fmnpq  zzjm.  Jn. 
Jpfqy  pro  maximis  homeris  facile  definiri  polJiiDt  Ita    i 
cfi.,/jp.=:  /4  .v5  ^U^^  f$   :=  ^7.   <y  :=  42.,y   «t  .c 
/3^9 —/S.r.p..  S^^f&zfg-fs--^  15113^^  icii^Q,, .. 
Confiderat.  autem  Auetbr  hasi  diuKoDiiny  idimiTias^  prout  \ : 
fecundum  /ordiiaem.  numeromm  natucalem.,  qiiibus.reipoa^... 
denty  progrediuntiir.:hoc..modo:  .  : 

mnmn  :*       x- s/'3*4)fr^^*    7r'^'P-   70,  11. 1?.  13,  14.  ^5.  xjff,    .. 
CummaeditL      z.'3.  4.  7.  6.  .10«  8. 15.  j:>.  1,8.  ttt^tS  14«  24..'.iVf.^3.x.  ctc.'  .' 

in  qua  progrefiione    certe    nulla   lex  .Q>ec.tatur  ^^  cum  > 
modo  finii  jnaiores. ,  modolminores  ^-  modp  pargs  /   , 
modo  impares  ,  atque  inpripiis  ordo   nuiueruruur  pri- 
in<MiiBF>.  fii  manifefto   immifcetiu:  /«  qui .  cum.  .fit    ipper^ . .- 
icnitabilis^.  quifii  inhac  leric  legeip  Ibspicaretur  ?  Interim  . 
tamen  Auctor  docet,  hos  numeros.conftituere  leriem  eius 
generis  i)  quae  rccurrentes  dici' fol^nt^  ita  vt  quilibet  eius 
terroinus  ex  aliquot  praecedentibiis  iecundum  certam  quan^  * 
dem  legem  determinetur.   Qicmadmodum   ehim  fn    de- 
notat   fuihmam   diuiforum   numeti   »,  ita  haec  fcriptun 
f{nr^a )-  denotabit  fummam  dtuiforum  jiumeri  «  —  ^, 
quo  obferuato  lex  illa.ab  Auctore  inuenta  ita  Iehabet| 
vt  fit:    , 

Jn^f^n^x^-VfinTf^^-^fin-s^rK^^ 

^Jinri  5 hfi ^-aa  )-/(«'a6)+/(^r35)+il;«-40)r e.tc.  ^ 
▼bi  ratione  Jignorum  tenendunl  cft ,  Iqiiper  bina  +  excipi 
«  binis  ^,  numeri  autcm   x  , .  a  ,  5  ,  .7  ,  1 2  ,  15  ,.  etc.  v 
continuo  ab  n  &btrahendi  ex  dificrentiis  iacile  cognofcuntur : 
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ijgtk.  >»}>«>(>  Tr  Tr   4>    9»^*>«r«>««. 

duininoda  alteraatim  fiiniaQtiur.    Coaimodius  jgptar  iUa; 
lelatio  ita  repiaefeDCabitur ; 
c-*-  jn»-«y— /«—»)-+-/(«— »«y—fr«—«)-«rf(«—«$)    etc^ 

•'"^  }-l-Jl«— .)— A»^r)-l-/(«-'Ij)-r/(«— .6)-f,/l«— 4o).        . 

Pro  applicatione  auteni  huiu»  formulais  ad  quosais  nci' 
meros^  fcienduin  eftyhos  termino»  ea  -vsque  tantum 
iumi  debere ,  quoad  numerr  poft  figiium  /  ^ripii  fiant 
negatiui  >  qui  omnes  funt  omittendi ;  tum  Tcro  fi  occur- 
lat  temiinHs/(  »  —  »  ),  feu  y^,  quia  hic  per  fe  non  de^ 
terminatur  ,  quctuis  cafu  'eius  locq  ipliim  numennh  v 
lcribi  opoitere.  Fer  lianc  ergp  fegem 

eritr  /sr— /20-*/iJ'— /i«^— /i4-f-y9-l-/'<J' 

feu:   /21:1=  42-*-  ao—  J«—  »4-4-13-4-1»  —  87— 55=^  3»- 

tniD :  f22 zz.fl I  -H/ao  — / 1 7  — /i 5 -1-/1  o -»-/7  — /<>  . 

feu:    /aj  rr  32-*-  42—  18—  24-»-  18^-8—22=100-64=3^ 

Ad.hanc  mindMiem  progirefrioDis  legem  dedudius  eft 
AuAor  confidcratioae  huius  produdli: 
( I  -  a:)(  I -:c'}(  1  - x')( I -.A'*X' -^'Xi -*')(' -*^)  etc. 
cuius  ^ctores  in  iafinitum  progredi  concipiuntor  ,  quod 
il  per  a<ftualem  multiplicationem  euoluatur  ^  ob&ruauit 
prodire  hanc  feriem  : 

quou^que  rcilicet  operationem  a^  continuure  licuit ,  Tnde 
kgem  huius  ieriei  er  exponcntum  progr^%)aem  tantum 
per  indudionem  cordu^  >,  quod  forte  pluribus  fiifiSicere 
Tideatnr.  Veram  Audor  ingenue  ^tetur ,  hanc  obferaa- 
tam  conuenientiam  minime  adhuc  efie  demonftratam , 
fed  eius  demcmftrationem  etiamnum  defiderari  ,   quam 

«uteni 


x»x 

«Dtcm  baud  niiilto  poft  oiin   Academui   communicauic, 

Coacefla  autem  aequalitate  illius  produd^i.et  feriei    euo- 

toae  /  Theoreina   memorBtum  circa  ordinem  io  fum- 

iDia:.diuirorum' jpeTfjxcue  iqde  dem(ni(lratur.>t  oullum 

amplius  dubiuro  ibperefle  pollit,  «tiamfi  logarithmis   et 

diflferentiatione  £t  opus,  cpm   res    parum    ad    naturam 

diui(orum  pertinere  videantur.     £x  hoc  eigp   cafu    in- 

<clligere  iicet^  <quam  si&p  «t  mirifico    nexu    Analyfis 

jiifioitonim  ;i  iion  ifblum  cuni  Analjfi   vulgari.,  fed  etiam  ' 

xam  (kidrina  .oumerorum  ,  -quae  ab  hoc  fiibliroi  calculi 

jeoer^  .abiioncie  widetur^  ifit  cooiunda. 

m, 

IJemonftratio  Theorematis  circa  ordi- 

flem  ia  (iimmis  diuiforum  obferuatuip. 

Auft.  L,  Eulcro. 

p.  75. 

Hic  Cel.  Audorid,  .iqnod  jo  piaecedente  diflertatione 
adhucxlefiderafaatur  «'Cumiilate  praeftat .,  etilemon^ 
.flrationem  xocuenientiae  rmodo  smemoratae  rigid  fiimam 
cxponit.  Quae  «etfi  imlgarJbus  ;pnnqpus  .innititur  ,  ta- 
jnen  jion  exiguam  iagadtatcm  .prae  <ie  ferre  videtur. 
'Quod  ad  ipfum  argumentum  jtftinet ,  id  iaro  fupra  iatia 
*«ft  .«xpUcatum. 
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.-IV. 

"De  Mfethbdd  Djoptonfceae'  Atlaloga  'in 
.... Analyfi.  iiifinitorum. . : Auft.' X. .  Eulera 

pag.  84. 

\/| ethodus.vDiophantea  ^.  ab  auiftore  antiipOiGtaieay 

..,  JltX  'DiOpbanto  fic  xJid^a:,  potiffimuni   ad.».  dbaiailai» 

u.numeroruni*  cefertor »  iirque  liuiusmod^iiquae({ione&  refot- 

Tcre  docet ,  quibos  numeri  quaemntur  ^  qui  certa.  ratiooe: 

combiuati,  cuadaut  quadrati  ^  ycI  cubi ,  afiusue  generis  nu- 

meri ;  veluti  (i  quaerantur'.  duo  numeri »    quorum   qmK 

.  .drata  addita  iterum  quadratum    pro4ucan|:  ^    (;uiusmodi 

'  nameri  ftnt  3^*  et  4 ^  quorum  quadiat*  9  et 5i(I .dddita. 

.  1  ."fiimflDffm  dant  2  f  itidem;  icpiadratum.  /  In  ^enere.  [gitur 

fi  hi  numeri  ponrmtur  *  etjj,  id  requiritiir,  vt  :i:*^-jyr 

fiat  quadratum  ,  feu  tt  V(Ar^.^jKy)  fit  numcrus  ra^ 

tionaiis ,  atque  lemperi  iii   folutloue    huiusmodi    proble- 

matum  pcruenitur  ad  tales  fbrmulas  radicaks,  fiue  radix 

quadrata ,  fuie.  cubica;,  fuic  attioris  gradus  (k  extraheflula^ 

niunerosqiie  iHii.  fig.FU>  implicatos  ita  determinari  opartet^ 

vt  radix  re  yera  cxtrahi ,  poHit  ^  omnisque  irrationalitaS' 

cuanescat.     Ex  q«o.  methodum  Dipphaatcam  ita    dcE^ 

niri  pofle  pjtet^  vt  fit  methpdus    irntionalitarem    tolr- 

lcndi.     Qiiod  autem  in  Analyfi  commutii  fiint  qirantitai- 

tes  irrationales ,  id  iri  Analyfi  fublimiori  funt  quantitates- 

tranlcendentes ,  quac  oriuntur ,  fi  qua  forrtiirla    differeciF- 

tiaiis  integjrationem  refpuat ,  perinde  atque  ibi  quantita^* 

tes  irr^onales  nalcuntur ,  quando  ex  quapiam    formula^ 

radiccm 


jadicem  -eztraliere  non  licet .   Methodos  igitur-  m  At»- 
.  Ijfit  iQfiaitorocn  Diophaateae  an^loga   in  hoc.Yetlatur , 
yt  quantirates  formulam  quandam    dif&rentialem   iiDgr&> 
diences.ita  determinentvtr ,  Tt  integnatio  Tuccedat  ^  etin- 
cegrale  Algebraice  exhibei^i  potTtt.    Huiasmodi  exempls 
fiatim.  occumTnt,  quando  yel  curuae  quadrabi^es,  vel  re* 
dificabiiesfeqpiiruntur,  vhi  poficis  co(n;dinati8  orthc^ona' 
iibus  X  et  /  >  eiusmodi  relacio  inter  eas  defideratur ,  rt 
priori  cafu  foimukydXf  pofteriori  vefo  haec/y(<b:'+<(y*) 
integrationem   admittat.   <  Problema  quidem ,  quo  cuniae 
quadrabiles  quaeruntur ,  e(t  facilUmum  ,  atque   adeo    'nm 
ante  inuen^  Analyfin  infioitorum  (b\m  potuit »  alterum 
Tero  de  curuis  fedificabiliba^  nohhifi  per  plures  ambages  Sf 
i-^iris'  c^ebetrimib.' Bermanodi  et  Bemoutlio  'eH  rofutnm  , 
VU  nuflum  •  ve(tigium  irieiihodi  cuiuspiam  certae  depreheff* 
ditur...  Hic  ergp  quafi  .noous  eampus  in  Analyfi    infini- 
tormn  aperftur  antehae*  prorfiis  ignotus  ;""merHodiis  fci' 
licet  Diophanteae  aaaIog|()  cuios  principia  Audor  in  hac 
dilTercatione  non  folum  (lidlnde    proponit  ,    (ed    etian:» 
eo  vsqae  profequiiur ,  vt  problemata ,  quae    alias   vire» 
Analyieos  I^nge  (uperare  viderentur ,.  nunc  fine  vlk>  tfere 
labore  re(oIui  queant. .  Interim  tamenhaecv   mechodns  ^ 
quousque  hic  e(t  excolca,  plurimum  adhuc  a  perfe(Sion& 
«be(!.,  relinquiturquc  ampUflimus  campaiEf,  in  quo^  GeoB^ 
metrae   vires  dias  exerceant ,  atqoe  eriam  ex  hacr  parte 
£nes  AnaIy(eos  proferant.     ^anquam  enim  ab  Au^re 
innumcrabiles  fbrmuke  difiereniiates    «d    integrabilitatem> 
fimi:  perdu(3fae,  tamen  plurimae  (uperftinf  ,.  qnibii»  ar- 
fificia  bic  tradita  nondurri  (ufficiunt ;  vekiti:  fi  :eiu8modi> 
«qpaeratur  lelatia  iatec  vari^iles  ji;  et  j^  >  -vt  haec  6)jf- 
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«u|i./(^^H-V)  in.tegrationem.  admittat  AuAor 
fatetur  fe  nullo  adhuc  modoid  praeftai^e  potuifle.  Yenim 
dfiDtur  fine  dubio  et  in  hac  inetbodo  fafus  .omnem  re- 
dudionem  refpuentes ,  quemadmodum  etiam  in  methodo 
Piophaotea  plurimae  Sbwoniatt  >if)uae  inullo  jnodo  ad 
quadratum  reduci  poOunti  Plurimum  igitur  .et  iiic  piae- 
fiitiire  cenlendus  erit ,  qui ,  cuiuunodi  .formulae  ad  redu- 
cendum  plane  fiQt.ioepue  ^.  jlilucide  jQilendere  j>Qtuedc* 

^. 

De  curuis  fiiniculariis  et  catenariis,  ^cl 

illis ,  quae  corporibus  ;flexibilibus  indu- 

x;untur ,  cum  potentiis  i^quibusuis  fbllici- 

tantur.  Auaore  iQ.  W.  Krafft 

pag.  14.5. 

r^elebre  CaSenarJae  ^r<*I^a  ,  ^nmos  qOidem  ^ 
\^.  grefTus  jeft  .Qatikeus  ,  in  .catenae  ^flexilis  libeiie 
lufpenlae  .figui:aro  ,  .aft  ,  quod  ^iiifpicandi  j>lures  habemus 
^caufas  ^  jion  ^metri^e  ^auxilio ,  Ued  tentamioum  atqu^ 
.ex|H;rimiBQtqruro  <ope  ,  JBquirens^  ^acilic  itaque  concija- 
..Cur ,  qui  d&ctum  .Jit.,  .quod  >vir  ^amoous  ,  ^a  icopo  jib' 
emms ,  catenulae  jcuruaturam ,  parabolae  .affinemyeQe^  ad- 
ftruxerit.  Picimus  confulto,  ipar^Mae  ,t0nm ^  incidimus 
cnim  in  (criptocqm  /Gfitilaei  Jocum  fquendam .,  /qui  iu- 
jeuknter  pcobat ,  non  pro  yera  pacaibola  iiabuifle  iplum., 

^atfi- 
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catenariae  dbcniiii ,  qood'  quideni  cottiitiaifiter  Tido  ipfi 
Tcrd  folet.  In  tibra  CDim  de  Mciu  bcaB  ,  Dial 
W.  p,  «.  257.  (equentiit  iauemootur  Terba:  Vraeterea 
fUn  dicere  <ooh  ,  — fimem  fic  Unfum ,  et  phts  aut  mimu 
traOum ,.  in  Sneas  Je  fleetere ,  ^jae  ad  parabolicas  acce^ 
dunr  quam  ptaximc ,  fantamque  ejfe  fmhtudinem  ,  «f  fi 
in  Juperficie  plana  ef  inrizonfi  recta  ,  lineam  defcribas 
parabohcam ,  eanupte'  tnuerfas  -  -^  et  exfremifafibm  bajeot 
appendas  cafenuiam ,  eam  magis  aut  minus  demitfendo  , 
Je  incitruare  ef  adapfare  ad  eandem  videbis  parabolam  , 
eoquc  accuratiorem  Jore  ifiam  adaptationem ,  quo  dej^ata 
parabola  minus  fiterif  curua  ,  boc  eff  mi^s  fenja ,  ita 
vt  in  paraboHst  quae  ad  eleuafionem  ^s  gjradus  minorem 
(loqutcur  \ik.  GalilaeuBff  de  paraboli»  ,  qua»  dclciibunt 
forponi  giauia  proiecta  J  dejcriptae  faa  y  eafemda  ad 
<mgfiem  Jere  cum  parabola  congruaf:  Totum  hunc  locum 
fnferimus,  quo  Gdiiiaei  pattim  ezinde  pareac  innocenria  , 
parcim ,  vc  de  via ,  quam  inquireodo  cateDulae  Bgfxnm 
fectitu»  eft  y  cooHet» 

Ex  quo  infinrteiimali»  metbo£  principia  inno- 
Caerunt ,  denuo  idem  problema  tentarnnt  eruditi ,  atqud^ 
mox ,  omnino  a  parab^ia '  diueriant  ,  ac  ex '  tranfcenden- 
ciuen  g^nere  efle  curuam-  ,-  quae'  quaerebatur ,  deprehen- 
fum  eft.  Noti  (blum  autem  'pkne  fblutumi  dederuoc 
pvoblemft  Leibmtius  ^  BefnouHn  y  aliique  compldres ,  fed 
fimilia  quoque  alia.  excogitaruot ,  quales  funt  v.  g.  veiariae  p 
futtiaUariae' ,  aliaequt  buius  'geoeriS'  conae» 


Haiut 


Hulbs  non  -  eA  Ibci  v  afnplstiti  '  methodordm  ,.  qin> 
tum-'vpe  huius  -  generis  probteniatum  Ibldtiones  alfecuti . 
fdttt-^mcttae^ymRrtikKKtxnGoncm  ;  id  tamen  mo- 
nemus ,  dupHcis  effe*  generis  ,  quae  hactenus  prolatae 
fiint  ,*-  fedutiones;  '  AUi  enim  ex  Statices  praecef^is  im-^ 
mediate  ■  ipQa  ^eductrat ;  alii-  >  ex '  principiis '  aliut^de  cOr 
gnitis,  T.  g.  ex  centri  grauitatis-figtirae  derceDfa  ma< 
3umQ  poffit^i  i '  eas'  repetunt.  * 

Ad*  priorem  •  claflferft- -  pei;tinebt    ,    quas    Ckriff.  ' 
fcripti  huius  -Auctor  adhibuit  inethodos ,  qui  in  negotio» 
quod    expediendum   fibi    propofuerat  ,   fequentl    ratione  ■ 
procediti^^    Confidenlt  prinnim  filiilfft  flexUe  ',  cui  finitiim 
numenHn  -potentiarinn  j  quakmcunquer  hae  habeant  ma-  ' 
gnitudinem^^ac    directionem-')   appKcatam^  fupponit  >   et 
^rmulam  eruit,  qnae  flattim  aequiiibrii  eius ,  quod  hinc  ' 
nafcitti*  ,'  polygiDm   determinat;  -  Tuih   generaleni    hanc 
aeqoatiQnem ' ,    ad   eafom  j-  fbi-  humero  infiDi£ae<  vires 
in  filum  aguQt,  (quo  cafu  non  polygoDum  -,  fedduma 
prodit )    trausfert.   Confiderat  exinde  eum  primo  cafum , 
Tbi-  'VinH  -Gmnes  in  filufn  agentes  aimaturae>  ipfras  func 
normales  )'  atque    poflquam  -fiipia    imientam  ^mulani  ' 
generalem  -cafui'huic  adaptauit ,  -  deducit  ex  ipfa  turua- 
turam  -^  quam' affumit' filum  ^  in  iquod  agit  fluidum  ela-* 
ilicUm,  -quaqua  Tcrfus  aeqnali-Vi  expandere  fe  nitens  ,  fi^ie'  - 
VeUtriath  primi  'cajus  'i  -  proutr  •  ipfam    "vocat  -  katxot  , 
atque  curuam;,  ^  cui-  -congruit  fiiuiri-f  quod  fltiidum  impuUii  ' 
fuo  expandit ,  ((^iFehrim  /ecunAmftts  ,  et  dcDiqnfe  eam,  -• 
quae  dum  fikim  a    fluido ,  ex  folo  fuo  pondere  agente, 
expanditur,  oriri  folet,   quam  Lmfcariam  appeHat. 

Abfo. 
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AUbiatis  his  >  ad  confiderandum  eura  cafum ,  vbi 
^res  omnes  in  filum  agente»  inter  (e  parallelae  funt,  Clarifs. 
Auctor ,  tranfit ,  cui  poftquam  aptauit  formulam  genera» 
lem ,  deducit  ex  ip&  catenariam  vulgarm  ,  atque  non 
vu^ares .  «laoram  nominum  priori ,  eam  ,  cui  fe  adaptat 
filum  \nifbrmis  vbiuis  crafiltiei  ,  altero,  quam  aflfumunt 
fila  diuerlae  in  diuerfis  panctis  crafiitid ,  denotat. 

Affines  denique  alias  q:^sdam  curaas  inaefHgat 
Aoctor  ,  liafticam  nempe ,  quam  fub  hTpothefi  ,  expe- 
rimentis  cnmprobata ,  atque  Toro.  III.  Commentarioruiii 
Ac4d.  noftrae  pag  71.  expofita ,  cum  iSf»f^tfr/4  eandem 
eflfe  demonftrat^  atque  cwuam  fotnicibus  confitmuiis  ap- 
tam ,  qaam  non  (blum ,  fub  hypothefi  fbmicb  infiiiite 
tenois ,  led  etiam  datae  ,  aft  mifbrmis  vbiais  craflSiiei , 
cum  Caten^Tfia  vulgari ,  atque  Velaria  fecundi  eajus ,  con« 
Sruere  probat. 

VI 

J 

Subfidium  calculi   finuum. 
Auctore  L.  Eulero  pag.  164. 

D<uer&  genera  quantitatum ,  circa  quas  Analyfis  ter- 
Tatur  diuerfas  etiam  fpecies  calculi  gignunt,  in  quo 
praccepta  ad  quodcunqiie  quantitatum  genus  accommodari 
debcnr  I^a  in  Analyfi  elementari  peculiaris  traditur 
fllgorithmos  /  tam  pro  fi-^Aionibus,  quam  irrationalibus 
quaiTtitr.tibns,  tra^andis.  Idenr:  vfu  \enit  in  Analyfi  fiibli« 
miori ,  vbi  cum  lugurithmi  et  quantitates  exponential^-s , 

C  quibui 


quibusi  nouum^  quantitatum  genus.  reuera  transcendens  con!"' 
dituitiir,  in  computum  ingrediunrur  ,    peculiaris    fpecies* 
Algoritiimi,  tam.  fignis  ,  quam  praeceptis ,  didiiida  ,  tradi: 
folct.,  quae  ab  inuentore  loh.  Bernouiiio  calculus   expo- 
nentiaiis  eft  vocata  ^^  fiqnidem)  ibi\  quoque.  doiftrina    de 
Logarithmis    eorumque:  difiereotiatione    et    integratione^ 
tradlatur.     Praeter  Logarithmos  et:  quantitates    exponea-; 
tiales ,  aliud  in  Analyfi  occurrit  amplilTimum  genus  quan- • 
titatum  transcendentium ,  angulorum  fcilicet  ,   eoromqne* 
fmuum  ,  cofinuum  et  tangentium ,  cuius  v(us  omnino  e(t: 
freqnentidimus. .    Pari  igitur  iure.  hoc  genus  meretur,  ac: 
potius^  poftulat , .  Tt:.  ei.  peculiaris  calculus^^tribuatur ,..  cuius  * 
inuentionem  ,  quatenus  -  quidem  pecuLaribus^fignis  et  prae- 
ceptis^continetur^  Cel;  AU(ftor  huius  diflertationis  omni  iurc; 
fibi^ vindicare  potefl  \ . cuius  ^  infignia.  (pecimina .  in .  intro- 
duAibne.  fiia^ini  Analyfih'  ecjn::InfiitJ:.Caicuii:  diflferentialis  • 
dedit.\    Multo  maxima.  autehv  eminentt  in)  eius    fcriptis  • 
de.  motuc  Lunae.  et;  perturbatione.  motuum  Satumi  ac: 
louis,  quod  calculi  genus^deinceps>etiam  alii    in    huius* 
inodi  inueftigationibus  frequenter  funt  fecutl ,  ita.  vt  hic: 
fine:  ifto  fiibfidio  ^  vix .  quicquam  ^  praeflan ^  pofile    videatur, . 
Huius.  iginir    noui.:  calculit  ,..  quemi  calcuium^  finuum^ 
Yocat^,,  non«(blume  prima;  Ifundamenta:  iecit:  Eulerus^. 
eiusque:  fiimmum.  vfum  per  varfas'*  Mathefeos  partes  pla« 
rimis-egregiis  fpcciminibusT  oftendit,  fed  adhuc  pergit  eum  ^ 
nouis.  inuentis  locupletare,  quod .  praefens  diffisrtatio  lucu*- 
lenter  declarat.     In  hac  primum   modo^  prorfus »  fingulari: 
ex,  primis  finuum  ac:  cofinuum  i  proprietatibus :  vtiliffimam  5 
iilixn  refolutionem  poteftatum  finuum  <  et  cofinuum  e  in  fi-  - 
ou&;«  cofiinusue.  fimplices   deriuat^,  quae.quidem:refolutio^ 
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maximi  momenti  eft  ia  applicatione  huiuscalculiad  A(lroiR»« 
miam  ,  vbi  omnes  iaaequaUtates  ad  finus  cofinusue  certorum 
augulorum  reuocari  oportet ,  tum  autem  in  ip(a  Analyfi^  ac 
potiffimum  integrationibus,  iummum  aficrt  adiumeutum. 
Deinde  easdem  inueftigationes  tracsfert  ad  producta ,  ex 
finus  et  cofinus  poteftaribus  fbrmata)  in  quorum  relblu- 
tione  difficiliimum  eft,  legem,  quam  finus  cofinusue  fim- 
plices  teneant)  perspicere.  Denique  etiam  deducitur  ad 
contemplationem  ferierum  infinitarum ,  per  finus  cofinusue 
progrediencium ,  quarum  fummas  afiignare  docet ,  tnodo 
aeque  facili  ac  foecundo ,  Tude  plurima  alia  infignia  fiib* 
;fidia  expectare  licet. 

De   ieriebus    diuergentibus, 
Auct.  L.  Eulero  pag.  20$^ 

Argamentum  hic  fibi  Audor  tradandum  fumit ,  quo3 
adhuc  fiimmis  difficultatibus  premebatur ,  atqiie 
opinionem  illam  ,  qua  vulgo  inueflrgationes  mathcmaticae 
ab  omni  xontrouerfia  immunes  putantur  ,  haud  mediocriter 
*del)ilitahat.  Inefie  autem  in  Mathefi  eiusmodi  fpeCula* 
tiones,  circa  quas  fummi  geometrae  miximc  difienlerint, 
omnino  negari  nequit ,  necjue  hoc  tantum  in  Mathefi 
adplicata  v(u  venit ,  quo  pertinet  lamofum  illud  circa  vi» 
TCs  viuas  diffidium  ^  Ked  etiam  ,  quod  inprimis  mirum 
Tideatur ,  ipfa  Mathefis  pura  et  abftracta ,  eximia  litium 
obieAafuppeditauit,  cuiusmodi  efi  illa  inter  Leibnizium  et 
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loannem  BernouUium  agitata  qiiaeilio  de  logaritbmis  mime- 
rorum  negatiuorum  ^  tum  etiam  ex  geometria  quaeftia  de: 
cuspide  curuaruni  fecundl  genjeris,  ieu  rodrum  auinm  r&»^ 
ftrente  ;  quas  controuerfias  Nofter  alia  loca  ita:  drremir  ^ 
vt  vtraeque  partes.  ^  fi  adhuc  effent  fuperftites ,  m  eius. 
decifione  acquiefccrent.  Sirailiter  omnina  comparata  cft. 
quiieftio  de  fcriebus  diucrgentibus  ^  quara.  Cef.  Auiftor  hic 
aeque  fclicjl.er  compoluifle  videtuc  ,  vt  pofthac  nuliae 
amplius  coatjfouerfiae  inde.  fmt  pectimcsccndae.  (^iareetiamfii 
Analffis  cauflis  diflidijoruni  noa  deftituatur ,  eae  tanien  jl 
caetcris  hoc  diftinguntur ,  quod>  omnibusrationibus  probei 
perpenfis  ^  tandera  perfeftc.  conQiliari   qiieant^. 

Conuergentes  autem  lerics>  drcuntur ,  quanTrar  tei>- 
mini  continua  fiunt  minores ,  atque  tandem  peaicus  euai^ 
ncscunt.    Cuhismodt  efiL  haec  :   i  +i+i+»  +  fir+fr  etc^ 
cuius  (iimma  qutn.  fit  rr  st:  ^  dubitari.  nequit.    Quo  pluresi? 
enim.  terminos  a<3:u  addideris ,  eo  propius.  ad  a  accefleris;, 
ita  centum.  terminis  additis  defedbs  a  binacio  vaide  par* 
ta  erit  particula  ,  ftadia  nempe  cuius  denominator  ex  30 
notis  conftat)  numecatore  exiftente  t.  Dehuiusmodi  ergo 
feriebus^  nulluro  e(l  duhium^  quin  habeant.  fummam ,  CL 
quin.  eae.  fummae,.  quae  in  Analyfi  aflignantur,  fint  luftae. 
Diuergcntes>  aurem  ferieS'  dicunruc ,  quarum   termini  non 
ad  nihilum  tendunt  ^.  fed  vei.  infra  certum  limitem  nun? 
quam:   decrescunt: ,   vel    adeo    in<  infinitum    excrcbcunt. 
Huiu^modi    funt    1  +  i  4-  i  +  1  +  1  +    etc;    item 
»  +  a  +  3  +4-+  5  +  ^  +  ctc.  quarnm.  quaplures  ter- 
mini  addantur  y  eo  maior  predit  fumma;  Talis  feries  ergo 
qupuis  dato  nua)era  maior  fieri   poteft  ^  ideoqucL  reAe. 
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nfiiiita  dicitur^  (iquidem.  omnes  temiini:  ia  iafinitumi  coa^ 
tiuuati^  colligi  in.  vnam.  fuiiimam.  concipiantur.. 

At  d  figna  altecnantia  ffatuantury  vttales  babeantur 
feries  x  —  i-iri  —  r  +t— r  ctc  vel  i  —  2.  +  3.  — 
4  H:  5  —  d  +  7  —  etc.  nemini  in.  mentcm.  veniet,  earum 
fiimmam  infinitam  aflirmare..  Etiamfi.  enim  pofterior ,  11 
bini  termini:  iundim  capiantur,  abeat  ia— x  —  i-^i— 1  ctc. 
cuius  iTummx  ell  —  ca :  tamen:  primo  (eparatim.  (umtO'  ^, 
fequentium  vero  bini  coniungantur,  prodit  r  + 1  +  r  +  r + etc.. 
cuius  fummx  e(l  +  co..  lilo  (cilicet  cafu  numeru&  termino« 
lum  adtu  coUedlorum  e(l.  par  ,.  hoc  vero.  impar..  Cuiq.  igituc 
ferie  in  infinitum  continuatn,  terminorum  numerus  neque  pa. 
fit,  neque  impar,.rumma  eiiam  neque  erit  —  —  co,  nequezz 
*^  ^x^^  9F°  numero  cuipiam  finito  aequalis  cenferi  poterit». 

Satis  notae  quoquc  (unt  controuerfiae  fiiper  (erie^ 
ir  —  I  +  I  —  I  +  I  etc.  cuius  fummam  =:  i  Leibnizius 
flatuerat,,  alii;  autem.  negauerant.  Nemo  tamen  eius 
fummae  alium  valorem  a^Tignauit,.  ex  quo  controuerfia 
iii:  hoc  verfatur ::  vtrum  huiusmodi  (eries.  certam  habeant 
fiimmam,  necne  ?  Hic  ratio  qaaeftionis  in*  vocabuloji^/71.. 
mae  eft  quaerenda  ,,  cuius  idea  fi  ita  concipiatur  ^  vt 
fiimma  cuiusque.  feriei  dicatur  ea  eflequantitas,  ad.  quam 
eo  propius  perueniatur ,  quo»  plures  feriei  termini.  adu 
colligantur)  in  folis  feriebus  conuergentibus  locum  habet^: 
ec  a  diuergentibus  hanc  fiimmac  ideanr  omnitio  remonere 
debemus^  (^are  qui  fummam:  ita  defihiunt  ,  iis  vitio 
Terti;  nequit ,.  fii  negant  ferierum  fummas  aflignari  po^fe.. 
Qum.  autem.  iu;  Analjfi;  feiiea  ex  euolutione.  fi:aAionuro» 
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(eu  quantitatum  irrationalium ,  vel  etiam  transcendentiun^ 
oriantur  ,  in  calcuio  YiciiTiip  licebit  loco  cuiusque  feriei 
eam  quantitatem  ,  ex  cuius  euolutione  nascitur ,  fiibftituere. 
Qiiocirca  fi  definitioncm  fummae  ita  inftruamus ,  vt  cuiuS' 
vis  (eriei  fummam  dicamus  efie  eam  quantitatem  ,  ex 
cuius  euolutione  ea  (eries  nafcatur  ^  omnia  dubia  circa 
(eries  diuergentes  euanefcunt ,  nuliisque  controuerfiis  am« 
plius  locus  relinquitur  ,  quandoquidem  haec  definitio  ^am  ad 
leries  conuergentes  ,  :quam  xiiuergcntes  aeque  eft  accom- 
modata.  Ita  Leibnizio  quilibet  fine  haefitatione  aflen- 
tietur,  feriei  i  —  i  +  i  —  i  4-  etc.  fummam  efle  zz  '|, 
quia  ex  evolutione  fraftionis  -—-  nascitur ;  feriei  autem 
i-a  +  3—  4-f-5— (J-1-7  —  8  ctc.  fummam  eflfe  zz  |^ 
/  quia  ex  .euolutione  ibrmulae  ^j:^^y  oritur-  Simiiique 
jnodo  auc^Gium  ^c  omafbus  flfeaebus  {dioergentibas  «erlt 
inftituendum  ,  fdt  iemper  .ea  ibrmuia  .finita  inveftigari 
debe^t ,  ex  cuius  euolutione  quaeque  (eries  nafcatur. 
S.iepe  numero  aiitem  euenire  poteft ,  vt  haec  ip(a  (brmula 
iniientu  fic  difiicillima  ,  {Cuius  Auftor  hic  exiniium  ex^ 
.emplum    pertraftat ,  iftius  ieriei  inaxime  ,diuerg€ntis 
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.quac  <ft  feries  hypergeomctrica  Wallifii^fignis  a1ternan« 
jtibiJis  inftru(5i:a  ,  quae  ex  quanam  fbrmuia  originem  trahat^ 
et  quarttus  eiuj>  formulae  fit  valor  ,  non  nifi  per  proftmdis- 
finias  imieftigationes,  ex  Analyfi  (iiblimiori  petitas,  defini- 
ri  poflTe  videcur.  Re  igitur  variis  modis  tenMta  ,  Au- 
><ftor  tandem  ^mnino  fingulari  _modo  per  firaftiones  con-* 
•  ;tinuas  inuenit  ^  huius  feriei  fiimmam  proxime  efle 
j;r:p ,  5  9  (J  3  4.7  3  <J  2 1  2  3 ,  in  qua fi:a(ftione  decimali  err  »r  nc 

Ykimain 


X 


X*3« 

TMinain  qnidem  figuram  afiicic.  Progreditur  deinceps  ad 
alias  feries  latius  patentes ,  eiusdem  generis ,  quarum  fum- 
mam  fimili  modo  a^ignare  docet ,  Toce  Jummae  fcili- 
cet  ea  fignificatione  accepta  ,  quam  hic  (tabiliuerat  ,  et 
^.  omaes  coatiouerfiae  praefcinduntur. 

.   vni:. 

Diflertatic»  de*  problematibus  quibusdatn - 

calculi  integralis.. 

Au£tore  G.-  W.-  KrafFt.-  p;  238.- 

S'        •  ,  ... 

eptem  diaerfi ,.  ac'  v  (e  inoicem'  oon"  pendentia ,  cal— 
'culi   integralis-  problemata ,«  in    Difiertatione    hac 
foluiti  Clari(.  Audw.-   Etfi  autem- problematum  iftorum 
pleraque  ,^olim'  iam  ab^ aliis- tradata  fint ',  a  Perill.  nempe ' 
Goldbacbio  ,  Celeberrimisque  Hermanno  atque  BemoidlHs  : 
oouae  tamen  funt,  et  ab  hadtenus  cognitis  diuerlae  (blutiones, . 
hic  (uppeditatae ,  quod  quidem  infiituium  fiudu  non  carere  |. 
iktisperfpicuum  eft.- 

Flura'  addere::  (aperuacaneum}  ducimus.>  Ledores^ 
pntiiis  ad  commentationem  ClaiKs.'  Audoris^-ip&m  able»' 
^odos '  eflfi  , ,.  putamus. . 
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PHYSICX)  MATHEMATICA. 

I. 

De  Cochlea  Archimedis^ 
Auftore  L^  Eulero,  p.  289. 

Inter  Machiaas  aquls  faauriendis  deftinatas,  codhlea  Af'» 
chimedis ,  cum  ob  anciquitatem ,  tum  frequenti(rimuii| 
Tfum,  maxime  ell  cognita  ^  vc  ¥ix  vllus  rerum  hydrau* 
licarum  (criptor  repeiiatur  ,  qui  eius  mentionem  non 
faciat.  Qiia  autem  ratione  aqua  hauriatur ,  et  qdantae 
Tires  ad  ^am  agitandam  requirantur,  ¥t  data  aqoae  copia 
nd  daiam  akitudinem  eleuetur ,  nemo  ftre  quisquani  de- 
terminare  eft  conanis^  ita  Tt>  fiad  Theoiiam  fpedemus^ 
hacc  machina  nobis  adhuc  omnino  incognita  fit  cen» 
fenda.  Hcx:  fciHcet  fatum  cum  plehsque  aliis  Machinis 
commune  habet ,  vt  muito  ante  vfii  fuerit  recepta  ,  quam 
ratione  explorata.  Tantum  quidem  ab-^ft,  vt  reliquarum 
Machinarum  hydraulicarum  peifedam  hnbeamus  cogni*- 
tionem  ,  vt  potius  Theoria  vix  vltra  prima  elemcnta  fit 
cxcultt :  Venim  de  Cochlea  Archimedih  fateri  togimur, 
nciS  vix  quidquam  de  ratione ,  cui  ^QAo  eius  innititur , 
intelligere.  Non  ita  pridcm  enim  demum  vera  motus 
fiuidorum  Theoria  coli  eft  coepta  ^  cum  antehac  ne 
prima  quidem  eius  principia  fuiffent  cognita ,  et  quae 
adhuc  in  e;i  funt  fummo  ftndio  explorata,  vjx  fimpHcifli- 
mis  Machinis  hydraulicis  folide  explicandis  fufficirnt. 
Cochlea    autem    Archimedis    omnino    ad.  iniima    huius 
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lcientiae  penetralia  .^ft  tefereod? ,  cum  aqua  non  per  tubqs 
fi^os ,  Yti  in  reliquis  plerisque  MAchini^  fit  ,  fcd  per 
mobiies  promoueatur ,  ^cuius  cnotus  ratio  profundiifimas 
inueftigationes  podulat.  AuiSor  jgitur  minime  huius 
Machinae  Theoriam  pcrfedc  explicafle^  gloriatur,  fed 
operam  dedit ,  vt  eam  ex  crafliAimi»  tencbris  ,  quibus 
^dhuc  crat  inuoluta  ,  protrahccet ,  eique  aliquam  faltem  lu- 
cem  afiTunderet.  Difficultgs  quidem  praecipga  non  tam  in 
principiis  motus  eft  (ita  ^  quam  in  ipfius  Analyfeos  fub« 
iidiis  ;  totam  cnim  Theoriam  fatis  fcliciter  ad  calculum 
reuocare  licuit  ^  cuius  autem  euolutio  vires  y  quas  adhuc 
fumus  adepti ,  fuperare  videtur.  De  modo  autem  ,  qup 
^uAor  hoc  arduum  argumentum  pertradtauit ,  vix  quid- 
quam  affcrre  licet/quod,  nifi  vniuerfa  Analyfis  fimul 
cxplicetur,  intelligi  qucat,  vnde  ledorcs  ad  ipfam  Dis- 
fertatioqem  remitttmus ,  vbi  complura  notatu  digna ,  ct 
qoac  maxime  paradoxa  videantur  ,  inuenient.  Inprimis 
:^icein  optandum  c(l ,  vt  ^t  alii  Geometrae  bac  occafiQnc 
e^citentur,  ad  idem  argumentum,  quisquefuo  more,(cm- 
tandum  ,  quo  tandem  pleniorem  huius  Machinae  Theo- 
4am  cooiequamur ,  tx  qua  i^la  praxis  perfici  qucat. 

n. 

De   aptiffima  figura   rotarum  dentibus 

tribuenda.  Auft.  L.  Eukn 

pag.  299. 

figuia.,  quaiD  jdentibus  rotiirum    dnri    conneniat  l 
vaiii  Au^ores ,  vario  conGlio ,  ruat  commentati , 
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quoniam  plures  funt  circamftantiae ,  ex  quibus  ifta  figura 
determinari  poteft.  In  hac  Differtatione^  diiplex  finis- 
proponitur ,  alter  vt  dum  dentes  duarum  rotarum  in  fe 
inuicem  agunt,  nulla  oriatur  fi-iftio,  fed  dentes  ita  alter 
fiiper  ahero  incedant  ^  qaemadmodum  circutus  fupcr  plana 
volui  concipitur  ,  dum  cycloidcm  defcribit.  Alter  finis 
autem  eo  tendit  >  vt  dum  altera  rota  vnifbrmiter  cir-- 
cumuoluitur ,  alteri  rotae  eiiam  motus  vnifbrmis  impri- 
matur.  Qiiodfi  has  ambas  condttiones  fimul  fmplere  lr« 
ceret ,  nullum  eft  dubium  ,  quin  ea  dentium  figura  ,  quae 
hoc  praeftaret,  eflfet  perfediffima.  Maximi  cnim  efl: 
momenti  attritum  in  mutua  dentium  adione  euitare , 
quandoquidem  hoc  modo  Machina  diutiflime  in  fiatu  fiia 
conferuari  poflet.  Haud  minoris  autem  efl;  momenti 
altera  conditio ,  quoniam  in  omnibus  Machinis  vnifbr^ 
mitas  motus  multum  ad  efleiftum  augendum  confert. 
Oftendit  autem  Aucftor  non  folum  vtriquc  conditioni  fi- 
mu!  fatisfieri  non  po(& ,  fed  etiam  prtorem  iblam  nuila 
modo  impleri  poflfe.  Cum  igitur  dentium  attritus  eius- 
modi  fit  incommodum  ,  quod  efFugerc  minimc  licet  j 
Audor  inquifvtronem  fuam  ad  (olam  akeram  conditionent 
idirigit ,  ac  dentes  ita  formare  docet  ,  vt ,  dum  motu» 
rotae  impellentis  efl  vniformis ,  motus  etiam  propulfar 
fiat  vnifprmis.  Haec  autem  fiimis  videntur  fubtijia  ^ 
quam  vt  in  praxi  vfiss  inde  expedari  pofiiL 
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I. 

Alkekengi ,   calyce  profunde    diuifo , 
fruftu  ficco. 

ir. 

Thkfpi ,  filiculis  ellipticis  ,    foliis  lan- 
ceolato-linearibus,  integerrimis. 

Auft.  lo.  Chr.  Hebenftreit.  p.  319.  et  330. 

Cutn  noQ  femper  et  'vbiqpie  occafio  Ht  Botanicts, 
oouas  in  medium  proferre  plaotas ,  illarumque  de- 
(criptione  rem  herbariani  au(^iorem  reddere :  iili  quoque 
officio  fyo  iiuis  fecifle  cenfendi  funt ,  <}ui  plantas  ab  aliis 
delcriptas  iterato  examini  fubiiciunt,  qui ,  quod  in  priori" 
bus  defcriptionibus  erratum  e(t ,  corrigunt,  quod  mancum, 
fupplent ,  qui  icones  ad  viua  exemplaria  emendatiores 
dare  aliaborant.  Hoc  eft ,  quod  Cl.  Audor ,  in  vtraque 
Diflertatione  (tipra  allegata,  praefiare  conacus  eft. 

In  priori  cum  FeuilUtio  ipfi  res  e{l  ,  qui  Alht' 
kmgi  plantam ,  originis  Americanae ,  in  obieruationibus 
fuis  Ptiyfico  •  Mathematico  >  Botanicis  ,  primus  deicripfit 
et  delineatam  dedit.  Hunc  nofier  Tbiuis  corrigit  etfup- 
plet.  Supplet  etiam ,  quae  lU.  Unnaeus  in  Spec.  Plaot. 
1753    de  hac  planta  dixerat ,  et  Alkekir^i  proprio  fuo 
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generi  reftituere*  mirQtilt,  c^ift  cum lU^tinnaeo  Jtropaef, 
feu  Belladonnaej  adiungere. 

Alterius  plaatae  integram  hiftoriam  Heber^reHius 
^centexuit,  DouamqUe  eins  deferiptinnem  et>  iconem  ideo 
potiflTimum  fuppeditauit  y  quia  UI.  Linnaeus  in  Spec.  plant. 
1753.  illam  afteri^o  notaueraf,  vt  aflblet,  fiplantas,a. 
fe  iplb  non  fiifficienter  exploratas,  aliorum  vlteriori  per- 
fcrutationi  commendat.  Hinc  laborem  ab  Audore  exant- 
ktum  omaiilus  rei  Bytaaicae  Audio&  gratum  fore  cda- 
Mmus. 

UI. 

AmmalKim    quorundam   quadrupeduiti 
defcriptio.  Au&ore   lo.  Geo.  Gmelin. 

Pergimus  ia  obferuationibus  Gmelinianis  ad  Hiftoriarti 
animalium  fucientibus  cbm  Hiftoriae  naturalis 'am^- 
totibus  communicandis :  et  hoc  quidem  loco  nouem  ani- 
malium  defcriptiones  dilmu»,'  maximam  partem  Sibiriae 
proprj|irum ,  quanim"  pleraeque  cdam  iconibns  illuflratae 
fuut ,  infpiciente  fettlper  AuCiot&f  adviHa^animalia  ,  m^* 
xima  cum  cura  adumbratis. 

Muftela  ZibelUna^ 

Vix  Sibiriam  ingrelfus'erftt  Gmefinus ,  vix  Tobofefc 
t):bem  »  mettopohn  regni ,  primo  Irmine  falatauerat ,  curtL 
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Giibeniator  toci  prouindae  legendae  ptae&dos ,  Tir  iDtegeft. 
nmusct  fiquis  alius  laboribas  nofltis  litcerariis  fouens,  Akjdus 
"Leonis  fititts  riejcbtjcbeew  ^  dnice  ocuiis  Ipedaculum    ex*- 
hiberet ,  dnas  Martes  Zibeliinas  ,  viuas  ,    Petropolin    in 
auiam  Imperatoriam    mittendas.     Non    neglexit    nofler 
tam  opportune  fibi  (^)atam  occafionem  ;    animalis   ex- 
ternam  fbrmam  deicripfit ,  et  depingi  curavir ,  quae  de 
moribus  eius  narrari  audiuit ,  litteris    confignauit.      Pluri 
praeAdfTet ,    nifi    defiinatio    animaiium    id    proliibuifiet. 
Euentus  docuit ,  optime  feciOe  illum  ,  quod  deicriptionem 
nm  diduierit ,  donec  pa^ueniret  in  eas  regiones  ,   quae 
alias  Zibellinanim  copia  celebres  laudantur.     Nam   poff- 
modum ,  tota  licet  peragrata  Sibiria ,  nunquam    ampliuff 
ipfi  obtigit ,  Muftelam  Zibellinam  viuaoi  ,  imo  ne  mor- 
tuam  quidem ,  pelles  excipio ,  videre.    -Quodfi  cui  mi- 
rum  videbitt»,  notare  operae  pretium   eft  ,    haec    ani- 
malia ,  qtiae  olim  omnia  trinia  occupabant ,    nnnc    tam 
procul  habitare ,  vt  non  nifi  plurium  dierum  itinere ,    A 
quauis ,  etiam  remotiiTima  ,    Sibiriae  vrbe  >    pemeniatue 
ad  ea  loca ,  quae  a  venatoribus ,  Zibellinaruin    capoirae 
intentis ,  frequentantur.  Quid  fecifiec  Gmelims  ?  Aliqnenv 
ex  nofiris  eo  mittere ,  minus  turum   videbatur  ;  iuberc , 
vt  venatores  animalia  ,  quae  caperent ,  integra  adferrent,- 
nuUiib  vtilitatis  fuifiet.     Namqtie  homines   ifti  ,    Deum: 
hominumque  iram  muneribus  placare  afiiieti ,  nibil  &ndum' 
habent,  nifi  qUod    lucrum  illis    afiert  ,  neque   ^cile    « 
praefedis  vrbium  ad  aliud    quid    obligaiitur.      Praeteresi' 
mira  fuperftitio  inter  illos  regnat ,  qtia   piaculo   habent » 
fi,  decrada  pelle ,  cadauera  Zibellinarum  ab  impuris  ma-- 
nibus  attiedarentur.     Non  feGue ,   ac   fi   piopioquorom 
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cadauera  eflTerenda  effent ,  iUa  fiiffitu  colunt  ,  ct  cum 
reuerentia  terrae  mandant.  Sperauimus  quidem  ,  haec 
obftacula  nos  remoturos  efle ,  fi  aliquando  ipfi  ia  iti- 
nere  comprehenfi  in  loca  ,  \bi  Zibellinae  caperentur) 
incideremus«  Sed  nec  nobis  tam  felicibus  efle  contigit, 
nec  Stellero ,  nec  Krafcbenimkouio  ^  etiamfi  hi  in  Kam- 
tfchatkam  vsque  penetrarint ,  \bi  et  nunc  quoque  Zibelli- 
parum  infigois  copia  eft.  Ecce  quomodo  fadum  ,  "Vt 
praeter  Zibellinas  Tobolii  Yifas,  nemo  noftrum  alias  pro- 
priis  oculis  luftrauerit.  Ecce  rationem  ,  cur  Cl.  Gmelinus^ 
id  quod  alias  (olet,  partes  internas  animalis  non  exami- 
nauit.  Aft  inquies^  multa  alia  neglcxit  ad  pleniorem 
snimalis  cdgnitionem  facientia ,  .quae  deinceps  in  itinere 
fuppiere  potuilfet.  Non  neglexiffet  (ane  ,  nifi  reliquas  de 
hoc  tara  raro  iinimante  notitias  colligere ,  mihi  fumfis- 
(em.  Has  legat ,  xui  volupc  cft ,  in  Ton»  III.  Col-^ 
leciionis  notitiarum  ad  Hijlorjam  Rufficam  pertinentium 
vbi  diuerfitatem  Zibellinarum  pro  diuerfis  regionibus  ^  in 
quibus  habitant,  et  quae  mercatoriam  pellis  cognitionem 
iuuant  t  defcripfi.  £a  quae  ad  venationem  Zibellinarum 
fpedant  ,  Gmelinus  et  ego ,  cum  circa  Lenam  fluuium 
yerfaremur ,  coniundim  explorare  ftuduimus.  Notata 
lingua  Ruftica  digeftit  interpres  Eiias  lachontoiv ,  et  poft^ 
modum  in  defcriptione  Kamtfchatkae  Stepbanus  Kra. 
Jcbeninikmv  publicauit.  Hic  liber  lingua  Rufllca  confcri* 
ptus,  omnino  multa  continet  Hiftoriam  tam  politicam  ^ 
cyiam  naturalem  ,  inprimis  autem  Geographiam  et  mores 
gentium  egregiae  illuftrantia  ;  quare  fuademus ,  \t  aliquis^ 
cui  otium  eft  y  illum  in  aliquam  exteris  quoque  notam 
lioguam  transferre  allaboret. 

Vacca 
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Vacca  grunntens  ,  villoia  ,  cauda  equinar, 

Fera  eft  Calmuccicis  Tangiuicisque  terris  indigena  , 

quam  pariter  apud  Excell.  Gubernatorem  Sibiriae,  fupra  lau* 

datum  Plejchljcheeiv  ,  Tobolii  videre  licuit.  Vah  \  quam  in- 

domitum  animal ,  quod  neque  leui    digtto    attrcdari    fe 

patiebatur.     Etiamfi  autem  defcriptio  ob    hanc    rationem 

ex  folo  externo  adfpedtu  confcdla  (It  :    nihil  tamen  ad 

plenam    de    hoc    animali    cognitionem    deefle    adparer. 

Addita  poftmodom  nonnuUa  ex    ledione    Rubruquifti  et 

ex  relationc  Calmuccorum  liaufta.     Haec,  vt  defcriptio- 

nem  i  Gmelino  confeftam  ,  mirifke  illuftrant ,  fic  quoque 

'Rubuquijii  fides  Gmelini  opera  in  tuto  eft  ,  xjtiamfi  poft 

JUum  nemo  huius  ferae  meminerit ,  cni  ideoque  Zoologi 

nuUum  adhuc  locrnn  in  fuis  (criptis  tribuenint.     Gener^ 

tim  in  hbc  paflii  faeculi  noftri  felicitas  depraedicanda  eft, 

quo  plus  ,  quam   omnibus  retro  (aecnlis ,  in  defcribendi& 

Afiae  remotioribus  regionibus,  multi  egregii  viri  elabora- 

runt.     Nunc  quae  M.  Paulus  Venetus  ^  quae  loannes  de 

Plano  Carpinus  ,  quae  Guilielmus  Rubruquis ,  quac  Baco^ 

quae  Jjcelinus ,  quac  Vincentius  Be/Iouacen/is  y  quae  Haita 

jirmenus  y  faeculis    iftis    barbaris    et    inficetis    mfemoriae 

tmdidenint ,  non  amplius  faftidienda  efle  edocemur ,  cum 

potius  occafio  fi-equens  fit ,  illoriHn  relata  illuftrare ,  cor* 

rigere  ^  et  noui»  argumentis  confirmata  denuo  orbi  eriH 

dito  exhibeie» 

Ouis  laticauda^ 

Huius  qnidem  notiriam  dudum  habent  Hftorfae  ani- 
malium  fi:riptO£es  ^  at  maacam  ^  et  ex  parte  anilibu»  &4>ufis 
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conrpurcatam.  Faerunt ,  qui  fecundum  Htrodotum  L.  II. 
ct  /lelianum  L.  X.  C.  4.  fimiles  noftris  oues  depidas 
dedere,  caudab  tricubitales  in  vehiculis  poll  (c  trahentes, 
An  ergo  natura  animalia  producit  ^  propriae  fua^  molis 
.fudinendae  imparia  ?  Primum ,  fi  non  feras  ^  tamen  nuUios 
poiTeffionis ,  omnis  generis  beftias  fuifle ,  in  confeflo  eft. 
-Quis  ergo ,  antequum  in  proprictatem  dominorum  cederent, 
rcaudas  vehiculis  alligauit  ?  Aft  errant  ,  qui  haec  de  noftris 
ouibus  intelligunt.  Nam  Aucflores  fupra  excitati ,  longis 
icaudis  praeditas,  a  laticaudis  ^  clare  diftinguunt.  Alius  autem 
jerroris  rei  fiiht  illi ,  qui ,  iisdem  ducibus ,  Arabiam  (olann 
pro  patria  horum  pecorum  venditamnt.  Nunc  enim  iatis 
coaftat  9  haberi  oues  laricaudas  per  omnem  Afiam  auftct* 
lcm  ad  Sinas  vfque;,  fi  vero  vltra  quinqu;igefin)um  ter- 
4ium  aut  quartum  gradum  latitudiais  transplantantur ,  de^ 
.generare.  Cauda  vnica  fere  corporis  pars  eft ,  qviae  ilHs 
ab  aliis  ouibus  diftingqit.  Sed  qui  cauda  ?  Ma(&  pQtiqs 
cft  adipofa  ,  nullis  ofiibus  inftruda  ,  tantuoi  non  ioB  - 
•mobilis ,  cuius  Idtitudo  longitudinem  fere  aequat.  SepjGD 
quodam  in  du^s  partes  ita  diuiditur ,  vt  poft  peHem  d«- 
tra^m  figqra  fua  nates  humanas  referre  videatur.  Biop 
quoque  Ruifi  noa  caudam  ,  icd  Kurduk ,  vocant ,  voqi« 
rbub  a  Tataris  mutuato ,  a  quibus  hae  oues  primum 
ifi  Ru(fiam  illatae  funt.  Adeps  huios  MaiTae  duciuicula 
^ft,  iHt«  qqae  fl«rnum  tegit  ,  non  abfimilis  ;  com* 
muniter  in  e(cam  cedit ,  ab  aliis  autem  ,  qui  n^feio 
quid  hircini  fappris  (entire  (e  praetendunt  ^  non  aeque 
appetitam.  Naturae  fcrutatores  explicent  ,  quem  haec 
inaflra  infbrmis  atque  igoaua  iinimali  vfiim  praeftet  ?  Af. 
fauks  Feneffts  L.  z.  ^.  2%.  de  Kgioae  Caroandu;  Ariet^s 
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IHios  negiiMiM  rm  mioorc;»  iivit  «finis »  aiidam  46«mn 
mm  LoQgaai  fc  kieiin ,  n  trigiata  libranim  poodus  lia» 
bea&t.  Imi^oms  de  QtHwbup.  JL.  II.  c.  «.  Art^..C9Hdil 
tliqittiiflo  v^NBiti  i«K  I  «liq9Vi4o  <|uti4ngiflta  libn»  pepdit. 
HaccfiiiiiMW)  ex«ggeiata;pnedicare  non  dubito.  Quae  Gme* 
Unus  dc  dnplici genere  oois  JbticaiNbie  aflerit,  alteiolQiigiocl, 
jdteio  JKeuiQiri  cauda  Mfudio ,  we  nefciie  pnoilitew,  nifi 
'iottt  'Bir.c9mnm€as  oues  jntelleaut ,  quae  quaodoque ,  vt 
X)rej)buigo  afniciis  ad  roe  perferipfit,  apiid  KiigiOcos  Cafic^ 
coa,  poSquam  in  pnedtni ilias  acceperuot ,  veiiuin  proflant, 
Sunt  Mteal^uiccaiaiuii  geasyfUifficeTmiMmsf  dii^* 
Turcaoum  ^Tetenim  pcqgeoies/,  «nrpinis  'adfaeta-,  littQS 
(«i^ientaie  Mari»  CaTpii ,  ex  auiiUo  jacus  ilrii/ ,  jobabitins. 
(Ovs*  iSae  etiam^ib^tf^  adpeUaatur ,  vehiti  pcc  omnem 
jBucfaariam  repednnitae.  iVlagiutudiiie  Rofikas  camoBunes 
(Oufis  ivat  exceduat.  Tedes  ihis  breuiorcs  thabent.  Caudt 
>loQgt ,  <du€is  <<^gitos  3vta  ,  «mlqon  'deifficatie.  Lana  v^dp 
fiDdUis  idl  et  cri(pa ,  in  ^s  ipniecipiie ,  qaonim  itaque 
^pjE^ ,  inprimis  recens  natorum ,  aut  £uotuuffl  partui 
ipcoaumotum ,  caro  pretio  >fimootur» 

'&'ciurus  minor  vtrgaius, 

Aninaalculum  praeter  SitMriam  in  Afiricaquoqoeetia 
Amedca  feptentrionali  reperiuodum.  Non  magnitudine 
tantum  et  ftrtis  in  dorlb  njgiicantibus ,  (ed  moribus  etiam , 
dmn  fub  lerra  habitat ,  a  Sciuro  ^ulgari  diifert.  Conferri 
pdSSm ,  quae  Cates^  io  Hift.  oat.  Carolinae  Vol.  II. 
f>  75  cui  Scimus  flri/ltm  dicitor,,  necoon  V.  Ck  ?arus 
JKakn  in  Diano  itio.  Amer.  d.  14  Nooembr.  X744> 
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TerT.  germ.  Goettitig'  p.  4^2.    de    hoc  Sciuro  hnbent 
Viriusque  de(criutio  ex  hac  noftra  Gmeliniaaa  fiipplecur. 
Icoi  qu>qi]e   a  G:nelim  fuppeditata   poft   Catesbiaoam  ^ 
quaarumiiis    perekgaatem  ,  vt  quae  hoc  aaimalculum  ia 
nauirali  mngnitudiae  fidit ,  aoa  (iiperflua   Tideri   poteft. 
GmeUnus  adfcripfit  nomen  Furuncuti  Sciwroii&s  a  Mejfer-^ 
Jchmid'0   mutuatum.      Nos  ex   (chedi»  Meflerfihmidiari» 
etiam  reliqua   ad   hoc  animat  pertiaeotia    huc  traasfcri- 
hemus:  ,,  Dftrueku  Mongolis  in  Dauuria;  liracku  Kurae- 
^,  tjs;  Kaerjky  Kifiim  -  Tataris  ;  BufUhdui  RuiT»!  Indis 
,,  cis  Gaogem  Kc^tbd  ;   runguiis  Ulgucki  ;  Dencka  Afti* 
I,  accis    ad    leaifeam  ;    Kdap    Ket  -  Aftiaccts  ;    Narim* 
,^  Aftiaccis  Scbeepek  ;  Sur^^ut-Aftiaccis  Kudfcbeger  ;   Fii- 
,^  runculus  Sciaroides  Sibiricus ,  UTroyocfri^ ,  bucca   vtrin* 
,^  que  mofchitae  nucts  capace>  (upineftriisquinque  nigriSy 
i^totidemqne  fufcis  ,  a  nucha  ad  caudam  lyratim  pi^us, 
^,  cauda  debilius  varieg:ita  ,  pilo(a  plane  ,  prone  in  cinereo 
\y  pillens ,  pedibMs  vbique  pentadadylis ,  miti  genio  ,  nudts 
^  manibus  tradabilis  ct  domeflico  conui<flui  facile   afliies- 
,^cens.     Mudela    Africana  Clus      Muftela  fbr(an  Libyca 
„  Nicremb.  Sciurus  getulus    lonft.  ,,    Hadlenus  Meffer- 
jcb/nidius.     CX>(eruabit  prudens  leAor  ,    et    hic    qu  >q'ie 
cxtare  quaed.im  a    citatis    auiftoribub  ,    imo    a    Gmetino 
quo^ue,  praetermifla.     Vnum    eft  ,    in    quo    Gmelinus 
Mejferfcbmid  0  contradicit.  Notandum  autem,  non  omnibus 
fcriptis  Me(K;r(chmidianis  Gmelinum  in   irinere  inftru(5tum 
faiflTe,  Sihaec  talialegiflet.  certe  diflcnfam  fuum  a  praede- 
ceflTorc  in  re  ,  quac  notam  charaderifticam  aniroalis  con- 
ftifuit ,  digitorum  numerum    puta  ,    pluribus    illuftraflTet. 
luuat  quidem  Mejcberjcbmidium ,  quod  ia  icooe  quoquc 
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Otesbiana  pedes  -vtrinque  pentfldadyri  repraefbatflntnr. 
At  hic  error  poteft  eile  ptdoris.  Catesby  aeque  ac 
Kalmius  de  numero  digitoram  filent.  £  contrario  pu- 
gnac  pro  GmeJim  ,  quod  illuilris  etiaai  Limaius  in  Syft. 
nac.  ed.  aot.  p.  6/^..  palmas  tetradadylas  habct,  plantas 
pentadadylas.  Praeterea  in  numero  ftriariim  diffenfus 
legnat.  Urmaeus  1.  c.  ec  in  Muieo  Serenils.  Regis  Sueciae 
p.  8.  non  nifi  quacuor  numerac ,  GtneUmts  cum  Meffer- 
Jcbmidio ,  kao  Kalmius ,  quinque.  An  forfitan  ilria  in 
medio  6xx(o  non  in  cenfum  \enit>  veluti  aliis  quoque 
animalibus  communis  ?  Denique  Mejferfcbmidis ,  mitem 
aaimalcuii  genium  laudanti ,  contradicic  KaJmius  p-  46$» 
Ex  hoc  nihil  aliud  coniequitur  ,  quam  quod  mores  Sciuci 
firiati  Sibirici,  a  morjbtts  animalculi  congenens  Anieri- 
cani  fint  diuerfi. 

Ikex  imherbis, 

De  hoc  animali  lam  dtximus  nonnuUa  in  Sammario 
Tomi  IV.  Commenc.  p.  60,  corteximusque  errcwem 
Stelkri ,  qui  illud  pro  Caprea  Monocerote  vendiderac 
Nunc ,  quod  ibi  promifimus ,  plenam  eius  deicriprioneni 
damus.  Vnicum  deefle  Tidecur,  quod  praetereundum 
Bobis  non  e(t.  Ibex  hic ,  pafcens  in  campis,  nunquani 
aoticipat  gradum  ,  fed  iemper  retrogredicur ,  nequ«  atittc 
herbas  refecare  pocefi ,  ob  prominentiam  labii  fiiperioris, 
qoae  impedimento  fbret  yltra  pmgredienti ,  at  recedenti 
gramina  coUigere  opitulatur.  Gmelinus  citat  Herberftd' 
nium.    Locns  efl;  in  Script.  rer.  Mofcou.  p  84-  et  apud 

t.  Tom.  IL  Ed.  Ruyfcbii  p.  45.  Coirnua  Sinenfes 
£  a  emunc, 
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enrant.,.  fioe:  idi  Yfiitn  mcdiouni^,  Tfnonnidti  putant vfioA- 
ad :  lateraas  •  coa£kiendas  ^ .  quas  >  qiio «  artificio  fabricare  ib*  • 
kant ,  hands  tta  pridem  edodi^  ISimu&zR»?.  d^Jwanville 
ia .  Comni.  Academiae :  Scieat.  Parifienfi  ab  exGena>  com* * 
miiimcatis.Tbmo  II..  p.  350;  Pigorfti  animalis  deficit; 
AcGidit:entm-  GM?/im 'j.quodin:  tebasquotidie:nobi9X>fai«- 
viis  ,  vt  illas  •procraftinemus ;,  fieri :  folet. .  D^lioeatio « cumt 
de  die  in-.  diem.  differcetnr  ,  mdla-.  fiu3:a.cft': ;,  oequeiiu 
leditu :  fieri  potoit  *  quia:  tuoc  r^ijMiBS  <  magi^'  ad .  feptem^»  • 
triones  fitae  tnu^ndae^erant  ,.  vbt'  huius*  aaimalis>  iwc: 
vola ,  nec :  veft^ium;  Nam  =  vhra  i  5<f  ■  gtadum '  latitudlnit^ 
Boa  excutrit.  Orientem^  vec(as  Obhun  ^fiuuMun  izaro^upctat;» 

QaprtJi^camfrefiru^utiuroJjit:^ 

HiecnnlH  al£a  efl^  Videtnrf  qeameapreAflauay^iiii 
Hd^jang,di6bi ,,  de  qua  apud  Du   Halditm   Toma< 
B/.  p^  34^  xjcp?  159;  333*  Ed.  in  forma  quadripartitav 
varia  leg^ntur , ,  non  iniitilia  quideni ,  aft  >  Hfftbriae  animaa 
lium  ftrutatod  mians  accoi&modata.'      JHft^A^rio  GmeUl^ 
mam  omnia^.  i»aeflat , ,  quae  iuee  expediafe  poffis.  NasK- 
que  non  in .  extema  ■  taotum  forma^  deping^nda  ver&tar; , 
fed  aaatomeaquoqiw  gDtturts-fiftit.,>cfaifnaderem  aainMUb- 
ingredioitis.    Fatendum  aittem  >  batie  pletuiMemliiosffasBii 
feifle .,  nifi .  itioeris  ratio  ct   tempus- ,.  quo  *  ioftrtnm  eft ,  > 
a^iuum   id .  impediuiflent.     Adfert  Gmekmi   nomen'^ . 
c^iod   Mi^febmidms   iconi^  aniBKiIisart  fe   fiidae    ad^ 
ftripfit.     Aft  boc  mancumeft.    lii  co^oe  Manofeiipto^- 
Bibliothecae  Acadeinicae  ,  qiu^^r^/tf -  ^Ai^lFtttntv  iofec»» 
iMtnr  y  jta  Mejferjelfmu&ts :  ^^.Qlm  ,  brecen  et  Sehac^ 
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^Uoecfidchi  MoDgiiUs  io  Dikuam ;  -  Gprea  campeftrift . 
„^74topliobosgutturo&,,c(N:aibus  noa  ramofis,    circel^ 
tpMxim  YoduUtis ,  (inu  gemino  leuiter  inflexis ,  bifuka  , . 
„  .aiguriaos ,  ruaiioaas  , .  peUe  pilisque  capreoli ,  folliculo  < 
^^Tmbilicali*,  at  &tuo*,  praedita ;  an  Caprea  Bezoardica 
„,Maioris^,.Eph.  Nat-  Cur.  Aoni    VIIL    et   Lochoeci' 
,,Rariora  Mufei  Bederiaai-Tab.  X.  N.  3.  et  4.  „  Si 
babitum>  corpptis  fpeSs», .  ab  Ibice '  imberbi  non  multuai 
difie«r.  Caco  etiam :  Ytriusqucs  booi  -'  faporb  -  ed  ,    eiusdeoi 
StB\  qvio  CaffwiPIimiy  qpie   rara    eft   ia    regionibuS(> 
ttans-  Baikalem  lacum  fiti& ,  cb  >  fiaik^m  •  autem  , .  Tbii 
WJfren  ooa  habicat , ,  sd)uadac ' 

OtnuuJus^ piumlUb  laltensi 

Cooierri  mefetitur,^  qaie^  Haffflquiftius^  de'  hoc* 
ninialcuk) ,  in  Aegypto  etiam  repefiuodo  ,  obferuaiuci- 
iCida  Acad:  Sclencr  Suec.    i7$2.' Ed.'  Getm;   p'?    1^9*  ■ 
lU.  linfftfAM^,  jiMi  iUud  in- %il«   mt«    Scral^i^^giuini 
iequutus ,  Leporum  BimiUae  adnumerauerat  ,-nanc  in  irl- 
tima  edicionclihri  fiii  (ecvaAim  Wtfl^l^ulfiifUM  ^  ttmvbm^ 
«cceafec.     £t  eerte  leporem  folo  capite  ec  aniabua  aiemi]«i 
latur,  toto  corporia  babioi^  di£^rt',  -vt  loogiorivrefpe^' 
molis,  ac  tmero  Tdlde,imi»iaisaHiempedi^-et'€aud^, 
ficut  tam  ez  deicriptlooe,  quam  e£  kone,  liqaeti  Nop- 
men  Leporis  volantis  zj^d  Strabknbergam  illis   tantum' 
j^ere  poteft,  qui  miraculi  (edaotur  ,    natorae   r^Us 
minus  coDteod.     Nullis  enim  ad  Tdatum'  os^vis   ii»- 
firoSQm  animat  eft.    MeUua  Ruffi  ,   qui  Leponero  fiih' 
ttm  deggotem ,  aa4A«Hoil  3ae|^ , .  adp^laoi  >  q^os  imi' 
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tttiK  QmeTms  ,  Mejferfcbmidii  exemplo  ,  Cumcuhm 
Tocauit.  Incimdnm  ,  fi  qaod  altud  ,  adfpeAu  animal  eft, 
quod  nos  (aepe  numero  non  minus  agilitate  in  cuniculis 
fodiendis,  quam  in  ^liendo,  in  ftuporem  coniecit  For« 
mauimus  ali()nando  circulum  in  campo  plano ,  quinquagintt 
et  amplius  hominum  ,  preffe  (ibi  inuicem  adftantium  » 
fltiimalculum  in  centro  reponentes ,  quod  cum  poft  quae- 
dam  tentamina  inutiliter  f^Kfta  ,  eftt?gere  deiperaret  >  mox 
ad  cuniculum  fbdiendum  (e  adplicauit  ,  et  breui  yalde 
temporis  interuallo  laborem  ita  promouit  y  Tt  in  terram 
prorfus  fe  occultaflet,  nifi  a  nobis  mora  iniefta  fiiiflet. 
Cum  digitorum  numeras  ab  IIL  Linnaeo  aliter  ,  ac  a 
Gmelino  y  tradatur  ^  non  inqtile  erit  obferuare  ,  quod 
Hajfe/quijlius  e  contra  Gmelino  aflentit  ,  eoque  ip(b  ac- 
curationem  noftri  in  obfematiooibus  ficiendis  et  deicri- 
bendis  conjGrmat. 

Cuniculus  inftgniter  caudatus. 

Animal  campis  Mongolenfibas ,  qua  (ub  Ruflbmm 
dominatione  funt  ^  proprium  ,  quod  habttu  corporis  et 
colore  pilorum  leporcm  exaAe  refert ,  cauda  tantum  et 
moribus  ad  Cuniculum  magis  accedentibus  diflert*  Hac 
firoilitudine  indufti  Mongolen{es  vocabulum  Tolai  ,  quo 
leporem  vulgarem  defignant  ,  huic  quoque  adplicjnt. 
Ruflfi  autem  iftarum  regionum  ,  ad  diuerfitatem  allegatam 
refpicientes ,  Mongolicum  nomen  retinere  malunt ,  quam 
fuum  dare.  Haec  notare  fufficiat ;  reliqua ,  quae  ex  ipfii 
defcripttone  pateicunt^  (uperoacaneum  foret  huc  transicribere. 
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Ijatis  t  Ruffis  Pe/es. 

Agmen  animalium  hoc  loco  exhibitoram  clau(£c 
Ifatis  ,  non  ignotum  qiiidem  Zoologis  animal ,  quia  Noi> 
vagiam  quoque  et  Lapponiam  iuhabitac  ,  at  a  nemine 
adhuc  defcriptum.  Putarunt  forfitan  -viri  dodi  ,  duoi 
Yulgus  illud  vulpibus  accenfet ,  non  opus  efle  fingulari 
ddcnptione  ;  (iifficere ,  fi  colorem  pilorum  indicent.  At 
ertafie  illos ,  Gmelinus  luculenta  expofitione  eorum,  quae 
de  hoc  animaii  obteruauit ,  aut  narrari  audiuic ,  demonflraC. 
ReAe  Rufii  et  omnes  gentes  aiienigenae ,  maris  glaci* 
alis  acc.ilae,  nomen  ipfi  a  vulpe  diuerfum  indidere. 
RulTicum  fejez  ex  Slauonico  ?es  ^  quod  cangtn  denotat, 
dignitatem  rei  minuendo ,  confedum  efie  videtur  ,  ob 
ficiem  fortafiis ,  caninam  magis ,  quam  vulpinam  \  reli- 
quae  enim  diuerfitates  Ifatidis  a  vulpe ,  a  GmeHno  ena- 
nieratae ,  non  ita  in  (enfus  cadunc  ,  fatendum  potius , 
externum  corporis  habirum ,  imo  et  latramm  ,  a  vulpe 
difiTimilem  non  efle.  Venatores  Sibirici  Ifatides  etiam 
inter  fe ,  candidas  a  cinereis ,  ipecie  difierre  aflferunt. 
Sane  fi  certum  eflet ,  quod  nonnulli  volunt ,  a  candidis 
iemper  candidas  ^  et  a  cinereis  femper  cinereas  ,  nifi 
Ytrarumque  mixtio  accedat  ,  gigni  ,  nullus  dubitationi 
locus  relinqucretur  :  afi  fuere  ,  qui  alfeuerjrunt  ,  num- 
quam  omaem  prolem  vnius  matris  eiusdem  coloris  obler* 
vari,  hoc  vero  certunt-  cfle  ,  catulos  cinereos  inter  can- 
didos  rariores  confpici  ;  et  haec  ritio  efi ,  cur  Gmelimts 
fiihtl  cerd  de'  hac'  diucrfitate  fianiit  ,  imo  mngis  lis  , 
qui  diuerfitatem  pilorum  pro  (oh  vjritrate  h-.ibenr,  fiuere 
videtur.  Dum  in  parccs  animalis  intemas  aui^or  inquinc , 
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de  yfu  folUcuIonini ,  IbrtenitQdiirejn  ipirtvtium , :  tfloqtHm  tta 
itranfcurfu,  quaedam  difputat ,  ledtori ,  vt  opinor,  non  ingrata 
vjRitura.  Appacet iiium .eineiKlare  nohiiSc , qmclo»;R4ius ia 
Sync^fi  ^adrup.  de  eadem  materia  tradidit.  Confttt 
autem  tradidiflle  naniDem  iUo  melius.  Sicque  iGmelm 
opera  magoi  aeflimanda  ,  fi  yrCmi  tfolUallofum  cercius^ 
rflc  alii ,  demoq{bauit.  Refiat  :verbulum  dJceresdenomioB 
ifatiJfs  ,  quod  ex  lofjftmo  fe  .deG)m&fle  \GmiUm.  ;ait. 
Vtekwm  <^uid^  ,  fi  Imflovm  cotifidimus ,  iuomen  hoc^ 
isimquam  \'uipis  fl^^eciem  iodigitaturum  ,  :ibi  ireperiri :  at 
eo<kmiloco  etiam  inilpes  albae  memorantur^  in  Saecia, 
Noniagia  (Ct  circa  Nouam  Zemlam  reperiundae  ,  quae 
ftamen  nuUae  .aUae  funt ,  quam  :I(atides  a  GmeJino  de- 
ifcriptae.  Praeteiea  non  Uquet ,  vnde  Zenjlontts  lioc  no- 
;men  deCumfit.  Hoc  certum  eft ,  ab  antiqail»te  iUud 
.abhoiirere ,  .<)U4e  fuon  inifi  .plaottm  ifub  hoc  ^nomine  co- 
gnitam  habet.  Qiiod  fi  .ei^o  .di<bitauefim  aUi ,  GmeHnm 
4n  hoc  pafiu  fequi ,  per  nos  iUcet.  Contra  aui^Qi^  ta^* 
.temiam  .nome.fi  immuti»e  iuximus  ^je^ 

Cbferuationes  Meteordogicae  PetrppoH 
faftae,  Auftore  I.  A.  J5ra«cu 

Non  necefl*ari'jm  Tidetur.,  de  his  aliquid  inooete  , 
praeterquam   ,     quod    Cl.    Audtor    proprias    fun 
obleruationes  communicet,  ex  eo  teropoxe,  .qno  F^fo- 
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poTm  adaenit  hillitntfls.,  cma  in  praecedeute  Tomo 
Comniencarioruin  non  nifi  alienas  dederit,  ex  tabulaiio 
Acadeinico  iecum  co[nn)unicata& 

Accedutit  obferuationes  Barometrirae  et  Thermo* 
inetricae  itemque  ma^eticae  a  R.  P.  JmioUt  S.  I.  Peki- 
Bi  habitie  ,  et  cunn  Petropolitanis^  quoadinagneticasetiam 
cum  ^ibiricis,  comparatae. 

V.  et  VI, 

Obferuationes  Meteorologicae  Tubin- 
genfes  annorum  1750.  1751.  et  1752. 
A u&,  Geo.  Wolffg.  Kraft.  p.  400.  et  407. 

Praetei  accurationem  ,  qua  hae  ,  rc  omres  aliae  a 
Cel.  Krafftio  inftiturae  ob(eruationes ,  le  connmen- 
dant ,  notari  merentur    vtilitates ,    quas    per  odiennium 
cx  (liis  laboribus  haufiffe  Au<^or  profitetur.   Namque  ex 
barometricis  obferuationibus  inter  fe  comparatis  patetloci 
ekuatio  fiipra  Oceanum  ,  quae ,  fi  de  multis  locis  aeque 
«xade  conftaret ,  Tiam  fierncret  ad  figuram  tellnris  par- 
tkularem   ac   ad   atmoCphaerae   naturam   mebus  cogno^ 
cendam.     £x  Theiirometricis  amem  calor  medius  quo- 
\is  menfe  expediindus  innotefcit ,  tam    plantis  educao- 
dis,  quam   ahis   rebus   oeconomici»  vtiUs* 
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Solutio^oui  cuiusdam  problematis  Aftro^ 
Bomici  5  in  vfum  praecipue  nauticum 
propofiti  5  in  Diflertatione  de  progreffii 
artia  nauticae  ,  in  determinanda  Maris 
et  Longitudine,  et.Latitudine. 
Auftore  A.  N.  Grifchaw.  p..  ^i/., 

Iadicauerafr  Clajrifi.  AuiSor  ,  in  (ermone  *  d/e  artis  naa^ 
ticae  progrejpi ,  in  hngitudine'  et  latitudine  Maris 
dettminandis  ,  quem  A.  1751.  d.  6.  Septembris  , 
kL  publico:  Acadeiniajp  Gbnuejitu  ,  praelegit  ,.  defet^us 
qiu^am  „  qiiibus.  Kulg^es:  Mfitfapdl  „  quarum  ope  \tuntut 
]]autae>  ad:  tem^S)  deterixiinaudun;),,  laboiaat^  Pjb  fecu,> 
tiori:  itaque;  Mecbodb)  inueoiendat  CdUiicitus- ,  ia  aliquai^ 
incidit  ,,  quae  erroribus  „  qui,  ai  coDfueciS:  Methodis  ti'> 
Biendi  funt ,.  fere;  immun|!>:  e(i  lubec  nempe  ,  yt  daae 
digancuc  fixae:  ,  eandenD  circiter  babentte^  altitpdinem  , 
alteca.  ottiim;  'verfiis  ,  altera  adi  ocqafuip,  ,  a,  IVL^ 
ridiano:  di(bins< ,  ^  hacumque  vnoi  eodeqique  inflrumento 
(iiccefiriue<  obfecuentut  altitudines ,  notato>  quod.incer  vtraiiv 
que  obreruationem:  ioteccedit: ,  tem^oris  intcroallo.  Pei^ 
aiftis  his ,  detedtaque  fic  per  immediatam  obieruationem, 
(!eitirum  obferuatamm,  difFsirentia  altitudinum  ,  magna 
cxinde.  cum  fecuritate ,  calculi.  non.  admodum.  iaborioii, 
Qge;^  tepipus.  deduci  pote(l.. 

In 
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In  lermooe  fupra  indicato ,  mentionem  huius  Metho- 
di  ^ucis  iniecerat  Clarifs.  Audor ,  in  praefenti  auteiti 
diflfertatione  ,  id  iam  agit ,  vt  calculi ,  cuius  hic  opus  eft , 
inftitucndi  modum  data  opera  exponat ,  reliquasque  ,  quae 
obferuandae  funt  nautae  ,  qui  Methodum  hajnc  in  vliim 
Tocare  cupit ,  cautclas ,  explicet. 

Hccctilentur  prlmnm   Methodi   liuius   commbda, 
<Itiae    huc    fere     reducuntur    ,    quod    hihil    timendum 
£t  ,   neque   a'  refta^Honum    diuerfitate  ac  inconftantia^, 
neque  ab  Horizontis  fenfibilis  inclinatiOner ,  nequrtahdem 
ab  errotibus,  in  dif^rentia  altitudinum ,  aut  obfematons , 
aut  inftrumenii  vitio,   commi(fis.    Deinde   ipia   calcuti 
inftituendi  ratio   lucuteer   exponitur ,   cuius ,    qui    fibi 
formare  voiuerint  ideam  ,  ad  legendam    ip&m    diflerta- 
tionem  ablegandi  fiint.  I^endec  autem  bic  calculns ,  atque 
cognitam   fiipporiit  Poli  eleuationem ,  vnde ,  cum  miaus 
fecara  efle  poffit  huius  determinatio ,  timendi    locus   e(fe 
poteft  .  ne  in  .hoc  calculi    elemento   commiifi    errores* , 
magnos  in  temporis  quoque  determinatione  inde  deduda 
procreent  enores.     ToUit   autem    hoc    dubium    penitus 
Clar.  Audor ,  verfiis  diflertationis  finem  ,  vbi  commonftrat, 
errores  in  Poli  altitudine  tantos ,  qui  euitari  &cile  poffmti 
Yix  ienfibilem  in  tempore  inde  dedudto  procreare    erro* 
lem  ,  modo  rite  eligantur  Stellae  ,  in  quibus  obleruatio 
inftituatur..    Ne  itaque  quid    habcant ,    quod    defiderent 
mutae  ,  peculiari  disquifitione  ,  regulas ,  quas  fi^ii  opor* 
tet ,  in  eUgendis  Stellis ,  vt  temporfe  determinatio  ,    ex 
difierentia  altitudinum  eraenda ,  ab  enoie  in    eleuatione 
Foli  admiflb  fit  tutiflima ,  conftituit.. 

Pa  .     11 


K  44  X 

n. 

Errorem  Tabularum  Lunarium  ex  Ecfip- 

fibus  Solis  —  definiendorum  disquifitioj 

Auftore  A.  N.  Grifchow.  p.  451, 

Magni  momenti  (emper  Tifae  (unt  Aftronomis,  £cG- 
pfium  tam  kinarium ,  quam  Iblaniun  obteruationes, 
atque  pro  emendanda  &teUitis  nodri  Tlieoda  ,  eruendisque 
tabularum  hadenus  conlfaudtarum  erroribus  ,  Ttili(Iimae« 
Praetulenut  autem ,  pro  obtinendo  boc  (copo  y  non  fioe 
&c  priegnantibus  ratiooibus,  (blares  Eclipfes  iis  ,  qua» 
Luna  paticur ;  priorum  enim  potiora  momenta  longe 
cxa<^us,  quam  pollericmn»  (^leruare  ia  pote(late   etL 

Piaecipuum  quod  Clar.  Audlor  exi^ere  6bi  propo* 
fuit  negotium,  in  bacdi(Icirtioneeoredit,Tt  exEclipSbu» 
fobribus,  d.  25.  lulii  A.  i7<(8.  et  d.  S.  lan.  (l  xk 
I750.  fi^rter  z  fe  ob(eruatis,  errores^  quibus  tabulae 
Halleianae  obnoxiae  iuaCy  disquirac.  Generacim  itaque 
primum  ^  ad  (^ae  («aecipue  attendendum  (ic  ia  inditi»* 
endts  Ectipfium  (biarium  obferuationibus  ,  vt  emendandi» 
tabolis  apcae  euadant,  exponit  atque  commonflrat,  accuc 
latam  initii  ec  (inis  Eclipfeos  ob(eruationem ,  vna  cuni 
exa^lia  diametri  Lunae  .apparentis  determinatione ,  Ttram-^ 
qoe  btc  ficeie  paginam.  Tklicfk  autem  Solis  minora> 
auc  ea ,  tbi  minor  pars  Soiis  a  Luna  obce^ur ,  maio» 
iibus  pro  hoc  (copb  praefercada  efle,  deroonfinc,  cuok 
errores  in  diametro  Lunae ,  aut  £clip(eos  duratione  forte 
commi(fi ,  in  longitudine  ct  laticudine  Luoae ,  ex  obferuaf 
cione  per  computum  dcduAji  j  minoies  pm  psocreet  enores.' 
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Ipram  dcinde  fibi  propo{itum  oegotiam  exfeqnl^ 
tur,  deducendo  ex  ohreiuationibo»  iongitudines  atque  lati* 
tudines  Lunae  ,  quas  in  Ytriusque  EcJipfeos  initio  ac  fine  , 
Tere  habuit  ,  basque  cum  longitudinibus  atqne  latitu- 
dinibus  ,  ad  eadem  momenta  ,  ex  tabulis  Halleiani* 
dedudis ,  confert.  Deprehendit  fic  ,  omnino  fenfibiliter 
a  coelo  aberrare  laepius  diAas  tabulas ,  ial&que  fijppedicare 
Lunae  loca. 

Difficlle  eft,  nifi  plures  obleruationes  aliae  ,  debita 
accuratione  inditutae  >  in  aHxilium  vuccnrur ,  extricare,  quao 
piaecipue  tabularum  Halieii  ele^enta  peccent  ,  erroresque 
iftos  progignant.  Sokrti  interim  inftituta  difquifitione ,  eo 
pertingit  tatidem  auAor,  \t  oAendat,  pro  reducendii 
tabulis  Halleianis ,  ad  exadum  cum  coelo  confenliim , 
opus  efie ,  Yt  Paratiaxis  Lunae  horiz.  Halleiana  aliquan- 
tum  augeatur ,  locus  vero  nodi  Lunae  medius  ex  iisdem 
his  tabulis  dedudus ,  aliquot  minutis  promoueatur ,  quan« 
tae  vero  elemends  Halleianis  praecife  adhibendac  fint 
coriediones,ha(H:enas  cura  certitudinedeterminarenon  audet. 

IIL 

Obferuationes  Aftronomicae,  fub  finem 

anni  Lipfiae  1751.  habitae. 

a.  Godofr.  Heinfio  p.  46/. 

Obferuatae  siutem  fijnt  Occultatia  louis  paitialisfl 
Luna  ,  quae  d.  ±gi  Decembris  ft.  n.  anni  fupradi^ 
accjdit,  et  Eclipfes  Satellitum  louis  d.  ij  Decembri» 
ft-  n  de  quibus  in  compendio  quaedam  dicere,  fuperu»' 
caneum  forec 

IV. 


IV. 

Obfeniationes  Aftronomicae  Pekini  ha- 
Htae  a  BLR.  FR  Callis  S.  I.  p.  4;^j. 

Hae  potiifljaaum    debentur  R.   V.   Antonii   Gaubil , 
Academiae  noMe  Socii,  Indunriaeachumanitady 
j^uiiuis  fojQtineatuc 

J.)  Mercurius  in  Sole.viGis  1753.  d.  6.  Maii. 

^.}  £clip(is  Lunae  Ttj$^  di  i.  0(3x)bris. 

aj  QbfeniatiQnes  Ljrae  i754"  M.  Nouembri. 

j^)  Ohlemtioiies  CapfiUae.  J75.5.  M.  Febraariou 

5.)  Stellae  Polaris  J755.  M.  Dcccmbri. 

tf.)  Antiquae  Palaris  Sinicae  1751^. 

■7.)  Obferuationes  Tariae  1*7 sS. 

B.)  TranfitusMercurii.per  Solem  175^.  d.7.  Not. 

^)  Appiirentes  altitudioes  fteUannn  aliquot  iJs6, 

xo.)  SateUitUKn  louis  obfefuarionss'  175^* 

Quo  raribres  funt  ex  tam  longinquis  terrae  regionibus 
aHata^  obfer^ationes  >  «o  gcatiores  has  proppfitas  Adro» 
Domiae  cu|torU)us  fore ;  putanuis ;  potiffireum  ,  cum  eaedem 
qooque  tam  celebritate ;  nominis  R.  Gaubilii ,  quam  fiu 
ipiOu-iifiapet:  aqq^c^t^pne  ,  (e  CQman^VfiC: 
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Denique  hoc  monemiis ,  quod  ,  pronriifli ,  in  Sum- 
mario  Tomi  IV.  horuin  Comm.  p.  49.  fadi ,  me- 
mores ,  iconem  Muris  aquatici  Mofchum  redolentis  fieri 
curauimus  ;  quae ,  quamquam  non  ad  \iuum  animal » 
yt  nobis  mens  erat ,  fed  ad  exuuias  in&rdas ,  Orenburgo 
ad  nos  mi(&s ,  exprefla  fit :  fatis  tamen  rcAe  fe  habet, 
et ,  quod  fpondere  audemus ,  figuram  animalis  externam, 
magnitudinemque  eius  naturalem ,  exade  refert.  Haec 
aeri  iricifa  reliquis^  iconibus  atque  figuris  huius  TomiTAB.XIIU 
fiibiungitur ,  iconi  Sarrazinianae  in  Comment.  Acad. 
Scient.  Parif.  1725-  exhibitae,  quac  omnino  has  fecun!* 
isi^  curas  poftulare;  videbatur  y  fubflituenda.. 

MoneTidus^  quoqiKr  e(!  leiSor,  ima  biblibpegus ,  ncr 
fibinitium'  Claffis^  Aftronomicac,  dum  cu/lodem  ^  vc  aiunt 
typothetae  ,JNVE  -  obferuabit ,  et  fubfequitur  SCll,VTIO  ^ 
aliquid,  deefle  putet.  Primum  conftitutum  erat ,  diflerta* 
tibnem  CL  GriJcboun\  quae  infcribitur :  Inueftigatio  Pa* 
rallaxeos  Lunae  ,  eo  loco  exhibere  ,  quam  deindc 
log^tu  Audoris  fequenti  Tomo  referuauimus.  Ordo  vi\ 
numeriS'  pag^inarum  nullam  iadturam  &dam  efle  confirmat.. 


MATHEMATICA. 


Tom.  V.  Nou.  Cooi,  A   ^ 


DEMOfiiSTRATIO' 

THEOREMATIS  FERMATIANI 

OMNEM  NVMERVM  PRIMVM  FORMAE  +«-j-i 
ES5E  SVMMAM  DVORVM  QVADRATORVM. 

AVCTORE  LEONARDO  EFLERO 

Cum  nuper  eos  elfem  contemplatns  numerof^  qni 
ex  additione  xinorum  quadiatorum  oriuntur,  plu<- 
res  demcmflraui  pioprietates,  quibus  tales  numeri 
iunt  praediti:  neque  tamen  meas  meditationes  eo  Tsque 
perducere  licuit,  yt  huius  theorematis,  quod  Fermatius' 
dim  Geometris  demonfirandum  propofuit,  Teritatem 
iolide  oftenderc  potuiflem.  Tentamen  tamen  demoti* 
iirationis  tum  expofui,  irnde  certitudo  hnius  theorematis 
multo  luculentius  elncet,  ctiamli  criteriis  ri^dae  demoa* 
Ihationis  deflituatur:  neqne  dubitaui,  quin  iisdem  Tcftr- 
giis  infiftendo  tandem  demonftratio  defiderata  ^cilius 
obtineri  poflit;  quod  quidem  ex  eo  tempore  mihi  ipfi 
Tlti  Tenit,  ita,.  Tt  tentamen  illud,  fi  alia  quaedam  le- 
t!s  confideratio  accedat,  in  rig^am  demonfirationem 
abeat.  Nihil  quidem  noui  in  hac  rie  me  pr3cftitifi« 
glbriari  poflbm,  cum  iple  Fermatius  iam  demonfiratio^ 
nem  huius  theorematis  elicuifie  Ce  profiteamr;  Temm, 
quod  eam  nnsquam  pnblici  iuris  fecit,  eius  iatShua  pe- 
rinde  ac  plurimorum  aliorum  egregiorum  huius  Tiri 
inuentoram  eflicit,  Tt,  quae  nunc  demum  de  his  dq)er- 
ditis  rebus  quafi  recuperamus,  ea  non  immerito  pro 
nouis  iauentis  habeantur*      Cnm  enim  nema  Tnquaffl' 
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W  iHicIter  hi  arcaim  mmeionim  penetrsuieric ,  qoam 
FermatitM,  omnis  opeta  io  hac  ici^tia  Tkenus  exco- 
Usadi  fi-nftra  impendi  videtin:,  nifi  ante,  quae  ab  hoc 
etcelleiiti  Viro  iam  iiierunc  inueftigata,  qnafi  de  nouo 
ia  lucem  procrahantor.  Etfi  enim  poft  enm  plures 
Viri  do&i  in  hoc  ftudiorum  genere  Tires  fiias  exercu* 
crunt,  nihil  tamen  plerumque  fiint  coniecuti,  quod  cura 
ingenio  huius  Viri  compocari  poflfet. 

$.  2.  Vt  autem  demonftrationem  theorematis, 
quod  hic  confidero,  inftituam,  duas  propofitiones  in  fubfi> 
dium  vocari  oportet,  quaram  denwnfiradonem  iam  ali- 
bi  dedi.  Altera  eft,  <^od  omnes  numeri,  qui  funt 
diuifotes  fiimmie  duorum  quadratonun  inter  le  primo* 
fum ,  ipfi  fint  fiimmae  duorum  (pndtatorum ;  fic  fi 
tf  et  ^  fint  Humeri  inter  ie  primi,  atque  numeri  ex 
iis  fi>rmati  aa  -^  i^b  diuilbr  fit  </,  erit  quoque  d 
fumma  duorum  quadratorum:  huius  theorematis  demoo- 
ftracionem  dedi  in  fcdpto  aixe  memocato,  quo  nume- 
roa^  qoi  fiint  duorum  ^draKKum  fiimmae»  finii  con* 
templatus.  Altera  propofitio,  qua  demonftratio  fequena 
indiget,  ita  (e  habtt :  fi  p  fit  numerus  primus,  atque 
41  et  i^  numeri  quicunque  pcr  p  oon  diuifibiies,  eric 
ftmper  a^^—H^'  per  numerum  primum  p  diuifibilis: 
demonftrationem  huius  lei  iam  dudum  in  Comment» 
Acad.  Petrop^  Tom-  VIII  dedi. 

$.  3.  Quodfi  iam  4.  ir  +  i  fit  iiumeruf  pri- 
mus,  per  enm  omnes  numeii  in  hac  fivma  a**—i^  coa« 
tenti  eruot  diuifibiles ,  fiquidem  neuter  numerorum 
a  ct  &  ie(Miim  per  4  s  -H  x  fuecit  diuifibilis.  Quace 
fi«  et  ^  fiac  numeri  auDoies,  cpsm  4»-ir  x,  (c^pfam 

tamesi 
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timen  ezcepta),  namenH  inde  fbHfjndtus  a**  -^^b**  fiae 
Tlli  limitMione  per  numecum  primum  pfopofitum 
4  M  -4*-  K  erit  dioidbilis.  Cum  autem  «♦"*+-  i**  fit  pro» 
dodum  honim  &(5k)rum  «•"-f-^*et  <**"— ^",  necefle 
cft ,  Tt  alteruter  horum  faftorum  fit  per  4  » -+-  x  dw 
ntfibiiis;  fieri  enim  nequit,  Yt  vel  neuter,  yel  Tterque 
fimul  dtuifiMem  habeat  4»  +  x.  Quodfi  iam  demon* 
firari  poCet,  dari  calus,  qu9>us  formatf"*+^**  fitdiui- 
fibifis per  4 » -h  I,  quoniam  a*"-f-^*",  ob  exponen- 
tein  A  fi  parem,  eft  fiimma  duorum  quadratorum,  quo* 
ram  neutrum  CmtGm  per  4  n  +  x  diuifibile  exifiit, 
inde  fequeretur,  hunc  numerum  4 » •-H  x  efle  fiim* 
maiB  duoirum  quadmtorum. 

f  4.  Venim  fumma  «»»4-  *'*  toties  erit  per 
4» -4-1  diuifiMiis,  quoties  difierentta  «*"--^**  pct 
cnndem  numerum  non  efi  diuifibilts.  Quaie  qni  nega- 
nerit,  numefum  pnmunn  4  n  -+-  x  efle  fiimmam  duo- 
lum-  (pMdratorum,  is  negare  cogitur,  vlhim  numemm  hu- 
iusformae  «*"+  h**  pcr  4>i-h  i  efle  diuifibilem:  euii- 
dem.  propterea  aflirmare  oportet ,  omnes  nomeios  in 
hac  forma  «'"— A**  contentos  per  4  fi -f- x  eflb  diui- 
fibites;  fiquidem  neque  «,  neqUe  6  pec  4»  4-  x  fit  di- 
nifibile.  Quamobrem  mihi  hic  demonfbandum  efl,  noa 
omnes  numeros  in  forma  a**—h**  cohtentos  pet 
4  n  -f-.  X  efle  diuifibiles ;  hoc  enim  fi  praefiitero, 
certnm  erit,  dari  cafus,  (eu  numeros  pro  4!  et  ^  fubfti' 
tuendos,  quibw  fbrma  «««— A»"  non  fit  per  4»-4-  i 
dkiiiibiUs;  iUis  ergo  cafibusaltera  fbrma  a*"-h  3*"  n^ef- 
fiirio  per  4ff-f-  X  erir  diuifibilis:  tnde  cum  a**  et 
A*?  itat  nuiDeii  quRdrati,  conficiemr  id,  quod  proponitur» 

A  ^  fcilicet 
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kiiktt  ttunifruin  4»-'+'  z  e^  fiimiBiiii-  «biOfOBi 
quadratonun. 

§.  5«  Vt  igitnr  densonflTeni)  ik»  oirraes.  nume» 
ros  in  bac  fi)rma.  a*^— h"*  conteQtos,  &a  non  omoes. 
dijferentias  inter  binasi  poteflatos  digpitjitis  a  n  efle  pes 
4» -4- X  diuifibiles,  coi^iderabo  &riein  liarum  pote^»«! 
tum  ab  Yoitate  Tsque  ad  eam,,  quoe  a,  radice  4»  foc* 
ti}atas. 

I,  a",  3'",  +•",  5",  «'".  ...►*.  (4»)" 
tt;,  iam  dico,  noa  omnes  difi^^entias  inter  binos  termi> 
nos  huius  (eriei  efle  per  4»  -i-  x  diuifibiles.    Si  eniin 
finguiae  diiereptiae  primae 

a«"— i;3'"-a*"i4*"-3"iS**-4'";  •  .(4  «l^-f^ »-*')** 
per  4  /1  +  i^  e£fent  diuifibiles ,  etiam  difierentiae  huius 
pn^reffionis ,  quae  (unt  difiPerentiae  fecundae  iliius  feriei 
per  4 »  +  X  eflent  diuifibiles :  atqiie  ob  eandem  ratio- 
nem   diffbrentiae  tertige,   q^artae,  <^tae   etc.   omnc» 
forent  per  ^n  +  x  diuifibiks;    ac  denique  edam  dii^ 
ierentiae  ordmis  a»,  quae  fiint,  ¥t  confiar,  omnes  io- 
t^r   le  aequales.     Difierentiae  .  autem    ordinis  2  »  fimt 
:=  i;.  2.  3.  4.  .  .  .  .  .  .  2»,<quae    ergo  per  nume-t 

mtn  primum  4 »  +  i  non  fiut  diuifibiles ,  ex  <pio 
flcifiim  fequitur,  ne  omnes  quidem  dififerentias  primaa 
per  40+1  efie  diuifibiles. 

$.  6,  QiioTis  huius  demonfirationis  mdiusper- 
ipiciatur,  notandum  eft,  dififerentiam  ordinis  an  pto*^ 
.  duci  ex  s.n  •+■  I-  termini»  feriei  propofit» ,  qui  fi  ab 
initio  capiantur ,.  omnes  ita  fiint  jcomparati ,  -vt  bino- 
rum  quorumuis  diiSerentiae  per  40-4-  x  diuifibiies  ef> 
iii' debeant ,    fi  ttieorenutis  Yeri^  neigetur..    Sin  auton^. 


THEOtniiATlS    FE:EiIUJTlJNI.  ^ 

{SoKS  tenmoi  ad  hanc  dilfeventisin  -vkiniani  confHttt* 
-cndoni  concimereot,  iique  -rltra  temiinum  (4»)'"  pto 
gredesentur ,  quontam  difierentiae  a  termino  (equente 
(4.  n  -4- 1)**  ortae  ad  enunciata  theniematis  noa 
fieitinent ,  demooAiatio  nuUam  vim  Ktineret.  Hinfc 
autem ,  quod  «^centla  "v^ma ,  quam  fumns  contem- 
fikd ,  tantum  ab  a.n-^-i  teimiois  pendet ,  condufio, 
quam  inde  deduximos,  ontnino  eft  legitima  ]  indequ# 
ieqoitur,  daridiffecentiasprimas,  ▼dutii;*"-'^^^— x)'",  qua« 
jKm  lint  per  411+ 1  dinifibiles,  at<^  ita  quidem« 
▼t  a non  (it  maior,  qoam  Jin^  i*  Hinc  autem poi> 
jx>  sede  infertur,  fummam  a  '"•4'  («-'i^^^idiBoque  fum* 
jnam  duoiwn  quadfatonim  per  4 « ^^-  i  necefiQurio 
cfife  diuilibilem :  ideoque  numerum  primum  4  »  +  x 
lisnmam  efle  duorum  quadratorum. 

§^f,  Qponiam  ditiferentia  ordinis  2  n  ab  s  iv+  f 
termiois  feriei  potedatuin  peodc^  totidem  tantom  ab* 
jairio  captos -cenfidflvemos 

Tnde  difi^sotiae  primae  emnt:  ^**—  x  ;   3'"— a^; 

♦"■-S";  5'*-4*";  •  *  •  •  .  .:(2ff-Hi)'"-(a»r 
coios  progieffioois  tecminomm  numen»  eil  =  2  fr. 
£x  demonflcitione  itaqoe  pmececknte  patet,  non  omnea 
tenninos  huius  pmgreflinnis  difil^entianun  efle  per  nume- 
rum  primnm  Ji.n-i-t  diuifibiles;  neqae  tamen  hinc 
iittdfa'g^'mns ,  qoot  et  qninam  fint  iUi  termini,  per 
4 11  -)-  X  non  diuifibiles.  Ad  demonftrstionem  eirim 
fiiffidt ,  fi  vel  Tnicns  terminus ,  qoisquis  il.'e  fit ,  per 
4»-t-i  non  fit  diuifibifis.  Qoodfi  autem  caTus  fpeci-. 
alei    CDokBmnSy     qoibus  40-4-1    eft    vumeras^ 

primus^ 
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primtis,  tx  difl^entiis  iftis,  quatum  munenis  eft  =  &  », 
■repcriemiu  ,  femper  femi^em  efle  per  4 »  H-  x  diuifi- 
bilem  ,  alterum  v^  (emiflem  uon  diuifibilem  :  quae 
ebferuatio  etfi  ad  vim  demonftmtionis  non^  fpedat,  ta- 
mea  adeam  illuftiandam  non  parum  confert ,  quaro 
Jliquot  cafus  (peciales  ad  examen  reuocafle  iuuabic.    . 

$.  8.  Minimos  nnmeras  jmmus  formae  4  »  -f-  i 
efi  rr  5,  qui  oritur,  fi  n  =  i ;  vnde  du%  babebuntur 
diflferentiae  a*-i  et  3'-  a*,  quamm  priornon  eft  diuifi- 
bilis  per  5 ,  altera  vero  eft  diuifibilis.  Vto  reliquis  ca- 
^us  vtamur  figno  1/  ad  eas  difierentias  iodicaodas,  quae 
funt  diuifibtles ,  at  figno  o  eas  notemus,  quae  non  fmic 
diuifibiles,   quae  figna  di^fentiis  pro  quenis  cafii  ^    iiib- 

ftcibami»  

I^fierentiae 

»'-»;  a'-»%  V'3%  5V-4%  6'-s'i  7'-6-: 
o  o  ^  o  d  d 


«•-,  i  3V»'i  +'-3'i  ?'-+■;  «'-5'i  7'-*'i  »^-7';  »'-»■ 
1/  0  Q  0  d       ,        d  Q  d 

,^V,;3'U'*i+»-3'*;5'Vi«"-5"i7'V'i8"-7"iS."-»"l 
o        d  Q  d  d  d         o  o 

■   O 1/  </  ■  O  Q d 

Hinc  patet,  termipos  diui(ibiies  xt  000  diuifibiles  oalU 
cerca  l^gc  cpntineri ,  etiamfi  vtrique  fiot  jnultitudine 
pares.:  tameo  per  fc  eft  perlpicuum,  vlrimurp  tergni- 
nuip  (a»+  »)'!»-*»  '*  fcmper  per  4»  +  |  efle  di^ 
vifii)ilein,  quia  fwatorem  habei  (z«+j)V  t-  4»» 
s=4/|Fi- 1  Ki»t  d^  j:$li^ai»  aU)il  (Prti  ^tul  jpQ^^fl. 

f  5. 
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§.  9.   PorrO  qaoqiie  «d  Yim  •deipon&stioiiis  p<pr 
aidus   perfpicieadam    notari  opomt^  •demootaitOQem 
tum  Mum  locum  Jiabeie,  £  aumeras  4  »  4-  x  fit  pri« 
mos  ;  procftis  Tci  natuia  dieoremttis  pofiulat.     ^am  4 
4  »  4-  J  Aon  «Cec  numenis  ptimds,  aeque  ^  «o  affirr 
mari  poUet ,  quod  ifit  jfumroadiiQmm  quadtatoram,  neque 
.  fyaoA  ^*-M  "*"  per  «um  <eflet  neceJBario  <littifibilis.    <Quii» 
«dam    witima  coDduGo    foret   &IG1,   qua  prooundaui* 
mm.y    4Skmiiias    iilas     mdita&    an  .,     quae    'i|[qns 
:=:  f .  2.  3.  4.  ... . .  3  »,  jioa  «fle  per  4.11  +  j  djiui- 

fiUles.      Si  enim  4)1.4'  1  non  «flet  auqoen»  priflWE^ 
ied  fadores  liabefet,  iqui  ^^bit  miaares,  qoam  3  »,  -tuffii 
^ique  prodadhim  i.  2.  3.  4.  .  .  •  .  .  :2i}  hos&l^ 
Tes  contineret ,  ibretqae  idcirco  per  4«-^^  ^liuiQbile. 
Ac  G.  4»  + 1  «d  numeius  |»imiiis,  tum  <iemnm  AfBi-' 
jnare  licet ,  produdum  >i.  ^.  3.  4.  .  .  .  .  a  Ji  plane 

fion  efle  per  4»  4-1  diuifibile:  quia  hoc  produShip 
per  nullos  <alk)s  aumeros  diuidi  poceft,  nifi  ^ui  tanqiQQi 
^dores  in  illud  ingiecfiuntur. 

$.10.  Cum  <demque  idonotiiflnitio  tradjtaliocoi^- 
tur  fundameoto,  quod  %iei  poteftatum  x ,  i*\  3*", 4'",  etc 
dilRireotiae  ordinis  ^  n  £nt  confiantes ,  Qmnesqge 
1=1.  2.  3.  4.  . , .  .tt  »,  hoc  vbedus  -expiicandum  i^- 
detur,  etfi  .paffim  ^n  libris  analyticcmim  iolide  expofitum 
repentur.  Fxlmum  igitio:  jiotandum  «ft,  fi  feriei  cnia^iUQ- 
que  ^Trunto  generalis,  feu  is  qiii  «zponenti  indefinito  x  tt- 
fpondet,  fit  =r  AAr"4-  Br^^^+G*^"^  D*™-'+Ea:™-*+ 
«tc.  hanc  iedem  ad  |;radum  m  xeierri,  quia  m  eft  es^ponens 
•maaimae  poteflatis  dpfius  jc,  Dem^  fi  iiic  tmiiiius  ge- . 
^Mitlis  a  fcqaeme  A  (jr+jj^.+B^x+ajr^C^x+jJ^.M- 
T«ai.V.Nou.€oiii.  B  ctc 


etc.  fubtrahatur,  prodibit  termiaus  generalis  (eriei  di^ 
lentiarum ,  in  quo  expooeos  fummae  poteftatis  ipfius  x 
erit  :z:  m—  ty  ideoque  feries  differentiarum  ad  gra- 
dum  inferiorem  i»  ->  i  pertinebit.  Pari  modo  ex  ter^ 
mino  generali  (eriei  dififereiitiarum  primaram  colligetur 
termiuus  generalis  (eriei  dififerentiarum  lecundarum  ,  qui 
igitur  denuo  ad  gradum  deprediorem  tn^  2  pertinebit. 

§.   II.   Ita  fi  (eries  propofita  ad  gradum  m  lefe- 
ratur,  feries  difierendaram  piimarum,  ad  gradum  m-^  t 
referetur;  leries  poiio  differentianim  fecundarum  ad^gra- 
dum  I»  —  2 ;  (eries  dififeientiarum    tertiaram  ad  gradum 
01  —  3  ;   (eries    diflferentiarum    quartarum    ad    gradum 
f»  — 4;  et  in  genere  feries  differenriarum.OFdinis  n  ad 
gradum  m^n   pertinebit.      Vnde   feries  differentiarum 
ordinis   m  ad   gradum  m  —  mz=:  0  penieniet,  ehisqne 
ergo  terminus  generalis ,   quia  fumma  ipfius  x  poteftas 
efl:  =  X "  =r  i ,  erit  quantitas  confians^  ideoque  omnea 
differenriae  ordinis  w  inter  (e  erunt  aeqiiales.     Hinc  (e- 
rierum   primi   gradus ,    quarum    terminus   generali»  eft 
r=  A  X  +  B ,   iam  difierenriae  primae   fimt   inter   (e 
aequales :    ferierum   autem    (ecundi   gradus ,   quae  hoc 
termino  generali  A  x '  4-  B  x  +  C   continentur,  di£Ee* 
rentiae  (ecundae  (tint  aequales,  et  ita  porro. 

$.    12.    Quodfi  ergo  (eriem  quamcunque  potefb« 
tum  confideremus 

1  ,  a  ",  3  ",  4  *,  5  *,  6  *,  7  %  8  *,  ctc. 
cuius  terminus  genemlis  e(l  =r  Jif  ™,  (eu  is,  qui  indici  x 
refpondet ,  feries  difierentiaium  ordinis  m  ex  terminis  in. 
ter  fe  aequalibus  conftabit. .  At  feriei  ^fierentiarum  pri. 
marum  termiQuS  geneialis  erit  =  (x  +  x)^<-x"';  qui  % 

feqaent* 
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feqocnte  ( j:  +  » )*-^  (i  +  i ) "  fubtradus  dabit  terihmum 
geneialein  (eriei  difierentiarum  fecundarum-,  qui  erit 
=  (*  + 2)*— a  (a:4-i  )•"  +  *•  ™.  Hinc  porro 
firiei  difl^tentiarum  tertiarum  .  erit  terminuji  generalis 
=  (*+3r-  3  (A:+2r  +  3  (:c+i )"-*'";  ac  tandem  feriei 
difierentiarum .  ordinis  p  concluditur  terminUs  generalis' 
=  (*+;»)*- »i(:t+«-i)™+2^2ziHAr+w--a)"-'2fcite2? 

(  a:  +  «  —  3  ) "  +  etc.   qui  cum  fit    quantitas    conftans, 

idem  erit  quicunque  numetus  pro  x  iiibfiituatur ,    erit 

ergp^ 

irel  ==i»™-w(w-i)"+'2i2t=J(iw-i)«--!:fci5f^)(i«-  3 )" 

+  etc. 

Vel  =  («+1)"-«.  W«+2i!!!-:i)(«-l)«-  tn(ffl-.)(m-«)(„,a)'" 

-+•  etc. 

vbi    in&rroa   priori  pdiiimus  x  =  0,   in  pofleriori 

X  :=z  1. 

$.  13.  Euoluamus  iam  cafiis  huius  friiei  (pcciales 
et  a  poteftadbuS  minimis  ad  altiores  aicen  amu  ■  ac  po- 
fito  primo  1«  r=  i,  feriei  i,  2,  3,  4,  s,  <f,  ctc. 
terininus  generalis  dififerentianim  primjrum  erit 
rr.  I*  — i.o*rz  i;  vel  zi:  ft'  — 1. 1  *  =  i.  Siwr^a, 
feriei  i;  2';  3*;  4*;  5*;  etc.  diflereimae  fecundae  fiint 
Tel  a"-k.i*,  vel3'-2.a* +1.1*;  at  eft  a'-a.i* 
=:a(a'— i.i'),  vnde  hae  diflferentiae.  fecundae  funt 
zra.i.  Sit  mzz^,  ct  feriei  i,  a',  3',  4',  5»,  etc.  diflteren- 
tiae  tertiae  erunt  vel  =r  3*^—  3.  a*  +  3.  i',  vel^'— 3. 3* 
-4-3.a'-i.i';at3'— 3.a'  +  3.i'n:3(3'-2.2'+i.i') 
zz:  5.2.1,  quia  ^x cafii praecedente tft  3'— 2.2*+i.i* 
r^  3. 1.  Simili  modo  fi  mrr^  feriei  i,  a*,  3*,  4*,  5*, 

B  »  etc. 
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etc^ difllerenthe  qoaitaeeniiit vel 4.**+- 3* -4-^ <J. »*— 4. i*;. 
vel  5*-+.  4*  4-  6.  3*-4.  a*  -t-  1. 1*-  At  eft  4*— 4. 3* 
-f-  ^.a*—  4.1*  -=  4  C4'-t3.-3'4-  3.x'—  1.1'} 
=:  4..-  3.  a.;  i^ 

$.  14^  Quo'  hic  progreiSus  ihefius  perlpiciaturi. 
fiht  feriel  I,  a™,,  3*",  4.",  5*  etc.  difierentwe  ordinis. 
I»  =:  P;  feriel  i;  a"^';  3*"*^i  4'^'i  5*^  etc, 
difi^reotiae  ocdinis  1»  -f-  1.  3r  Q;  erit  P  r::  (w'+  i)"* 
—  iw.  m  "  4-  ^2(2:=l)  («.—  r) "-  !!!52ip2ei-=L'  (^ar-  a)*+  etc» 
Qj:^(  «  4:  i )  "H^' ^  «  + 1);  ««h^*' 4I  C^!:±!»  ( w  —  i ),  ""^*^ 
-i2±iM5=i)  (w  —  i)»^  4>etc;.  Vbl  P  cx:  forma 
^dbridn,.  dt  (^  ex-ftrma!  pribrii  exprelOmns.  Hicpri* 
mo  patet,,  io:  vtcaque  exprdOibne'  parem:  efle  termino* 
nim  numemm  ^  et  (iipgulos  termihofr  expreOibnis  P  e(& 
ad  fingulbs  terminos  expreffionis  Q^„  yti  x:  ad:  iM  'H  z.. 
Namque  cft 

(wH- 1)* :  («H- 1)  ***-*=  E :  w-f- 1;; 
m.  w" :  f«-f- 1) «  "«^'i:  1 :;  m-+- 1 ;, 
^!fcii(«- 1 )* : . (!!!^a2(«-  r),'»-^" rnrr ::  w^^x  ;• 
•:fcl)('»=^(«-.a)«:  V-*-o^tm— ,)v^_  t:j'^=.i::,m+x  t, 

1.1.      S  »  '  Ifc    2.>    ».  »•  '  " 

ctc. 
Hanc  6b   lem    eiit-P:;  -Q^=;  r*..  «.m-r^ideoque: 

fi  15.  Hinc  etga>  patet  fores 

feriei  DifiercDtias; 

r;  a;;    3~;   4;  5  ;   etc.        priinaa;    ::;r  it 
*»,  st*>;  :y*;  4-*i  5*;  «t^       iocundas,  zzl.  »..  £ 


TREaREMATIS    MRMAnANT.    if 

r;.  a'';,  3';  4%  5*;  ete.       vtertisb   -  cr  1.  ar.  y 
t;  2\  3*';  4*;  5*;^tc.  .     quartas    =  1.  2.  3.  •f^ 

j ;  a«|  3»|  4«;  5"  j  etc;.       ordinis  «r  =r  r.  1.3  .  . ,  «r, 

crgo 
«;2*';  3**;4*  5»";ctc.  ordiais  a»';=i.a.3...a/r. 
Atque  ita  qaoque  diemoaftraiiimus ,  feciei'  pote(latum> 
i;  a*";  3»";  4**;,  5^««  ctc.  diffetentias  ordibis  2»  non. 
(bJum  efl^  i^QQ^lantes ,  Tcd  etiam'  aequari  produdo> 
r.  a.  3;  ..».-.  .an,  yti  i|i  .demonftratione  theprematis> 
pcopofiti  aflimifimus> 

TKEaREMA     r. 

T.  Ex:  ferie  quadratorunr  r,  4,  9,  i^»  25",  .ctc. 
oafltnumeriper  numerum^  priinum<^'  func  diuifibilbs^  nifli 
qirocumD  ladices  (untper  cuodem  numerum  p<  diuifibile& 

TJtE  m  a  H  S  T  R  A  T  I  Q, 
Sr  eoim'  quisptam  numerus.  quadcatus^  aa  ^ric 
ger  nnnicnim  pDmum  :p  MAbilis ,  .quja  pt:  iadoriba» 
«  et:  «  conaat»..iieceCe  eft,  Tt.alteruter  fidpc  pfc  (P> 
ficdiuifibiiiS)  quare  numerus  qiradratus  .^^^  pcr  ^iaa^iKUiik 
pRinnm:;!»'  dtnifibili»  effe:  nequit),  iufi.  eius>  cjuliz:  a  3ic 
diiiifibilis>  2^  p^. 

CO.RltyL  L.     ir.. 
s.  Niimeril   ei|;o  qiiadicatii  per  nmnenim  jjnmumi 
P>  diuifibiles  nascuntur  ex^  radicibus  |>,.  ap,  sp,.  ^p  etc. 

funtqae:  ergp>  pp^  .4^^,,  9ittv  ^HSrP^-^  «*»1«»' 
numerii  quadiatii  omne&  pek  numenimi  pcimumi.^)  nom 
«HQC  diuifibiles.. 

E  3:  CaRO££. 


j^ZMOSSTRATlO 

C  O  R  O  L  L.     a. 

Sa  d^  numeri  quadrati,  quorum   radlces  ia 
tec  iK^&^^°^  arithmeticap,  2)>,  sA  ^p.etc.  noQ 
f^^^iu^  per  numerum  primum  p  diuidantur,   ia  • 
jja,6oae  /emper  lefiduum  lemanebit,  qiiod  eric  minus) 
fflpn  jHunenc  ^; 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

4.  Cuiusmddi  fiat  baec  refidua,  quae  ex  diuifione 
(iagulomm  quadratorum  per  numerum  primum  quemcua- 
que  p  naicuntur,  ia  hac  diflertatione  diligentius  inueftiga- 
le  conCUtui.  Plurima  enim  hic  infignia  phaeooment 
occurient,  quorum  confideratione  natura  numerorum  ncm 
mediocriter  illufbatur.  Tam  es^miar  autem  in  dodrin» 
numerorum  adhuc  latent  myfteria,  in  quibus  euqluendii 
<>pera  noo  fiullni  impendi  Tidetur. 

T  H  E  O  R  E  M  A.     tt. 

5.  ^  ^ries  quadratomm  in  infinitum  contkiaatB 
io  membra  difpefiratur»  quorum  fiogula  ex  p  teimiait 
ccxiftent,  hoc  modo 

:l,4,-  .;>/»|  (p+i)*. . .  +pp|(2;/>+i)*. .  '9PP\(^P^^)*'  • .  itf^letc. 
tum  fi  yniuscuiusque  membri  termini  finguli  per  nume- 
rum  primum  p  diuidantur,  eadem  refidua  eodem^ue 
•rdine  recurrent. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  I  O. 

iSingulonlm    enim     membrorum    termini     primt 
X,  (jp-i-i)^  (2/>-l-i>,  (3/>H-i)%  etc.  fi  pcr^  diui- 

dantur^ 


THEOREMJTtS  PERMATUNfi^  i^ 

iantor,  idem  dabudt  reiiduum  r=  i.  Similique  modcr 
termiaifecundi  4,  (p+a>*,  (ap+a)*,  (apH-a)*  etcj 
per  p  diuUi  aequalia  prqducent  refidua  =  4,  fi  qmdem 
iit  p  >  4.  Eodemque  modo  patet,  terminos  tertioi 
aequalia  praebere  refidua,  itemque  quartos  et  quintos  etc. 
Atque  iia  genere,  fiprimi  membri  terminus  quotuscunque 
lit  «»,  reliquorum  membromm  termini  analogi  erunt 
(p-l-»)*,  (2p-+-»)*,  (3P-H«)*  etc.  qui  omncs  per 
p  diuifl  idem  relinquunt  refiduum,  quod  terminusn». 
In  fingulis  ei^  membris  eadem  redeunt  lefidua  eodem^ 
qne  ortfine. 

C  O  R  0  L  L.    I. 

€,  S\  igitur  nouerimitt  refidua)  quae  exterminif 
frimi  membri  nafcuntur ,  fimul  habebimus  refidua,  quae 
cxdiuifione  omnium  leliquonim  membioium  per  numeiuBi. 
p  £a^  oiduncur. 

C  0  tt  6  L  L    t. 

7.  Qnia  poftremttd  cuiusqu6  membri  ttmltn» 
pet  numerom  p  diuifibilis  exiilit  ^  refiddum  erif  t:z  o*f 
quemadmodum  primi  cuiusque  membri  termini  refiduum 
cft  r=  i.  Secundorum  vero  terminorum  cuiusque  mem* 
bri  refiduum  erit  =^4,  et  tertiomm  £=p,  quartomai 
=  ztfetc.  fiquidemfitp>  4,etp>.  p,  etp>  xtfctc* 

C  0  R  O  L  L.    d* 

S.  Qii^mdid  edlm  tiuttieri  quadrati  t,  4, 9,  t^,  ctew 
iniiiQrei  Cuat,  quam  numerus  p,  illi  ipfi  lcfidui  confil** 

tueot. 


15    '^  BEMONSfRJttO 

tuent.    £x  &qi»htibus  Tero  qiiadratis  uUineib  p  nUdO- 
ffibiu  f efidua  eineigeiit  idia  ipfo  numero  p  nunora. 

S  C  H  O  L  I  O  R 

9.  £x  diulfioois^  natufa  conftat,  lefidua  fttnpti 
d(&  minoca  diuifore  py  Jic  £  ibrte  per  iQaduertentiafli 
teCduum  relinquatur  maius,  quam  diuifbr  p,  id  fiibtra*. 
hendo  pf  quoties  fieri  pbtefi ,  ad  numetum  iplb  p  mi- 
norem  reducetur.  5ic  lefiduum  p^a,  ec  in  |;enete 
np-^a,  x]uod  Ibrte  ex  ^iuifione  per^jprodierit,aequi< 
valebit  refiduo  «;  atcpie  cum  de  refiduis,  quae  exditii> 
fione  numerorum-  per  p  nafcHntur^  agitur,  omnia  haec 
lefidua  i?,  p-f-^,  ap-f-ii,  et  np-^a  pro  aeqiri- 
taleniibus  babdi  poflUnt;  omnia  fc3icet  redeunc  ad  mir 
nifnum  a,  quae  redodto  cnm  fit  in  prointu,  ieam.  lato 
negligdre  poterimns,  vel  tanquam  iam  Gtdtatti  afiTiimeie. 
Ita  fi  numeri  quackati  1,4,  9,  16  25  ttt.  per  m* 
menim  p  diuidantur,  nihil  obfiabit,  quomlnus  dicamus 
refidua  inde  oriunda  efie  i,  4,  9,  16 ,  25  etc.  etiamfi 
Hc  numed  occurrant  iplb  diuifi)re  p  maiofes.  De  ce- 
tero  notandum  eft,  faoc  dieorona  vim  .fiiam  letinere^  iiiie 
diuifor  p  fit  humerus  primus,  fiue  iecus. 

COROLL.    4. 

'10.  Qim  ^er^iluis  Tltlmtts  pp  priini  metnbri 
nullum  praet)eat  refiduum ,  omnia  iefi(kia ,  quae  quidem 
ex  tota  ferie  quadfatcintfn  oriri  i^oflunt,  nalcentur  ex 
his  iermiois  i,  4>  P>  i<J  •  .  .  '■ipT'*)*^  quomm 
iHMDertis  eft  zi^  —  1. 

CORoLL. 


C  0  R  OX  L.    5. 

11.  Huia  «ergodiuerfi  tefidua  oiiri  nequeuqt, 
quam  p  —  x :  quod  quidem  per  ie  eft  mamfeffaim.  Cum 
enim  omnia  refidua  fint  ipfo  i^uifore  p  minora ,  >omoium 
autem  numerorum  iplb  p  minorum  numerus  fit  z=:p  ~  r, 
ctiam  numerus  lefidaorum  diueribrum  nuroerus  maioc 
cCe  nequit. 

T«EOREMA.    3. 

12.  Si  omnes  termini-.leriei  quadratoium  x,4,9}Stf, 
«tc.  per  numenim  quemcuoque  p  iluuidantur,  ac  refidivi 
Dotoitur,  inter  haec  refidua.non  omnes  Dumeri.roinottSy 
quara  p^  occuirent. 

DEMONSTRATIO. 

Omnia  cnim  refidna  »  quae  quidem  ex  diuifione 
^mnium  quadratorum  per  numerum  p  oriuntur,  ex  his 
terminis  rdukaut : 


1,  +,  p,  i<f.  .  .  .  (p-+)S  (/>-3)S  (p~a)%  (/>-i)', 

quorum    terminonim    numerus    eil  rrp  —  i  :  idepque 

inde    totidem    lefidua    proueniunt.       Verum  haec  refi- 

dua    non    omnia    inter  &  (unt  diueria :    nam  terminui 

Thimus  (p- I)*  :ir  pp  — ap-t-  I    per  p   diuifiis  refi- 

"dmim  -  lelinquit  ==  i.  idem  lcilicet,  quod  primus  tcrmi- 

-nus    I .      Simili   modo    terminus  peDultimus  (/>  ■—  a )  • 

rzipp  — 4p-4-.  4.  idem  praebet  refiduum  »    quod  t^rmi- 

.  nus  fecqodus  4 ;   ct  terminus  aniepenultimus  (p  —  3  )  • 

idem  dat  refidunm  , .  quod  terminus  tenius  9.      Atque 

Tom.Y.Nou.Com.  C  in 


is  DEMONSTRATfd 

in  genere  teimiaus^  oitdine  n,  qui  €R  fifr^  idem  ^t  reG^ 
duum,  quod  tenniaus  cNrdine  |>  —  »,  qpi-  eft  (j^  ~~.'^)'' 
Cum  igitur  omnia  refidua ,  cpiae  esjf  bis .  tnnpinu» 
i^  4^  p^  ,,  .  .  ►  .  (.^— i)«^.oriuntiir,  et  qubnint  nume- 
XU&  eft  zz.p—  ly  noa  (int  intec  (^^ diui^r& >  i^  ii$  ooa 
omnes  nnmeri  ipfo  p  minoteSi^  ^icvum  nuo;i!^  eft 
zizp—i^  occiuiere  polTuat, 

.    CO  R  O  LL.    ^  ^. 

13.  Cum  igituf  bina  refiduji  ftmper  (Tift  aeqisp^ 
JSa,  muheras-  diuer3ru{tF  Kfiduonxt»  «d  JEemifiem  i^ 
redigitur,  {Tquidem  fit  ^  —  i  numerus  par;  at  fi  p  — f 
ii^  numerus  impar,  ^  p  pstf  tiim  nunterus  diuerforum 
lefidoorum  erit  =  -f :  boc  enim  cafiT  dabitUK  cefiduu^ 
medijom  ,^  quod  fm^  aequale  no&  habec. 

C  O  R  O  L  t.  av, 
.  .  14.  Cum  %ituf  omnium  nnmeroium  ipio  p  ml< 
dorum  numerus  fit  ::zp-^  i^  patet  (efniiTem  korunfr 
numeroium  in^  refidms^  locum  babere  :  dabnnturque  €ig&  ■ 
numeri ,  qui  e^  diuifibn^  numeroium  quadratonmi'  pef 
^umerum  p  nunqnam  tefinquenfur ,  Mo  exeepco  ca&^ 
jjuo  ^  =  ar  j  qnia  />  -  |  ri:  f  zt:  *. 

€  0  R  O^  L  t.     3P. 

25.  QtK<:unque  j^rgo*  praeterea  fit  ^imcmp^  p«r 

qoem  Bumeri  quadrafi  (fiuidaHKiftr,  ex  nume^is  ipfo  p  mmo» 

libus ,   femper  erui^   9^  nikiimum  ^,  .'vel  t  numeri^ 

.qui  inter  refidua  dQi}  reperhmtur.    Prior  c^»  iFalet,  Qp 

cft  numeros  «mpar,  pofterjoy  fi  paf^ 

COROLt. 


TnEOREHJTIS  FERMATIJNL    t» 


r    :  f        C  O  R  Oii  L.    4»        :  : 

i5.  Hiac  igitut  nameri  ipfo  diuifore  p  nunoies, 
^oram  multitudo  eft  n  ^  —  x ,  fponte  &  in  duas 
clafles  diicriminaat »  quarum  altera  continet  numeros  in 
fcfiduis  locum  habentes ;  altera  Tero  eos,  €fd  in  daflfe 
refiduoram  non  oocuiBBai:.  Ho»  fiiunetos  nQn-ielulua 
hic  ap|iellabo« 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

17.  Quo  haec  darius  ''percipiantur ,  iouablt  non> 
fiulla  exempla  ,  in  quibus  Kfidna  et  noa  •  refidua  diftin'' 
guuntur,  infyeiu&. 


icCdna 

flon-tGficL 

Sit 


^rr?  I  yrr4  I   y;:^;    ]     y  — g 


4 

I 


I    I»  4»  ^ 
I,  o,  1 

a,  3 


i>4^>itf 

i»4,4.  I 
a,  3 


J.4**»i0.a5 
'>4>3»  4»  I 
a,  * 


Ij4>l>i«<^»2if»3tf 
Refidoa  x,4>a.  a,  4,  1 
aon-ididoa. .    3, 5^  ^ 

Sk  -  -  -         " 


p— 8 
»>4.9>  i<^»25,  3«,49 
i>4>i>   o,    I,    4,    I 
«.  3»  5»    tf»    7 


P^9 


Refidoa 
aon-refidoa 
Sit ' 


»>4>o,  7,   7,   o,  4>  1 
a,  3.  «!»    tf.  8 


/>  IZZIO 


i>4»^,>^.25*3<y,4«>ff4>  ?  »>4>9.i<S»a5»3<y»4»><H>8i 


i>4>9»   ff,    Si   ^i  9t   4»    I 
2.3.    7,   8 


/>— II  I 

T»  4»  J'»  i«y>  a*,  3<y>  49>  *4»  8t,  ico  j 
Refidaa        i,  4,  9,     if,     3»     3,     5>     9*    4»       i    I 

non-refidoa.     '  2,  6,     7,     'S?     ic,  j 

Sk p~X2 

»»4»  9)  itf»  25»  3<^4P»tf4»«i.  loc,  121 
Refidua  i,  4»  9>  4,  i>  o,  i,  4,  j),  4,  i 
noo-iefidua        a,  3>   5,  €,  7,    8,  •io,ii   •> 

C    2 


Hioc 


Hiac   perTpidtur».  nunnttnjitL  nM-ttGiiUQnim    interdam 

cflTe,  vel  t=L -^Ytl  t=2^  prou.t  p  fiierit  numcnis  yel  par> 

Yct  impar  -^  ioterdum  efl(e  etiami  roaioffem,.  nunquam  vctQ 
efic  minotemt  omnlao  Tti  den^ionftcatio  theorematiK 
poniulat. 

TH  E  O  R  B  Mi  A.    4. 

xS.  Vt  Qmnia.  reQdiia ,  ■  quae  ex  dSinfione^  qia«- 
dcatorum  per  numerum  quenicunque  p,  refultare  poCunt^ 
inueniantur ,  tantum  opli&  e(t  qQ^djfata  ab  vnitate  vsquc 
$dt  tenninuai  ^i^^\  net  ^)^^  PW  >  ionri^  ^^^  °>^ 
msfiis,  ia!t^_  y<L  pH,. pMi  p  ifinMlim, 

D  EMQ  N  S  T  R  A  T  I  O. 

Antc  iibn  dcitinnfljhuiinftut,  omnia  rcfidua  proucr- 
aitc  ^t,  diuifion^  hdrum:  t^ntintirum  i 

«>,  -t»  i?>  »^».  •  .....  (p-  i)' 
dieuidie  Teco.  vicfimus,,  (eriem  refiduonnTi  hinc  natonuDi 
cffit  xecipiXKam ,  ieu  ocdinA  tetcog^rado  icciptam  candem, 
manece..  Quaret  tefidua  omnia ,  qu3iemi&  intet  &  iiitit 
diuer&,  repedaitur ,.  ii  huius  liKcici  termini  tanmm  ad 
met^feitem  vsqui  capiaotuc,,  vnde  fi  p  Gt  nuroeru». 
Impar ,  idcoque.  p—  i  par ,  omnes.  muneri ,  qui  intcc 
tefidna  occurruot ,  pixidihunt  ex  hi&  cefminis: 

Sift  autem  p  fit  numerus  par ,  quia  fiipenor  pcogrefiibj, 
habet   terminum  medium  ,    qui  tetrogredienda  fibi  ip& 
seipondct,   rcfidua  omnia  ex.  his  terminis  orientut 
i^  4,.  9,  16,  ,  .  .  .  (-J-)*. 

COROLL. 


THEOMEMJTIS^  FEHMA^UANt     %t 

C  O.  R  0  L  L.     X. 

19.  Si  igkiir  p^  fit  Qumerus  impar,  puta ^rr:  %  q-k- 1, 
omnia  lefidu»  ex  bis  tantam  quadratis 

I,  +,  9,  «<^ qq 

cognolcentur.  At  fi  ^  fit  numerus  par,  puta  p-zz^qy^ 
haec  quadrata  x,  4-,  9>  16  .  .  .  .  .  q^  omnia  produ- 
cent  refidua. 

C  O  R  O  L  L.     a. 

xo.  Si  b|ec  r^c^  omnia  intor  (e  ^erin^  in- 
ae^i^,  cum  eorum  Dumeru&.  fit  =  q^  ca(u  priori,  quo^ 
*  —  a  ^  -t-  I,  et  p  —  I  ~  2  ^,  numerus  non-refiiduor 
fum  erjt  =:^  Cafu  po0criori,  quo  zz.pz^.xq^  tt 
p—  i  zz  2q  —  ty  omnium  non-refiduoruni  numerus^^  erijt 

COKaLL.    3- 

91.  Sl «  ik  nomeni»  qpfnuique  nos  maior,  quara^ 
Ix*,  vel  t>  ^t^  refiduum  oonfiety  quod  ex  diuifionft 
^diatt  aa-iptr  numetum:  p  refultat,,  omnia!  quadrata. 
in  hac  ferma  g.enerali:  (np  ^  a  ).*  cootenta  idem  prae- 
bebunt  tefiduum.  At  numeii  omnes-  omnina  in  fbrma: 
ttp^  dl  *,incliKiuntur^  ita  •?t  a  non:  excedat  Yel  Irplj  yel  t 

SC  H  O  L  I  OK 

22..  Quo  indolem;  numerorum ,.  qut  nut  refidua,, 
i^ilius.  explorare  liceat ,  leriem  refid^iorum  repraefeute-t 
mm  his.  litteiis.  x.  a.  j^  ^-  ^*  ^*  ^   ^^*  P^P  djuifoi^ 

'    c  a  pv 


ftft  DEMOnSTRATlO 

p,  ita  Tt  numerus  horum  tenninorum  fit  vel  ^^,  ycI  }, 
prout  p  fit  Tel  Dumerus  impar,  Tel  par.  Primo  igitur 
patet,  in  bac  ftrie  z.  a.  (3.  y.  $.  s.  etc.  occutiere 
ordine  omnes  numeros  quadratos  i,  4,  9,  16  etc. 
qui  quidem  fint  ipfo  numero  p  minores :  reliquos  autem 
efle  refidua,  qnae  in  diuifione  maiorum  quadratomm  per 
eundem  numerum  p  relinquuntur.  Reliquas  proprietates 
refiduonim  in  (equeutibus  tlieorematis  indagabimus. 

T  HE  O  R  E  M  A.      5. 

23.  Si  in  (erie  refiduorum  i>  a,  ^,  y,  ^,  etc.  oc- 
currat  numeras  quicunque  r,  ibidem  quoqne  reperiebtur 
omnes  poteftates  ipfius  r*,  r*,  r*,  r*,  etc,  feu  refidua, 
quae  ex  hanim  potefiatum  diuifionc  per  numerum  pro* 
pofitum  pf  nafcuntur. 

DEMONSTRATIO. 

Emergat  refiduum  r  ex  quadrato  a  a^  iti.  Tt  fit 
aazz  mp  -+-  r  ;    et  quadratum  a*  zz^^tnp-^r)*  per 
p  diuiliim  idem  dabit  refiduum ,   quod  oritur   ex   rr  \ 
atquc  ex  quadrato   a*  zz{tnp  -{-r)'  idem  oriiur  rcfi' 
duum  ,  quod  ex  r' ;  fimilique  modo  refidua  qnadratonim 
0',  d'**,  />'*,  ctc.    conueoient   cum    refiduis    terminoram 
r*l  r^y  r',  etc.     At  refidua  ex  omnibus  quadratis  quan* 
ramuis  magnis  (Miunda  iam  proueniunt  ex  quadratis  mini- 
mis  X,  4,  9,  itf  .  .  .  .  .  .(^)',  Tcl  (I)',  ideoque. 

continentur  in  (erie  refiduoram  i ,  a,  (3,  y,  ^,  etc. 
Ergo  fi  in  hac  ferie  occurrit  numems  r,  ibidem  quoque 
otcurrent  termini  r',  r*,  r*,  r^,  etc.  feu  refidua,  quae  ex 
eorum  diuifione  per  diuifbrem  propoficum  p  rdinquuntur. 

COROLL» 


TMEOREMATIS    FERMATIANI    2$ 

C  O  R  O  L  L.    I. 

ft^.  Quae  igitur  poteftatum  r*,  r»,  r*,  r*,  ctc, 
^iat  mlDores,  quam  ^,  eae  iplie  in  lerie  refiduorum 
z,  a,  (3,  y,  ^,  etc.  reperieptur.  At  altiores  pDtefta- 
tes  Ga  refidua ,  quae  diuilae  per  p  relinqauot ,  ibidem 
introduceDt. 

C  O  R  O  L  L.     4. 

•        •     ♦  -     .       »  -  jk 

25.  Si  fit  r  rr  f,  quia  omaes  eiia  potefiates 
iatit  zzi  y  ex  iis  nonniri  vaicus  t^rmidus  i  ia  (erie 
lefiduorum  i,  a,  p,  y,  3",  etc,  nafcitur.  Neque  er- 
go  ex  hoc  cafu  nouus  termiaus  in  (erie  refiduorutn 
cognofcitur. 

C  0  R  O  L  L.    3. 

±(S.  -^mx  in  Terie  refiduorum  plures  termini 
no^  ^urmat,  iMstm  vel  ^^,  vel  f  ,  plura  quoqne  re- 
fidua  diuer&  pi.  poteftatibus  t\  r»,  r*,  r»,  ctc.  etiamfi 
io  infintfum  contiauentur,  prodire  aoa  pofiuat.  Vade 
iafiaitae  harum  potefiatum  per  p  diui&e  aequalia  ptae- 
bebunt  refidua. 

C  O  ll  0  L  L.    4. 

if.  Praebeant  ergo  hae  poteflate^  f^ctr*  idgii 
ttfiduutti  atque  earum  diffireotia  r*—  r*  per  numerum 
p  erit  diuifibilis,  feu  r»  (r"~-»-:i).  Vflde  fi  fidor  f*  fit 
mA  P  primus,  quod  euenit  fi  lefiduum  r  fiierit  ad  j>  pri< 
mum,  aker  fador.  r""""— i  pcr ^  erit  diuifibilis^  ideoqpe 
jpotefia»  r"*^"  P^^  P  diui£i  vnicatem  lelinquct. 

CORCH,L. 


U  DBMONSTnATIO 

C  O  R  O  L  L.     5- 

'sS.  DiJbitur  efgo  p6tefbis  r^,  quae  per  p  dinifa  Tni- 
tatem  relinquit ,  quae  Ttique  in  ferie  refiduorum  conti* 
fletur ,  fiquidem  r  fit  numerus  ad  p  primus.  Tum 
«utem  poteftas  r^'  dabit  lefidnum  r,  poteftas  r^» 
refiduum  r',  et  r^'  refiduum  r*  etc.  ficqpie  hae  po- 
teftates  altiores  eadem  refidua  leproducunt,  quae  potefta* 
tes  inferiores  r,  r%  r*,  etc. 

'  C  O  R  O  L  L.     <f. 

ftp.  Cum  igitur  (^ura  refidua  diuerla  proaenire 
neqneant,  quam  ▼«!  ^=t^>  ▼«!  I»  patet»  dari  numerum  X, 
non  maiorem,  quam  ^^,  vel  f,  ita  vt  poteftas  r^per 
p  diuila  vnitatem  relinquat. 

S  C  H  O  L  I  O  N. 
.30.  Hinc  ergo  int^gitur ,  quomodo  Iteri  -poflk, 
-Tt  etiamfi  poteftates  r»,  r»,  r*,  r*  etc.  in  Tnfioitum 
progrediantur ,  tamen  ex  iis  refidua  numero  finita  ori- 
antur ,  fi  per  diuiforem  p  diuidantur.  Demonftraoi 
quidem  in  difiertatione  fiiperipri,  fi  r  fit  numcrus  ad  p 
primus,  dari  femper  eiusmodi  poteftatem  r\  quae  per 
p  diuiik  vnitatem  relinl:]uat,'ita  vt'fit  "X  <p.  Nunc 
autem  videmus,  fi  r  iam  in  ferie  refiduorum  ex  qua 
oratis  natorum  contineatur,  tiim  exponentem  X  eciam 
aiinorem  fioi,  iquam !|. 

T  H  E  O  R  E  M  A.    6. 

31.      Slinlerierefidborum  r,  a,  p,  y,  ^,  ctc. 
^uae  cx  'diuifione^^triuifieti^rt&ni  i^u^tatteum  |ier  ntime* 

rum 


rUEOkEMATiS  ^  EEKWMUNL    25 

fmn  p  oriuntur,  eCcuirfiat 'namai  r  et  s^  ibtdera  quoque 
occuoet  horum  numeiorum  produdum  rs^  vel  lefi'- 
duum  quod  ex  eius  diuHione  per  nmnerum>  en;i% 
Kitur. 

'd  E  M  O  N  S  T'R  A  t  I  o.       ' 

froueniet  refiduum  r  ex  quadrato  aa  y  et  reG-^ 
<duum  /  ex  quadtato  b^b,^  erit  a  a-z=:-m  p  -H  r,  et  ^  i5 
:=z  np  -+-  s  ;  hinc  fiet  quadratum  aa  bb  =:  mnpp 
-1-  msp-^-nrp  -+-rj ,  quod  ei|p  V^'^p  .diuffipn  refi- 
duum  relinquet  rjy  Yel  fi  rs  >p,  idemrdinquetre- 
fiduum  i .  quod  oritui:  «x,  r/.  Quare  cjim  refidtwm.  ex 
quadrato  ^i?^^  i;iatum  in  ferie  refiduorum  cpntineatur, 
ibi  quoque  rs^  feu  refiduum  inde  ortum  reperietiir. 

<:  O  R  O  L  L.'    1. 

^^.  In  fede  ci^a  i:efif|i|onim.  i,  «^  p^  y,  Z  etc^ 
fi  occurraBt.duo  nuni^/  et  /,  ibidem-  quoque  occurrent 
nonfolum  poteftates  r,  r»,  r*,  r*  ctc.  et  j,  j%  i*.  j*,  etc.  fed 
etiam  produda  ex  hiois  .tenoinis  quU^uscugque  r/,  rV, 
fjJL,*  r*  /,  r*s*jrs*  .etc.  . . 

COROLL.fi. 

^3.  Hinc.ig;itur  patet,  fi  formula^.^yj^y^)  Jn  fenem. 
lefohiatur.   i  -+-r-+-  s-^-rr  -^- r  s -\-  s  s  -^-  r'-ihr*s 
f-hrss.-^s*  ri-.  ctc.   ^fingulps   terminos   huius   fcriei- 
in  ferie  refiduorum  occurrere ,  vel  etiam  refidua.  ex  his 
cerminis  diuifione  per  ^  oica.  ^ 

Tpm.V.Noa.Com.  ^  .    r    \ 

D  COROLL. 


ueSa 


fit  infihitus,   tamen  conlut,  pluia  ex  us  reudua  oiu 
piodud  nqj^  tf>%  i^^  ¥cj  ^,  v^  t,  |ipiic  pfin* 
rk  numenis  Td  impor,  ▼«!  par. 

S^CHOLIO^v 

afhiii  anitaffitt  lio^itis»  «im  jNi<ltf^n)si  ^iSP^km 
namenis  -*&!!&»  «t  -tiuitkm  iion  mdior,  •«uam  Irr;  '«eUt 
onatur,  euotuamus  tatemphim  ahqaod,  fitooe^^si^k 
etit  w^  =  9,  Tndc 

ez  his  qoadiatis  i,  <|,  .j;,  ^t^  ^,  ^tf,  49,  ^+,  8« 
orientur  refidua  x,  4,  p,  x5,  tf,  17,  xi,  7,  < 
~  :  hac  nsrie  teudflornm  'tancMnj^kmoF  ^os^^Ik»  nu- 

'um 
5/4*5,    »a5,     I5af5, .  array,    r5<f25,     '7»i^^, -ete; 
tf,    3tf,    21^,    1295,  7775,    4tf8r5d;  ^a^j^PS^i  «»• 
Ez  illa  ierie  per,^  ==  zj{/4iyU^^  B>P<!9M0t  relidua : 

i*  fi  *.^»  »7,  9,  7,  itf,  4,  »» 

^uej[u'fi:fitcet  reliduum 'iemper^inueaitnr, 'ifi  pnecedens 
^  7$"  mu^plicetur,  '^t  prodildnm,  ii-  fir >>  xp^  «ifia  x^ 
deprimiicar/  ^{]t'ttiod6Hex<^potdftitibas  numeri^tf^liaM 
|i5)dibluii^tter!dtia:      ' 

tf,  «7,  7»  4»  5i  «I,  P»  »^rx 

Porro 


TSE6RI.1ttJTIS    flRJdjiTlAm    97 

Pono  fi  luec  &|9Q]f  idklQa  |>ef  fiigQlsi  faperion 
innltiplicentiir ,  et  piodu^  infia  xp  deprimantnr,  iidem 
plMeftit  «unj^^  Aukl|fUettiedf  efiila  JMenbr  ftties  pri. 
itfb  ]|«fer  $/  Mft  f«lr  «;  et  «t/  it,  etc.  Tt  ieqiiitur : 

is£     *:         §»>    ^,  *^,    «^    <fj  «t,    i    4»    $f 

per  XI  :  9,  itf,     i,    6,  1%    7,    4,     5,  11, 

periy:  ^>     4/    t»  *'?    ^  *<^^    €*    *^*  *7, 

per    p:  xtf,     i,     tf,  17,    7,    +,     5,1»,    P, 

1«   *7J^  4>     5,  XI;,    ^44,   >!.,    «,17^     7, 

K»  »^  s  »*    <?T  ^7,     7»     4,   5,  ^It    99  *<5?f 

per    4,:  5    ii,    9,  xi?,   .i^  >4,  1%    7,    4* 

f^erlpi^tur  igt^r,'  qudmbdocuiKpie  tii^  iitiiperi^  x*  4,  9- 
i^.  '^,.  X7,  XI,'  7,  5  ^em  refijdaoruin  codfiitiieiftes^ 
imer /ie  "per  inuIup)icah(Miem'  coinbjnentiir ,,  fiquidem 
diuludne  per,  19  ad^  uifia  ip  depHinatiAir,' «o^ein 
iem^r  miineros  ledirrere,  neqiie  tnquaii^  vHiim  nunie- 
lum  'eofum;  qui  Bonjnirit  fefiBua,  oempe  2,  3,  g,  x6, 
iV,  13;  14,  15',  .T$,p^ik. 

C  6  R  0  L  L.    4. 

:»3tf.  £i'ergo'fit  -i,  a,  j3,  y»  ^>  etc.  feries  re- 
ftdtKmim  «mnium,  qradex  diuifioiie. cpiadi^torum  per 
wiitonm  p  teibltsim ,  >  in  'eadeiii  i&rie  qaDque  occdrreti^ 
dinnia^^iedtfdhi  ex  blnis^];$lbribcisae  nmneroiom  <(,  P/y,^, 

^.  'lifeo  •  fi  -^aci:  exprtffib  (7i|^)(7=P)IP>yjn^  ' »«» 
feriem  euoluatur,  tnnnes  eius  termiiii  ih  leiie  refidiKmim 
occurrent. 

D  a  THEO- 


f  H  p  O  R  £  iVI  A.    7. 


37;  Si  in  (eiie  .reiyaoram  »,  ?^  (T,  y,  5?,  eftr^ 
quae  ex  (iiivUioae  .quadcatocnni  per  nomenim  ^  proide^ 
uat,  reperiaotur  numeri  f  et  r  j ,  qui  fiat  ad  p  prim^ 
quoruih  iUe  hai69  eft  fiftor,  taac^in  eadem  tefidUQfunt 
ferie  etiam  nuiAerus^i  cdatin6bltuf. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  t  I  a 

I^dueniat  refiduuih  res^  qOi&iraCd  a'a  et  rs  er  ^^ 
erit  «Ttfirrw/yH-r^,  et  ^^tz:»/>-+-ji:  Vnde  fiC 
bb-^da s:rzttp^mpSi  ficque  Bb-^aas  erit  peB 
p  diuifibile»  At  cum  r  et  r  i  fint  numeri  ad  p  pri-. 
mi ,  erunt  quoqiie'  quadraU  aa  et  bb  zd  p  prima, 
vhde  fi  haec  quadrata  da  tt  Bb  iater  fe  aon  fiht  pn« 
ma ,  per  communem  diuiforem  quadratum  ad  prims 
reduci  potenint,  ita  vt  bb—aas  maoeat  per  p  di- 
vifibile.  Sint  ergo  b  et  a  hnmeri  inter  fe  primi  ,  at- 
que  cum  etiam  haec  fofma  {m p  ^j^.^)^  —  ^^^  ^^  P®' 
p  diuifibilii,  (emper  prow  eiumodi  numenis  aiTignari 
ppteft ,  -H  GsA  m p  ^b  mukiplum.  ipfius  a.  Sit  ergo 
mp-+'b—ac,  erit  aac c^  aa s  per  p  diuifibile, 
quod  cuih  ^  zizaa  {fic  —  s)-,  alterqiie  fidc»  aa  fit 
ad  p  primus ,  necefle  eft,  Yt  aker  fa^bor  c  s  —  s  per  p 
fit  diuifibilis-^  vnde  quadratum  cc  ptr  p  diuifum  relia- 
quet  s,  ex  quo  numeras s  in  ferie  refiduoram  i,  a,  6, y, $, 
etc.  reperietur,  fiquidem  ibi  numeri  r  et  r/  occurraot, 
iique  fint  ad  p  primi. 

COROLL. 


THEOREMATIS    FERMATUNL    %9 

C  O  R  O  L  L.     I. 

%%.  Vt  igitur  Teritas  theoremads  confiftat,  ne« 
cefle  eft,  vt  numeii  r  ct  rx,  feu-  r  ct  s  fint  ad  diui- 
forein  p.primK  Supra  enim  vidimus,  fi  fit  p  =:  xa,  in 
lefidois  reperiri  numeros  4  et  o,  fen  4  et  x  & ,  hinc 
autem,  pqfito  r=.4  et  rs:=:  12,  non  fequitnr  nnme* 
rum  X  z=  3  in  refiduis  reperiri :  quia  r  et  j  non  fimt 
numeri  ad  p  primi :  ac  reueia  etiam  numerus  j  intet 
non-refidua  continetur. 

C  O  R  O  L  L.     1. 

3p.  Sin  autem  diuifor  p  fit  numerus  primus, 
quia  tum  onmia  refidua  et,  6,  y,  ^,  etc.  ad  eum  funt 
prima ,  fi  in  iis  occurrant  numeri  r  et  r/,  tum  etiam 
ceito  in  iis  ocauret  numerus  5. 

C  O  R  O  L  L.     3.  • 

40.  Si  intcr  refidua  occurrant  numeri  r  et  j 
primi  ad  /) ,  quia  refiduo  r  aequiualentia  cenfenda  fiint 
refidua  p  -i-  r  ;  ?  p  -i-  r,  et  in  genere  «  p  -+•  r,  fi  fue* 
rit  ffp4-r  =  fj>  tum  etiam .  numerus  /  inter  refidua 
reperietur. 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

41.  Nead  huiusmodi  exceptiones,  quandorefidua 
non  funt  numeri  ad  p  primi,  relpicere  obVgemur-,  in 
fequentibus  ponamus  diuilbrem  p  fejnper  efle  numerum 
primum^   et   cum   refidua    ex  binario  brta  fint  obuia, 

D  )  fit 


fit  4kuSx  p  iimaF  nmnerds  i^^ -j  ^  p  =  s  ^  +  i, 
tum  eigp  feries  lefiduorum  fonn^itur  eiE  his  tenninis: 
J,  4,  9,  x<J,  ------  ^f 

ia  ,Tt  «vufn  nutnems ,  qnatenus  inter.  fe  fimt  diuei&, 
inaitM:  eCe  nequea^  qnam  ^  Si  %inir  .lefidua  ex  fioc 
dtttifi»e  primb  |:^  =  2^-h  z  .fint  i,  et,.§,  y,  ^^  etc; 
JB  bac  &m  nooi  ibkim  prodiida  eoc  Ki^  ^uribnsue 
tecaiiQDrum  a,.6,  y,  ^»  etc  occuntnt,  fed  qnia  omnia 
haec  refidua  ad  p  funt  prima,  fi  inter.ea  ooid^ant  r 
et  r  s,  ita  Tt  vnum  per  aliud  fit  diuifiUIe,  tum  etiam 
quotus  inde  natut  s  Uk  iaOfenf  fixS  rdidaonun  coo- 
tinebitur. 

4«.   Si    ex   diu^re   primo  j>rr  a^j4^j4-pw 
,  qaem  omnes  numeri  quadrati  diuidantur ,  nascatur  feries 
lefiduorum  x,  ce,  S,  y^  ^^  ^ji  ett;.  qqprum  numerus  eft 
^zz^y  omnia  baec  refidua  inter  &  emnt  inaequalia. 

DEMONSTRATIO. 


primum  p-zz&  ^.H-  i  l^ft  diOifibtldT.;  Igitur  cyphra  inter 
fefidua  multo  minus  bis  occurrere  poterit.  Ponamus  autem 
OiQ^  i^fidiBf,  tpsBS  igx.  q^i^fs^  a  et  ^T  6rialrfbr,  efle 
i^ns&ir,'  £rlti^e  difilerbhtia' hbffanfit  (ieaahitbrijm>i<^'^ 
fi^  ffiuiforelrt  f=:  al^vFx  dialfiHHsi  At  etimdihhli 
Jlmtt  ti^  r,  o^  %y  ;V;'  ^/  <te.  ef'  qBacfiiltis'  fninimH, 

c  quae 


THEMEMAns    MAMATlAlih    H 

qoae  q  q  ooa  exo^^uot,  odaaiut,  quadnta  iUa  aa  et  bB 

tf  r^^  f^f.  "^'  Ginn  igitur  di^IheatU  qu^iatonim  aa^fS 
tSxt  per  p  diiufitMlis  /  fit^ein  lefidua  iode  n^ta  etient 
aequalia,  et  ^  (it  ounwrus  primus,  Tel  rumihatf^'^ 
vd  di^ientia  aTk^^t^  ^  f  ^ulfibilis ;  'vtrumque 
autem,  ob  tam  a-^h^pt  quam  a  -f*  ^  •<  p»  fieri  nequit. 
£lgQ  X>illiua  ififidua ,  quae  ex  diuifione  quad^itorum 
It4i9«^>»*  ••  .^f  pec.nua^enim  pmnum^^af4*i 
XfdSimty  iater  <&  fimt  inaflgnaKa, 

C  O  R  cO  I^  L.     I. 

M*  .^^IP^  1^*^  omQium  lefif^uof^  ^^Silf^> 
ma  y  quaeex  diuifione'  qpoydcuc^um  ,p^  nyni^nn  j^ 
mum  p  =r  a^  -H I  ^priuntur,  ceitt)  ^  :^  ^^;  ante  enim 
oftenfiun  eft,  cun^  ix>n  «a&^uor^m^^^qu^^;  nic  autem 
eudmij^  ^eqi^  nQo  oOfe  minorem,  qiuna  j1 

C  O  R  O  L  L.    a. 

44.  Cnra  Qonierus  omnium  numeroram  ip(b  di- 
tifofc  p  =z  a^  -4-  i  minorHm  fit  zzp^izz2q\ patct, 
boraoi,  ^Duraerorum  ^^^^.tantun^  im  l^n^  re(|diior|fm; 
1,  e^  e;  W.ctc-  W^T??*  «m^^confti^, 'i^ltep^' 
Tero  ferapr^t:  .(^nft{tuere  ^^n^  non^  f^fiftuotn^.: 
idfoqge  ii  p  jfit,.qun)Qn)s,.;piiii^^fiap^(n,noQt:i^UOiH^^ 


.1 


COROLU 


3»  DEMONSTRJTIO  ^ 

C  O  R  O  L  L.    3. 

45.  Si  ergo  x  fit  numerus  quicuQque  ex  fitie 
non-refiduoruni  diuilbri  p  re(pondentiun),  certoaffirroare 
poflumus,  quicquid  ilt  n,  nullum  numerum  in  hac  for- 
ma  »p-hA'efle  poffe  qusidratum. . 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

46.  Quia  nunc  inueftigationes  noftras  tantum  ad 
diuifores  primos  dirigimus,  expediet  tam  lefidoa,  quam 
non-re(idua,  quae  minocibus  numeris  prim»  refpondenr,' 
hic  exhibere.  In  genere  fcilicet  11  diuifor  fit  />,  feriem 
refiduorum  per  1,  a,  §,  y,  ^,  etc.  et  feiiem  non-refi- 
duorum  per  a^  by  r,  </,  e  etc.  leprefentamus' ;  et  quo 
&cilius  coniun(£tim  tam  refidua,  quam  non-refidua,  re&- 
raotar,  hoc  modo  exponemus : 

C  1,  a,  e,  Y,  ^,  e,  2;  etc.  1 
y  l  a,  b,  c,  d,  e^  /,  g,  etc.  \ 
duas  nimirum  feries  numerorum  quouis  calii  fcribemus, 
quarum  fuperior  refidua ,  inferior  non-refidua  continet, 
et  Ttrique  diuiforem  />,  ad  quem  pertinent,  praefigemus. 
Hoc  modo  refidua  et  non-refidua,  quae  ex  diuilbribus 
primis  fimpliciohbn^  refultant ,  ita  indicabuotar :  - 

5I»  4»  J>>  3>  I2>    '°?  .   T«  $'»  ♦»  ^»  ^^>  *»  ''    »5>i3?. 
**    \  i>  5.  «>  7,     8,    II  S  »  *7  J  3^  5,  c,  7,   ,0,    I,,  ,2,  14$» 

Ci.4>9,  16,  <y,i7,  II.     7>^>.,     0>4.  9,»<y^>i,  13>   3,i8.l2,  8,  tf? 
*'    i*>3>8>Jo,i2,i3>i4>  iS,iS^>    *  ^5>.7,io,iiii4.i5,i7,ip,2o,ax,aa,>> 

0>4>9>i<r>25,    7,20,   <;,  33>i3>    5>28,24,  ar? 
*'    <  3*3j8,  xo,  jx,i3, 14. 15, 17,  i8,ip,  2X,aC,  a7S' 

Refidua 


THEOlfiEMJTlS-  ^EKtHATIANL  ^| 

Refidaa  hic  eo  Qidifiet  qiorjex  quidbitis  nafeontiir,  iunt- 
pofita,  Qon  -  lefidua  autem  ,  qm  nallo  oiduie  conmdun- 
ttit,  4  ininiini»  a4  maiOMi  ptogredfendo  coliocauimus. 
£xeikiplt  haec  qooqoe  im  enm  finem  loniiie  poteninr>' 
*t  in  418  pfQpnetffes  «Bfidaoioai  ioie  demonitntae  eka« 
min^Kac 

T  H  E  OR  E  M  A    s>. 

47.  Si  ex  diuifione  ^quadiatofum  per  numerum 
primum  ^  r=  a^  +  z  nascatur  haec  ienei  refiduorum, 
4,.«,  vlSy  Y» '^>  tic.  haectpie  feries  non-refiduorum 
tf,  bf  Cy  dr  ^)  etc.  icqiie  in  hac  ierie  oon  -  lefidoonim 
occurtat  nuncnB  r,  in  eadem  quoqne  occQiteBt  •  omnes 
bi  numeri  ar,  6^,  Y.r*  ^'V  ^^-  ^^  eonim  refi^ua 
diuifione  per  p  reUAa. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  I  O. 

Qtricunque  enirii  horum  iiametcH^,  rt  «r,  yel 
1n  fede  refiduGfiram  contiiietiA: ,  vdl  ih  ferie  ndn  -  refi< 
^dflortwft,  At  «tim  a  in  Iferie  refiduorutn  contineatur,  (i 
ar  ibidem  contineretdr»  tiecedario  qnoque  r  in  fetie  re- 
fiduorum  exifieret.  Quare  cum  per  hypothefin  r  fit 
numerus  ex  *iene  non-refiduorum,  ikumerus  ar  nonerit 
io  ferie  refiduwum ,  habebit  eigo,.ar  locum  in  ferie 
.non-refiduorum ,  quod  idem  denumeris  tr,  yr,  ^r,  etc. 
-valet :  Quod  atitcm  demonftrauimiis  de  his  pi-odudfs 
pr,  Y'*»  ^*"»  cfc*  fi  ^*"^  maiora,  quarti  />,  id  intelligcn- 
dum  eft  de  refiduis ,  quae  haec  pfodufta  per  p  diuiia 
xelinquunt. 

Tom.V.Nou.Com.  E  COROL. 
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^ ;   f 


4ftr  Quia  omoe»  oaincri  i,  «j  ^,.  y,  ^,  ,ecr. 
quorum'  nvmerus  fiflt  cz^tf^  rwt  i^c^r  (cidioerfi  ;  iiiqut? 
tur  quoqucri,  omaes  -faps  oumerte,  r»  «ir»  ^r^ •y r,  ^r,  e«& 
ei&  iuter  fe  diuedbs :  Tnde,  fi  omnia  refidua  faAbeflgntiit^ 
ex  vnico  non  -  lefiduo  co^oito  reliqua  onmia  non^refi" 
dua  definiunturV 

C  O  R  O  L  L;     t. 

« 

49.  Dabit  ergo  feria  r,  «r,  6r,  yr,  Jr,  eec* 
CMnoia  plaoe  aoo-refidua ;  cootinet;  enim  q  mmiiero»  di- 
'-veribti ,  .toddensque  et  noo  i^ra  exifiimt.  aoa^fefidua^ 
liquidem  diuifoi  .^  eft  ■umeius  primus. 

C  O  R  O  L  L.     3. 

50.  Si  ergo  ex  ferk  oon-refiduorum  qaiKbetano» 
sumerus  s  capiatur,,  eius  produda  a/,  i?i,  yj,  etc. 
alios  oumeros  pro  refiduis  nou  praebent ,  nifi  qiu  ex 
quouis  alio  r  boc  modo  fimt  repecti. 

T  H  E  O  R  E  M  A     la 

•  51.  tVodn5ka  ex  binis  tuuiiert»  ferrei  doD-reiidaJQM 
rum  contlnentur  in  ierte  refiduorumi ,  fiquidem  haec 
lefidua  nafcantur  ex  diuifione  numetoiuni  quadritoium 
pet  quempiam  numennn  primum. 


PEMOM- 


P  E  M  O  N  S  T  &  A  T  l  O. 

Sit  cnim  p  =  «  ^  -f- 1  dinKbr  primus  ,  atque 
feries  refidooruin  fit  i,  «,  6,  y,  J,  etc  (erics  autem 
noa-itiiduorum  fit  My  b,  £,  i,  e^  etc.  Vidimus  autem, 
fi  r  fit  non-refiduum  quodcnnque  ,  (eriem  non  -  refi^ 
doonim  lioc  modo  quo^  tadi  bcri :  r,  or,  (Sr,  yr,  ^r,  etc. 
lamprodudum  ex  duobus  quibuscunque  horom  termi- 
florum  «Sr*,  coalbu  ex  duobus  &donl»us  aS  et  rr, 
qwvum  Tteique  in  ierie  refiduorum  conrinetur,  quia 
omais  quadrata,  ac  propterea  etiam  rr  ibi  occnrrunt^ 
Tnde  perfpicuom  efi,  produducn  ex  binu  quywsc^^  noo- 
lefiduis  in  ierie  xefiduorum  contineri. 

C  O  R  O  L  L.     X. 

5«.  Vt  igitur  produdum  ex  duobus  refiduis  dat 
fefiduum,  ita  quoque  produdum  ex  duobus  non  refidius' 
dabic  refidiium. '  Sed  picdadum  ex  xefiduo  et  noo-re* 
fiduo  iempec  producit  non-refiduum. 

C  O  R  O  L  L.     a. 

53.  Hinc  etiam  fequitur ,  vri  refidaum    per   re(t> 
doum  diuifom  dat  refidnum  ,  ita  quoqne  non  -  refiduum ' 
per  non  refidutim  diuiilKn  dare  refidaum.      Verum  refi- 
daum  per  non-refiduum,  tcI  vicifiim  oon-iefiduum  pei 
fefidumn  diuifum  ptaebet  non^refiduotn. ' 

C  O  R  O  L  L.     3. 

54.  Qoemadmodum    iHna    non-refidoa    inuicem 
maltipUcata  xefiduum  pxqducunt;    ita  tema  non  -  lefidua 

£  «  inuicem 
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inukeiii  multipficata  praebdbont  Qon-refiduam :  quaterna 
v^..1  pon  rcfiiiua  itqruoEk  reridpuoi ,  pcoducuot »  4.C  quina 
QQO  xejQtduun?,  et  fic  deippeps: 

D  E  F  r  N  r  T  I  o. 

55.  CbmpteQieatum  sefiduir  ^  eius  dsiedlnis  a 
diuifoce,  ex  qu»  e(i  ortui|) :  fic  fi  diuilbr  fit  =:p  ec 
i^&duutn  =zr,  erit  compleineacum  leifdut  ^ptru 

C  Q  «L  O  Ic  iU     ?. 

5(f;  Qufa  ratione  refiduprum  omnes  hi  numori 
r»  P  -H  r,  a  j>  W-  r,  et  in  genere  np-i-r  pro  iisdem 
habentur,  quicunque,  numeru^  j^  n  ^nvitur,  erit  eorum 
c^Hpplementum  ^p  —  np  ^.r  ^  vnde  fi  futqatur  «zz  i^ 
cpmplementam  «efidui  r  erit  7  —  r. 

C  a  it  O  L  L.     a. 

57.  Si  n  iiifflatur  ==—  i,  refiduum  r  etiam  per 
r-p  exprimi  poteft  ,  ita^  vt  fit  negaduum.  In  dini- 
fi(^  eii^ ,.  Q.  qHQfus  nimi6  nnignus  9<jcip*tar^.  ad  re- 
fidu».  aegativ^.  pfHTuenituf ..  Si^  c<;fidiiu9>  afjto^tijitwa  r 
•equiusrt^iwt  refiduo.  negitiu^ /f -^  j>, 

"  *  C  O  R  OVX.    ^. 

5S.  Si  fit.r^^^  tgm  hoc  refiduum  negatiue 
expriml  pot^rit  ^  r—p^  quod  eri.t  minus,  quam  \p. 
ixx  fi  expcelfiooes  negatiuae  io  vfum  vocentur ',  ompia 
iefidua  per  oomeros  gilsbeii  poteruat ,  remifle  diuiforis' 


THEORliiiATIS    FERMATIANL    Tt 

ip  Qoa  m&iofes.  Sic  pcQ  diuiji>ce  p  =:  £3  habebuntuc 
haec  refldua  per  numeros  qoa  maiocesy  qaam  ^  e3(|>refi&: 
i»  +,  P,  -  7,  a,  -  lo,  3,  -  5,  -  IX,  »,  tf. 

C  O  R  O  L  L.     4. 

f-p.  Sio^Uique  mojdo  npn-refidua  etiam  per  nvr 
meios,  ip(p  S^  Qon  maigres  exbiberi  poteruat,  erunt<« 
i^  pro  diHitorc  p  =?  43  haec  noa-rendua:  5,  7^  lO, 
I X  ,-9,-ft,-<^,~4.-3,-'«,-i .  Vnde  fi  ^ :;::  a  ^  -*-  i , 
ounwrus  tain  refiduorum ,.  qurim,  non-refiduorum»  eri| 
=  q ,  neque  in  vtraque  f^rie  occurrunt  num.eri  maipres, 
qoam  ^. 

C  O  R  O  L  L.      5. 

60.  Sl  hoc  modo  refidua  exprimantur ,  ftatim 
pati^t ,.  Ttrum  aiiuspiam  refidui  complemeotum  in 
cadem  (erie  refiduorum  contiaeatur,  nec  ne.  ]>)Iempe  fi 
r  fit  refiduum,  erit  r-r  eius  coroplementum ,  etvicifiim 
fi  -r-  f  fit  refiduum  ,  erit  •>}-  r  eius  complementum. 
Quare  nifi  in  ferie  refiduorum  idem  numerus  bis  occur- 
rat,  affirmatiue  fcilicet  .et  ne^apue^..  eius  complementum 
in.  jferie  refiduorudi  odn  continetur. 

T  H  E  O  R  l^  M  A     it. 

tfx.  Si  iift  i^e  refidoorutQ  x,  a,  p,  y,  ^,  eiCi 
qoae  ex  diuifiooe  qaadratorum  per  nuroecum  primum 
^  =r  a  f  +  I  genenmtur  .  Tnius  tecmini  oqcunat  compl^* 
mentam^  tum  fimul  omoium  terminofam  complemeott 
ia  eadem  iede  occuneat. 

•      E  3  SOLUTia 
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S  O  L  U  T  I  O. 

Sit  r  id  reGduum  ,  cuius  complementuin  —  r  qiio> 
que  tn  (erie  x,  ct,  |3,  y,  ^,  ctc.  occurrjc.  Cum  i^tur 
—  r  per  r  diuifum  det  —  i ,  in  eadem  fcrie  quoque 
Dnmerus  —  z  occurret  \  feu  valor  cuiuspiam  litterarum 
a,  (3,  y,  Sy  etc.  erit  :^  —  x.  Quoniam  ei^o  in  eadcm 
ierie  pro^Aa  ex  binis  terminis  fimul  reperiuntur»  ilMdem 
occurrent  termini  —  a,  —  (3,  —  y>  "  ^»  **^*  Cuiusvis 
ergo  refidui  compiementum  fimul  in  lerie  refiduorum 
leperietur,  fiquidon  'vnici  termini  complementum  in 
ca  occurrat. 

C  O  R  O  L  L.     z. 

61,  Si  eigo  Tnici  termini  r  complementom  -  f 
in  (erie  refiduomm  c(Mitineatur ,  tum  quilibet  aumerus 
huius  (eriei  bis  occurret,  primo  fcilicet  affirmatiue»  tum 
Vero  etiam  negatiue.  In  ierie  nempe  refiduorum 
'i  <^>  P)  Y>  ^>  ^^^'  ctiam  continebuntur  termini  —  Xf 
i- »» -  P>  -  Y>  -  ^>  ctc. 

C  O  R  O  L  L.    2. 

63.  Cum  ^tur  hoc  cafu  in  ferie  refiduorum 
qullibet  terminus  bis  occurrat,  numerus  omnium  termi- 
norum  neceflario  erit  par.  At  numerus  ofnnium  temu- 
oorum  efi  =:^.  eigo  nifi  fit  ^  numenis  par,  fieri  ae- 
quit ,  Yt  compleaienta  lefiduomm  firoiil  in  rede  xefiduo* 
«un  cootiiieannu:. 

^  •  COROLL* 
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c  OR  o  L  l;    3.  •    0 

6^,  Si  igitar  ^  eft  numeip  impar,  puta  .^=4  »  4-  x, 
i(a  'Vt  (it  pz=.4ff-4- 3,  in  (erie  re0duorum>  qullus 
plane  occurrit  numerus,  cuius  complementum  fimul  ia 
ea  ferie  contineatur.  Omnia  ergo  complementa ,  hoc 
calii  in  feriem  non  refiduorum  ingredieotur,  eritque  Ytrinqoe 
termioorum  numerus  impar  =  ^  =  2  «  4-  !• 

SCHOLION. 

6S'  Hinc  ergo  (bmmuni  <fi(crimen  agnofcitbry 
qood  inter  numeros  primos  p  =:  2  ^  +  i  intercedit, 
prout  f  fiierit  numerus  pjr,  vd  impar :  cum  pofleriori 
cafii  certo  (ciamus ,  nullius  refidui  complementum  iir 
lenduomm  ferie  contineii.  .  Quodfi  ergo  priori.cafu  po* 
aamus  ^  r::  & n ,  pofteriori .  ^  =r  2  n  —  i,  iUo  ca(u  erit 
Dumerus  primus  p  1=  4. »  -t-  x,  hoc  verop  =:  4  »—  x; 
'vndepatec,  omnes  mimeros  primos,  binario  excepto,  vei 
wniuce  (ijperare  multipium  quatemarii,  vel  vnkace  ab 
co  deficere  ;  (icque  duas  obdnemus  numeroram ;  dafies,* 
qoarum  altexa  in  forma  4,n-+r  i^  akeea  in  forma  4. 9  — .  x,- 
continetur..  Prioris  .  ckflis  4  n  H*-  x  (iint  ergo  numeri 
primi ;  $,  13»  «7,  »9,37,  +i,  53,^1,  73,  »9;  97,  «c; 
pofterioris  vcro  clafiis.  4 »  —  x  hi :  3,  7,  1 1^  rpj  »3,- 
31,  43  47,  5JI,  <f7,  71,  79»  *3-  i>e  numeris  pri- 
mis  daffis  prioris  Fermatius  olim  pronunciauit,  fingulor 
^  aggregata  duorum  quadratonm ,  cuius  liieorematia 
Teritatem  .nuper  tandem.  poft  piures  conatus.demonftrauf; 
De  numeris  autem  pofterioris  clj(fis  ficile  ofienditur, 
luillum  eoium  eflTe  ilimmam  duoniGQ  quadratorum  ^  quin 

etidm 
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cdam  fnoK  diBmonftrabd ,  te'  ^oidan  iunmam  duoram 
qoadnuonnn  aa^-bb  exhiberi  pofle,  quae  fit  per 
cfuanodi  niimerom  primom  p  z=  4  «  —  x  diuifibilis,  nifi 
Ttrumque  quadntum  aa  et  bb  (eoifim  per  eom  diai- 
fibile  exifht.  De  his  tamen  numeris  Fermatius  affir* 
manit ,  finguloi  Tel  efle  trium,  vel  quatuor  qQa<lratOrum 
aggregata  ;  ita  Tidemus  eflc  3  =:  i  -4-  i  -f-  1  ; 
7=:x-4»-x4-iH-4;  xis=i-hi-4-i^i  i^  rr 

i-f-9-^9;    «3=^1-4-4-1-9-4-9;     31== 
4 -4- 9 -+-9 -+-9=  I -f- 1  •+•  4  -♦-  »5  ;  etc.    Verum 
nullum  exiftere  huiusmodi  oumeram)  qui  aon  Hd  mini- 
mum    in  quatnor   quadlrata  refolui  pofiit,  etfi  Fern^toi 
eius  demonfirationem    fe   inueniife  fit  profefius ,  Gumea 
nnsquam  eam  publicauit ,   ita  vt  cum  ipfo  peoitus  xn- 
teriifle  yideatnr ,    neque  ddnceps  quisqnam  inuencus  eft, 
qui  hanc  demonfltatianem,  quaeio  ^saXy^  J^pbititacA 
et  Tniuerla   numerorum    fcientiii   if&xiiiN  eft  moAKttiiti, 
reperire  potuerit.    £<^idem  hic  demonMx>,  quOcu^e 
propofito  numero  primo  formae  4  ^  ^  t ,  iemper  ^* 
mam  quatnor   qnadratofum^  ■qnin  eilam  'trittm,  exhiberi 
pofle,  qnae  per  eum  fit  dtuifibilis»       Ctin  fgitfir  etiam 
tfeROMifirari  ^ueat,  produAtnn  ex  dnobus  numeds,  quo- 
mm   TCerque  eft  lumma  qoadiammm ,  «etiam  «flfe  i^a- 
tnet  quadiatorum  aggregafa,  non  proofl  ii  demoiil^tiftkv 
ne  defideiaea  abefle  videmflt.      Tantum    enlm  Ibpei^ 
Tt  demonftietiir ,    fi  fumma  quatoor  quadnnonim  luerit 
dinifibil»  per  numemm ,    qui  etiam  fit  fiimma   quatuo# 
quadiatocnm ,  quotum  qooque  «eWe  fbi6-fiimmam  qua- 
tuor  quadiatomm. 

THEORE- 


T  H  E  O  R  E  M  A     12. 

67.     Si  omnia  quadrata    per  nuirtdhnii  priftiiffft 
z=  4  »  —  X  diuidjintur  -,    indeque  oriatur  feries  refiduo» 
rum  1,  flt,  p,  Y>  ^»  ^'"^^-  nuUius  reYidui  complementum 
fimoi  1n  liac  ferie  refidttoraiih  tontinebitar. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  i  O. 

bmnia  refi^oa  refuitant  ex  diui(ione  hoi-um  qia- 
dratorum : 

I,  4)  P.  i<J,  «5, (2»-i)» 

rifidna  :    r,  «,  -0,    y,    ^,  .......       i' 

nmneras  wgo  faomm  TefidiKmim  eft  nr  2  »  —  1  ideo- 
que  intpar.  At  fi  vnius  refidui  a  cotlVplemenflim  f  —  A 
(m^  a  m  eadem  f^ie  extaret,  tiim  fimul  omnidm  n^ 
fiduorum  complementa  ibidem  occurrere  deberent ,  fic^ 
que  cum  vnumquodque  refiduum  bis  ,  nempe  cum 
figno  -+-  et  clii*  fi^o  —  tideflA',  'nufrierYs  refiduorum 
tflet  par.  Quare  cum  fit  impar,  fieri  iiequit ,  vt  vel 
vuici  refidui  compiementum  fimul  in  eadenn  reddWum 
ierie  cbntineatur. 

C  6  R  b  L  L.     I. 

67.  Si  vltimus  fcriei  refiduorum  terminus  ponatur 
zr  y,  qnia  Witbr  Wquddrato (1  «—V')*  nrd»^  —  4»+i 
per  4  «  -  I  diuifo  •,  erit  refiduum  y  rr  —  3  »  -l-  i 
=z»,  fiimto  quoto  n—  1.  Ergo  eius  complementum 
— »  lcu  3  «  —  I    in    ferie   refiduorum    non  repeVitur. 

J^umerus 
Tom.V.Noii.Com.  ¥ 
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NumenB  cigo  — «  feo   311-1    coeo  ciit  i»  iieiii 
OQa-refiduorum. 

C  O  R  O  L  L     s. 

tfS.  Cum  mp-^n  ka  m  (4. »  —  x) -««  omoe» 
oameros  comple^atur ,  qui  per  4  »  —  x  diuifi  rcfiduum 
danc  —  »,  pater  fiuUum  borom  numeronMn  m^^n^t) 
— /1  (eu  4inff->m  — ff  vnquam  eOe  po^e  quadiatum. 

C  O  R  O  L  L.    $. 

€9,  Cum  in  feiie  refiduorum  occomat  mimcfi 
quaikati  x,  4,  91,  xtf,  ecc.  in  eadem  certe  boo  occor* 
lent  eoram  complementa  —  x,  — 4,-5^,  -x(?,  cto 
Numeri  crgo  quadiati  figoo  «-  afibdti  in  (exicm  boiI' 
fcfidMonuii  iBgredicntur. 

THEOREMAxj, 

70.  Non  dator  fumma  diiorum  qaadratonnn^ 
quae  fitdiuifibilis  per  numerumprimam  fefnnac  4»— x, 
nifi  torumquc  (pa^tum  iterfim  per  cundem  Cn  dini- 
Me '.  feu  non  datur  fiimma  duorum  qnadrat(»um  intcf 
&  primoium  per  iiumerum  primom  4  n  -~  x  dioiiibili». 

DEMONStRATtO. 

Voaittit»  eoim  (ummam  dtKmim  qdadntonmi 
«4-4«^^  efie  per  oumenim  primum  ^n^i  diui- 
fibilem ,  neqiie  famcQ  irel  aa  te)  hlf  feorfim  ttk  pet 
4 II  —  X  diuifibile.    3it  ei^jo  r  leiiduum,  quod  in  diui- 

iioiM 
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• 
fiooe  <iiiadfad  aa  per  4  « •.  i,  relioqtiitiir  et  s  itfiduam 

ex  diuifiacie  quadcaci  bA  ortum ;  atque  tam  r  quam  4 

in  foie  xefiduorum  x,  a,  p,  y,  $,  etc.  occurret.     lam 

fiimma   quadratorum  aa-^bbiptt   ^n—i  diuifa  re- 

linquec  refiduum  r  -H  i,  quod  cum  per  bfpothefin  efle 

debeat  ==  diuiibri  4«—  i,  erit  5  =  4«  —  1  —  r,  (eu 

5  =  -  r ,    ideoque    s   erit   complementum    refidui   r. 

Quare  fi  r  in  ferie  refiduomm  contineatur,   eius  com- 

pkmenmm  ^  in    ea    certe    noa   occunet :  Tnde  fiimto 

quadrato  quocunque  aa  nuUum  datur  sdiud  qnadratum  bh 

eiusmodi,  vt  fumma  aa-hbb  fiat  per  numemm  pri- 

mum  4 11  —  X  diuifibili» ;  nifi  ipfiim  quadratum  a  a  per 

fe  fit   diuifibile  per  4«— i,  quo  cafii    etiam  ^^  pet 

4  »  —  X  diuifibile  tSs  debeL     NuUa  ergo  datur  fiunma 

duoram    quadratorum    inter  (e  primorum^  quse  Gt  poc 

numetum  pcimum  4  n  —  x  diuifibilia. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

71.  N(Mi  ergo  datur  huiunnodi  ibrmae  aa-^t 
numerus ,  qui  fit  per  numeram  primum  4  n  —  i  diui- 
fibifis.  Ad  hoc  enim  opus  eflet,  vt  refiduum  ex  qua* 
drato  aa  ortum  eflef  =—■  x,  qaod  autem  in  ferie  ce« 
iiduoram  non  exifiit. 

C  O  R  O  L  L.     2. 

*jt.  Cum  fiimma  duonim  qandcatoram  aa  -4-  bb 
]>er  nuUum  numeram  primum  iinrmae  4 » —  i  fit  di- 
"rifibilis,  ettam  per  nidlum  numerom  compofitum  p, 
ifoi  ^Qcem  pnmum  liabet  itirmae  j^n  —  if  erit  diui- 

F  a  fibUi% 


/ 
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fibiiis ,    fi  enini  pet  hupc  Bim^nn^  jk,  eflTfit^  diwiHpiifo, 
etiam  pec  eios  fiidoiem  4  »  —  r  diuilijyti&  ^ttet* 

THEQHEMA     14. 

7.a.       ^igp  mip^  ^«-"i  ^<^    pcini!»  ,^   fiuQ 


St  enim  oumerus  ^n-^  i  fic  prtmns^  mm  dt^ 
moaftrata  eft  veritas  theorematis.  At  fr  4»  —  i:nonfit 
bumerus  primus ,  erit  produdtum^  ex^  aliquot  numens 
primis^  et  quidem  imparibus,  cum  ipre- nonienis  4«—! 
fit  impar.  Gmnes  autem  nurneri  primi  (unt  ¥el  fer«- 
mae  4  w  -+-  i,  vel  4  w  —  i  ;  fed-i  omnes^  fidtores  mi* 
meri  4  »  ~  i  efle  nequeunt  formae  47»  -f  i,  quotcun- 
que  enim  numeri  huius  formae  4 ;» +  i  in  (e  inuU 
yq.  n^ltipj^ce^itijr ,    prQfJii(a|i9ij   Ceqnp^.  flpt  ognierus 

3^.  n>ip^p[\ufii  Ijibgat  fadStocf hl  ppnjUMq  fQXmc.  ^«f—  x> 
et  quia  per  talem  numerum  primum  nu|l^  (umpaz  duor 
rum  quadratorum  inter  (e  primorum  eft  diuifibilis,  nuUa 
etiam  datur ,  qua^  p^Xj  qgnt^rujp  ()oii^ofitum  4  m  —  c 
f fet  dmifibilis. 

C  0,R  O  L  L,     I. 

74.  Gnm  nuUa  detur  fiimmfl^  duoram  cyuadrato- 
rum  interJe  primofum  ^t  numecum.  4^»— x,  fiue  fjt 

"  primus 
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gnnw^  fu^  CQrappiit^,^^^^^^  mukq  minus  iiuin%- 
ees  4  «  —  I  ipfe  erit  fumma  duoijHn  qM^atQiurnV  Si 
i^m  eflet  ^n— iznaa^bb^  vtrumquc  quaclratum 
roqnet  bh  f«p«Gm.  p^  4».—  *  cyuifibiie  efle  deberet, 
uu  d  ,  cum  vcrumque  (it  minus  quam  4  »  —  i,  fieri 
'tfquit.' 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

75.  NuUum  numcrum  formac  4  «  —  i  eflc  pofle 
(iimmam  duorum  quadca£ocum)  etiam  facillime  tioc  mo- 
do  oftenditur.  Si  enim  numerus  4  »  —  i  eflet  fumma 
(faoruTn-  qiiadratoram  alterum^  efie  deberet  pair ,  alterum 
impar.  'At  omnia  quadrata  paria  funt  numeri  liiiius 
fprmae  4/,  et  omnia  qu.tdraia  imparia  numeri  hiiius 
^rmae  4^^-i*  Summa  ergp  Aiorum  aiiadratorurri, 
quorum  alterum  eft*  par,  alterum  impar ,  eritf  numefiK 
forrpae  4/-l-*4|:.-+- i,  feii  4  » -f- i ;' ergo  niiiiiefds 
formae  4  «—  i  non  poteft  efle  fiimma  dtbitiiii  qua* 
dratorum. 

C  O  R  O  L  L.     2. 

7<f.  NuUu^  etjaqi  nuixifrus,  qqi  fiftpretj)  Ij^^iigt 
fermae  f.9  —  i,  pQteld  efle  diuifor  (umtpae  dupruoi  qu^- 
datoruin  iuter  fe  primopmii :  fi  enim  eflet  diuiTqi;, 
ctiam  eiu?  ato  4«- I,  forct  dijiifor ,  quod  fiqti 
pequic. 

C  O  R  O  L  t.     3. 

77."  Mnlco  crgo  miniM  huiosntiodi  numeras ,  qui 
6aQtemha()et  4.»-^,.  ^«  ppf^ft  fpjnnia  dupffimqua. 
dcatQaim   mt«;  ie  i^injQfujp.      It^.iipppfli^lg  e(},.^ 

F  3  fit 
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fit  jw  ( 4  «  —  1 )  =:  tf  tf  -i-  A^ ,  fi  qukkm  a  €t  i   £aA 
numeri  inter  fe  priini. 

THEOREMA     i$, 

78.  NuUus  numerus  in  hac  forma  4111 »— »— n 
contCDtus,  quicunque  nioneri  pro  1»  et  »  capiannir,  ya» 
quam  efie  poteft  quadratum. 

D  E  M  ONSTRATIO. 

Cum  nnllus  numerus,  qui  £idocem  habet  4  »  —  x,. 
eife  queat  (umma  duorum  quadratorum  inter  fe  primo- 
rum ,  feu  quae  praeter  vnitatem  nuUum  faabeant  com- 
rounem  diui(orem,  lequitur  fieri  non  po£fe,  Tt  fit 
(4«  — X  )  (4«  — i)  =.x -4-tftf»  Ergo  non  crit 
i6mn  —  4.m—4.tt:ziaa;  vnde  ne  eius  quadrans 
^dem  jymtt—m  —  n  ynquam  quadratum  elfepoteft. 

THEOREMA     x^. 

• 

79.  Si  in  (erie  refiduonim  x,  o,  (3,  y,  ^,  ett, 
quae  ex  diuifione  quadratorum  per  numerum  quemcuur* 
que  p  refiiltant,  culuspiam  refidui  complementum  In 
cadem  (erie  refiduomm  occurrat,  tum  duo  quadrata 
exhiberi  poterunt ,  quorum  (umma  fit  per  eundem  nu« 
meram  p  diuifibilis ,  ^mfi  neutrum  leorfim  per  ^  fit 
diuifibile. 

DEMON5TRATIO. 

Praebeat  quadratum  a  a  refiduum  jr  r ,  quadratnm 
antcm  bk  refiduum  =  — r  fea  J^-r,  quod   ilHus   eft 

compie- 


TBE0REMATI3    FERMATtANL     +*? 

complemeotum ,  ita  rt  r  Gt  id  refidaum ,  cutus  com«' 
pkmcQtum  iknul  ia  lerie  refiduorum  contmeatur.  lam 
maaifeftum  e(l,  fummam  horum  quadratorom  aa'+-  bb 
fore  per  numerum  p  diuifibilem. 

C  O  R  O  L  L.    f. 

80.  Si  p  fit  numeius  prlmus,  ilatim  atque  vnius 
lefidui  complementum  in  ferie  refiduorum  occurnt, 
etiam  fingulorum  refiduorum  complementa  ft>idem  in- 
erunt.  Sumto  ergo  quadnito  q^jocunque  aa^  cuiusrefi> 
duum  fit  =r  r,  dabimr  aliud  x  x,  cuius  refiduum  erit 
=  — f,itavt:trfit  non  maius,  quam -1-,  atque  fiimma 
da  -^  XX  erit  per  p  diuifibilis. 

C  O  R  O  L  L.     ft. 

8x.  Si  ^'tur  detur  fiimmt  duorum  qnadratorum 
ma  -4-  Ifb  per  numerum  primum  p  diuifibilis,  quia  refi- 
duorum  ex  aa  tt  bb  orcorum  alterum  alterius  eft 
complementum ;  refidui  ex  quocunque  alio  quadrato  cc 
orti  complementum  in  lerie  lefiduorum  quoque  reperie- 
cur.  Dabin»  eigo  fummaduoiumquadiatonunf^-hx;!; 
per  numemm  p  diuifibilis. 

C  O  R  O  L  L.    3* 

82.  Cx  praeccdentibus  autem  patet^  faunc  cafum 
locum  obdnere  non  pc^e  ^  neque  fi  p  fit  numerus  for- 
mae  4 «  —  x ,  neque  fi  p  (altem  habeat  hMftorem  huiua 
fiiiniue:  quia  aeatiio  ca(u  dacur  fiuDina  doonun  quadra- 
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tonim  per  p  diuiiibills ,  <^ae  quidem  quadrata  fint  in- 
ter  fe  prima. 

C  O  R  O  L  L.     4. 

83.  NuUi  ergo  alii  nnmeri  primi  reHnqiiantur, 
ad  quos  theorema  hoc  accommodari  queat,  nifi  qui 
contineantur  in  hac  fofma  4 ;?  -4-  x  • 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

84.  An  autem  omnesnumeriprimiformae^n-f-i 
binc  habeant  proprietatem ,  Tt  in  leriebus  reitduorum 
inde  ortis  cuiusque  termini  complementum  fimul  ibidem 
feperiatur  y  hfc  nondiim  eft  demonftratiim ,  nequfe  defpe- 
randum  videtur,  quin  exhis  iisdem  ■printipiis'deniionftra- 
tio  elici  queat ,  etfi  nondum  mihi  (yiidem  eo  pertingere 
licuit.  Series  autem  refiduoram  ex  fimplicioribus  nu- 
meris  primis  huius  formae  ortae  fequenti  Modo  '(e  ha* 
bent ,  vbi  quidem  refidua  (emifie  cuiu^de  aatpitn  irft' 
iixa  per  numeros  negatiuos  exhibere  tiftim  "eft ,  ^do 
facilfus,  quaenam  fint  aliorom  complemeuts,  appnreat : 

«9i»,*4.  9>~ '3,-4>  7,-9,  <^,-<f,  13,  5,-1,-5, -7]    * 

37  I«,+,9,i<^»-ia,-»,i 2,-10)7 ,-i'i,io,-4,-i'5,i  1,3,-3,-7,-9} 
In  his  igitur  feriebus  peripicuum  eft,  cuiusque  termini 
complementum  fimui  in  iis  occurrere.  Quod  autem 
boc  neceffario  eueniat,  fi  diuifor  fit  numenis  prltmis  fbr- 
mae  4  0  H-  X)  demonftratio  direifh  adhuc  defid^aCQr, 
quae  hoc  modo  ioAitUi  debere  yidetur.     Prodeat  ex  fiu- 

mero  primo  48+  x  httc&titsnixiaaaaxu^x^ay^Yi?* 
.     .  ctc. 
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•tc.  quoram  teroiinorum  oucnflras  eft  %  m^  iam  ft  qu% 
neget  horuoii  t/srmiiioruin  complementa-  fimul  in  eaden» 
librie  coQtineri.,  i^  dicere  debot^  omnia' complcmenta 
•^  r,  -  o^  -  p,  -  y,  -^  5^,  etc.  feritm  non-refiduorupi  con- 
ftimere  ;  *  quorum  terminoriim-  numtrus  cum  fit  —  a  », 
fequeretur,  nuUa  alia  pra^eterea  dari  non-refidua  ^  quare,  fi 
aflSgnari  poffct  quispiam  nuAJerus,.  in  &rie  non-refi- 
duorum  contenms ,  qui  non  eflet  complementum  cuius- 
piam  tcrmini  in  ftric-  refiduorum  contentus ,  fimul  fe- 
querctur  nuUum  plane  complementum  (eriei  refiduomm 
in  feric  nonrefiduorum  occurrere.  Hoc  ergo fi^ demon- 
ftrari  poflet ,  habcretur  demonftratio  defiderata ,.  et  qui- 
dem  direcn^a.  Nam  demonfitatio  indireda  iam  inde 
datur,  quod,  demonfiraui ,  omnem  numemm  primum 
formae  4  «  -i-  i  efle  fummanrr  duorum  quadratorum : 
quare  fi  fit  4« -+-  i  —  ^^  -4-^^,  refiduorum  ex  his 
quadratis  aa  tl  bb  ortorum  akerum  alterius  erit  com- 
plementum  ,  hincque.  porro.  rfifte  conduditur,  cuiusqut 
refidui  complementum.fimul  in.ferie  cefiduomm  contineri;' 

T  H  E  O.R  E  M  A  17. 
85*  S\  in  ferie  refiduorum  i,  a,  p,  y,  3^,  etc. 
quae  ex  diuifionc  quadratomm  per  numerum  quemcun> 
que  p  oriuntur,  occurrat  terminus ,  qui  fit  complemen* 
tum  fummac  duorum  aliorum  terminorum,  lum  fbmma 
trium  quiidratorum  exhibcri  poteft  per  numerum  p  di* 
\ifibilis,  ita  vt  nullius  quadrati  radix  maior  fit  quam  -^. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  I  O. 

Sint  r  et  5  refidaa  ex  duobus  quadratis  aa  ttbb 

oriunda,  quorum  (iimma*  zr  r-|-  j,  eiusque  ergo  com- 

T<»n.VtNou.Com.  G  plemen- 
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=:^  — r— ji^  feu  —  r  — /r  I«n  il  boe 
compleineatufn  ta  fecie  Fefiduorum  z,  «>  ^  Yt  ^,  «tc. 
feperiatur  y  dabituv  qi»dRitufn  Cf  -^ipp  ^  quod  per  p 
diutfum  reltaqMet  —  r  —  /;  ficque  maDifedam  erit,  fom- 
mam  borum  tritKB  qnadratorum  aa  -^  bl^-^  ec  4btc 
per  tHunerum  p  diuifibilem  v  ne(|ue  honim  quadratonun 
.Tllum  maiu»  efl«^  qiiam  ^/>^. 

C  O  R  O  L  Lr    f , 

8<f.^  Si  igitur  m  (erie  refidu€niim  x,  ee,  ^,  y,  S^  etCr 
ocamat  aliqufe  cx  his  num^ris:  —  a^  —  i— oj  — 2«j 

-i-pj-rt-(Ji-a^;  -i-v;  -«-v;  -^-y» 

i—  a  y ;  -  i  —  ^,  —  «  —  ^,  cte.  (emper  furoma  triuia 
quadiatorum  exbiberi  poceft  per  oumenun^  diuilibfli»^ 

COROLL.     ** 

87.  Atque  6  p  &  fltumenB!  primus>  (iflgufonifii 
fkM-um  quadrattjnim  ladice»  a,  k,  c^  cum  fiot  nKoore^y 
quam  -f ,  cn»t  numeri  ad  p  priarir  idcoque  eriam  ipf* 
quadrata ,  ac  aifi  ip(a  baec  tria  quadiata  fiiecnic  prims 
imer  &,  (ed  communem  habeam  diuiforem  quadratum^ 
quia  hic  neceflTario  eflf  ad  p  primufr  ^  per  eum  quadrats 
ilta  leducentur  ad  ttiinora  et  prima  tater  %  quoni» 
fimma  pacitei:  per  p  ertt  diuifibUi», 

C  O  R  O  L  L.     <f . 

8$.  Si  in  feric  ididtfDnim  (ingufonrm  cermfiioniiii 
complementa  (tanal  iaiiac»  tum  eciam  iiuiMna   dooriiBi 

quadi»* 
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^paiintoram  aifigtMri  poted  per  niiineruixi  p  dnifibHis. 
Qiaiido  autem  duonnn  quadcatonsn  fuinnQa  datur,  .multo 
magis  dabinv  fuiBfDa  triiun  quadratorum ,  cum  foxmt 
sa  •+■  bb  coQtiaeatur  ia  ibnsa  aa-k-  bb^te* 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

Hp.  SimiU  modo  demonftratnr ,  fi  in  ierie  refi- 
dnorum  occurrat  numerus ,  qui  fit  complementum  Ibm- 
mae  trium  refiduomm ,  tum  fiimmam  quatuor  quadrato- 
rum  exhiberi  pofle,  qnae  fit  per  numerum  p  diuifibilis. 
Verum  fi  fiimmae  binorum  vel  temonim  refiduorum 
eaptantur,  tot  prodennt  numm  diuerfi »  irt  fatis  mani'* 
Ibftum  Tideatur ,  eoram  omnium  compkmenta  in  ieri« 
nmi-refiduonun^contineri  non  pofie. 

T  H  E  O  R  E  M  A     18. 

90.  Propofito  quocunque  numero  primo  p,  fi 
tion  duorum  quadratorum  interfe  primorum  fiimma  pec 
«um  diuifibilis  «xhiberi  poteft,  certo  fcmper  iiimma 
trium  quadratonim  per  eum  diuifibilis  afligoari  -poteft, 
tta  Tt  non  fiugula  feorfim  per  p  fint  diuifUiilia. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  I  O. 

Sit  1,  a,  p,  %  ^,  t,  etc.  feries  refidoonim  ez 
diuifione  quadratCMum  per  numeram  propofitum  primum 
p  oita.  km  in  hac  (erie  -vel  occurrit  —  x ,  irel  non 
«ccurrit.  Si  —  i  ibi  occurrit,  fingalorum  refiduorum 
complementa  fimul  ibi  ocairrunt ,  ideoque  pluribm  mo- 
^  &mma  duocnm  quadratorum  per  p  diuifibilis  dacur. 

G  *  Sin 
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Sin  autem  —  i  noti  iti  ferie  refidiiorum  contiaeatur,  ia 
feric  QQn-refiduorum  reperietur ,    vbi  (imul  complemea- 
ta  omnium   refiduorum  occurrent :    hoc  ergo  cnfii  nuUa 
dabitur  Himma    duoram    quadratonim   per  numerum  p 
diuifibiiis ;    nifi    Ytnimquc    feorfim    diuiforem   admittat. 
Dari  autem  liis  cafibns  fummam  trium  quadratorum  per 
numerum  primum  p    diuifibilem   ita    oilendo.  .     Primo 
notetur  9    fi    quis  numerus  r  in  ferie  refiduorum  occur^- 
rat,  eius  coroplementum  —  r  certo  in  ferie  non  refiduo- 
rum  efle ,  et  YicifiTim  fi  r  fit  non  refiduum ,  certo  fore 
—  r  refiduum.      Ponnmus  utTi   ncgari,  \lkm  dari  fum* 
(Xiani  trium  quadratorum  per  p  diuifibilem  ;  et  quia  ia 
ferie  refiduoxum  primo  adefi:  nutnerus   t^  numcrns  —  1 
ibidem  non  occurret ,  (aiias  enim  darecHr  (iimma  trium 
qua(jratorum  per  p  diuifibiiif^,  contra  hyp.)  Occurret  igi- 
tur  —  1  in  feric  noft-rcCduorum  ^  ac  propterea  numerui 
H-  2  in  ferie  refiduorum.     Lim  cum  in  ferie  lefidaorum 
habeantur  numeri  i  et  2,  fummae  eorum  comptcmen- 
tuhi  —  3 »  ^J^it    non-refiduum  ,    ideoque  -f-  3  refiduum* 
Eodcm  modo  ex  rcfiduis  i  et  3  concloditur  fore  --  +  non- 
fcfiduum  ac  proinde  -+-  4  refiduum.      Atque  in  generC 
fi  refiduum  quodcunque  fit  r,  debebit  —  r  —  1  efirc  non- 
refiduum  ^  hiocquc  i  +  r  forct  refiduum.    Ex  hac  ergo 
hypothefi  fequitur,  omnes  plane  numeros  !>   a,  3,  4,  5, 
4^  e(c.  in  ferie  refiduorum  cootineri ,  ficque  nulbs  plane 
numeros  pro  ferie  ooo^refidtjorum  relinqui  ;    quod    cum 
Qt    atbfurdum ,    conckviere    debeaaus    dari  vtique  trtum 
quadratpnim  fummam  per  nuDneriuxi  primum  p  diuifibi- 
lem ,    quomm    qui(km  nuUum  feorfun  fit  per  p  diuifi- 
bite.      Qtt9fi    fi   fQrte    noD  fiKriat  prima  ioter  fe,  per 

corum 


THEOREMJTIS    FERMATIANL    53 

eDnjcn  '  Rnximain  <roRimimein  diui(brem  ad  plrima  de* 
prinii  poterunt ,  quia  maximus  ^communis  diuilor  qua*- 
dcatotum  ceno  eft  quadratus. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

^i.  Simili  ratiocinio  euincitur,  tnulto  magis 
repugoare ,  fi  quis  negaret,  dari  quatuor  quadratoium 
fummam  per  nnmerum  primum  diuifibilem.  Ergo  pro- 
pofito  numero  quocunque  primo  p  femper  dabitur  furp- 
ma  quatuor  quadratorum  per  eum  diuifibilis. 

C  O  R  O  L  L.     2.      ' 

92.  Si  numenis  primus  p  non  fit  diuifor  yllius 
lummae  duorum  quadratorumi  tria  illa  quadrata  aa^  bb^  cc^ 
quorum  fumma  aa  ^  bb  -\-  cc  efl:  per  p  diuifibiliSi 
iingula  erunt  minora,  quam  \pp*  Hinc  ergo  erit 
aa-^bb-^-cc^^lpp^  vnde  quotus,  qui  ex  diuifione 
faUius  aggregati  aa  -^  bb  -^  cc  ^vp  qritur,  crit  <^  Ip. 

T  H  E  O  R  E  M  A     19. 

♦93 .  Si  fumma  quatuor  quadratorum  per  (iimmam 
quatuor  quadratorum  diuidalur^  quotus  erit  quoque  fum'« 
ma  quatuor  quadratorum  faltem  in  fradis. 

DEMONSTRATIO. 

Sit  aa  -\-  bb  -\-  cc  -\-  dd  fumma  quatuor  qua- 
dratorum .  ^  quae  diuidendu  fit  per  iianc  fummam 
quatuor  quadratorum  pp  +  qq-hrr  ^-  ss^  erit  quotui 

:=  ^^r^rMrgy  ^^  ^"^  ^'  numerus  integpr,  fiue  fradus, 

G  3  fempcr 


54  DEMONSTRATIO 

(einper  in  quatuor  quadrata  GAttm  in  fradis  re(blui  poteft. 
MultipKcenius  eoim  numeratorem  et  denominatorem  per 
pp-^qq-^rr-^-ss,  vt  denominator   fiat  quadratus> 

erit  qnotus  ilte  -'^*'^^^»TrlW*^ ;  <f»<l 

fi  iam  numerator  in  quatuor  quadrata  reloiui  quea^  ip& 

fi^dio  aequabitur  aggregato  quatuor  quadratornm.       At 

numeratot    plnribus    modis    in    quatuor    quadrata  refolui 

poteft  ;    fi    enim    ponatur   [aa -^  bb  ^^  ee -■{- dd) 

iPP  -^-qq-^rr-^  ss)  zz  xx  +yy  +  ««  4-  »v,  erit 

^  ,   ,     .         .   j  P  qui  quamor  numeri,  fi  finguU 

Z—      C  diuidantur  per  communem 

y  ^*q  —  bp  -^cs-^-dr  3  denominatorempp +^^H-ir 

zzzzar'^^  bs  ^-  fp:^dq  (.  -hsSf  dabunt  radices  quatuor 

vz^as-i-br^^cq-dp  S  qua^ratoram,quoram fumm» 

aequatur  quoto  propofito. 
Nifi  igitur  hi  numeri  *,  y,  «,  et  v  fint  diuifibiles  per 
pp-\rqq-\-rr-hSSy  feltem  in  fiatais   aflignari  po(^ 
funt    quatuor    quadrata ,    quorum   fiimroa    aequalis    efl: 

C  O  R  O  L  L.     I. 

p+.  Quae  hic  de  quatuor  quadratonim  fiiromif 
iunt  demonftrata,  etJam  ad  fiimmas  trium,  vel  etiarn 
duoruRi  patent,  cum  nihil  impediat,  qoominus  vnus,  vcl 
duo  ex  numcris  a,  h,  f,  //,  ct  />,  q,  r,  /  fint  aequakf 
nihib. 

C  O  R  O  L  L.     ft. 

94.  Si  igitur  fumma  trium  quadratorum  per 
lummam  quatuor,  vel  etiam  trium  quadratorum  diuida- 
tur,  quotui  certc  crit  fiimma  quatuor  quadratomm. 

COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     3. 

9$.  Qpia  produdum  ex  duabus  (ummis  qua- 
tfior  quadntoium  eft  qdoqiie  fumma  quatuor  quadratorum, 
t>atet,  (i  omues  numeri  primi  fint  fummae  quatuor  quadra* 
torum,  Tel  etiam  pauciorum,  tum  etiam  omnes  omnino 
numeros  tffe  fummas  quacoor  quadratorum ,  Tel  etiam 
paucionim. 

$  C  H  O  L  I  0  N. 

p6.  S\  fumma  quatuor  quadratorum  aa  -^bB 
•^cc-\-  dd  fiierit  diuifibiiis  per  fummam  quatuor  qoadra* 
torum  pp~\^  qq-^-rr-^-  ss^  tum  quotum  ncw  Iblum 
in  firadUi,  fed  etiam  in  integris,  eCe  fummam  quatnor 
qufldratorum ,  eft  theorema  elegamiffimum  Fermatii, 
cuius  demonftratio  cum  ip(b  nobis  eft  erepta.  Fateor, 
me  adhuc  hanc  demonflrationem  inuenire  non  potuifle, 
verumtamen  hinc  via  aperitur  ad  theorema  fequens 
demonflrandum ,  quo  quilibet  numerus  fumma  quatuor 
qaadntorum,  vel  pauciorum  adferitur ;  cafii  (cilicet,  quo 
quadrata  fraAa  non  exduduntur :  etfi  enim  hoc  theo< 
rema  in  integris  quoqoe  femper  irerum  (it,  tamen  noa 
parum  mihi  prae(titi(!e  Tideor,  quod  id  (onota  quadra- 
torum  integrorum  ratione  demonftrauerim.  Cnm  enim 
demonftrario  adhuc  poft  Fermatium  fit  fruftra  indagata, 
me  proximc  ad  hunc  fcopum  perrigi(Ie  arbitror. 

THEOREMA    20. 
97.  Omnis  numerus  eft  fumma  quatuor  qnadratoruffl, 
Tel  etiam  paudcmuD,  (iquidefl)  quadrata  fiada  flon  ex- 
dudancur. 

DEMONv 
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Theorema    hoc  quidem  verum  eft,  etiamfi  qiia- 
drata    firada    excludantur ;     Fermatius    enim    affirmat^ 
pmnem    numerum    int^rum    efle  aggregatum  ex  qua- 
tuor  quadratis  integris,    Yel  etiam  paucioribus,  ego  aii- 
tem  &teor,  me  hanc  demonftrationem  nondum  inuenire] 
potuifie,  dabo  ergo  demonftrationem  pro  caHi ,  quo  qua-  - 
drata   ^<n;a    non,  excluduntnr.       lam  notaui  hanc  de- 
inonfttationem    tantum  ad  numeros  primos  reduqi,    de 
quibus  ergo  fufficit  theorema  demonftrafle.       Quoniain. 
igitur  nouimus,  numeros  primos  miriores  vt  a,  3,  5,  7,^ 
XI,  13,  etc.    omnes   in  quatuor,  vel  pauciora  quadrat^ 
refolui  pofle,  fi  quis  id  de  fequentibus  neget,   ei.  dicen- 
dum  eft,  dari  aliquem  numerum  primum  minimum>  qui» 
non    fit    fupimia    quatuor    pauciommue    q^adratorum. 
Sit  p  ifle  numerus  primus,  ita  vt  omoes  numeri  priml 
ip(b  minores,  hiqcqqe  etiam  omnes  compofiti  certo.  nnt^ 
fummae  quatuor  pauciorumue;  quadratorum.       lam    pei; 
theorema   praecedens  datur    fumma  trium  qujidr^torum)^ 
quac    fit   /la  -^  bb  -^  cc    diuifibilis    per   numg-um. 
iftum  p )    ita    vt  fingula    haec    quadrata    fint    minora, 
<juan^  \  pp^ ;  vndc  erit  aa-\-hh  -^-cc^l  pp.      QuotuSj 

crgp  ^^f^^*^  erit  minor,  quam  |^,  qui  cum  idcircc 
iniDor  fit,  qiiam  /n,  certe  eritfummaquatuorpauciorumr. 
ve  quadratorum  ;  fit  xx  -{-j^-^-  zz-i-vv  ifte  quo- 

tus,  crit  p  =  ;^^^z%z;:v^  >    ideoque    ipfe  nume- 
rus  p  erit    fuinma    quatuor    pauciorumue    qnadratorum, 
qnae  in  fradionibus  etiam  afiigoari  poflunt.   -  Ctim  igi- 
lur  inter,  oumeros  primos  non  detur  minimus,    qni  iti' 
•  quatuor 
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qaatuor  tcI  pauciora  quadmta  di^^ri  nequeat,-  nuUus 
jnoifiis  dattir  numerus  primus,  qui  non  eflfet  a^pregatuio 
quauor  paucioruinue  quadratonuxi,  quod  cum  certiim  fit 
de  numeris  primis,  etiam  valebit  de  omnibus  numeris 
compofitis,  ideoque  de  omnibus  omnino  numeris»  ita  Tt 
auUu^  omniao  detnr  nuuaems,  qui  non  Gt  Cmum  quo- 
tucHT  paucionimue  i^dratorum. 

G  O  R  O  L  L.     1. 

p8.  Cum  omnis  numenis  integer  fit  fummk 
quatuor  pauciorumue  quadratorum ,  eadem  proprietas 
etiam  ad  omnes  numeros  frado!»  patet.  Sit  enim  pro< 
pofita  fraaio  quaecunque  ~ ,  quae  transformetur  in  ^« 
lam    flt   w»=    fj  +  -55+  ^  +  tf,  entque  si  =  Tf 

=  -^i-jr^+iSTf +-in^;  ideoque  omnis  n&- 
inenis  fra&userit  fuiatnia  qoatuor  pavcionuiuieqaBdrMornfA. 

C  O  R  O  L  L.    a. 

.  *  » 

99.  Quoniam ,  fi  de  lefolutibne  numerorum  CcA- 
Sonim  in  quadrata,  fermo  eft,  conditip  illa  quadrato- 
rum  integrorum  fponte  euanefcit ,  theorema  in  latiori  fenfii 
ita~acceptum,  vt  omnes  plaa«  •aumeros,  •  fiue-  integres,  -fiue 
irados^  in  quatuor  vel  papciora-  quadrata  refolubiles  dica* 
mus,  fine  vlla-reftridiione  rigide  demondraui. 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

xoo.     Cum    igitur  Fermatius  affirmaflet,  omnem 

numenim  integrum  efle  femmam  vel  quatuor  vel  pau* 

forrtV.Nou.Com.  H  ciorum 
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ciorom  qaadcatcmim  iategrorum :  nunc  quidem.  hoc  efl 
demonftratum  de  quadratis  in  genere  fpt^latis ,  firaftis 
non  exchifis.  Quare  n  Fermatio  latisfiat^  fupereft  Tt 
demonftremus ,  qui  numerus  integer  in  quatuor  quadnia 
fiada  refblui  queat,  eundem  quoque  in  quatuor  irel 
{Muciora  quadrata  int^ia  refolui  poiTe.  In  analyfi  qui- 
dcm  Diophantaea  pro  ccrto  afliimi  (biet,  nuUum  nume^ 
rum  integrum  in  quatuor  quadrata  firadla  difpertiri  pofl<^ 
nifi  eius  refolutio  in  quatuor  quadrata  integra  Tel  pan- 
dora  oondet :  quod  eigo  fi  demonfiratione  eflet  confir- 
mamm,  nihil  jfbret  amplius  (tefiderandum.  Verum  nus- 
quam  adhuc  eiusmodi  demonCbationem  inueni.  Quod 
•  autem  ad  theorema  latiffime  patens  attinet ,  his  Tcrbis 
conceptum :  : . 

Omem  timerm  fiue  imegrum  _fi»e  fra&um  ejfe 
fimmam  ^uattw  pauetorumue  quadratorum. 
eiu»  demonftrationem  hic  tradidi  ita  rigorofam,  vt  in 
ca  nihil  (dane  defiderari  queat:  hocque  ipib  non  coa- 
temnendam  partem  demonfixationum  Fertnatiananun  de* 
perditaium  mibi  equidem  Tideor  refiimifle. 


^m^mmmmtmmtmtmaf^^tmgammm^ 


0B5£f^< 


OBSERVATIO 

D£     ^VMMIS    OIVISORVM. 

Ju3ore  L.  EVLERO. 

$.1. 

Propofito  qvocnQqae  ttumero  n  denotet  haec  Ibnnii* 
Jt  fn  fiiiDfnaiii  onmiutn  dinikiraRi  miineri  n.  Ita 
cuin  vnitas  praeter  tc  ipfam  alinm  non  habeat  diuifo- 
lem,  erit  /i  i=  z  ;  atque  cum  nunieais  primw  doos 
tantum  babeat  diuMbves^  veitatem  et  le  ipfiiTO)  fi  n  fiie* 
tk  numems  primus,  erit  /»  =:  x  -f-  if.  Deiade  cum 
numerus  p^&6km  aequalis  fit  fiimmae  fiiaram  partium 
aliquotarum ,  partes  aUquotae  autera  fiat  diuifores  eiui 
practer  ipfiim  numctum,  fnanifeftum  cft  numeri  per- 
fidi  fiunmam  diu^nmn  &  ipfo  efle  dnplo  maioi^, 
hinc  fi  ff  fit  nunrcrus  perftdus,  «ric  Jnizz^n,  Fbrco 
quoniam  numerus  redundans  appellari  folet  is,  cuiua 
fiimma  partium  aliqnotanim  ipfo  efl  noaior,  fi  «  fit  no- 
merus  redundans,  erit  /»  >  2  e ;  ac  fi  s  fit  numenii 
deficiens,  leu  talis,  cnius  fiimina  partium  aliquotarum  ip(o 
eft  minor,  erit  Jn  <^  9  n. 

f  a.  Hoc  igitur  modo  indoles  numeroninv 
^tenus  fiimma  partium  allquotarum,  vel  diuifbrum,  con« 
tiaetnr,  fiicile  fignis  exprimitur.  Si  eniin  fiierit  y«i  =r  x 
•+-.*>  erir  n  numerus  primus,  fi  fit  /»  :=:  2  »  erit  n 
numertn  perfedus,  ac  fi  fit  vtl/n  >-  2  n,  \iljn  «<  2  ii, 
numeruB  n  erit  vel  reduadaos,  vei  deficiens.  Huc  etiam 
«&ad    poteft    quaeftjo  4e    numeris,    <\m   amicabilet 

H  A  vocad 
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Tocari  fblfnt,  <)uoiiim  alter  iuavnae  paitiam  Aliquotflniin 
alterius  aequatur.  Si  enim  fint  »  et  «  noraeri.  ami- 
cabileSy  com  namcri  m-  (i(  (limma  pariiam-  aliqucKarum 
•zzfm  —  m^  et  numeri  n  =1/^  —  rit  erit  ex  natura  ho- 
rum  numerorum  nzr.Jm  —  m  tt  mpz/n-^n:  ficque 
babebitur  fm  =.fn  =r  w  -t-  »•  Duo  ergo  numeri  ami- 
cabiles  eandem  diuiforum  fummam  habent,  quae  fimul 
iilQfifltae  9Qibo9un  aumcrorum  eft  aequalis. 

%'  ^.  Quo  (umma  diaironim  cuiusque  numeri 
pBopofiti  ficilinB  inuenir^  pofiit ,  id  commodiflime  fiet 
haac  numenun  in  duos  fidorc»,  qui  iiaer  fe  iitit  pri> 
mt ,  8e(bIuendo.  Si  enim  fint  p  «c  ^  numeri  inter  (e 
foinii,  feu  qui  praetler  Tmtat«m'  nulkun  babeant  diuifO' 
cem  communem ,  tum  (iimma  dittifbNim  produK^i  pq^ 
aequs^  erit  proioAo  ex  ^mis  diuifbrum  Titiusqu& 
Hea^  Gdt  fpq  zn.  jip,  fq.  Hinc  touentis  fta»mis  diuifb- 
Ifam  numcrorum  minorum,  inuentio  fummae  diuiforum  non 
dtifficulter  ad  oumerofi^  maiores  extencfitur. 

§.    4.       Si    fint   tf,  by  Cy  d,  etc,    numcrt  primi, 
onmis  numerus ,  quamuscunque  foerit,  (emper  ad  huios- 
modi  formam  if^  fi  c'^  tfi  etc.  reducitur  :  qua  fbrma  in- 
Tcttta  erlfr  hiuas  numeri:  (umma  diuirorom  feu 
/««  ^  f>  <^  etc.  zz  f^^.fb^.fc-^.f^,  etc. 
At  ob  a^bycd^  etc.  numeros  priraos  erit 

-M^i-  +  <?  +  *'+  ....  +«»=:^ — — ,  ideoque 

Sufficidt:  ergaftngylaniro  poteflMuiv»  rinmeror4«i  primeiHn» 
msm  fummas  diuifonm  inuenifle.  §,5. 


DE    SrMJttlS    DIVXSORVM,    &c 


$.  i.  Maoc  aocefn  icMitgsitioQcni  vtteHus  ndki  per* 
feqtior,  fed,  Tt  ad  id  ,  quod  bi«  mdafe  iofttitut,  pro- 
pius  accedBfiit  tiuaierorum  fecundnm  ordinein  nanuttein 
pfogredientiaiii  fufnnias  diuiforum  iiic  con^pedui.  exponaau 


/  2=  3 
/3=4 

■(>=  7 
/   5=    <J 

/    tf=I2 

/8  =  15 
/  P=i3 
/lo  zz  18 

/II  —12 
/I2=28 

/i3=  14 
/14  =  24 
/15  =  »4 
/i<Jrr3i 
/»7==:i8 

/i8=3P 
/19  =  110 

/  20  =  42 

/21  =  32 
/a2=:-,<J 

/jl+— <Jo 


/^5  =  3M/50  = 


/  2<J    =    42 

/  27    =    40 

/  28  =  5<J 
/  2p  =:  30 

/  30  =  72 

/3»  =32 
/  32  =  63 

/  33  =  48 
/  34  —   54 

/35  =  48 

y  3<J  =  91 

/37  ='38 
/  38  r=  60 

f  3p  =  5<? 
/40  =  90 
/41  i=:  42 
/  42  =  9« 
/  43  =  44 
/  44  —  84 
/  45  =  78 
/  4<J  =  72 
/  47  =  48 
/48  zr-124 

/  49  =  57 
93 


/51  =  72 
/52  =     98 

/53    =     54 

/54  zz  120 

/55  =  72 
/5<5  z=  120 

/57  =  80 
/58  =:  90 
/59  =  <Jo 
/5o  =,i<S8 

/<yi  =    62 

/<S2'  =  9<^ 
/<J3  =  104 
/<f4  =:  127 

/<S5  =     84 

/66  z=:  144 

/<J7  =  <58 

/<J8   =  12<J 

/<J9  =:  9<S 

/70  =  144 

/71=  7^ 
/72  ==  195 

/73  =     74 

/74  =  "4 
/75  =:  124 

H  3 


/7<J  =:  140- 

/77=  9<J 
/78  =z  i<58 

/79=  80 
/8o=:i8<J 
/  81  zz  ^21 
/82=  125 

/83=    84 
/84  —  224^ 
./85  =.108 
/8<)  =:  1^2 

y  87  ZH   I2Cf 

/88  =z  180 
/89=  90 
/90  =  234 
/91  =  112 
/92  zzi  i<J8 
/93^  128 

/94=  144 
fgS  =  120 
/96  =  252 

/97=  98 
/98  =  171 
/99=:i5<S 
fioozizziy 

§.'<J. 
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$.  6.  Si  iam  contempleiniir  feriem  hornm  nuroe- 
lorum  I,  3,  4,  7.  ^>  »»>  *.  «5)  i3>  **>  »2,28  etc. 
qnam  fmr.mae  diuilbrum  nrmeris  naturali  ordine  proce< 
dentibus  rcfpondentes  conflituunc ,  non  (blum  nu!la  lez 
progrefljoni»  patct ,  fed  ordo  homm  nurocrorum  tanto- 
pere  eft  perturbatus ,  vt  nulli  prorius  ]egi  adftridus 
Tideatur.  Qiiin  etiam  haec  (eries  ordinem  numerorum 
priniorum  manifeito  implicac ,  cum  terminus  indicis  n 
tta  fn  toties  fit  =: »  -f-  i ,  quoties  n  eft  oumerus  pri- 
mus ;  con(\at  autem,  numeros  primos  nullo  adhuc  modo 
ad  certam  quaudam  progreflionis  legem  reuocari  potuifibt 
Cum  autem  tK)(lra  ieries  non  folum  numeronim  priino- 
rum  f  ied  etiam  omnium  reliquorum  numeroruro ,  qua« 
tenus  ez  primis  funt  compofid ,  rationem  coinpledatuv 
chis  lez  multo  etiafti  difficilior  inuentu  videtuc,  quam 
ipfius  fetiei  numertxum  primonim. 

§.  7.  Quae  cum  ita  fint,  non  param  eqDidem 
mihi  ftientiam  numerorum  promouifie  videor,  dum  cer- 
tam  atqne  confiantem  legem '  detezi ,  lecundum  quan 
teirmini  feriei  propofitae  i,  3,  ^y  7»  6y  etc.  progre» 
diannir,  ita  yt  per  hanc  legem  quilibet  ifiius  (eriei  ter- 
minus  ez  praecedeotibus  definiri  poflit,  inueni  cnim, 
quod  magis  mirum  videatur,  hanc  feriem  ad  id  genus 
progreflionum  petrinere,  quae  recnrrences  vocari  foknc; 
et  quarum  natuta  ita  eft  comparata ,  vt  quilibet  termi- 
Dus  ez  praecedentibu»  leciradum  cenam  quandam  rela- 
rionis  rationcm  determinetur.  Quis  autem  vnquam  cre- 
diderit  hanc  (eriem  tantopore  perturbatam ,  et  quae 
cnm  ieriebus  cecutientibus  nihil  jdane  cofuffluoe   faabere 

videtur. 
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fidetiir ,   oihilominus   in  hoc  (erierum.  geneie  contineri 
«asqae  ftalam  rdatipnis  aflignari  pofle  ? 

$.  8.  Cum  huius  feriei  terminus  indici  »  fefpon» 
dens ,  qui  indicat  {iimmam  diuiforum  numeri  n  fit 
zz^jn^  eius  termini  antecedentes  ordine  rem^rado  emnt 
J{»-i),/(»-a),/(«-3), /(»-+). /(«-5)  etc.  Quili- 
bet  autem  terminus  iftius  (eriei  fcilicet/n  ita  ez  aliquot' 
antecedentium  conflatur,  Tt  fit: 

//1=  /(».  i)-f/:«-2)-/(«-  5)-/(«-  7)+y(«- ")+/(»•  »5) 
-  i(«-aft)-/(«-a<J)+/«-35)+/(«-  40>-/(«-  5i)-y(«-  57) 
-*-/(«'70)^/(»-77/-/»  9a)-/«-ioo)+/(«-i  i7)+/(»-ia6)'etc. 
Vel  cum  figna  -f-  et  —  altematim  binos  terminos   a^ 
ficiant,  haec  feries  commode  in  duas  dluellitur,  hoc  modo: 

A-  ./(«-0-/«-  5)+/»-i  *)-/(«-»  2  )+/(»-3  5  )-/(«-5x)+  etc. 
-^    -/(«-*)-/(«-7)+j(»-i5)-y(«-2<J)+/(«-40)-/«-57)+  etc. 

$.  9.  £x  hac  pofteriori  (brma  ordo  numerorum, 
ffX  in  vtraque  ferie  fuccefiiue  a  numero  «  (ubtrahuntur, 
ficiie  perfpicitur)  Ttraque  enim  feries  eft(kundi  ordims 
difierentias  fecundas  habens  conftantes.  Namque  prioris 
feriei  numeri  cum  fiiis  difierentiis  tam  fHrirois,  quara 
ftcundis,  fimt: 

>,     5,    »a,    fta,    35,  51,  70,  9«,  117,  ctc 
«Kff.i.       4,     7,     10,    13,    i5,    19,   aa,  «5,  ctc. 
diff.a.  3,     3,      3,    ,3,     3,     3,     3»  «c. 

Vnde  Ulios  &riet  teiminw  generalis  eft  zz.  ^~^f   cooh  • 

tiaetqiie   odeo   odniei  oumeroi    peotagonales^      Altert 
leriet  tft 
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4,   7/15,    »tf,     4^,     57,     77,     100,     I.2tf,CtC.- 

diff.  i:    5,   8,    II,  14,    17,    fto,    23^     a<J     etc. 

diffa-       3>    3,     3>      3,      3,      3»       3,    «tc 
Ideoque    terminum    generalem    habet  v^*\  ac.  (eriem 

numenoriun  pentagonalium  retro  continuatam  continer.    . 

§.  10.    Omnino    hic    notatu  eft  dignum^  feriem 

oumerorufti  pentagonalium  tam  ipTam,  quam  retro  con- 

tinuatam,  ad  ordinem  (eriei  fummarum  diuiforum  potis-. 

firtium  adhiberi,  cum  (ane  nullum  hexqm  inter  nuttieros 

pentagonal^   et    (bmmas    diuiforum  ne  (ufpicari  quidcm 

£ceat.      Si   eaim    leries  numerorum  pentagcxiatium  tam 

aottoi^m)   quam    retroiiiim,   continmta  exponatur  hoc 

nodo : 

etc.7%57,4^,a<?,i5,7,a,Oii,5,ia,aft,35,5i,7o,9»,etc 

'  ibrmula    noflra    oniiRem  rummanim  diuiibi^  complQ<( 

,  ^cfi»  fignis   altemantibus   hoc  modo  ordimta  eaUiibere 

poterit: 

eic. -/(»-1  s)-4-/(«f-7>X'^2)-+-4*-o)-y(»- 1  ]-^X«-5^/(«-»  2)hV(»- ^ 

quae  fe^ies  Ytr^^  qiiidem  i^  iofiwtDni  es^currir ,  .  r«d. 
quipuis.  cafii,  fiquidem  ad  vfum  noOripi  rice.  adJi4bs»liir»« 
^eterminato  tenniaorum  numero  cpn(^t. 

§.    II.    Si    enim    ope  formulae  no(Uafi  piiiimisa 
exliubica^ 

fn  =/(«-  I )+;{«- a)-/(»-  5)-/C«-  7)+/(«-i«^+/(»-i'5)' 

-  /(«-ac) -y(«-2<5)+/(»-5  5)+/(»-  40) -/(«-5 1)  'MsrY 

-f-/(«-*7o)+/(«-77)-/(»-J>a)-/(»-4©o)+ctc.  '       ' 

$umoaam    ^iufefum.Dumeri  «  iouMure-Teiimns  exco-- 

gnitis  diuiforum  fummis   numeromm    minorum  ,   pioitst 

tcrmi- 
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temiinos  buiiis  formulae  nccipere  'iK)n  oportet,  i)ua(ift 
quoad  ad  funinias  diuiiorum  numerorum  negatiuorum 
perueniatut.  X)mnes  fcilicet  termini,  qui  pott  fignam 
/  numeros  uegaciuos  continent ,  tiint  retibiendi ;  vnde 
patet  fi  »  fit  numenis  exiguus ,  paucii&mos  terminos 
fufficere,  quo  maior  autem  fiierit  numerus  n,  eo  plurei 
terminos  ex  iRirmula  noftta  ^enerafi  ad  vfum  adhibeil 
debete. 

$.  12.  Summa  igitur  diui^brum  'nomen  propc^tl 
fi  ex  fummis  diui(dnim  sdiquot  tnimeronim  minorum, 
quas  cognitas  cffe  aflnno,  ccMiiatur;  quoniam  quouis 
cafu  fummae  numeiDnim  uegatiu^m  reiiduntur.  Quaft 
tautiocum  eo  fit  ^cilioi;:,  quod  numerorum  n^riuorum 
fiimma  diuiforum  «e  eoncipi  quidem  pofiit,  infuper  moneri 
t)portet,  quomodo  operatio  ^  dirigenda  iis  cafibos^ 
i^uibus  forouila  noftra  praebet  termiuum  J{n-n)  ieu  /o, 
xjpu  cum  cypiira  per  xximes  «umeros  fit  diuifibilis ,  vel 
infinitus  Tel  indeterminatus  Yidetur.  Cafus  hic  autenci 
toties  >occamt ,  .quocies  8  efi  numerus  ex  ferie  numero* 
tum  imagonalium  vel  ipfa,  ye\  recro  continuata;  his 
igittir  tafibi»  tenendum  cft,  (emper  pro  termino /(/r^lf) 
feu  /o  ipfum  illum  numerum  »,  qui  proponitur ,  efle 
lcribendum ,  et  quidem  cum  eo  figno  ^  quo  termiatK 
(«-»)  in  fbrmula  noitra  afficitur. 

$.  13.  His  expofitia  praeceptis ,  iquafc  a^  vto 
^rmulae  noftrae  obferuari  debent ,  exempla  a  mimeris 
minimis  inchoando  apponam  ,  quo  ^cilius  "vis  ibnnTulae 
noftrae  peripidatur,  fimulque  eius  veritas  agnoicatur. 

Tom.V.Noa.  Com.  \ 
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f  I  zr:J  o  leu  . 

/  2  =/  1  -i-  /  o  fett 

/  a  r=     r  H-       2  —       3 

/  3  — /  2  -H  /  I      -    feu 

/  3  rr     3  H^      T    =     4 

/  +  ^7  3  -+-  j   i  feu 

/  +=:     4  -+-      3=7 


f  5^1  Ar  H-/3  --  /o       feu 
/  5  =::    -7    -4-     4  -       5   =     <? 
/  6—j  5  -^  /4  -  /  I        fetf     . 
/  6  =     <?  H-       7  —       I  rz    la 
f  7=J6  ^  f  S-^f  z^Yo         fcu 
ff:=zx2-^-      6—      3  -      7  r=     S 
f  iiz=:f7  ^JC-J:^    -/  i-^li^ 
f  S  zii     8-f-i2—      4—       1  —  15 

/  p  rz/Fn-  /  7  -/+  -  /  a        fcu" 
X_P=  15   -f-       8    ~      7  ~      '^  ~   13 

/10  =:f  9  -^f^-fS-fz         feu 
/10—13   ~H     »5   —      <^  —     4  =  18 

/11-/10  H-/9  -/<s— ~7T~1^ 

/i  I  rr    1 8  -fr     13   —    la  —    7  rr  12 


/"=/"   -f./,o  -7  7  -  /5  -H/O       feu 
/12  r=  12  -f-   -1«  -.      8  —     tf  4-  12  =:  28 

$.  14.  Exempla  haec  attentius  iofpiciend,   atque 

^ctiam  ad  numeros  maiores  progredienti ,  non  fine  admi- 

ratione    patebit,    quemadmodum    femper    quafi   praeter 

expeda. 
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expediitionem  ad  :veratn  diuKbrum  fummam'  numeri 
propofiti  perueniatur ;  et  quo  hic  confenfus  facilias  de-> 
prehendatur,  fupra  iam  omnium  numerorum  centenario 
non  maiorum  fummas  diuiforum  exhibui ;  vode  veritas 
noftrae  ibrmolae  in  numeris  maioribus  explorari  poterit. 
Imprimis  auteni  non  fine  deiedadone  reperiemus,  quo« 
ties  numerus  prbpofitus  fuerit  primus ,  ex  fbrmula  noftni 
pro  '  eius  diuilbrum  fumma  inueniri  numerum  vnitate 
maiorem.  Euoluamus  in  hunc  finem  exemplum ,  quo 
numerus  propofitus  n=:  loi,  quafi  ignorantes  expleni* 
turi ,  vtnim  hic  numerus  ^  fit  pnmus  nec  ne  ?  atque 
operatio  ita  conftabit: 

2i7+i56-.252-i44-t-90-+-i32  — 80— 124 
+S66^f6i^f$0-f^j^^f^i^f2J^-f  9  - /i 
+  144+62-93-.  84^- 32H-60— 13  —    r 

CoUigendis  ei^  binis  termiois  erit 

/ioi=:-l-  373  —  39^ 

-4-  222  —  204 

-H  206  —  177 

+  92—14 

feu    /ioi=r-i-  893—791=104 

Reperitur  eigo  (amma  diuiforum:  numeri  loz,- Tnitae. 
maior  ■  fcilicet  102 ,  vnde^  etiamfi  id  aliuode  non  conr 
flaret ,  iequitur  mani&fto,  numeram  xQx  e0e  primura. 
Hoc;  autem  mento  eo  mirabilius  videtur  y  cum  wWat 
operatio  fit  inftituta ,  quae  ad  rationem  diuiforum  vllo 
cnodo  teferri  .queat|  quln  etiam  dtinfbres>  quorum  rummat, 
j  I  *  pct 


1 


6t^  !^t^S:SM:J^A:T  l^ 

jlW;  hanc:  regiilamj  reperitnr  „  ipfil  manent    incogniti-» 
eitianifii^  lasi^.  ex.  cpnUieciUQafi.  igllus»  fiiQnaaae.  aHKlttdi» 

$i  i5:<<  InfigpiS'  haec:  proprietaSj.  qua  fiimmae. 
diiiiforumi  fiuitr  pmi^iUG-»,  none  minus»  foret  memocabilis^. 
etiainfii  eiusi  djBatoaBxatiai  efl^t:  obwa  et  quafi  in  aprica 
pofitau  Sinx  autemvdemonflratio  admodum  eflet  abftru» 
1^.,,  a$qiKr!  numerorum  proprietatibus:  maxime  teconditi&. 
iitoiterctur ,  iode;  non.  mediocritcx  certe  pretium  huius. 
Ifgis  progrdljonis  repertae.  augeretur ,  fiquidem  earuia 
iBiaitatum  inueftigattOi  eo  ipagis  eft  laudaoda^  hiuo  magi&^ 
cae  fuerint.  abfconditae..  Verum  dum^ten  cogor,  ma 
non..  folum.:  nuUam.  huius  Yeritatis.  demonftrationem  pro* 
%re.  pofle,.  fed,  etiam.  propemodum.^  pro  dcCperatar 
hab^fe.  >..  ne^o  an  non,  ob,  hanc.  ip&m.  cauGim  cognitio 
taiif-  Yeritatis.  multo  magis  fit  aeftimanda ,.  cuius  demoa« 
ftratiO;  nobis  efli  impericrutabilis.  Atque  hanc  ob  rem 
idam  yeritatem  pluribus  exeroplis  confirmare  vifiim  efii.. 
quod   milii  quidem.  eius  demonftrationem.  exhibere.  aont 

^l  i(Si;  Exi^ium?  igituc?  liic:  eiu$modS  propo*^ 
fil^onuin';  habemus<>  exenrip^um  ,.4c.  quarum^  Kritatr  nollo « 
modo)  dubitarec  pofllimus-,,  etiamfu  eas^demonftrare  aoa 
TaljBamus,,  quodi  plerisqueo  eot  magis< minimr; videbitmr, , 
qiXKi:.  ini  ntath^fii  Yulgo^  nuUaec  aliaft  propofitsones  admitti: 
pttantUTj,  nifii  quarum>  Teritasc  ex.  iodutntatis  principiis.t 
•pinciv:  qoeat.:  I9terimtamenn0a.ibrtuito.et  quafi  di« 
Tioaado  adi  cogtiitionemi  huius^  Teritatis  perueni ;  cuL, 
«pim  in  mentem^  Tenire  pomiflet ,  ordinem ,  qui  iorte- 
ift  fiunmis.  diuiforum  locum  habuetit ,.  ex  natur»..  f^cisrufn.. 

'   •  tecuci* 


«Bcunsntiumi  ac  nunieronm  pentagonalium»  pcr  folam 
oeokduram:  elicqre  ^Ue  l  Hanc  ob  remtnon  abs  re  fort 
arbitror ,  fi  modum,.  qiio>  ad  cognitibnem'  huius-  ordinis 
pertig^rim  ,.  dilucide  expofuero,,  praefettim  cum^  is  adK 
modum  fic  recondicus:  ac  longp  multasque  pet  ambageS' 
conquifitus^ 

§1  17.  DfcduiSn»  auterasfumad&aocobferuationcm' 
per  confideiationemi  iftius  formulae  infinittc- 

i  =  (i-^)  (i-^*)(r-*^(r-*0(^-**)(r--*')(i--*'Xr^*>tc.  • 
CUIU8.  Talorem,.  fi}  muItipiiGatibne  fibgulbrum  ftaoram 
aaw  inftituta  euoluatur ,.  ac  fecundum»  poteffates  ipfius  * 
difponatur,  deprehendi  in  fequentemftriem  conuerti: 

Tbi   in   exponentibus  ipfius.  x  iidem.  numeri-  occurrunt 
quos  fupra  defcripfi,.  numeri  fcilicet  pentagonales    cum 
ipfi,  tum  retto  continuati..    Vnde;  quo  ordo  fecilius  pec- 
^iciatur,    haec  feries.  ita;  exhiberi.  poterit ,.  vt  Ttribque- 
in  infinitum:  excurrat.'.  . 

*=  etc:  4**'-A:'*+Ar':.*'V-x'+:c':x''W*-Ar"+;t''-  «tc. . 

h  18.  AeqUaKtas.  hanim  duarum  formularum  pro 
s.^  «dMbitenmiviam.  eft  id  ipfumi  q«od  folida  demonftra- 
oonc  confirmaie  non  pofliim ;  venim  tamen,  qui  opus  euolu- 
tionis  formulae  prioris  i=(r-*Xx-:r-)(i-^'X^4*)(,.^) 
etci.m  fe  fufcipere,  hosque  fidores  fuccefliuc  infemul- 
ophcare  voluerit  ftatim  ad  terminos  primores.  akerius 
^  =  i-*-*:-+-x;-f-/-x'"-;t"4-  ctc.  pcmcnict,  ne- 
que.  dtfficirfter  peripicict,  bina  figna  -h^:_  eemi, 
nam.  fe  inuicem  cxciperc,  et  cxponentes  poteftamm 
Jl^us  *.  eam.  legem,  fequi  „  quam    iam   iati;  cxppfui. 

1  3^  Con*. 
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Conccffa.  atitcm  hac  aequalitate  intef  binas  iftas  formn' 
las  infinifas  proprietas  fummarum  diui(brum,  quam  ante 
indicaui ,  rigide  inde  dcmonftrari  poteft ;  atque  Ticiflim 
fi  haec  proprietas  pro  vcra  aguofcatur,  cx  ea  veritai 
coafen&s  duarom  haruhi  formukiram  euincetur. 

§.  ig,    Qiiodfi  enim  pro  demonftrato-  affiimamus, 
pofito  /=:(i  -.v)  (i  -x^)  (I  -x')  (I  -*♦)  (i  -**)  etc. 
fore      i—  I  —x-x*  +je'+*'^— jr*'— a:''+;r«+:c»*-etc. 
crit  iogarithnjis  fumendis 

//=/(i-j:)4-/(.i-*'>f/(i-ar')-+/(x-A'*)4-/(ii.:r»)+etc. 
et  /i=z:/(i  - A*— xj:4-;»:'+a;'--Jc**— *'*4-jr"-i-;c»«-ctc.) 
Sumantur  vtriusque  fbrmae  difiercntialia,  eritque 

df  — dx txdx sxxdx       *x*dx       sx*dx  ^ 

j.  ds _— £x<__ X xd-x-^sx*^ djc-t-  ya*dx—  nx^ldx-—  \ix**dx-^tte, 

^}    t' — ■        1—"* — *»_H«*H — '  — a.'»_*'*-f-*"-i-*»«— rtC 

jMultiplicctur  vtraque  per  ^j ,  vt  habeatur    . 

I_xdt -  »       .       tx*    '  .      »»*    ■,      ♦»♦      ,'    sxs  _,^^^ 
sJx  — ,— x-t-,_jcx"T-  ,_a;»-T-,— *♦-!-, _,s-t-etC.  ' 

IT         *<^* x-t-i  «*>— ;  «s — yary,t.,Tx'*-f-'5»'*— iix** — i>«««^ffc. 

$.  20.  Harum  exprefiionum  inter  fe  aequalium 
contemplemur  primo  priorem ,  ac .  fingulos  ternriinos 
more  confiieto  in  progrefiiones  geometricas.  comierta- 
itius;  quo  ^do  prodibit,  infinitas  has  progrefiiones  geo* 
raetricas  (ecundum  poteftates  ipfius  x  dilponendo :    . 


'-Bdt 
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+  *      .  +2 .    . +a .  ,  +a  .  . +a  .  , ^j 

+  3»«.«+3«»..  +  3»..    .  +3 
+  4  •  •    •  •  i    •  +4  •..»••..  +-4i 

4-5 +5    .    .  .   . 

+  ^  ........    C  .+  tf 

+7.    .....    ..... 

+  $. 

+  p.  :  .  •  .  . 

+  io.    .  :     . 

+ii^     . 
+  1» 

$.  2x;    Si    iam   iingulflniin  poteftatum  ipfius  x 
coefficientes-  colligafitur,  habebitur  :  . 

-  !%*=  *'+*'(i+2)+*'(i4-3)+«*(i+4+4)+:t<(x+5) 

+a:'(i+2+3+<J)  etc. 

ybi .  manifeflum  e(l,  cuiusqne  poteftatis  ipfius  X  coeffi- 
cientem  ei&  aggregatum  omnium  numerorum,  per  quos 
erponens  illius  poteftatis  eil  diuifibilis.  Scilicet  poteflai- 
tis  X*  coejSkieas  erit.  (umma  omtiium  diuifbrum  num«' 
ri  H  y  erit  ergo    is  fecundum  modum  fignandi  (iipra  re- 

ceptum  =r/».       Hinc  itaque  &riei  ipfi  —  ^  aequalii 
iouenta  ita  exhibebitur,  vt  fic 

-  ^'-ar/i+JcVa+^^/s+^A+^V^+Jir^A+^^/^+etc. 

/jcque  pofito  jtm  prodit  progreffto  (iimmarum  diui(b' 
rum ,  qui  fingulis  numcris  ordine  inaturali  progredienti^ 
bus  conueniunt. 

(.    22. 


tf*  ^ft* .  D^figDedMMi  htn  lunc  kmem  pori  vt  & 
'   .et  ob  /  =  -^1^  erit  quoqne 

*  —    I— jc— x«  H- «* -t- *' *'"  —  «•*  -♦-  «*»   •+■   x««  —  dc.     " 

Necefle  igitiir  «R ,  yt  ex  edolutione  huius  €a€tion\t 
•pto  t  leries'  obtineatur  aequalis  illi ,  quam.  prior  forma 
fuppeditauit :  vnde  mani&ftum  eft,  feriem'  illam  pro  t 
ihuientam  efle  recQrrentem,  cuius  nnguli  termini  pet 
praecedentes  determinentur  ,  fecunduro  lcalam  relationis, 
c^m\  denominator  i— *—**-{- ar' -4- a:'etc.  indicat. 

§,  23.  Quo  nunc  &cilins  indoles  huius  ieriei  re- 
«unends  oognofiatur,-  bidos  iftos  Talotes  pro ./  iouenrot 
inter  (e  coaequemus,  atque  ad  feiftionem  toHendam  Tterqu^ 
per  denominatorem  1— *— **-HA'»^-a:'- j:"-*"-4-etc. 
multiplicetur,  quo  &dlo  orietiir  terminis  fecundiim  pote^ 
fiates  ipfius  x  difponendis : 

•F/t^yi.faiVj-^-JeV^-f^Jj-^stV^-f-xVM-»»/»^-»*/*^^*»/ « «>-+-«»  •/ « i  -4-*'* 7»  »•»» 

—  /i—  /«—  /5—    /♦—    /5—  /6-     Sr-r-  /•—    /p—      /■»*—       'J^* 

—    /t—  /a—  J^»— J4— . /s—    /«—    /?—     /-•-     J*—      /«• 

-+-  /i-*-  /»-*-   /i-f-   /♦-+-     /  S-+-      /«-+-/  f 

rH     /»-f-    /»-►    J  i-f     y-***-       i  5 

aequale  : 

§.  £4..  Cnm  iam  fingnUrum  poceilatum  ipfios  x 
coeffideo^  fe  «lutuo  «deftnieie  debeint,  binc  fequentes 
«Uciemus  Aequalitatas  s  ... 


/.  =  x 
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/«=/»-♦-»  S  /«=:/7-*-/ »  — /t— /i 

/»zr/«-»-/»  3  />=/•-•-/ 7— /4-*/* 
/4=/«^/«  j  /«ozr /«•+-/ •—/5—/» 
is  =:/4 -»-/»  — j  V  /iirr/"»-!-/»— /•— /♦ 
I«=:Ss-^j*'^/t  >  /»»ir-/««-^/««>— /7 —/»<+• «« 


etc. 
qoae  Rianifeflo  ledeuoC  ad  iftas: 

•(•=      «  >/m/(7-«)-f/[7-.)«/rf-j)-       7  1 

/»=:/(.-«)+.  f  /  .  =r/( . -i)+r(  .-d-/( »  -  s)-/(  «-^) 

/  *  =:/(» -  «)-^f  -»)  •     i  /  9=::/(  p-.)+f(  ^.>-/( »  -«)-/(  ».7) 

74  Zr /(4-  .)+/(4  -.)  1  /«ozr/(«<>-»>+:f(K)-.)-/(  io_,)_f(,o-,> 

/s  rr/[j-o+j(*  -•)-$  >:/i«=r/(««-«)+yt.i-,)-/(  ««-ip)-/(n-7) 
/« =:/(«- «)+K<- »)-/(«-*>>  /..rrA«.-«)+/[.*-»)-/{.»-s)-;<«»-7)-i5.» 
$.25.  Hic  perlpicuum  eft,  nuifieros,  qui  ccxiti- 
noo  a  numero  piopofito ,  cuius  diuiibrum  fumma  qiiae- 
ritur,  fubtrahi  debent,  eflb  ipfos  numeios  feriei  z,  a,  5, 
7, 12, 15,  22,  i6.,ctc.  ex  quibus  tot  quouis  calii  funfi 
fumendi,  quoad  numerum  pn^nfitum  noo  excedant :  at- 
que  etiam  figna  eam  tenere  rationem ,  quae  fupra  eft 
defcripta.  Hinc  eigo  propofito  numero  quocunque  n 
manifefium  e(^  ^re 

/ii=r/(«-i  )-f/(ii-2)^(»-.5)  V^^fl-^H-yt»-!  2)-+-/^^^ 
hos   terminos   eousque     continuando,     dooec     numeri 
figpum  /  piaefixum  habentes,  fiant  n^tiui.     Simul  er- 
gp  ex  origine   ieriei  huius  reairrentis  catio  patet ,  cur 
ifla  progrel&o  quouis  cafu  vlterius  continuari  non  debeat 

$.  %6.  Quod  porro  ad  numeios  ab^lutos  atti- 
net,  qui  in  formularam  inuentaiUm  aliquibus  fub  finem 
anneduntur ,  mani&fium  eft,  eos  ex  numeratore  fi:adio- 
nis ,  qua  Talor  ipfius  i  expiefliis  eft  inuentus  ($.  21) 
oriri ,  atque  iis  tantum  cafibus  legem  cdntidiiitatis  in^ 
tenumpere,  quibus  numerus  n  eft  teirminus  huius  (efiei 
Xy  2,  5,  7,  xa,  15,  «1,  i6  etc.  quanquam  oH  hot 
TQm»V.Noa.Com.  K  qiiidtm 
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quidem  caHt  lex  fignoram  pertutbatnr.  His  autem 
cafibus  numerus  abfolutus  iQfuper  cum  figno  liio  adiicien^ 
dus  ipfi  nuroero  propofieo  eft  aequalis ;  atque  fi  l^m 
ante  de(criptam  confideremus,  Iuiqc  numerum  vtique 
deprehenderous  refpondere  termmo  f{n—n) :  Tude  latio 
patet,  cur  quoties  in  applicatione  formae 

/«r=/(»-i)4-y(ii-ft)--yi»-5)--/(»-7)-h/(«-i»)-4-etc. 
peruenitur  ad  termiaum  [{n—n},  is  non  omitti,  (ed 
pro  eius  Talore  ip(e  numen»  n  CcxM  debeat.  Hinc 
igftur  regula  fiipia  expofiu  in  omoibus  partibus  coo» 
firmatur. 
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DEMONSTRATIO 

THEORBMATIS   CIRCA  ORDINEM 

IN    iSVMMIS     DIVISORVM 

OBSBaVATVM. 

AVCT.   L.   EFLERO. 

Iatn  ab  aliquo  tempore  incidi  in  tjheorema,  quo  natu> 
n  numeroruni  non  mediocriter  iliuftrari  eft  Tifir, 
cum  in  eo  ordo  contin^tur,  quem  (iimmae  diniforum, 
ex  numetis  ferie  naturali  procedentibus  ortae,  inter  ft 
tenent.  Oftendi  enim,  fi  fingulorum  numerorum  nani« 
xalinm  i,  2,  3,  4,  5,  6^  7,  8,  etc,  onrnes  diuifore» 
in  vnam  fummam  colligantur ,  liaeque  diniforum  llimmae 
in  feriem  difponantur,  quae  erit 

1, 3, +,7><J,i«>  8, 15, 13,1  »,12,2  8,14,24,44,3 1,1 8  ctc 
hanc  feriem  efle  recnrrentem ,  eiusque  fingulos  terminos 
ex  praecedentibus  fecundum  quandam  fcalam  relationis 
determinari.  Atqne  hic  ordo  non  folum  ideo  maxime 
noatu  dignus  e(l  Tiiiis ,  quod  vix  quisquam  fiiipicatus 
fiierit,  banc  feriem  certae  cuipiam  legi  efl*e  adibric^m, 
led  eriam  ,  quod  iilius  ordinis  nullam  demonftrarioneni. 
firmam'  mihi  quidem  tum  temporis  reperire  iicuerity 
etiamfi  pluribus  modis  rem  tentauerim.  Perdudus  qd- 
dem  fiii  ad  huius  ordinis  Obferuationem,  dum  (equentem 
fcrmulam  in  infinitum  produdtam  fiim  contemplanis: 

cx  cuius  euolutione  per  indndioiKnn  conclufi,  fbre 

K  a  fbi 
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ibl   exponentium   ipfius  x   oido  eoram  differeotiis  (h- 
inendi&  fit  manifeflus ;  erit  enim  leries  difietentiatum 

i»i.  3,  a,  5i  3,7i4,9.5,  ii,  <f,  i3,5;  I5,  8,ctc.  , 
Excerptis  enim  terminis  altemis  patet,  hanc  (eriem  etCc 
permtxtam  ex  ierie  niimerorum  imparium ,  et  ex  ferie 
numerorum  omnium  inte|;rorum.  Veium  quod  fit  (ecun- 
dum  hanc  legem':  jm-:c-a:*-t-**-4-*^-Ji?**-Ji^**-f-eit. 
fiquidem  fiierit  j  =  ( i-*)  (i  -xx)  ( i  -x')  ( i  -x*)  {i-x")  etc, 
per  indudionem  tantum  coUegi ,  oeque  aequalitatem  ha- 
lum  duarum  formularum  folida  demonitratione  euincere 
potui.  Qiiam  6b  cau&m  etiam  ordinem  illunn,  quem  ia 
fummis  diuiforum  hinc  elicui ,  firmiter  demonftrare  noa 
Talui ;  (ed  eius  demonlltationem  iam  tum  inniti  decla> 
laui  demonftrationi  aequalitatis  inter  binas  iUas  formulas 
infinitas  modo  exhibitas.  Cum  ig^tur  nunc  idam  de* 
mondratiooem  fim  adeptos,  ordinem  quoque  illum  in 
fummis  diuiforum  dete6bum  oon  amplius  illis  veritatibus, 
quae  agnofcuntur,  oeque  tamen  demonftrari  pofliint,  ac- 
cenieri  conueniet,  quemadmodum  tum  temporis  fiim 
arbitiatus,  ted  iam  merito  ipfi  locus  inter  reritates  ri- 
gide  demonifaratas  afljgnari  poterit.  Cuius  rei  oe  Yllum 
dubium  leliocpiatur ,  fingulas  propofitiones ,  quibus  de- 
monftratio  huius  veritatis  inoiticur,  hic  ordioe  appooam 
atcpK  dem<mftrabo: 

PROPOSITIO    I. 

Si  fit  /=(i+a)(i+^)(i+Y)(i-4-*)(i+eXi-4-4) 
(i+il)  etc.  prodoftum  hoc,  ex  iofinitis  fA&otibas  cooftaos, 
io  feriem  (equeatem  conuertitur: 

I  ^  0-t-«) -H P {i-4-«) -♦- -y  (Hhx)  («-l-p) -♦- »  (i^-«) (i+P) Ci^-» 

PEMON- 


DESrMMIS  mVlSOKVM.        77 
DEMONSTRATIO. 

^  ■"  • 

Cum  enim  feriei  primus  terminus  fit  (x-+-a)  et 
fecuhdos  ==(3(z+a),  erit  fiimma  inrimi  et  fecundi 
=:  (i-i-«)(i-i-(3):  fi  iam  addatur  tertius  termiflus 
V  (iH-a)(i-f-p),  prodibit  (n-a)(x-f-p)  (i-Hy)  = 
addatur  infupcr  terminus  quartus,  quie(l^(i-l-a)(xH>^) 
(x-f-y)»  ^^^  fumma=i(i-t-a)(i-+-p)(x-i-v)(x-H^)» 
Atque  fic  in  infinjtum  procedendo,  fumma  todus  feriei» 
feu   omnium  eius   terminorum,  petducetur  ad  hoc  pro- 

dwaum:  (i-+-aX^-*-P»X^-+-Y)(^"+*^X«'+-0(^-*-^  ««• 
Vnde  manifefium  eft,  fi  fuerit 

I  •=.  li  -4-«)  (' -♦-©  («-+•? (i  -»-?) (« -*-«)  (« «*-?)  rtc-      , 

fbre  vicifiim: 

i=:  (i-4-a) -♦.  ff  (i-+«) -i-r(i-*-a)  (t-Hffi -t- ?  («-Wi}  (i-t^( '-*-»  H- «te 

PROPOSITIO    11. 

Si  fterit  s  =  {i-'XYx-xxii--x'){X'X*){i-x*Xi-x')ttc, 
produdtum    hoc,    ez  infinitis  fiidoribus  confians,    re- 
docetur  ad  banc  feriem : 
s  ==  i-X'X3iix-x)'x\i'X)[t-xyx\t-xti-xyt-x')  etc. 

DEMONSTRATIO. 

Si  haec  fymAszz^i-xXt-xxXi-x^i-x^Xi-x^^ttc, 

cum  fbrma  praccedente  s  =:(x4-aXi-i-PX« -*-y) 
(x4.^)(i_+-,)  ctc.  comparetur ,  manifeftum  eft  fbrc: 
a  =  -^*;  (3=-.«*i  Y=-«';  ^  =  -*%  e=-*'i  etc. 
His  igitur  vaioribus  in  feric  ibi  data,  quae  produdo  s 
aequalis  eft  inuenta,  rite  liibftitotis ,  patebit  propofltionii 
▼exitas,  ftilicet  efie: 

/^i-^-^f^x-;^).*^!-;^^!-'*')-*^-*^»-**^»;^'):^- 
,  K  a  PROFO- 
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PROPOSITIO    m. 

'  Si  focrit  i=:  (x-Ar)(i-*')(i-*')(i-**)(i-**) 
(i— **)(i— *'}  etc.  erit  hoc  produdtam  infinitam  pcii 
jipulcipii^ationefp  euoluen^o,  terminosque  (ecundum  po- 
t(s(hites  ipfius  x  difponeodo: 

cuius  ieriei  latio  eft  ea  ipfiiy  quae  iiipra  eft  expofita. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  TI O. 

Cum  fit  s  =z  (i-*)  [i-x*)  (!-*•)  (i-«*)(i-**) 
(i-**)(i— /)  ett.  erit  s  =:  i—x-xx[i-xyx\i-xXt-*} 
-x*(x-.v)(i-*')(i-:i?') -4- ctc. 
Ponatur /i=  i  — *— AjKr,  crit: 
A  z:r »— «-!-«(•—«)(«—*«)-»-«•(»—«)(•—«•)(•—*•) -♦-«'». 
Euoluantur  finguli    termini    tantum  (ecundum  &dore[n 
z— AT,  ac  fequenti  modo  difponantur: 

—  ^  ,  _j-«{i—x*>-»-x«{i—x»)(i—«»>+-x»(i— *!)(!.— st»X«-*-«*)-*-rt«. 

eritquc  terminis  fubfcriptis  colligendis: 

A  zz  •  — *• — **  (!—«*)—«'(«  — »*)  (i~-*»)—«»(i—«*xi—«»x  ■—«♦)— 0tc. 

Ponatur  A  =  J -/-- Bar*,  erit 

Bjz:  .—«•-+-«*(.—«•)(«—«»)-»-«*(«—*•)(«—«')(«—»*)-♦- *"• 

in    quibus  terminis    fublcriptis  i  —  **  taufjim  euoluatur, 

ac  fiec 

1> — «•  •  — »f(,— x5  ^  _-X«(,_X»Xl— «♦) 

JO; —    ,^x»(f-.*»)-H**(i— **X'i— «♦)-4-««(>— «*)w— «*X'-**)  ' 

denuoque  terminis  fubfcriptis  coUigendis  habel^tur :  , 

B  ~  ,—x*—x«{i--«»)—x"(i—«»X«— «♦)—»**("— «•X«—**x«—«*)—  **• 
Ponatur  B  =  1 -jc* -C/,  erit 

C— i—x»-+.x»(  «—x»)(  i  —  x*)-»-x*(  i-x» )(•-«♦)(  I -«»)•+•  «'«• 

irbi  in  flngutis  termini$  &ftor  i-x'  euoluatur ,   vt  fiat 

icribendo  vt  fupia:    > 

C  = 


-vnde  colligetur: 

C^  i—«'—»«.«(iw*>-«**ii—**xt— **>—*'*»'«— »*)(«—**)('— «*)-«»«• 
Ponatur  C  =  i  —  /  —  D  jt",  erit  , 

D=r  » —*»-i-«*(i—««){i— «*)-*-*•(  1— *♦)(«— **)(«—«*)-+-'•« 

qoae  abit  in  hanc  ibrmam : 

—4*  — «»(1— *«0  -^'«(.J-xSX»— »•)„— *'•(»      •^' 

ficque  erit 

D  zr  i-«»-«««(i-«»)^'*(i-««)(i-*^-««*(i7**)(«-«*)(?-»'),-  f^ 
Quodfi    porro,  wnatur  D  =  i  —  *'  —  Ex**, .  rcperictnr 
finiili  modo : 

E  =:  I  —  *    —  F*    ;  hincque  vltra  : 

F=: i-«"'-G*'% G=  1  -y'-Hx'^  H=x  -x^lx^ 

ctc. 
JleftitQamns  iam  (iiccefldue  Ko»  valores,  eritqtte: 

X  rs    1  —  jr  *-  Ajtj? 

Dy*=***(i-/)-E*^ 

ctc, 
Qiiaflnobrem  faabebimus  : 

•rr  •-*-«*(' -«»)-+-*'(^-**)-*' *(!-«') -|-**«(c-«^-»«K«.-«««>-H«ter 

fiue  id  ipfum,  quod  dcnnooftrari  oportet : 
«;r:  «-«-*•••-*•-+-*'-*•*-«'«-<-**»-♦-*•«-***-««'-+-*** -+-«#6. 
vode  fimul  lex  expoaduium  fiipra  iodicata  per  diffexea^ 
CMi  luculeate  peripicitur* 

PRO- 
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PROPOSITIO    IV. 

SE  V 

>     THEOREMA  PRlNOPALE  DEMONSTRANDVM. 

Oi  haec  foibendi  formula  fn  denotet  (iiminam  omnium 
diuiiamm  numeri  «,  fimiliqoe  modo  numeroram  roino- 
lum,  Tcluti  «-«,  dcfignentw:  per /(»-«),  fummadiuilo- 
ium  numeri  n,  fea  fn,  ita  pendebit  a  fummis  diuifonun 
numerorum  roinoram,  vt(it 

>=/(«-»)•+/(«-*)-/(«  -  5)  -/(»-7)+y]:«-iiH-yi;»-'5) 

-/(«-4i)-/(»-fttf)+/l«-35)-*-/(«-4o)-/()i-5  X)  -An-Sl)etc: 
Vbi  fequentia  fiint  notanda  : 

X*.  Signa  -f-  ct  —  geminata  terminos  huius  piogt»* 
fionis  alteniatim  afficere. 

*•.  Legem  nnmeromm  i,  2,  5,  7,  la,  15,  ai,  ^e,  ctc. 
ex  eorurt  difierendis ,  quae  futit  i,  3,  a,  5,  3,  7, 4^  etc. 
fieri  roanifeftam  ;  rnde  colligitur  hos  nurocro»  orones  in 
Ibrroula  hac  generali  ^^  contineri. 
5*.  Quouii  cafu  iftius  progreflionis  eos  tantum  terminos 
a>  initio  cfle  accipiendos,  qui  poft  figoum  /  numeios 
affiimatiuos  letineant;  reliquos  yero  omnes,  quibus 
lignum/numeris  negariins  praefigitur,  elfe  omittendos; 
ita  fi  fit  «=:io,  crit/io=r/5>-f-/8-/5-r4 
;i=i3-4-i5-^-4i=i8.  '      /* 

4*-  Qpibus  cafibus  occurrit  teiminus /(«-«),  quod  eu«- 
Uit,  fi  a  fiierit  numeras  huius  ferid  i,  a,  5,  7,  li  f^ 
etc.  iis  cafibus  pio  Valore  hnius  termini /(«-«),  fe,/^- 
ftfliimi   oportere  ipfiim  nnmerum  prcifcfitum  « ;  fic  fi 

fit 
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fit  n  =  7,  crit  /7  t=/tf  -^fs  -/2  -/o  zr  xa  -+-  « 

-  3  -  7  r^  8,  et  fi  fit  «  ~  I  ft,  erit  / 1 2  rr  / 1 1  -h/io 
—/7  —/5  -^Jozz  xa-f-  x8  —  8  —  6  H-  12  ==  28. 

DEMONSTRATIO. 

Formetur  feries  s  =:  a'/i  ^-  x'/*  H- a''/3-+'*V4 
r^  X*  fs  -+•  *tc.  vbi  quaelibet  poteftas  ipfius  *  multi 
plicata  fit  pcr  fummam  diuiforum  exponentis  eius  pO- 
te(latis.  Qiiodfi  iam  (Ingulae  diuifbrum  fummac  refol- 
vantnr ,  maoiieftum  efl^  hanc  feriem  transformari  in  hanc 
fbrmam 

H-  i  (x»-H«*-»-» '-♦-*"-•-* '*-♦-««.)  -H  •♦(**-+-x»-f-*'*-HK'*-l-*"*  *+-rtc). 

etc. 
i^ibus  feriebus  geometricis  fiimmatis  fiet : 

•> —    '«  _.    «««    ■_  »«*  _i_ _«_**■  _i   i*l_i_  «»*  _i_  *»<• 
*  —  ,_x  -T- ,  -««  -t-  T-x»  -f-  jr^  -f-  71:1»  -t-  7i:i«  -1-  eic 

Miiltiplicetur    haec  fbrma  pcr  —  -^  ,  ac  produ<JH  iote» 
grale  erit 

^/^=r/(i-.v)+/(i  .ArA'H/(i-*')4-/(t-0-i-/(i-A*j  -h^tc. 
feu  -/^r=:/(i-j:)(i-Jt:jr)(i-A:*j(i-;t*;(r-A'}(i-x*}  etc.  , 
qn:ie  expreifio  poft  fignum  logarithmicum  ,  cum  (it  ea- 
dem ,  quae  in  propofitione  praecedente  vocata  eft  zz  s^ 

erit  — /~  zzlsj  ideoque  alterum  valorem  pro  /  fu- 
mendo,  erit  quoque  : 

-  /  T^  =  /  (I -:c-*'-f- A'*-4-*'-:«:"-A"-f -y 4-Ar"  -  etc.) 
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tulm  differentiale  per  "—  diuiram,  dib/kt  aKum  Taloreai 
pro  Zj  nempe 

*  — "  i-x  -  x*-f-  X*  -f-  «'-  «'»    —    «'*   -f.  «»»  -4-«|c. 

qui  Talor  ii  aequalis  poaatur  afliimto ,  ei:  vtrtnque  per 
.deaomlQatorem  i  —x  —  x*  -{-  **-♦-  *'  —  x'*.  c|;c.  roul- 
tiplicetur  ,  reperietur  terminis  fecundum  poieftates  ipGu» 
X  dilpooeadis,  omaibusque  ad  eandem  partem  coUocandB; 

Ozz:  *Jt  .♦.xV»-^-xVi-+^V*+*V5-4-x«/«-»-»'/H-Jc*/»-+-**/9+'X''»/'<>efC' 
-     /,-    /,-     /,-    /♦-    /s-     fs  -  fr  -  S*   -     /» 
/.-     /,-     /j-    /♦-    /5  -  /«  -  /f   -    /  • 
.-»-  /1  -»-  /»  -f  /i  +  /♦   +    /  s 

•   +   A  +  /1  +    /  »  ^ 


fnde    fingularam    poteditum  ipfius  *  coefficieadbu&  nU 
hilo  aequati»,  lequitur  fore 

/a=r/i  -4-  «  /  7=:/<J-+-/5  -A-  7 

h^fi-i-fi  f^^fl-^-f^-f^i-fi 

f^—fz-^-f^       f^^fs-i-fy-f^-f^ 

fSz:zf^-\-J^"$    fio—f9^fi^fs-f% 

atque  iadolem  illius  aeqaationis  -vel  leuit»  atteadeodi 
patebit,  eflk  geaeratim : 

/»z/(»-i)t/"i»-2)T/(»-'5)-/(«-7)+/(«-x*)4-/(«-i5)ctc. 
bac  progrefiione  quouis  cafa  eou&que  continuata,  donec 
perueniatur  ad  (iimmas  numerorum  negatiuorum.  Dein- 
de  per  ie  eft  perfpicuum,  aumeroi  abfolucos  i»  2, 5,  y^ 
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ctc.  qpi  in  illis  fbrmnlis  con(piciuntur ,  Vicein  tenere 
tennini/0;  Tnde  cenduditur,  incafibus  (^ibuspro/n  ia 
progre(fione  illa  reperta  occurric  terminus  /(»  —  ») ,  &11 
JOi  -valorcm  eius  lemper  ipfi.  numero  propofito  n  ae^ 
qualem  efle  capiendum :  ficque  babetur  plena  ac  per- 
fcda  demonftratio  theoremads  ptopofiti ,  quae,  cum 
praeter  tradationem  foieium  infinitarum,  per  loga« 
rithmos  et  differentialia  procedac,  minus  qiudem  na< 
turalis ,  ftd  ob  hoc  ip6m  wiBko  masit  oottbilil  eft 
teftimaoda. 
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METHODO    DIOPHANTEAE 

ANALOGA.     IN      ANALYSi 
INPINITORVM 

AVCT.  L.  EKLEROi 

6^1|iuuita«  affinit»  inter  .aaalyim  finitorunv  et  infinitQr 
^31  riim  interccdat,  cum  Ttraque  cx  ii^dcm  prii^^* 
cipiis  (it  nata»  atque  rimilibus  operationibus  cotitineatur^ 
nemo  ignorat)  qui  in  vtroque  calculi  generc  vcl  leuiter 
fuerit  verfatus.  Multo  latius  autem  hanc  affinitatcm 
patere  deprehendt,  quam  vulgo  putari  folct,  et  quem* 
trimodnm  itt>>fliitlyfi>  fiiiitor»fn  ■  m*  mtthadu&^.  quafi.  Di^ 
phanto  accepta  refertur ,  infignem  occupat  locum^ ,  Itx 
etiam  in  analyfi  infinitornm  eiusmodi  dari  calculi  genus 
obferuaui ,  qai  methodo  DiQphanteae  penitus  fit  fimilis^ 
fimilibusque  operationibus  abfoluatur.  Quanquam  autem 
huius  mfthndLia^aaaAyiLinfinitnnTrn  nQnaulIa.i»m  paf^ 
fim  occurrunt  (pccimina,  quorum  deinceps  mentionem 
fiim  facfturus,  tamen  in  iis  nulla  ccrta  folutionis  via  cer- 
nitur ,  fed  folutiones  cafu.potius  ac  diuinatione  inuentae 
videntur ,  ita  vc  in  hoc  calculo  certa  ac  tuta  methodus 
adhuc  defideretur.  Qiiamobrem  mihi  quidem  nouum 
calculi  genus  in  medium  proferre  videor,  qui  omninQ 
dignus  fic ,  in  quo  vberius  excolendo  Geomctrae  vires 
fuas  exerceant.  Mihi  quidem  tantum  contigit  prima 
eius  fundamenta  eruere,  quae  autem  iam  ad  plurima  (a* 
tis  iliufiria   ac  non  parum  recondita  problcmaca  ibluen- 

da 
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dt.  ^3&mat ;  eaque  hio  quantum'  potero  ,  breuiter  el 
diluci^'  exponain,  qu^  aliorum^  qui  in  hoc  genere  ela^ 
bomre  volucrint,  opera  promoueatur  ac  (iibleuetur,. 

Vt  igitur  primum  indolem  et  naturam  huius  no* 
uae  methodi  definiam^  ea  ex  fimilitudine  methodi  dio^ 
phanteae  commodifTime  petetur.  Qiiemadmodum  enini 
methodtts  Diophantea  ad  problemata  indeterminata  eft 
accommodata^  atque  ex  infinita  (blutionura  multitudine 
eas  elicere  docet ,  quae  quantitatibus  rationtlibas  coqti-- 
neantui: :  ita  noua  nodra  methodus  quoque  nonnid  in^ 
dcterminata  problemata  compledtitur ;  et  cum  diferimi- 
tii,  quod  in  analyfi  finitorum  fnter  quantitates  rationalcs 
et  fiirdas  ftntui  (blet,  in  analyfi  infinitorum  difcrimen  irt, 
ter  quantitates  algebraicas  ac  transcendentes  relpondcat^ 
houae  noftirae  methodi  vis  in  hoc  erit  poGta  ,  vt  ex  . 
infinita  cuiusque  probletnatis  folutionum  copia  ,  eae  fer 
cernantur ,  qtiae  quantitatibus  algebraicis  contineantur. 
Huiusmodi  igittir  problemata  ifld^terminata'  methodo 
noftrae  fimt  pcopriai  quorum  (blutioin  genere  concepra 
formulasitranscendentesi»  feu  integrales  inuolmt,  ex  quibu^ 
deiticeps  eos  ca(ii$  elici  oportet,  quibus  qunntitates  iilai 
traoscendentes  in  algebrsrtcas  abeunt ,  (eu,  quod  eodem 
redit^  fbrmulae  illae  integrales  integrationem  admittant. 

Fer  exemplum  tam  natura.huius  iK>uae  methodi, 
quam  eius '  affinitas  cum  metliodo  diopliintea  clarius 
elucescet.  Vti  etiim  in  nnethodo  diophantea  quaeri  (o^ 
let^  qoomodo  quaatitates  x  etj^  inter  fe  debeant  e(Ii  ' 
compatatae,  vt  hacc  fiDrmuk  V  (jt/jrr -+-Jiy)  fiat  rationa- 
hs  y  ita  ia  noua  noftra  n^etbodo  huic  fimiKs  erit  ifta 
qiiaeftiO)  qua  intserqQanat^te^  variabites  ;i:  et^  ea  quaet- 
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titur  copditio  ,  \t  formula  fpecie  tnnsceodeiit 
JV{dx*-\^dy*)  fiat  algdscaica ,  feu  vt  imius  fonnulae 
valor  algebraice  exhiberi  queat.  Manifeftum  eft»  faoc 
probkmate,  quod  inftar  exempH  attuiimus,  quaeri  cut« 
vas  ulgebraicas,  quae  fint  redificabiles ;  relatio  enim  in* 
ter  ;i;  et  j" ,  quae  coordinatas  ciuuae  denotabunt,  requi- 
ritur  algebraica ,  ynde  quaeftio  circa  curuas  aigebraicas 
veriatur ,  et  cum  huius  curuae  arcus  indefinite  ~  pet 
JV^dx^-^dy*)  exprimatur  ,  quoties  ifta  fbnnula  alge- 
braica  reddctur,  toties  ipfa  corua  erit  ledificabilis. 

Simili  modo  fi  omnes  eae  curuae  algebraicae  de» 
fiderentur,  qitae  fint  quadrabiles,  perfpicuum  cft,  quaeftio- 
nem  huc  redire ,  Tt  eae  relationes  inter  quantitates  yzl 
riabiles  x  tt  y  afiignentur,  quibus  haec  forn  ula  integralis 
fydx  integrationem  admittat,  atque  ad  valorem  a]gebrai« 
cum  perducatur. 

Etfi  autem  hic  potiflimnm  quaotitates  algebraicae 
fiinC  propofitae ,  perinde  atque  in  mcthodo  Diophantea. 
quantitates  cationales  fpedari  ibknt ;  tamen  eo  (^ioqoe 
leierendae  fiint  eiusmodi  quaiftiooes-,  quibus  fermulae 
quaepiam  integrales  non  algebraice  exprimi ,  (ed  pro- 
pofitam  quandam  tran&cendentium  quantitatum  ipeciem 
implicare  debent ;  veluti  fi  quaerantur  eiusqaodi  curuac 
aigebraicae,  quarum  ret^ificatio  non  algebraice  perfici 
qoeat,  led  a  quadiatura  circult  pendeat.  Variae  enim 
ttanscendeotium  quantitatum  (pecies  commodiflime  per 
quadraturas  cognitarum  curoaram  defignantur.  Facile 
autem  inteiligitur,  eandem  methodum,  quae  curuas  redi- 
ficabiles   inuenire  docet ,  quotpie  ad  eai  cuniaS)  qoaroiii 

Kdifi. 


rd^ificatto  a  daca  quadratura  petideat,  inueniendas  flptani 
toKy  id  qiiod  ex  fequentibus  clarius  petfpicietuf< 

Huiusmodi  prdblema  iam  ante  complures  annos  a  Celeb^ 
Hermamo  extac  propofitum,  quo  eitismodi  curuam  algebrai> 
oiin  quaefiuerat,  quae  noa  eflet  redtificabilis,  led  cuius  redtifi-* 
catio  a  quadratura  datae  curuae  penderet,  quae  tamen  ni* 
liib  piinus  tot ,  quoc  lubuerit,  arcus  abfdute  reAificat»* 
ks  haberet  Propofitione  huius  problematis^  tum  tem'* 
fom  fummus  Analyfctos  promotor  lob»  Bemoulimjb.  m. 
adeo  obfiupuit,  Tt  noti  folum  hoc  problema  ab  HeT" 
mamo  folutum  efle  non  crediderit ,  fed  etiam  lagacita. 
tem  humanam  longe  (uperare  pronunciauerit  j  quod  quir 
^m  nemini  mirum  videri  debet ,  cum  ilk)  tempor*. 
suUa  plane,  yllius  mechodi  veftigia  patuiflent,  cuiut^ 
ope  huiusmodi  problemata  tradari  poflent.  Uermanms 
etiam  eius  folutionem  pcr  kmgas  ambages  ex  quadam 
linearum  curuarum  contemplatione  hauftrat,  vnde  primo 
ihtuioi  ^hil  plane  emolumead  ad  |Mxipofinim  expedaie 
licuerat,  ita  vt  inopiiiato  ad  folutioneni  ante  peruenif' 
fet,  <p]am  de  ipfi>  ptoUemate  cogitaflet.  Vi&  adtem 
iS^  HermamA  folutioae,  BenmUius  etiam  aliam  publicanir 
iblutionem  ex  (oia  analyfi  petitam:  (ed  cuius  ftindamea- 
tum  tantopere  efl  abfcondicum,  vt  diuinatioDe  potius, 
qnam  vila  certa  via,  formiilas  fuas  fokiti(»em  continentef 
eniitfe  videacur. 

Cum  hoc  ptobiema  nod  (blum  ob(ummam,  qoa 
ampUcabatur  $  difHcultatcm ,  (ed  ctiam  db  eximium 
vrfum}  qui  inde  in  analyfin  redundare  vidcbatur,  omnttmjt 
tum  temporis  Geometranim  admlrationem  excita(fety 
mseao  ^ea  qnaatam  cOB(^t »  ia  oemai  atqoe  ad  hU' 

iitt 
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iasmodi  problemftta  accommodatatn  methoduBi  inqi^' 
fiuit ,  qpa  nouus  omnino  analyfeos  iDfiaitoruro  quafi 
(:#fnp.us  aperiretur.  Ego  igitur  Jongo  poft  interiiallo 
fprtafle  primus  de  principiis  noiiae  huius  methodi  co^ 
g^tare  coepi ,  quorum  bene^cio  memorati  illius  proble* 
xnatis  folutio  dire<5i:e  fine  ambagibiis  ac  diuinatione  obti- 
neri  po^t.  Detexi  qaoque  regulas  quasdam  nOn  con- 
teni.neniias ,  quae  ad  t)0uae  iffius  methodi  ftmdamentn 
iacienda  idonea  lunt  v}& ,  eanittiq^e  ope  non  fotum 
plpres  problematis  illiii$ ,  ^od  erat  agitatum ,  lbla< 
tipnes  fum  adeptus ,  fed  etiam  oonnuUa  alia  eiusdem 
gfsneris  problemata  dedi  fi)luta »  cuiusmodi  eft  illud  > 
fuius  roUitionem  ^xhibui  in  DiCert^tione  de  duabus 
furpis  algebraicis  ^d  comnuinem  nxem  relatis  inue- 
^iendis ,  quae  non  iint  redificabiles ,  fed  quarum 
fedificgtio  3  data  quadratura  peodeat ,  ita  temen  Tt 
imborum  arcuum  eidem  ablciflae  reipQddentium  rumma 
algebraice  ^^ptimi  poflTtt.  Fontem  fiilutionis ,  quain  ibi 
dedi ,  de  induUfia  celaut ,.  ctun  tnihi  t^t  propofitiim 
fcima  qi|a0  huius  methodi  «lementa  feorfim  explicare^ 
^uo  eonim  Tfiis  ^mpliflimus  i;larius  perfpiciatur  ,  neque 
«4  ad  hoQ  Ynieum  problema  adflricb  videantur.  Fateri 
qiiidenfi  flatim  cogor,  nie  leuem  adbuc  partem  tantum 
QUiUS  nouae  mechodi ,  quam  hic  propono ,  enucleafie  ; 
Terum  his  principiis  flabilitis ,  non  dubito ,  quio  ea 
9)ox  maiora  increqienta  fit  acceptura. 

Djuifio  huius  methodi  io  partes  iecundvm  natu- 
iiam  fbroiijilarum  integralium ,  quarum  valores  algebnaici 
i^t  efB^iendi ,  commodi0ime  inflituetur.  Cum  euim 
fempe;   lielaup   iotcc   duas  qua9(itates  Tanahiks  x  et  j. 

quaerdtur 
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r,  ^  ^na  pliiieKie  fbcmiifae  iiit^ndes,  qnae  hat 
variabiles  Tna  cum  fiiis  difierentialibus  inuoluaoc,  algp- 
faraicos  obtiaeMit  i^ores,  buiu»np4i  fiKixiulas  in  fequen- 
tes  ordines  diftribui  conueaiet: 

Ordo  primus  contjnebit  huiusmodi  formulas  fZdx^ 
fbi  2.  eft  fiindtio  quaecunque  algebraica  ambarum  quan- 
tttatum  X  etj'. 

Ad  ordinem  'fecundum  re&ro  eas  fotmuhs  fZdXj 
io  qnibus  pofito  dy^pdx^  Jittera  2  eft  firadio  nott 
folum  ipfaram  x  etj^  fed  etiam  ipfius  p.  Vbi  notan. 
dum  eft,  non  fohim  formulam  fZdXy  fed  etiam  hanc 
yprf^irj'  algcbraicos  habere  debere  valores.  Huc 
leducnntnr  eae  fbrmulae  integrales ,  in  quibus  ambo  difP 
lerentialia  dx  et  dy  occurrunt,  veluti  fV  idx*-^dY\ 
•qiKie  pofito  dyzz:pdx  ad  hanc  iomxxmfdxy^i-^pp) 
TeuocatuT. 

Ordo  porro  tertius  eiusmodi  comprehendet  fbrmu- 
ks  jniegrales,  in  -quihus  etiam  diflferendalia  iecnndi  gra- 
dos  iofimt,  quae  autem,  ponendo  dyznpdx  et  dpzzqdx^ 
jqA  banc  fiHiiKun  fZdx  perdncentur ,  vbi  littera  Zeric 
fiindlio  quantitatum  x-,  y^  p^  et  q.  His  igitur  cafibus 
non  .folum  fbrmulae /Z</jr,  fed  etiam  harum  fbrmula< 
'rum  fp  dx  &,  fq  d  x  valores  algebralci  efiici  de« 
'bebunt. 

Ordo  quirtus  compkAetur  eas  fbrmulas  integrales, 
^ae  quantitiitum  x  tt  y  difFerentialia  etiam  tertii  gca- 
dus  inuoluunt ;  lueque  ad  fbrmam  fZdx  reducentnt, 
ponendo  dyz=.pdx\  dpzrqdx  et  dq-=zrdx^  vbi 
quantitas  -Z  continebit  ifoaeter  quantitates  x  ^  y  etiam 
Tom.  V.  Nou.  Com.  M  hai 
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has  p,  qy  ec  r«    Hincque  fimul  ntio  feqaaithni  onSmm 

iateliigitur.  ' 

Praeier  hOB  ordines  peculiuem  daflem  cooftitanflt 
eiusmodi  fbrmulae/Z</x,  inquibus  Z  non  iblum  quan- 
titates  algebraicas  x^jy  p^  ^j  &c.  Yti  in  his  ordinibus, 
continet,  fed  etiam  formulas  integrales  compleAitnr, 
▼cluti  fi  fiierit  Z^zxJV  (i/jr^-f-rf/),  feu  Z^zxjdx 
y  (i  -\-pp)t  itft  vt  haec  quantitas  /*  dxjd  *  V  (i  -^pp) 
eficienda  fit  algebraica ,  pro  quo  relatio  inter  quantita* 
tes  X  et  p  definiri  debeat.  In  hoc  exemplo  primum 
patet,  cum  fit  dy^zzpdXt  valorem  huius  formulae 
Jpd^x  eife  debece  a^giebraicum.  Deinde  etiam  Talorem 
huius /<f  x  V  (i  -^pp)  efie  oportebit  algebraicum,  qoi 
fi,  ponatur  =r  /,  tandem  haec  formula  Jx  sdx  id  vaf 
lorem  algebraicum  erit  perducenda ,  ita  yt.vaica  haef 
fbrmula  JxdxJV  ^dx'  "^  dy*)  itduiaionem  barum 
trium  formularum 

i,jpdx=r>  11/ Jxy(i^pp)c:zj',  mjxsdx. 

td  -valores  aigebraicos  requiratr  £x  qno  inceUigittir^ 
«tiam  httiosmodi  fiMrmulas  ad  ordines  ante  enttmerato» 
reuocari  pode. 

Totum  igituf  negotium  nouae  huius  methodi, 
quam  ewmiiM-  Aaalxftarom  propono ,  fn  hoc  confiftit, 
Yt  ciusmodi  relatio  inter  bioas  fariabiles  4:  et  /  inuefti- 
gtftur ,  quae  vnam  pfaiMsne»  Ibnmiias  tetegrafes ,  cuiu»- 
modf  in  ordinibus  fupra  defcriptis  fom  compfcxo»,  al- 
gebraicat  reddat.  Hic  aurem  non  fdum  proMematfc 
occumnit  difficillima,  a  quomm  fduiionc  equidem  adhuc 
k>nae  fu»  ttmot» ,   ted  eciam  fortaiie  ciusmo<fi  cxco- 

gitan 
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gtttri  {K^fflit,  qoae  ouUam  jdane  lcdutiooein  adtnittunt; 
oflHiiDo  tti  vfii  Teaire  Ibkt  ia  ptoblematibus  ad  metho- 
«Inm  Dioplianteam  pertioentibnB.  Vnde  etiam  fiae  d»< 
bio  haec  iimilitDdo  kxum  inueniet,  vt  alia  problemata 
iblutionem  geneialem ,  aMa  ftto  taotum  ibltttiones  fpe* 
ciaki  permitcuit. 

Huioimodi  igitnr  pvoblennata  liic  cantum  profoam, 
qoomm  lcdutionem  inneni ,  yt  hoc  modo  ^imen  ac 
prima  qnafi  elenBenca  oouae  methodi,  qmm  Tltetiui 
czcolendam  prqpono ,  csxhibeam ,  quae  etfi  exigpam 
tamum  par«em  hinus  methodi  confiitoere  videntur',  ta- 
meo  'viam ,  qria  vlteiius  ptqgtedi  ticeac ,  patefidenc. 
Ccrta  aotsm  iiide  earum  operationum  ratio  peifpicietm; 
quae  diccde  aihilqDe  dioioatiodi  tribueodo  ad  folotioo^ 
corum  pioblematum,  quae  aote  commemoiaoi,  peidacaDt, 

L  E  M  M  A. 

•  •  .       .  > 

1.  Fotmda  Jydx  erH  i^ehttttCM^  Ji  baec  /r// 
fierittaBSyet  gauraim^  a  fiui  quadrmura  pendehH  iriteh 
gratio  akerius  jornmke  Jydx^  ab  eadem  ijueque idUrius 
Jx  dy  irdegratio  pendekt» 

Demonfiratio  eft  manifiih,  cum  lA  fy  dxzz  xy 
—fxdyyyt^  patet,  fi  fbnnuh  /xdy  fyent  wl  alge-^ 
braica,  ikI  datam  quadratnram  implicansi  eaqdem  910-* 
que  oatucaro  habere  alteram  ibrmolam // </;r. 

COROLLARIVM. 

2.  Simili.modo  iot^Titio  huios  (brmn^e/^Ar/jr, 
irel  huius  Jy  x*dx   pendebic   ab.  iptegratione   htiSjps 

M  1  /xxdy 
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jxxdy^  tel  huius/j:*-*-^^^,  iA>Jyixdxz=:iy)tx 
-ifxxdy.ytX  obfyx''dx=:^jx*'^^-'^ 
/*""*-'//j':  vnde  peripicitur  hoc  ktntm  latiffiine  pate- 
le,  eiusque  ope  ibrmuhs  omnid  generis,  qoae  integrabi^ 
les  fint  reddendae,  in  alias  transformari  pofie. 

S  C  H  O  L  I  O  N; 

i.  Lemma  hoc,  quantumuis  kue  ac  triuiale  \i- 
deatur ,  tamen  praecipnum  condnet  fundamentum  nouae 
illius^  methodi ,  quam  fum  adumbiatums.  Si  enim  pro- 
pofita  formula  integrali'  quacunque  fYdX  alia  dctur 
/V  i/2,  Tt  fit  A/YrfX  -h  B/V  dZ  quantitas  algp- 
braica  ,  itianife(tum  eft ,  haruni  duatum  ibrmulamm 
x/Y  <f  X  ei  fV  dZ  rationem  ita  efll  cOmparatam  ,  Tt 
fi  altera  filerit  inregrabiHs ,  etiam  alteram  ibie  integra- 
bilem  ,  et  a  quanam  quadratura  alterius  integratio  pen- 
deat ,  ab  eadem  qiudratura  etiam  alterius  int^;rationem 
pendeie.  Reiblttcio  autem  praecipuQiiiin  prohlemanim 
«d  hanc  mcthodnm  peKtiBMtiiun  aUakiftttir  idfioaea  S»- 
andiium  iotc^^nyiiiB,  «d  quas.:pciuooiiur,  tiaosformatione. 

PROBLEMA     X. 

4.  Inoenire  omnes  diruas  a^braicas ,  qnae  fint 
quadrafailes ;  feu  eam  inter  Tariabiles  x  et  y  icbtioiMtn 
in  genere  definire,  Tt  foaoAiJydx  fiac  tntcgn^ilis., 

s  o  L  V  T  r  O. 

Si  cnraae  abiciffi  poaatur  ==  x  et  appKcata  br- 
(hogonitiB  =^/  y  ciit  fauiiB  cnfuaa  «ita  ^Jydx^  cutw 

Taloicra 


Talerem  al^ebrakum  e^e  opo(t<tt  quiod  quidem  ftcil^- 
me  impetratur.  •  Dehotet  enim  X  fiinAioncim  quamfup- 
que  algpbraicam  ipfius  Xt  hui^que  fiindioni  X  aequalis 
ponatur  area  /jdx,  vt  ht  fj  dx=:Xy  erit,  differen- 
tialibui  fiimendis,  j  d  xz=:dX,  vnde  fit  j^  =r  -j^ ;  fic- 
que  appficata  jf  aequabitur .  ftindioni  algebraicae-  ipfius  x, 
ex  quo  curua  erit  algebraica  ,  eiusque  zttsiJjdXy  cum 
fit  :=:  X,  algebraice  quoque  exprimetur. 

A  L  I  T  E  R. 

Cum  fit  area  Jydx.zx,yx  -Jxdyy  ponatur  Jxdy 
fividiQni  cuicunque  ipfius^,  quae  fit  :;=;  Y^  aequalis, 
fcu  fit  Jxdy  =  Y,  vnde  fit  *•  rz  g|»  ^  vt  iam  ^b- 
icifla  X  fiiodioai  algebiaicae  ipfiusj  aoqu^r,  qpruaqite 
fiat  alg^braka.  Pofita  aufiem  xzz^y  erit  cui^ae  aiea 
Jy  dx  -zzy  a?  —  Y  =:  ^  —  Y,  idcoque  etiam  algetotaiet. 

G  O  R  O  L  L,     1. 

5.  Si  X  in  piiori  ibiutione,  yei  Y  if»  pofieriori, 
non  fiient  fim^o  algebraica  ipfius  x,  veij',  led  traas- 
fcendens,  ita  tamea  vt  33,  \el^,  fiat  fipndio  algebraica, 
curua  quidem  erit  algebraica ,  led  eius  qtiadratui^  quan- 
titate  transceadente  exprijnetur. 

C  0  R  O  L  L.     A. 

6.  Scilicet  fi  in  priori  fijlutione  fit  X  =  P 
4</(^ijr,  exiaeqttbns  .P  et  Q  ^fi^Aionibus  algebraicis 
ipfiusx,  ita  tamen,  mJQ4x  fit  quantitas  trafscendens, 

J«9uati9  piQ  Qmjt^iir^-Q^m^  ^itfdfimiklpbctifa, 

M  3  ifed 
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fed  etus  ^xtsifydx  =  V-^fQdx  a  qnantitate  tianscendeDta 
f(^dx  pendebit. 

C  O  |l  P  L  L.  3. 
7.  Siauli  modo  in  alteca  folutione  fi  pooatur  Y  =: 
P  -^-IQdyt  exift?mibu5.  P  ct  Q.  fiin<9ionibus  tlgcbniida 
ipfius  y,  ita  tamen  Tt  /Q  <r  ^^  quantitas  traoscendens, 
aequatio  pro  c^n»  «  =  35  -*-  Q.  wi^  alg^ratca ,  led 
aiea,  quae  erit  fydx^^  -H j^Q,-  P  -f^dy  a  quan- 
dtate  cranscendente /Qi//  pend^ir. 

SCHOLION. 

8.  Vti  buius  problematis  iblutio  eft  £icittinu 
ouUoque  artificio  indiget,  (eqiiens  problema ,  quod  qui- 
dem  aliiB  eft  naturae,  adiungam ,  cuius  Tero  folutio  in 
aliis  pn^Iematibus,  quae  ad  hanc  methodum  refeni  (b- 
fcac,  iofignem  Tfuip  pisH&ftahit.  Veluti  fi  quaeraotar  caroae 
algebtaicae  generacim  non  redificabiles,  <piae  tamen,  qiKM; 
lubuent,  habeant  arcus  redificabiles ;  aliaene  huius  g^ris 
quaeftiooes  pcopooantur,  priocipinm  folucionis  ex  fequeote 
probknoatc^  erit  petendum. 

P  R  O  B  L  E  M  A,     «. 

9.  Inuenire  curuas  algebraicss  in  genere  non  qua- 
drabiles,  fed  quarum  quadratura  generalis  datam  quantin* 
tem  tnnscendentem  inuoluat,  in  qpibus  tamen,  quoc  la- 
buerit,  areas  abHblute  quadrabiles  aflignace  liceat. 

S  O  L  V  T  I  O.  • 

Ex  Ibhitione  praecedeoris  problematis  liqnet,  haoc 
quaeftipoem  htic  redice,   vt  eiusoiodi  fbrffluk  tiaoscen- 

dens 
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dettt  /Qdx  iinieftigetur,  cuii»  Talor  certis  cafibus»  Yphti 
fi  ponatur  xzza,xzz:htXz=:cGtc.  euaneicat,  hts  enitn 
cafiiNK  quancitas  Xz:zF-+'JQdx ,  ^quae  in  genere  «^ 
traDKcndeos,  quif^  fonnulam  /Qdx  inuolucns,  fiet  alr 
gebraica,  nempe  ==:P.  Hoc  vt  efiiciatur,  ftatuatur, 
/Qiixzr:ftt4x—/vdZy  ybi  v  talis  fit  fundio  ipfius  «^ 
qualis  u  eft  ipfius  x,  ita  vt  formuiae /a</jr  et  fvdz 
fimilem  quantitatem  traoscendeotem  exhibeant,  qua 
/Qdx  contmeri  debet.  Sit  autem  z  eiusmodi  fiindio 
jpfius  :r, ita  -vt cafibus propofitis  x—afXZzhyXzrcttc. 
quot  lobuerit,  fiat  z^x ^  i<]eoque  et  vrrtt,  atqueper- 
l^icuum  eft,  hisiisdem  cafibus  fore/v</2  ==/«</ at,  hinc- 
que  fQdxzio.  Hunc  in  fin^  formetur  ifta  fimdHo 
ipfius  x. 

«•-(iJf+A-f-f +etc.y'-M  (<»H«tf+Ar-t-ctc.  ^««-•-(tf^+^tc.)**'*-*-  eta 

quoe  breuitatis  gratia  tocetur  zzS,  'm  Tt  aequatio 
S  z:o  piaebeat  radice^  xzz afXzzbf  xzzc,  etc.  •eos  for 
licec  ipfot  valorea  abftiflae  x^  quibus  area  abfoluteqpi»- 
drabtlis  refpondefe  debet.  Tum  vero  ftatuatur  z-rxzzS^ 
atque  manifeftum  eft^  iisdem  cafibus  xzz^^  xzzb^  xz^^cci^ 
fieri  zzzXy  omnino  yti  requiri  ad  noftnim  propofitutn 
oftendimos.  Hoic  autem  fequifito  generatius  kcisfiet, 
fi  p(M)amu8  z-xzzSTi  dummodo  STzzo  alias  dob 
praebeat  radices  realesi  nifi  qoae  funt  propofitae,  ftilicet 
xzzayXZzb^xzzc^ctc.  Haoc  ob  lem  fi  ^  ^otet 
ciusmodi  fniiflionem  ^us  x ,  Tt  aequatio  S!  -=r  0  aluls 
non  habeat  radices  reales,  nifi  q^e  fiiot  projwiitad,  iciU^ 
cet  xz:ay  xzzb,xzzcytxc4  quocl  iemper  infioitis  mpL 
dif  fieri  poteft)  tum  fuihatut  z-^xzzSpis^  zzzx-ht. 


^»  mkwacm  m^UAmtM  jnmoga 

Qao  Giitby  fi  fudx  eam  qoiHititatiein  tr«ite€nddiKein  ex* 
Ittitntit , 'a  qim  contie  qtiftdfatuca  m  geneie  p^ere  de* 
brt^  'pro  V  Tubftitulitur  caHs  fba(%o  i|>fins  «,  qnalis  ««ft 
ipiGus  tvj  acqoe  in  ^muiis  (aperioribtis  loco /Q^a;  (cii<^ 
hAmt  fudx-fvdz^  ita  Tt  fit  Q^^zrw-^.  Tom 
(Ebim  fi  coaftnmtur  corua  dgebraica,  cnius  ableiflae  z=:x 
reQpobdeat  ap{>licata  j'  — 5|  -^*<— ^>  eius  area 
in  gealcfo  tnt  ]ydxz=.?-\-Juix-Jvdz^  pend^bit  (ci- 
licet  8  quantitate  transceixlente  JudXy  cui  altera  Jvdz 
ed  fimilis,  nihilo  Tero  minus  cafibus  xntf,  xr:^, 
xrr^,  etc.  eius  area  algebraice  exprimemr,  fietque  Jy  dx  rrP. 
Ifloc  ergo  TOodo  effici  poteft,  Tt  curua  praecife  tot,  quet 
quls  Tduerit ,  obtineat  areas  quadrabilei ,  neque  plureS; 
neqne  paucioies. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

f  o.  Gifti  V  ^lis  fic  fiindio  ipfios  «,  ^uailis  u 
•itk  iplfins  X,  ita  vt  4;  oittiaeatur  ex  «,  li  loco  w  ^ri» 
-^atdr^s,  'fiK]t^r  etiiMfn  v  talem  eflefimiftionemlpfitisa;^ 
•^alis  2; -iA  'ijrfifis  x.  Quare  cam'fit  «z=*-f-iS,  fe- 
•^tur  V  Obctneri  ^  «,  fi  4oco  x  icribatur  x  +S. 

C  O  R  ?G  L  L.     «. 

t'i.  ^onkm  igitur  quantkas  cTdfiiteir  ex  fiin- 
'(ftione  »,  fi  loto  *  ftrlbatnr  j:-f-S,  ex  prt>prietate 
ViintJHonitm  alias  demonflrata  feqaitur  iatt 

'  ,     Sdtt      ,     yddtt     ,     .S«d»u      ,        S*iWtt        ,     ^. 

v=:«-i— dT*  H-  ."^T^  -^  r:;:!^]?  -+-  ^nrnTSc-r  -+■  <tc- 

pofito  elemento  ^:i?  conftante ,  fed  Cum  iiacc  expreffio 
si  infinitUtti  'fic  'continnanda,'praei[iat  i^loreih  ipfius  « 
j^auali  tin}ftltciti«dne  definire. 

EXEM- 


EXEMPLVM. 

X2.-  Jmienif^  fiutum  ajg^ebrnlcm^  tiius  tfudra* 
tura  md^nHa  pendeat  a  quadrafura  ciradi ,  emus  ver9 
^ea  tt^iffae  x:=za  refpandetti  algebrake  exUbexm, 

Vt  qnddratorft  curuae  iiidefinka  a  tqoadnttura  ci]>>. 
tuB  pendeat,  pooamr  »=V(a/j:— x*),  et  ■¥!  pofito 
xzza  Jiat  zzzx,  fiat  S=»(o— x),  vt  fit  zz^-X-^-n» 
— »:c=»«— l»-i)x.  Eigo  ob  vzz.'V{^fz-'-zz)ttit 
!v:=zV{^naf--^{n-~i)fx-finaa^^n[n-^i)ay:-{n-\Yxx\ 
PoDaOff,  vt  haec  fonnula  fimplicior  eu^at,  ^fzzinay 
eritque  b  =:  V(»(»-i  )tfjr-^»— i)*xt:),  et  ob  <fe=:— (w-i)  4:f 
Jiabebitur  <^  V(»4A'-ji;A^4-(»—  j)  V(»(»— i  )<7^— (»~  i  )*jrjpj 
ac  pro  corua  erit 

f  J^B  +  V(»«a:-*jO+(»-i)V(«(»-x>7jp-(»-i)»jtt;)i 
^nea  vero  eift 

J><fcP+/<£a:V(*tfjr-afj?)+(»-iyixV(«(»-i)iw^ 
Vemni  hic  notaodum  eft,  qiKimdtnoduni  lotegntle  j^<& 
ita  capi  ponitnr,  vt  enanefcat  pofito  jmo,  ita  quoque 
integrale  fv^z  ita  capi  ilebere,  vt  euanefcat  pofito  zzzo: 
<^M^oibrem  vt  tota  irea  cuanerat  pofito  arrro,  ne* 
cefle  e(i,  vt  tjuoquefiat  iszzo  hoc  cafii;  alioquin  eniii^ 
cxpreflk)  areac  ^dx  c<iroplederetur  quantitatem  conr» 
fbintienri  pbrtionem  areae  circulans  denotantem,  quae  ca< 
(ti  x=:<7  defirueretur.  Huic  autem  incommodo  occur- 
lenir,  fi  proS  einsmodi  fematur  fon<Jtio,  quae  pofito  xzzo 

euanefcat;  Sit  ergo  Szz^  («-*)» «  zzzx^  ~  {a-x)y 
ft  «=:V.(ft/8-22),  atquequaefito  latisfiet  modo  foliio. 
POnatur,  vt  exprcflk)  fiat  fimpliciflima  »=^1,  vt  fit 
.     toi|i.Nou.V.Com.  N  a=: 


9%  DE^fETHODO  NOFHAimtBAE  ANAUOGA 

*  =  ?et  «;=z:y(^~S)  =  fVfa4/-x*)  critqiie 
appUcata  j'  =  J|  +  V(a/*-*jr)- J^  Vizaf^Mx)  ch 
dz—*^:  atque  area  fiet 

frdx=?  -^JdxVi^fx-xxynJ^  y{2af-xx) 
qtiae  qualiscnnque  P  iiierit  fiiQdtio  ipfius  x ,  in  genere 
leinper  a  quadratura  circuli  pendebity  cafi]  aHtem  x=za 
area  fiet  a^^ebraica .  =:  P. 

S  C  H  O  L  I  O  N* 

in.  Circuitiftantia  haec  ratione  conftantis  ad  aitae 
fxpreinonem  adiiciendae,  ne  ea  ip&  ijt  tran^endens; 
in  omnibQs  exemplis  probe  ed  obfeitianda.  Hunc  ia 
finem  fundio  S  non  C>liim  ka  accipi  debebit,  vt  cafi" 
bufr  prdpofitis  xzza,  x=ikj  x^.<^  et<:.  enaneicar^  fcd 
edam  cafii  xz=o  euanefcere  debebit.  *<^uod  q^iidem 
per  fe  ell  perfpicuum :  ram  quia  bmnls  curuae  aream 
abfciflEie  euaoe(centi  xzzro  refpondentem  nihilb  aequa- 
}em  afllimimus,  ideoque  a  transcfndentibus  qnanritatr- 
bus  Tacaam,  enidens  eft,  qnotcunqne  caftrs  propofiri  finf, 
quibus  area^  fiac  afgebraica,  iis  femper  fQpeFaddendum 
efle  cafum  x^Oy  ficque  fiin<S{io  S  ica  comparara  effe 
debebit,  vt  fion  (blum  cafibus  jrirrtf,  x::zBy  x-rze  etc; 
qui  fittft  propofiti,  fcd  etiam  cafu  :t=:fl  fiat  S=a, 

PROBLEMA    3- 

14..  Si  Z'  fit  fiind^ib  quaecttBque  algebrar^  bf- 
iiaram  variabilium  x  ct  j^,  definire  rerationem'  algebrai- 
cam  inter  jf  ct^,  vt  formula  integrstii  fZJx  algebrai* 
cum  obtincat  vaiorcnj. 

SOLVt 
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SOLyT.IO.: 

Etfi  problenia  faioc  multo  latius  pacere  Tidetur, 
^uaiti  immum»  tamen  eiub  folutio  non  «fl  difficilior. 
Ponatur  enim  /2,dx  fiindioni  cuicunque  algebraicae 
Ipfius  Xt  quae  fit  =:X  aequale,  eritque  Zdx:=.dX  et 
Z  =  22 ,  vhi  cum  ^  iit  quoque  fundio  algebraica 
pfius  Xf  habebimr  aequatio  algebraica  inter  x  tty^  qm 
carum  relatio  algebraice  definietur:  indeque  erit  per  by- 
pothefin /Z</Ar  =:  X. 

C  O  R  O  L  L.     X. 

15«  Si  X  non  Gx  Aadio  a^braica  ipfiuS' x^ 
fisd  eius  quampiam  inuoluat  fi^aiftionem  cntnsccndeatem, 
Tcluti  fi  fit  X  =  PH-/q</jr,  iu  Tt  3l=:j|-f-Q,fit 
aihilominus  fiind^io  alg^braica.  ipfius  x;  tum  curietur  cur- 
Ta  algebraica  hac  aequatione  X^rz^-^-i^  expreffi, 
icd  valor  integralis  inde  oriundus/Z^ir  non  erit  alg&- 
braicus ,   Terum   fimdtionem   transcendentem  J(^dx  iiv 

Toluet.      .  -  ■" 

C  O  R  O  L  L.     a. 

iS.  Si  pra  Q^  eiusmodi  qtiaotitatem .  fiibfiitua- 
mus ,  qualem  in  ptQblQmate  praecedente  defirripfianjs^ 
tum  yalor  quidero  iBdefininis  fbrmulae  /Zdx  non  crit 
algebraicus,  fed  a  quadratura  quapiam  data  pendebit. 
Hoc  tajnen  oon  obilante  effici  poteft,  Tt  eius  Talor  tot 
cafibus,  quot  lubueiit ,  ct  quidem  datis  Tcluti  XT=:a, 
x  =  i,  xtt:<',  etc.  fiat.  a^braicus.  Ybi  qaidem  no- 
tandum  eft,  in  calculo  hii  cafibus  fiip«^deodum  efh 
fimper  caliim  *=:;o.   .  . 

N  a  SCHO* 


i 

i 


SCEOLIQN. 

^%  $£  i^tat  TiUcf  propobflfur  firmok  ihtemir» 
^  Vfll|oc^  ^hta^cmi  fe&epdl  ^  ^s^t  pecttneat  a^ 
^diti^m  pEU^i^  >.  tUtn  9uie!^9'  ^ul^L  l?l?oxsit  difficultate. 

itteg^^aliiOi  a:  (htil  quadratubt  pendeat)  atx]ue  i^|er  Tt 
hiy^  t[hdt  (^ii  Sifdluetit,.  caii^bift  al^^bratcum  c^tineat  ta.'» 
Ifcft^;. :  ■MAteq^ata  ig^ur  ^d  fertbulas  £e(^e|itfud:t  ocdi« 
auni<  progcediar  „  eiusnaodi  pn^lenmtk  pEOpomtit  y  qui* 
6us.  duae;  pfiitesucL  fi>mi|]tae;  (^ims^^jpDipt  fimuL  ad  valok 
xes  algebiaicos-  'iht '  tecbicehdae  ;:;  ftal  vt  exi{{enti5u& 
y^  Qi'^!  fiiidlioliil^te^  ijtaitav  X:  et  ;y-,  vofoces.  &anm 
^mvm.^mttAuaaii£^d.k  tstfZnttx:  t^  pli|ciiiin;  bui>^ 
W?i^  ^e^^i  &(  e^^^L  Hic:  quide^»:  a«l^ 
Qfpyiai  «ji|ii9a^ftQ>,,  Im::  probtIemata>  im  g^ircoQcsptft 
B^i;  quldlE;^'.  npo:  felubiiish  vifleri v  fed  q}npi&  fubk  cerpj;. 
^^tionfb^s.,,  q}iibu^i  fiiQ(3ibtie&.  V  et  2:  fi|t:  prae^tfie^ 
l^jiitioq^.  idmiffieff^.  Q^^,  igitur  cafi|>u&  mibi  quift 
ifiuni  ad  foludDnem:  petuenire;  licuedt^  hic  exponagu 

PRaBLErMA    j^ 
th    Sii  F  M:  (^fint  fiHi^iie&..q^fleeutB)uer  ^(ius: 
ir,,  iiiu^&e!  cefiitibQem)  ideoioeami  ihter-  vana6iles>  .11  et  j^ 
m  ami)«i&  &M:  fcnniulke  j>,  F if X'  ttjj^<^x  talbissiali- 
gjtbmiOi.  adipiicsaitut;. 

saLVTra 

Blbintntir  Ytciqiittr  fiidoi^  ffiQcfiiot  aoqiKdis  ^quaocihiiK 

■■■:       •?.  ■■••■■ 


Puceispfictjr^::^  «tjr:::^  idcpque -|  =:  Ji 
ibt  fiot  l^  et  fl^  fiip(3;ioiia  noaae  <:uiuspiain  vambili» 
f ,  ita  nx  ^  fit-  fiiodia  algiebiaics  iwiii»  TariM>ili&  ja 
ppc  ^9Q4a«ODJ%  eagp  iwi«n«e  ^  =  ||  vator  ipfius  »^ 
cuius  fuo^tiQ  eft  -Ij,  per  2^  expiefiu»  reperietur^  ita  yt 
inde  prodmmun  fit  Ar==  fiindioQi  cwpiam  ipfius-  z, 
Qua  iaucDta  obtinebitiir  qnoque  \aIor  ipfiu»^  per  fiia- 
ftioiKin  quampiani  ipfius  z  expre^s^  ope  ^jrmulae 
jr  =2  ^  Tcl  ^  =r  ^ ,  ficque  yttaqoe  variabilis  x  ctjr 
p6$  oouam  Tarjabilem  2;^  (^erminabitur  ^  idqoe  alge^ 
braice  ;  i^de  relacio  ioter  r  et  jr  ^iaefita;  ionoteftet;. 
^x  his  autem  Taloribu»  erit,  Tti  afiiimfinauft»/^  P<^r 
zizL  et  jjQ^/rrr  M,  Ttraquc  fcilicct  fiioiSaoai  aJ|p^ 
ioaicae  ipfius  s^  aeqpafi»^ 

/LLIA    SOLVTia 

Fonatur  Tt  anfe  altera  formo% /y  P /r  ^antltat- 
fi  cuipiam:  alg^braicae  L  aeqiialis>y  &\x Jy? dxzz.^ 
critque  bioc:  j^rr  y^£  ,.  qui  valor  in  altera  formula  fubr 
ffiitutus.  dabit  fjQ^dx,z=:J^dh  ^  quae  algebraica  re^ 
tfenda   ledat.      lanv  Tcro'  per  lemma:  praemifiiim  e$ 

Sicque  fytmiMjLdl.  -^  a^  aljgebraionn  valbrem  redu> 
€t  debec;;  Tbc  sxmaSam  d-  ^  fauiosmodi^  formant 
J^  dx  efie  habiCQiumv  Tbi-  fic  X  fiur^o^ipfius  Ji::<ogoitav 
FooEKuir  etQyJhd^  •%  fim^of  coiicuffqne  ijpfius  ^ryquae: 
He  V  aetpalis :,.  eric  h-^T^^  fiiaifaoDii  fciiicft^  ipfm»^ 
j&    ia^aio»  fuffaa  iwtOFe:  iigfius  L,erit  jfotm-  Jyl^  dit 


toft  DE  METHODO  DIOVHAmEJE  ANAIOGA 

2=  L ;  fy  Q^d X  =z-^  —' V  atquc  Tariabilis  j^  ita  dc- 
finictur  pcr  Jt,  vt  fit  j'  =:  fj;  »  exiftentc  Tti  inuenimus 
Lzz  d\.  d.  ^  :  hoc  crgo  modo  immcdiatc ,  nulla 
alla  noua  Tariabili  in  fiibfidium  focai&i ,  variabilem  jf 
per  X  dedimus  determinatam. 

C  O  R  O  L  L.     X. 

19.  Cum  in  priori  folutionc  alcera  Tariabilis  x 
defioiri  debeat  cx  aequationc  ^=^,  altcra  Tcro  fic 
jf  rr  f;^ ,  ficque  Ytraque  pcr  nouam  variabilcm  z  cu- 
ius  L  ct  M  fiint  fiindlioncs  algebraicae,  exprimatur, 
ambac  formuLic  intcgrales  propofitac  valorcs  o4)tinebunt 
•Igcbraicos  lcilicet 

/j'?  d  x:=L  tt  f^(ldx=ifA  ] 

C  O  R  O  L  L.     2.  -      ^ 

fto.  Fcr  eandem  crgo  folutioncm  fiimcndis  pro 
L  ct  M  fimAionibus  tranKcndentibus  ipfius  z,  ita  tameti 
^  7i  ct:  §i  ^i^  fiin^iones  algcbraicac  ,  dfici  poterit^ 
vt  integratio  vtriusquc  formulae  propofitae  fjrV  dx  ct 
fjQ_dx  a  data  quadratura  pendeat ;  vel  vt  altera  fic 
algcbraica»  altera  vero  datam  quadraturam  inuoluac.  - 

C  Q  R  O  L  L.     3. 

21.  Si  ambae  hae  formulae  debeant  efle  atgc- 
braicac ,  folutio  poftcrior  cundem  praefliat  vfnm  ;  fiimta 
enim  pro  V  fiuuftione  quaainque  aflgetoiica  ipfius  at, 
erit  Lzz:dV:  d.  •§'  quoque   finxftio   algebraica    ipfim 

X) 


IN  ANALTSl  INFINITORVM.     xos 

jr-,    tum   ¥610   fi   ftatuator   alten  Tanabilis  j^  =  p^» 

erit 
fyVJx  =  L  ttfy(ldx  =:  ?^-  V  fea 
/yVdx  =  ^  txfjQ^dx  =:   ^£1.-  V 

,.  CO  R  O  L  L.     +. 

12.  Sia  autem  in  hac  folutione  pio  V  capiatur 
fondio  transcendens  ipfius  x ,  ita  tamen  Tt  f^  fit 
fimdio  algebraica,  ob  ^^^  etiam  fiindtionem  alge- 
braicam  ,  fiet  quoque  'Lzz.dV.d.^y  ideoque  etiam  jr 
itmAio  algebraica  ipfius  jr;  vnde  prioris  fi>rmnlae/xP</>vz=L 
valor  fiet  algebraictis  ,  atqut  alteia  tantnm  fy  d^d  x 
a  piadcripta  quadratuni  V  pendebit. 

.C  O  R  O  L  L.     5. 

«3.  Per  hanc  i^tur  olteram  Iblutionem  efiicinoo 
poteft ,  vt  vtraque  formula  integralis  propofita  datam 
quadraturam  inuduat  y  dum  alterius  valor  femper  repe* 
rinir  algebraicus.  Qiiare  fi  Ttraque  debeat  habeie  valo^ 
lem  transcendentem ,  folutione  pripre  erit  \tendum. 

E  X  E  M  P  L  V  M. 
14.  InUenire  fiuruas  a^braicas  y   in  quibus  tm» 
fohm  area  fy  dx^  fed  etiam  areae  momtitm  fy  x  dx 
algebraiee  exhiberi  p^jfit.  ^ 

Pcr  priorem  folutionem  ponatur  i 
fy  dx-zzh  ti  fyxdxzziM. 
€rit/=:  J^  =  i5  TOde  fit  *=rf?  et 


i^i  Dfi  ^lsmOW  DiOPffillVTfiiffi  ANAtMJ 

yzzdL:  </{Sf),  IW  ^ro  L  €t  M  iitoaroBtt  qna*> 
cunqtfc  algebnucae  oouae  variabiiis  z  acdpi  poflTunt.  Nf'* 
hil  ergo  impedtt  «juo  ffliinis  ilsitakur  L=2,  ti  pro  M 
fumatur  fm6tio  quaecunque  ipfius  2;,  quae  €t  ±::Z,  quo 
fido  erit  x-rz  jg  et  fumto  elemeoto  </«  confiiante 

^  —  4df'  >     ■   '      ir 

Per  alteram  foldfioncm  ponatnr  jydx  r=L ,  ft  (it 
^rrS,  €nt  JyxdxzzfxdLzZ:xL-/Ldx.  Statoatur 
iam  fLdxzziS  fui^ioni  cntcimqae  ipfins  x\  etft 
%zz%,\^^g»9Kfydxzz-^  et//«:<£r=:^-V,  Tn* 
^e  pofito  elemei^  4^  jr  con(l;tite  a^licaia  j  ia  piM 
ihfeiffiim  jf  defiaietiiry  vt  fit  j^  ^  7^3. 

S  C  H  O  L  I  G  N. 

«5»  Me  non  monente  iatelii^ur ,  fimlli  modo 
liaiiKmodi  formul^  /^  Vdx  et  /Y  <5^</ar  ad  yalores 
a^/Smiabi  rednci  polfe ,  fi  Y  ibhiSionenS  qn^cunqne 
iltJfiHus  Tarlabilis  j  defignet ,  ddmmodb  P  et  Q^  iint 
fiUiH^iottes  ififiiis^  x ;  determinailioaes  eQiiin  iastt  pro  y 
irtbetltae  nunc^fi' Y  (imt  tribuendae;  Quin  etianr,  H 
y  deiibceif  ftnftWnicni  ^uampiam  ipfairnm  a:  tt/,  iblritit^ 
part  modo  ablbluetur;  ita  redudio  harum  ft>rmularum 
/P dxV [xx -^yy)  6tf(ldxV{xx -i-yy)  ad  va- 
loies  algebtaicos  nullam  habebit  dif&cultatem  ,  (jdoniam 
liaefMrmulae  fimiles  euadcnt  propdfitis;  fipfb  i^(xx-\^yyf 
fcribatur  Yuica  littera  yeluti  v.  Vnde  colligichr  opei' 
buius  problematis  fetifpelr  blnas  hniusrhoffl  fbrmi&i^ 
/V  dx  ct  fZ  dx  ad  valores  algetariiiiSOs  peniuci  poffe, 
^ecunque  V  et  2  fiieriot  fiindiones  Ip^nim  x  et  j^ 

dttauno- 
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Ammibd^  |  fiif  fcm^  ipGi^  x  tantntrt.  Si  ^nfr  i 
fic  ifia  fimdio ,,  (eu  |-  =:  x,  loco  alteriin  -viariabilis  y 
introdiKatiii'  fiOin  ^  t^  fic  «;'±=  |^  (eu  'V  =  Z,  at<yae 
foinnla^  icdoictiidae  deant  J vX d x  et  f<o  tfxy  qoaium 
leibluti»  inm*  enc  in  pft)intu.  Inueffigemus  Tero'  edam 
alia  fonnu^m  int^iraHum  pariay  quae  fimiii  mod6 
ad  yaloies  algebraicos  reduci  ^ieant,  quod  euentet  & 
quapiam  trans^madone  ad  Hulusniodr  ^rkias  reudcari 
^btiierint. 

PROBLEMA    S, 

t6.  Si  F  er  Q:  fiieriut  fiitiAiiHMB  qnaw^u^ 
ipfins  X,  inuenire  relationem.idonmm  inter  iKUBabiks  x 
etj',  Yt  ambae  hac  fi>rmulae/P<^  ct/Q_</j'  -valores 
aIgd>nico6  adipiicantur. 

S  aL  VTI  o. 

Gom  pfer  lemma*  jJisRfmiffiim  Gt/T^f=:?y 
--fy  d?  tt  /Q^dy  =zQy  -fy  ii(l,  quaeftio  hud  rfc. 
dit,  vc  hae  duae  formulae  integrklcis  ffd'?'  tx fydO 
taiores  aigebraicos  cobfequantur ,  quod  pef  problemi 
praecedens  duplici  modo  e^etur: 

I.  Statuahir  enim  fyd?=^L  et//</Q=M 
ttltyzzHzz^,  vnde  fit  fJ=S|:  vbi  cum  JJ  fit 
fiindio  ipfius  XyB  prd  H  el  M  ffandiooes  quaecunque 
nouae  cuiusdam  variabilis  z  afliiroantur,  vtrf^,  fiat  fun* 
^io  huius  yanabilis  z\  e»  aequatiode  |l|=  j^  qdarfc^ 
tas  X  ]per  z  determinabitur,  ita  Tt  x  aequalff  rbperiatitf 
fiioaioni  coidaif^  ipfias'  ;8.  DehiAc  a)6quati6  /  =*  ^'  dc^ 
Tom.V.Noa.Coro.  O  finiet 
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finia   slteam   fariabileaa  /  per  eandenv  z :'  quo  fii;^» 
h^bebitur : 

II.  Pio  altcra  fc^one  fiat /j' </ P  zr  L,  ft  fit 
^  rr  j7  ,  eritqoe  altera  formula  Jy  dQ_^/jftfL=:h: 
j^— /L  rf.  j?'i  Tbi  cum  Jf'  fit  iSindio  ipfius  Xj  ponao 
tte  /L  d.  3?'—  V  fhndioni  coicancjue  ipfius  x,  orletuY 
6inc  L  =  didQjdpl'  Inuenta  ergo  hac  quantitate 
^  — aroilJrfF)»  9**^  *"*  funftio  ipfius  *,  habebitur  aU 
tera  variabilisj^^ij^  indeque  Talores  algebraict  bioaruiD 
fbrmi^ttm  iatcgralium  fMropofitaiiun  eruot:     . 

/P</jr=:P/-L  et 
*     /(Idj  =  (ly  -  ^  ^,  V.  -^— ^^ 

C  O  R  O  L  L.     I. 

17.  Si  hae  fbrnHiIae  noa,  debeant  efle  a^ebiaicae, 
^  daias  quadraturas.  inuolueate» ,  eadem  valebum  quae 
fld  problema  praeccdens  annotaui.  Scilicet  fi  vtraquc 
debeat  e&  transcendens^.  hoc  uonnifi  p^  folutionem 
priorem  praeftari  poierit,  fin  aittem  aitera  tantumt^O' 
titatem  transcendemem  impUcare  debeat ,  per  vtiam^it 
folutlodem  latisfieri  poterir. 

CO  R  O  L  L.    «, 

a^,  Biilc  eriam  patet  fi  fom)u/ac  propofitac  fc©' 
liot  huiusmodi  fj  P  dx  cr  /q<//,  ledudionem  ad  va*> 
»P*  algcbraicos  parr.  mnfdo  perfici  poflfe.  Cum  enim  fic 
/Q.</  =  ^"'Jjd^l^    ha»  .  diia«  .  fenmda»  ledua 

<ppor« 
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cpottchit.ff  V dx  <t  Jyd(^^   qaae   oon   differant    ab 
iiSj  9ue  in  praec<ldente  problemate  fuot  tia^tae. 

C  O  R  O  L  L.     3* 

29.  lotelUgitar  etiam,  (i  Y  deootet  fimdioDMR 
<)a9ndam  ii^j^,  fiinili  modo  huiusmodi  iMnas  formulas 
fVYdj  et  JQY dr  ad  Talores  algpbraicos  redud 
poCe ,  dunnmodo  /Y  dj  iotegnitionem  admittat.  -  Po- 
iito  coim  /Y  dy  zr  «,  Ibrmulac  reduceodae  erunt  f?dv 
tt/Q^dVj  €fnc  hic  propofitis  :foit  fimiks.  At  fi 
/  Y  dj  fit  fundto  tnuiBcendens  ipfius  y  xedudio  aK)d& 
iiic  expofitt)  non  iiiccedi^       '       -    -         .     -         \ 

PROBLEMA.     ^. 

30«  Inuenire  reladoneni  algebraicam  inter  Taria» 
bilesxet  j',  \t  hae  duae  ^nmulae  integrales  jO'''*;^""'^?* 
ct  Jj*^x^'d  X  Talores  algebraicos  obtioeant. 

S  O  L  V  T  I  O, 

Coaeqnatis  his  fbrmulis  inter  fe  &:jr:^zzj^x* 
Todc  oritur  j' zr  «  /^-f^.^  Ponatur  ergo: 


v..«  tnv-im 


fVHM 


y=:x   "=^*«,    -n  fitjr^^jt^-^^a^etj^ =*«-";&'* 
atque  fbrmulae  propofitae  abibunt  in  has: 

fx  "'-^      «"V/ar  ct/«.  «-*k     «''i/jr 
lam  vero  eft: 

O  z  Jx 


Nifi  ergo  fit  01  k  =  {jl» ,  quo  cafii  haec  redu^o  bciun 

noQ  habec ,  d  pot^tur  x  "-f^  =:  o,  qoaeftio  pecdacetiir 
ad  faas  £)rmnlas: 

/«>  5r*^'</ «  et /v  «»*-•</ « 
iguae  per  pigblema  iiiperius  fioe  difficdtate  relblouiitor* 

ALITER. 

Si  AeqHe  n  neque  «  6ient  r=  9,  alit  SM^fmiii 
«aodo  adhibed  poctft.    Scilioec  «nm  fit 

qqaeftio  cedit  ad  has  duas  formulas : 
.   fx^y^^-^dy  et  Jx^y^^dy 

qoae  pofito  xz:zy*^*z  pednde  aCqne  ante  tractantnr. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

ds*  Si  fit  Tel  fflrzrfi  tcI  n:=:y,  ibcmolae  pro- 
pofitae  fiatim  per  fiii>eriu9  piob]«DUi  Jtduci  pofliipt,  fiqp 
Tlla  pcaeuia  i»aepacaitioiie.  Cafii  tamen  po^aioti  qg> 
fi:r  K  ezc^iiendnfi  fft  cafiis  qpo  «=;v=;:0;  qoia  j»» 
dudio  fiipra  pcaelcript^  hic  Aotn  fiKcedit. 

*"  '  C  O  R  O  t  L.     ft. 

Sa.  Per  praecepta  etgo  adhuc  tradita  hinusmodi  hiiiae 
Ibcmulae  /y  *dx  ^fy^  dxtd  Taloces  algebndcoa xedud 

COROL. 
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COROtL.    «.      • 

33.  Prse^rea  yeio  edam  ezdpioatv  cafiB,  ^* 
bos  f»)»  =:  fi  ff,  feu  M :  n  =:  ft  { y>  -^ui  ob  eandem  ra^ 
tiQoem  ledudipaem  noa  pennittuat.  Qui  cafiis  quo  &• 
fiUus  «Qgnolcaacur,  (k  i)i=:afx,,  ct  n^^^yfWmfoaaU" 
nulae  hoc  pado  irredudibiles ; 

C  O  R  O  L  L.    4- 

34.  Sit  hreuitatis  grada y^zzz  et  x^^zizv^  wt 
^  =: ^^  Ynde  fimnnlae  hae  irredudibSes  iuttt. 

rj  »•  v^^-^di)  et  \  jzdv, 
Ac   fi   Tltenus  ponator  «  =  ^,hae  fiMnnbe  abibuntii 

iJ^  et>/-H2,  qoae  iam  in  fonniilis  CotoU.  «. 
caufaifis  continentnr>  , 

COROLL.5V 

3f .  Reliqiitt  igitor  cafibua  omnifaus »  qui  tn  hit 
czceptioaibns  locum  m»  haihcnt  y  sedudio  a^  valorei 
aigebraicos  femper  abfidoi  potedt,  idque  duplki  «lodo 
pro  -vtraque  folotionc  hic.  tradita,  atque  fttoqne  modl> 
genuna  lefidutio  Talebit  ftcundum  b^mis  fwt^NflONff^ 
fipedoris  folutiodes. 

P  R  O  B  L  E  M  A    7.i        -r 

9fi.Si?tit<l  Aeont  fimftiones  ipfios  r'i    Ifli- 
yJitiflncp  ^obaictib  inter  x  et  > ,  n  ambae 

O  $  ba» 
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hae  formal5e/y"P</jp  ti  Jy*(^dx  vatores  algebiai- 
C06  (4>tineaBt.  . . .     ^ 

S  OL  V  TI  O. 

hacque  fiibftitutione  aflTequcmur : 

— w 

/y  Q.  d  X  ZZzff  SSSqS^n^  j^ '       • 

efle  fuccefluram,  ii  haec  foimuJa :  - 

Jr^  "7"  ^""-"^  *  integfationem  admittat. 

m  eriim  Haec'conditio:iocum  habeat,  fitcor  mb  foli- 

tionem  exhiberc  oon  poffe. ;  Sit  igitm 

/p«-»q«~,  ^^-_X 

aeoqoe  X  fiinaio  algebraica  ipfius  x,  formnlacquc  rc 
duccndac  erunt:'^     .. ...   v'     .  .;  .^'  luw  «» 

,  •  /«"^X  rCt-/«?</Xv  tndc  refultae,-      ^     •  • 

c      /«VX,:;:i.X«'»T-«/X;s'»-y«:  ;. !  .  .-> 

^     /«VX=:X««-«/X«^W«  ' 

«anini  auwn  ^rmulirdrt,;' redutSio  fcpb' iiiiidqufe 
Mlufdici  iiiodOi  ^  oftehfa.'  •    ^  ^^  •        -      ^     ™ 

C  p  R  O.L  L.., 

«rob1em^^/i"*^^. *'=''>"' P'^^^«"^^  congraerct  cum 
>ionc  ande  pntur.  r^fm,,rm^UlJl,!^'c^ 
^-  £  •-■  .    ditio 


4itio  jgitur^   (ah.iqua-  redu^io,,.pcQpQ/^C9ruip..%nu^iiiJ3^^ 
faci^idk,  j)oftnfet,  ^Yt  forhkfe  iiiiKf^oJiiriij-^PiJSSi^^^S^ 

iiiceRratioaem  gdmitcat.  r  > 

»      ••  '■;  ■■,  ••-••  1  i.  ..  •  -  :  —       , ./'  -■:  .:   :•*'   •'  •;  <■"•  ■■"'■■''■ 

P  R  O  B  L  E  IVt  Hkr  «.  .  V 

-3.8.     Si.V  pt,"!^  finrfiiaiSius^^.lpilawnr*  et^ 

hompgen^c,  ^jtq^.y  fua<aip  .^ ;4ime«ifiopqn[^,  ^2  ^tjbo, 

iundio  ff  dimenfiooum^  inuenke^  relatlonein  algebxaicani 

kiter  jr  ek>,  qua-duac  hac  Ibrnirfic  :-.    .'.-...     ij 

/Vi/ar  tt  JZdk  leddsmtoi  iategiabites..:  ^  ;* 


•  ,>      '*ii«  •  *  b»  •«.  »  .  >.  l>-».'  /:   • 


.     S  0  L  y  T  i  Ch 

Quia  V  et  ^  llinl  fiiaJaioh^ :  hoinoadaeae ;.-  ftiP 
▼t  ambae  variabiles  x  et  j'  ybiquc  «undem  ^menfvonuni 
numerum  compleant,  ibi  nempe  dimeoflonuin  ditoerana 
»,  hic  vero  «:  ponatur-j^rrr  ^ar,  atqae  fimdKb  V 'abi^' 
bit  in  *"?;  et  2  iri*jr*(^v  "^W  F  €t.Q..eftuit  fiin<aio. 
nes  quantitatijt  f/.  Jti  c|iro..p«tJiaiic-A^ftituticffle»^ 

.;   -y  =:-**?,  er2'-?;;-.:t."Q,-:',  :;.-, .:.:,•:  r.:  ;' ,0  i;';':^- 
foimukt^  ad  teduoetidmn  pnipQficiti  e^udT' 

JVjirdx  ct/Q.W^, 
tbi  P  et  Q.  fimt  .ftia^ioiler  aJieijiBJrariabiKsY,  cijiti» 
ad  :t  xelaiionfm..  inueftignre  opoi;tetf,  .laa?  h^»  dua« 
fotmulac  ex  duabus  varkailib|^./f  et  ;|r  conftajtttes^^edtt-y 
cuotur  ad  ■;!:,;...; 

/P «-^*  =:"5i; P>-*"-;si;  /*™-^^P        , 

daafioau 


/    M  i      ^>.m>4a 


itt  DEMErnow  movnAimAE  mjiogj 

dmninodo  neque  m  neqne  n  fherit  :=:-^t.  QtaaieC 
fHBi  ledudio  ad  has .  fomwlas  Jx^'d-  P  et  y  «*^'  d  Q^ 

teuocatur,  ponatur  x  =  (fj) «— »«  zzzzd"^  «-«i  </ O  «s:i 
£)miulaeque  reducmdae  erunc 

ffl^.i      iM->  w^-i  n^t       «4-t         w»-^t 

/a      rfP«— m^Qm— n  et  fz      </P«^i^Q«=« 

^bus    valores    algebraicos  coociliare  licebiei  fi  fijrriiula' 

^fieieudalis  </?»-"»  i/Q«-»=:(J4)s;-SirfqjWbI«lei«e.. 
tit  int^bilis ;  reliquis  eaim.  cafibus  hasc  redu£^k>  ikpn 
fiiccedit.  Ponamus  ei|^  hanc  formulain  efle  int^bt* 
km,  et  cum  eius  integraie  futmum  fit  fiindio  algebiai«. 
^  ipfius  if,  quae  fit  T,  ita  Tt  habcatw 


Stqoe  formuiae  xeducendaa  fienc : 
/a-^'rfT  =  a^T  -  (« -+-  i)  /Ts^dM 
/a^rfT  =  «^T  -  (ff  Hu  1) /t  ««^» 

Hinc  cum  hae  fiMmulae  /T  *V  zetfT  i^dM  Trioces  tU 

gebraicos  obdneie  debeant ,  hoc  per  pxobkDat   ffimmt 

^ugXia  modo  effidetur. 

coR  att.  I. 

35*^     hm   eigo   primo  fi  fiierit  rd  «rzi:— x 
td  irz^-*  r  ,  redudionetn   per  methodum  propofitam- 
perfici  noii  pofie.     Pbeterea  Tero  cam  quoque  Ibcttin^ 

BQH  habeie^  nifi  ibrmula  difieicatialisi/P^^iQiiZ^ab- 
lolnte  fiierit  inte^bUis. 

CQROI^. 
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C  0  R  O  L  L.     a. 

40.  Quodfi  feerit  «  =  »,  dammodo  Ttriusqfie 
litterae  valor  non  fit  —  —  i,  pofteriori  transfbrmatione 
noo  erit  opas,  fed  forraulae  fx^'d?  et  fxf^^dQ^  im- 
mediate  ope  problematis  quarti  reduci  poterunt. 

•EX  E  M  P  L  V  M. 
41.    Quaeratur   relatio   algebraica  inter  x  et  y^ 

nit  hae  fornmlae  S^  tt  .f^  {xxJtyy)^  vaJores  a^e^ 
bratcos  obtitteanf. 

Cum  hic  fit  V=:-g-et  2=:Jr  (xx+yyft  Ttraqac 
ergo  fiindlio  V  et  2  homogenea,  illiusque  dimcnfionum 
numerus  «r  — i,  huius  Yero  »=0,  fi  ponatur  j:=::tx, 

fiet  Vzzzxt'  et  2  ==  (i -i-tt) " ,  et  formulae  reducen- 
dae  erunt  .  " 

ft'xdx    etfdxii-htty 
•^adie  fit 

Jt' xdxrn  \t' xx  -  \Jx*tt dt  '• 

fd *.(i^«)'  =  X (1-+^«)^-  3 /xtdtV{i  -h«) 

Ponatur  iam '  jc  r^  f  V  ( i  -f-  «) ,  fietqne 

fx'ttdt  z=fzzdt(.i'^tt)  =  ««(/-H/)  -a/(/4-lO«^« 

J"jc/ti^/V(i-h/O=/«'^'(*-^-^0=*(^+5^')~/(^+^V« 

Sit  breuitatis  gratia  /-4-|/'  =  «,  et  cnm  formulae  re- 

ducendac  Gntfuzdz  et  fu d «,  ponatur 

fuzdzzziL  etfudz=:M 

fiet  «  =:  ^  =  il,  ideoque^==|fe. 
Tom.V.Nou.Com.  P  *  Si 
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Si  igitur  L  et  M  fuerint  fuaftiones  quaecunque  noiKie 
cuiusdam  yari^bilis  /,  aequatio  «  =  ^  dabit  fimdionem 
ipfius  /  pro  «,  vnde  ctiam  u  :=.  t  -\- i  t'  z:z  j^  dabi- 
tur  per  r;  ac  propterea  pro  t  reperitur  hinc  vaior  ia 
/  exprefllis.  Hincque  potro  dabieur  per  s  variabilis 
*  nr  ^  y  (i  +//)  etyzztx,  vndc  relatio  inter  x  ct 
j  definiri  potecit. 

Aitera  ifolutio  pofito  Judz^L  dabit /« z dz 
!Z=  /zdLzzzL  — /L dz.  Sit  /L d «•=  S  exifiea- 
te  S  fiindione  quacunque  ipfius  z^  fiet  Lzzjl-y  porco* 
que  «-£'=:/ -i-  J/'i  xzzilV  (n-«j  et  j'  =r  tx, 
vnde  denuo  relatio  inter  x  tty  reperitur.  Nam  ob 
/  ir  ^  et «  =:  ^^xitjy)  ^  valorcs  in  aequatione  ai=:  !§• 
=:  "7y'  tobftituu  dabunt  aequationcm  intcf  x  ity. 

P  R  6  B  L  E  M  A    p. 

42.  Si  V  et  Z  fiierint  vt  ante  fundiooes  ho* 
mogeneae  ipfarum  x  fXjy  illa  quidem  w,  haec  vero 
n  dimenfionum ,  inuenire  relationem  algebiraicam  inter 
x  tty^  vt  hae  duac  fonsuhe  /V  dx  et  /2  dy  fiant 
integrdbiks. 

S  0  L  V  T  I  O. 

Ponatur  tt  antc  j' :^  /  Ji?,  fietquc  Vr:**P  et 
2n  .i:"Q  cltiftenfcibns  P  ec  Q,  fiindionibus  nouac  va- 
riabilis  /,  et  ob  dyl=:tdX"^-xdt  formulae  ledo- 
cendae  erunt  : 

S^x^dx:=z^-S:^^^^Jx^^d? 
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/<ltc^dx:=z^,<lt  *^.-  i;^/*^'(W^) 
TDde  hshdbimoi: 

J(lx-dy  -^^<lt  x^^^-^Jx^itdqrnQdt) 
Atque  adeo  formulae  ad  Talores  gebraicos  perducendae 
erunt/*"-^'</P  et  Jj(^Vd(^- aQ^dt) ,  quac  po-. 

1 

nendp  x  =z  (J^^=^  "~" «  reducentur  vti  in  problema* 
ie,  praecedeote,  dum  haec  formula  difEerentialis 


(tdQ^^^n^  dV  feerit  integraHlis. 

Vbi  quidem  itemm  excludendi  funt  cafiu,  quibus  Tel 
i»=:-x  velnr:— i;  Praeterea  vero  notandnm  eft 
fi  fit  m  =: »,  tum  irltima  transforiP.atione  ne  opus  qui- 
dem  cfle,  quiaformnlae/^t^^VPet/^^-^-C/i/Q^-BQiO 
fiatim  per  pioblema  quartum  ledHci  poflunt. 

S  C  H  O  L.I  O  N. 

43.  Atque  hi  funt  fere  caliis,  quibusduae  for- 
mulae  integrales  ordinis  primi  ad  iralores  algebraicos 
methodo  quidem  adhuc  expofita  reduci  poflunt.  Nul- 
Inm  autem  cft  dnbium,  quin  haec  methodus  ad  maio- 
lem  perfedionis  gradum  euehi  poflit,  vt  etiam  formu' 
lae  hic  exdufae  ad  valores  algebraicos  reduci  queant; 
quod  negotium  aliis  vberius  excolendum  relinquo.  Con- 
fideretur  autem  potiflimum  cafiis  harum  fbrmulanim 
j^i~  et/^-^~,  quas  generatim  quideral  niiUo  adhuc 
modo  ad  integrabilitatem  reducere  pctui ,    etii  ncn    eft 

P  X  difficil0 
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difficile  ianumeras  relatioaefr  inter  x  et'  y  exhibere,  q^ae 
f^opoflco  fatisfaciant.  His  igitur  regulis  pro  du^us 
fbrmulis  primi  ordinis  traditis  contentu^  ad  tres  plures- 
Te  formuks  eiusdem  ordinis  progredior,-  eos  inueftigsita-  ' 
rus.  cafuS).  quibus  omnes  (imul  methodo  hadenus  expo< 
fita  ad  Talores  algebraicos  reduci  queant,  quod  quidem 
ea  methodo ,  qua  in  (biutione  fecunda  problematis  4- 
iomi  Yius^  pcaelBui'  debecer  animadneito. 

P  R.O  B  L  E  M  A     10. 

44.  iSi  P,  Q^,  R  (int  fundiones  quaecunque  al- 
gebraicae  ipGus  x,  inueaiie.  relatioDem-  aJgpbiaic-amunter 
-xariabiles  x  et^,  vt  tres  hae  fbrmulae  integrales 

faitorefr  aIgebcaicoa>  obfiiaesuit*. 

S  O  L  V  T  L  O. 

Pooatur  ff?dx=:L  eritquej^zr^,  atque 
^e  reliquae  formulae  reducendae  fieot: 

fjqidx=:/%dL=:^-§'-'fLd,f 

fjKdxzzf^dLz^^-fLd.f 

hm   vero   hae  duae  fbrmulae  /L  d.f  et  /Ld.fi  pec 
^roblema  quartum  ficile  reibluuatury  idque  dupUei  modo» 

L  Priori  modo  poni-  OfKWtet : 

/L  d.  f-rr  M  et  fLd.j=i  N,  hiacque  erit : 
Lz=dM.'.  d.f=zd!<[:f.       Vade    elicitur   aeqtatio 

W^)i  =  m»  c^^u^  primum  membcuni  cmn:  iit  fuoditia 

}piio& 
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ipfius  Xf  pro  M  et  N  cafMantur  fandiones  nouae  Ta« 
riabilis  Zy  acque  per*baac  aeq^ationem  x  defiaiecuc  io 
z  expre^uaii  vnde  porro  per  z  dabitur 

f    dfi  dj^ 

•*'  —  d[Qjr)   "  J^ —  ?dx 

II.  Pofteriori  lelblntione  Ttentes  ponflmus 

/L  d.  f  r=  M'  -vt  flt  L  =:  i^T)>  q«»  ▼alor  in  tertiat 
formula    fubftitutus    producet  /Ld-f  =:///M.  Jls—J 

=Mi-{4^;-/'M^.iSfg 

Bonatur  cigo/M</.  ^(%7^zrNexiftente  N  ftndione 
quacunque  ipllus  AT,  eritque  Mz=  .  j^Tpy,    vnde  pro  M 

iaoenitur  fiindio  ipfius  x ,  qna  inuenta  erit  L  =:  jfofTy^ 
tc  deni^e  yz=.^^.      Tum   vero  valoces  algebraici 
trium  formularum  propc^tarum  erunt. 
JyVdxTrzL 

,       Jy q^d x ZZL^ -  fJi 

:     ./M^*=:^^-M^g.-N 

C  O  R  O  L  L*     r. 

4<r.  Cum  in  priori  fohitione  pto  litteri»  M  et  N 
fin(5tiones  quaecunque  ipfiu»  z  accipi  queant,  ft  iis  va« 
loies  tcanscendentes  tribuantur ,  ita  tamea  vt  j^  et  ^ 
iast  iundiiones  algBbradcae:,  effioi  poterit/vt  trium  fbr- 
mularum  int^raliuiR  propofitarum  dnae  Jy  ^diX  ee 
JyKdx  z  datis  quadraturis  pendeaat.  Quod  etiam 
per  ptobl.  ft  ita  expediri  poterit ,  vt  vtraque  toti  quot 
lubuerit  cafibus  Diliik)miau&  valores  algebraico»  adtpifcatur. 

«  P  a  COROL» 
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C  O  R  O  L  L.     2. 

45.  Sin  autem  folutionein  pofteriorem  adhibeamus, 
quoniam  ynica  littem  N  arbitrio  noftro  relinquitur ,  fi 
pro  ea  fiindio  tranMrendens  ipfius  x  accipiatur ,  ynius 
tantum  fbrmulae  propofitae  integratio  datam  quadratu- 
ram  inuoluet ,  reliquae  Teto  duae  necefiario  valores  al-^ 
|;ebraicos  obtinebunt. 

C  O  R  O  L  L.     3^ 

47.  Patet  etiani  fi  Y  fuerit  fundio  quaecnnqne 
ipfius  Vy  fimili  modo  has  ttes  fermulas : 

SY?dx\  fY(ldx\  jYKdx 
ad  valores  algebraicos  reduci.       Quin  etiam  eadem  re- 
dudio  kxum  habebit,  fi  Y  fit  fiioAio  quaecunque  aBi- 
barum  variabilium  x  etj, 

P  R  O  B  L  E  M  A     11. 

4S.  Si  P,  Q,  R  fiierint  fundiones  quaecuoque 
algebraicae  yariabilis*  x ,  inuenire  relatiooem  algebxaicam 
inter  x  et  y^  Tt  hae  tres  formulae  iot^tales: 

JVdj',    Jfidy;   jKdj 
Talores  algebraicos  obtioeaot. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Formuhe  iflae  per  kmma  pxaemiliiiin  transfbf- 
tnantnr  io  fequeotes. 

(Vdy  —  Vy^Jyd? 
J<ldy  =  q;p  -Jydil 

\Kdy  ^Ky  ^JydK 

Quaeftio 
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Quaeftio  eigo  cedit  ad  iias  tces  formulas: 

y/^P;  /r^Q.i  /r^R 

algebraicas  effidendas ,  cpie  cum  (imiles  Mt  iis ,  <)aa<s 
in  probl.  praec.  fiint  traAjtae,  refolutio  nuUam  habebit 
difficukatem,  atqiie  adeo  duplici  modo  abfolui  potedt. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

49.  Qtiin  etiam  fi  ordo  inter  has  fbrmulas  im> 
mutetur,  quopiam  perinde  eft  a  quanam  earum  operar 
tio  incipiatur ,  nouem  omnino  (blutiones  exhil}en  posr 
fiint.  Incipiendo  enim  a  prima  ptxiendo  /v  d?zz.Lf 
(blutio  prior  ante  triidita  vnam  praebet  Iblutionero,  po* 
flerior  veto  duas ,  prout  duae  rdiqiiae  formuiae  fumun- 
tur,  vei//^Q  et  JydK^  vel  ordine  inuerfo/y</R 
et  Jy  d  Q,  (kque  hinc  tres  folutiones  impetrantur.  At» 
que  cum  operatio  a  qualibet  harum  fi)rmularum  inchoa^ 
ri  queat,  omninp  nouem  folutiones  exhiberi  poterttot. 

C  O  R  O  L  L.     1. 

50.  Tn  tiac  ergo  methodo  perinde  eft ,  iiue  fat» 
mnla  quaepiam  propofita  Cit  Jy?dx  fiue  /P  dy,  quia 
^pofterior/F</;'  focile  ad  fbrmam  prioris  fjd?  redur 
citur.  Hmcque  inpofterum  nullum  amplius  diicrimen 
incer  duas  huiusmodi  formulas  confticuam ,  ne  praetec 
necefliutena  hanc  traAationem  prolixiorem  reddam. 

C  O  R  O  L  L.     3- 
5.t.  Perinde  ergo  proUema  refoluetnr»  ti  ad  va* 
lofes   algebraicOs   ledud    debeaat   huiusmodi  dxmvkt 
teioae  .         .         • 
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yt\JyVdx\   fyqdx'y    /Rdj 
yc\fyVdx;    f(ldy,   fKdy 
5iiperfluani  ergo  foret  diueria  hioc  problemata  eooftltueie. . 

P  R  O  B  L  E  M  A     la. 

52.  Ad  Talores  algebraicos  reducere  qoatuor  faa- 
iusmodi  fbrmulas  iategcales: 

fyVdx;   fy(ldx;   fjRdx',    fySdx^ 
in  qutbus  litterac  P,  <^,  R,  S  deootent  fiindiones  cpaA* 
Oinque  algebraicas  ipfius  x. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Incipiatnr   eperatio   a    quacuuque  httum  quatnot 
Ibrmularum  propofitaruro,  poncndo  fy  P  </«»:=:  L,  -vt  fit 

y^^my  atque  tres  tcliquae  formuhe  transfortnabunrar 
iequenti  modo : 

fj'Q.dxz=ffdL=:^-^^fLd.f 

fyKdx  =f^dL- ¥  -/L<^ I 

fySdx  =/|r dL  =  ¥  -/L d.i 

Cum    igitur  nunc  ad  Talares  aigpbraicos  reducendac  Cnt 
nac  tres  fomiulae: 

f^dfi  fLd,}',  /L^.| 
fcacque  conjruant  cum  iis ,  quac  in  proh^  ic~  fnot 
pertracaatac,  refolutio  crit  in  promtu;  et  qnoniam  hic 
nouem  diuerfae  folutiones  fippediRintur ,  totidemque  re- 
periantur,  a  quanam  alia  quatuor  formularam  propofita- 
rum  mitium  capiatqr ,  pmnino  huius.  probtematis  quate^ 
uouem,  fcu  3<y  folutiones  cxhiberi  poterunt, 

COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     I. 

53«'  Si  ma'  quaedam  fbrmnlarum  propofitarum^' 
▼clati  JySd  .r,  a  data  quadratura  pendere  debeat ,  ea 
in  opcratione  ad  finem  vsque  eft  referuanda ,  id  quod 
i£  modis  diuerfis  fieri  potefl:.  Sin  autem  duae  fbrmu- 
ke  datae ,  veluti  JyK  dx  tt  fySdx^  9  datis  quadra- 
turis  pende»  debeant,  hoc  nonoifi  duobus  modisdiuerfis 
praeftabitur. 

C  O  R  O  L  L.    2. 

54.  Hi^c  etiam  patet,  eundem  ibluendi  modnm 
ad  qainque ,  ^resque  ,  quotquot  propooantur  ,  fimiiefi 
fbrmdas  extendi ,  dummodo  qoaemwt  ibrmula  liabeat 
Ipeciem  Jy^  dx.  vel  /P  dy ,  exiftente  P  fiinAionp 
j{^U8  Xi  ii:a  vt  in  finguUs  Ibrmulis  ^tem  variabilisj' 
nonnifi  vnicam  obtineat  dimenfionem. 

C  O  R  O  L  L.     3.  ^ 

55.  Qiemadmodum  in  cafii  duarum  huinsmodi 
fi)tmularum  propofitarum  feperiri  poflunt  3  folutiondi 
«t  in  calci  trium  fermularum  9  fokitiones ;  fic  in  calh 
4  formularum  inucniuntur  4.  p  =  3<f  folutiones.  At- 
qne  porro  in  cafii  5  fbrmularum  5.  3^=1:  x 80  <bh> 
tiones,  in  cafu  6  formularum  6.  x8o  =  io8o  (blu^ 
tiones,  <t  ita  porro. 

P  R  O  B  L  E  M  A     X3. 

$6.  Si  propofitae  fuerint  quotcunque    huiusmo^ 

f)nnu1ae    integrales  /2  d  x    vel  JZdy  ^    in    quibus 

omnibus  Z  fit  fiindio  homogenea  ip0rum  x  et  y^  ct 

Tom.'V.Nou.Coro.  Q  in 
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m  (nigulis  idem  dimeofionufn  mimcnisr  n  deprehendatur; 
ioueQice  relationem  algebiaicam  inter  x  etj^,  .lU  (ioga* 
bnim  haiam  ibnnularum  vaktres  prodeant  algetxaici«  ^ 

S  O  L  V  T  i  O. 

Cbm  2  (h  fiJinifHo  h^Mnogeaea  ir  dimen(iomTni 
ipianim  «  et/,  6  ponatur  jt^tx,  ca  tranfibit  ib 
huiusmodi  expre(fionem  x"T,  exiftente  T  fiiDdiane 
<piapiam  ip(ius  /  tantum  j-  ideoque  qua«Ubet  (ormula  htt« 
iiK  generis/Z^x  reducitur  fequenti  mpiiQ: 

JZdx=/T^dxzz^Tx^^-ziT/^'dT 

Deinde  ob  dyrr.t dx-{-xdt  (brmulae  hnius  ^neiis 
/Zdy  (imili  modo  transfbrmabuntnr.' 

/2  </y  =:/T  i»  (/</;ir4-:r<f/)  ^/^i^Tdt-^/TiiiPdx 

at  /T  /  *v*  =  -7  T  /  *  *+'-  ii7/*^'(T4//+  r^rr) 

T ode  fiet        f 

/2  ^j' =  ji- T/ jr»+'^  4t/*-+'(/ ^T  -  «t  i//) 

Quare  quoccuoque  proponantur  formulae  integr^]e%  vel 
huius  /2  </x,  ve}  huius  /2,dy  (peciei ,  quaeftio  ceuo- 
cabitur  ad.  totideai  formirias  iftius  (peciei/A-^'@(^l, 
exifteote  &  fiiniSbiQne  ipfius  /,  quae  pofito.  x^'  ==  u 
abeunt  in  fuQ  dt.  Quotcunque  autem  huiusmodi  for« 
mutae  fuQ-dt  fterint  propofitae,  eae  omnes  per 
praecepta  hadeaus '  tndita  9d  valon»  algebraicos  reduci 
poteiudt. 

'      '  y     COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     I. 

57.  £xci{M  tanen  debent  ii  duru»>  vjqnibus  fim— 
Atoaum    Z  numenis  dimenfionum  »  eft  r=  — 1>  feil 
ii  +  I  :=(?,  quoniam  Ivis  caiibus  i^du^SliOQ^  hic  adhibi&ie 
■00  fiiccedunt     -    - 

C  O  R  O  L  L.    ft. 

5S.  Patet  edam,  quaecunque  et  quotcunque  liittint 
fbrmufae  propofitae,  dummodo  eae  omnes  per  (ubftitu« 
tionem  aut  tiansfonnationem  quampiiain  ad  huii^Qdi 
formas  JuQ  dt  reduci  queant,  eas  omoes  femper  io- 
ti^biks  reddi  pofle. 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

59.  Vis  i^r  methodi  hadenus  «xpddtae  ia 
hoc  conilftit,  Tt  quotquot  proponantur  fermulae  integ»« 
les-iduos  varigbiks  x  «t/  inuoluentes,  duiiimodo  in  lui« 
^uUs  altera  yariabilis  y  ynicam  obtineat  dimenfionein^ 
«iusue  difierentiale  dy  ^  fiedui^o  ad  Talores  algdbtaicos 
iemper  perfici  queat ;  hoc  eigo  euenit »  fi  fingulae  fbr- 
Kiilae  foediit  Tel  huias  generis  fyyL.dix^yt\ha\\»  JXdj^ 
propterea  j)uod  hvius  integracio  leuocatur  ad  hanc  Jyd^y 
iiquidem  X  fit  iiin^io  qiiaecunque  ipfius  x,  Atque  H 
(lint  cafus ,  quibus  duas  pluresue  fbrmulas  jntegraies  pri- 
mi  ordinis  mihi  quidem  ad^  ad  Taieres  algebraicos 
j«ducere  oontigit.  l^antur  vero  etiam  formuke  fecundi 
itiperiommque  oidinum,  quas  ^cik  ad  fbrmubs  primi 
ordinis  formaej(yx</x  reducere  licet,  ex  qno,  fx  eius? 
modi  formulae  integraks  fi]periorum  ordinum  occurrant, 
fefoiutio  psobtematum    hadienus  alktonim  perinde  iuc- 

Q^  a  cedet. 
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cedet.  Eas  i^lur  formuks  ftpcHorum  ordinum, 
quiie  huiusmodi  reduAioaeiri  ^mittuot,  hic  indicari 
cqiiueniet. 

P  R  O  B  L  E  M  A.    .14, 

60.  Si  P  (if  fimftioqwaecBnque  ipfius  x^  elemen' 
tumque  dx  fumatur  conftans,  reduccre  integrationem 
huiusmodi  formularum  inte^alium  f-^^f-Bj^iiil  et 
ingencrc  huios  /^pj^r  ad  integratroncm  fbrmulae  primi 
otdinis  huiusmodi  fyQdXy  exiftente.  Q,fonaioneip(h»A% 

S  O  L  V  T  I  O. 

.     .Confiderctui:  formuh  prima ,  «aque  per  l«mma  ita 
tpducetur: 

feqoe  erit : 

■../4? =^lr,-^+/^.  • 

■A'  dxi  eft  exprcfljo  diflferentialis  fotmae  (^dx^  ideoqut 
fciwiula  /^  reduOa  eft  ad  foimulam  Jyqdx. 
flamili  nrodo  formula  (ceimda  reducitur  : 

fj^^fddy        .dTddy  '       - 

J  dx  —  -dxi      J  ~5i«  i  at 
.i       "~  ***•       '^  -^JdSPy  ideoqH» 

^l/dx»    eft  itenim  formnc  fyQdx. 
?ro  tertia  %aiula  propofita^  ccif/. 
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/^  =^  -/t^t^  ;  at  pcr  rednft :  praeccd. 
J  l^  = 37« JTxr  \  ergo 

vbi  itcrum  /^  eft  formae  Jy(^d x. 
Hinc  colligitur  fbrc  vlterins  progrediendo  : 

ftd^y  , Yd^y^dVd^y-^dd^ddy^^di^d^f^yd^T   ^  ryd^^ 

J  dx^'  —  dx^  J     dx^ 

\nde  etiam  gqneratim  pater,  bac  ratione  iftius  formulae 
J^T^i;  int^tionem    rcduci    ad    integrationcm  •  huiw 

y  </ "  p. 
£)niiulae  /  ,— irr ,  forequc    femper    hanc   exprcffionem 

Buius  ibrmae  fy(^dx^  cft  enim  -r~  funftio   nlgtbrai- 

«/»P 
ca  ipfius  :c,  ciusque  loco  fi  pomtur  ^  erit  ^-^Ji  —  (^</*. 

ti  X  . 

C  O  R  O  L  L.     I . 

<f  z .     Omnes    ergo  redudioaes ,  quae   fupra  circa 

lermulas  huiusmodi  Sf(^dx  func  exhibitae,  eodem  fuccedunt 

/    Vd^^y^ 
modOjfi  huiusmodi  formulae(  /^ — ^  )  proponantur ;  vrt- 

de   opus   non    eft    problemata  praccedentia    pro  huiusf 
modi  fonnnlis  altiorum  oidinum  rdoluere. 

C  O  R  O  L  L.     a. 

6t.     S\  ejrpreflio  ^rrii  cuancfcat,  id  erit  indicio, 

?d'r. 
pODukmJj—-^  efle   abfofute   integrabiiem ;    «a'  cigti 

0.3  his 
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.  hisr  cafibus  io  noOris  problenuitibus  iocum  iion  Jbabet»t 
Hoc  flutem  euenit,  &  P  fkerit  ipfius  x  iiuiasmodi.  funj9;io 
^■=1  a.  -^  ^  X  -^  y  X*  -h  $  X*  -^  ....  H-  j*.  jk^* 

cum  «dim  Jy-jir^  iptc^ationcm  ablblute  admittet, 

C  O  R  O  L  L.     3. 

4(3.     FormuUeergo  integrabiles  cnm  fuis  inte|;nt> 
libus  emnt  pro  variis  ipfius  0  Taloribus  lcquentes; 
/a  dy  —  (tj 


S  C  H  O  L  I  O  N. 

^4.  Progrediamur  ergo  ad  formnlas  ordinis 
(ecundi,  cum  redudioni  earutn,  i|uat  funt  primi  ordinis, 
lam  tantum  fimus  immorati,  quantum  quiciem  profedus 
in  hac  methodo  £i<fH  adhuc  permiferanc.  Quoniam 
Yero  ad  ordinem  foundum  eas  retuUnms  formulas,  ia 
quibus  Ttriusque  Tarlnbilis  x  et  j  differentialia  dx  et  djf 
Snliint,  eae  fine  dubio  Tunt  fimpliciflimae,  in  quibns  haee 
bina  difietentialia  plus  v6a  dimenfione  non  obtineat, 
cuiusmodi  in  genere  eft  hacc  ^rmula  /(V  dx^Z  dy)y 
vbi  V  et  Z  fint  funAiories  quaecunque  ipfarum  x  ety. 
jNam  fi  vnicum  ^(Uit  differentiale  dy^  quanquam  inde 
pofito  dy=zpdx  i  littera  p  in  fimdlionem  ingreditur, 
mienmanifeftum  eft>  binas  Tariabiles  x  uji  efle  com- 

muta- 
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inotabites,  titapt  Sintmbs  /2.  dy  pertnde  tr&6bri  pofle^ 
Hc/Zdx.  Qoibus  «ri^  ciifibus  huinsmodi  fermulh 
/(V  </Ar  -+-  2  dj)  valores  algebiaicos  coociliare  ponae-' 
lim,  explicabo. 

P  R  O  B  t  £  M  A     15. 
6$.    Si  VetZ  denotenc  fi]n(5liones  ipfarum  jr  ^/, 
iknienire   lelationem    algebraicam  inter  x  et  j^,  vt  haec 
fermula  J{W  dx-\-2.  dj)  algebnucum    obtineat    f*»^ 
]orem, 

S  O  L  V  T  1  0. 
I.    Difpiciatur  pnmo,  vtrum  altera  pars  /  V  dx, 
tel  fZ  dy ,  per  lemma  reduci  poiCc,  v(  fiat 
y(t\  JVdxz=:V-S(ldy, 
yitlfZdyzz.K-JSdx, 

Si  alterum  eoim  fiiccedit,  fiilutioefit  fiicilisr  priotieoim, 
cafii  habebitur. 

/(V</*  +  2</j')  =  P4-/(2-q)if^,  poaeriori  vcr» 
f{Sdx^-Zdy):^K+J{W.-S)dx; 
VtiaOiSt  autem    haef  formuia  nuUam  habet  dilSScultttei» 
pcr  problema  3. 

II.  S{  hoe  modo  redudlio  inueniri  nequeat^  iodagetor 
iundio  algebraica  iplatuto  X  et  jf ,  qtfae  fit  =z  P ,  vt 
J**-^^^?.  fiat  difieirentiale  funftionis  coluspiam  a^ebrai- 
cac  Q^  ipfirum  a:  et  j',  boc  enim  cafii  fiet  J{W dx' 
H~2tfjr)=/P^Q,quae  £)rmula  nulla  difficultace  ad 
integrabilitatem  perdocttor  per  problema  3' 

III.  Saepc  etiam  hoiasraodi  fiin^io  algebrflict- 
iprarom  x  tt  y  puta  T  ioueniri  potefi ,  coios^  difieieo- 
liali  exiAente  =  P ^ Ji? •+r  Q i/i  fi  ponatoi*    • 

/CV  dx 
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/{Vdx-^  Zdy)  =  T  H-/(V  -  P)y*  -f-  CZ-qyi') 
Vc  haec  formula  modo  \el  primo^  Yel  ietqindo,  redudio^ 
oem  admittat. 

IV.  Interdum  quoque  iuuabit,  in  locum  vtiius  yel 
ambaram  variabiiium  x  ti  y  luiam  duasue  nouas  /  et  ^ 
iotroducere,  ponendis  x  et  y  aequalibus  fundionibus  (yii> 
buspiam  hiirum  duaruro  nouarum  variabilium  t  et  Uy  ita 
Tt  ^da  fubftitutione  formula  huiusmodi  obtineatur : 
^{•Sl  dZ'+-Zdy)::zf{?dt-\'  Q^d  u),  vbi  iam  P  et  q 
fuut  flmAiones  ipfarum  /  ec  k,  quae  aliquo  expofitorum 
modoruro  redudionem  admittat. 

V.  CaKlis  adhuc  fingularis  eft  memorandus,  qpo 
V  et  Z  (Imt  fun<Aiones  homogeneae  ip^om  x  et  jr 
eiusdem  ambae  mnneri  dimenfionum ,  qui  fit  z=  n. 
Pofito  enim  yzztx  fiet  VrrP*'"  et  Z=:<J^*», 
ckiftenttbus.P  et  Q^  fan^ionibus  ipfius  >.  Tum  oh  Uf 
■zztdx -^- X  d t  \  fi>rmula  propofita  transibit  in  hadc 

vwde  redufHo  teuoeatur  ad  huiusmodi  formam  yr*"**^,Si//, 
nifi  fic  ff  =—  I,  exifiente  S  fiinAione  ipfius  A 

S  C  H  O  I-  I  O  N. 

6^.  SofficlAC  has  Qperationes  in  geaere  ex^ficafle, 
qiPQpiam  otempla ,  quae  vfiim  quempiam  memoratHlem 
lipbere  Videancur,  non  fuccuirunt.  Interim  tamen  ao- 
tandum  ed,  plurinvi  exempla  proponi  polSe ,  quae  vel 
4^ulcer,  vel  pboe  non,  per  vllam  harom  operationum 
le^uci  queanti  Cuiusmodi  cft,  fi  relatio  iDter.:r  et^ 
quaereada   fit,  «  baec  formjila  inKgcalis  /(^  -+-  ^) 

valorem 
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^ralorfin  alg^Taicum  obtineat,  neque  enim  Yideo,  quo» 
modo  huic  quaeftiooi  ratibfa^iendum  fit.  QiTami^m 
iBulto  minus  talia  attingo  problemata,  in  ^quibus  duae 
ploresue  faaiusmodi  formulae  ad  integrabilitatem'  perduci' 
debeant.  Neque  etiam  fbm[\ulas  fuperionim  ordinum 
genoaliter  pertradare  licebit^  praeier  calum  ia  fequeDd 
proUemate  coQteQi^um. 

P  R  Q  B  E  M  A     i5. 

6j.  Si  Z  fit  tiin<^io  nullius  dimenfionis.ipranim 
^x  ti  dy,  ita  yi  ip&e  <)uant{tates  finitae  x  ^t  y  in 
cam  non  ingrediantur,  ad  intqgrabilitatem  reducere  hauc 
fbtmulam  fZdx. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Cum  fonnnk  differentialis  7.dX'  ita  fit  tompara'» 
ta,  Tt  praeter  quantitates  conftantes  nonnifi  dlfiercntialia- 
d}c  €t  dy  contineat)  quae  propterea  Tnam  dimenfioncm 
adimptebunt,  cuiuanodi  ftrat  hae  formulae:  ^;  V(odx* 
-^bdxdy-^-iidy^y^  "i^J^ty^^  ctc.  pbnatur  dy^pdx^ 
atque  fbrmula  propofita  j'Zd,X  induct  hanc  rpeciem 
J?dXy  ita  yt  P  fiat  fundiio  quantitatis  p  tamum ,  ne- 
quc  X  neque  y  inuoluens.  F.fficiendum  ergo  crii,  \t  non 
^)lum  haec  formula  JVdXy  fed  etiam  ob  dyxzipdx 
haec  jpdx^  algebraicum  nancifcatur  vatorem  ,  qr<^  pcr 
probkma  4.  ita  duplici  mcdo  pracfiabitur,  Cum 
«nim  fit 

jZdx  zr  JVdx  =r  P*  -  JxdV 

y       rz  Jpdx    z=:  px  ^  Jxdp 
Topi.\'.Nou.Com.  R  Fiat 


Fisrt  prima: 

Jxd?  :=:  M  ctfxdpz=l  N, 
eritcyie  .v  =  §?  =:  fj  ,  rade  fit  j^  ^  jf  ,  et  quia  ^ 
eft  fundio  ipfius  p,  iude  valor  ipfius  p  enii  debet,  quo 
iiuienta  habebitur  .v  =  H ,  fea  :«?  =  j^  ,  ac  deincep» 
j^px-N:  qui  valores  praebebuot /Zi^:i;r=P.v— M» 
Pro  altera  folutiooe  pooatur: 

fxd?  =  M,  vc  fit  :ti=  f?,  etfxdp-fii.  dM, 
^^■%  -/M</.  fj.  lam  pooatur  /M^|f  =r  R  fua- 
dioni  ipfius  p  cuicunque ,  ac  reperietur  M  rz://Rr</.-||r 
quo  valore  ipfiuJM  inuento,  proditNt  porro: 

x-=zff',yz=zpx-^-^K, 
vnde  fit /Z // ;r  zz:  P  *  -  M. 

Vel  ponatur /* «/p  =  N, et  ob jr  =  s^y&ttfxd?=z 
=:/^N.Jf  =  N.||  -/N^.f^.  Sit/Nrf.|f-=:5 
crit  N  —  rfS:  rf.  j^;  Wncque  *rrj^  ttf:=z»x-ll 

"Lif 


«X  quibus.efl5citur/Z</A'rr  Pr— ^-j- Sk 


COROLLARfVMv 

68.  Simllf  roodo  folittio  exhiberf  poterir,  ff  difae 
pluresue  huiusmodi  formula^ /2  </;c  prapouautur  ,  qui. 
bus  valores  algebraici  concrliari  debeanf.  Pofito'emm 
djz=pdx^  praeter  hanc  formukm  fpdx^  diiae  pUv 
resue  huiusmodi  fV  dx,  fQ^dx^  etc.  vbi  P  et  Q^  etc. 
fint  fua<aiones  ipfius  p,  integrabiles  crunt  efficiendac,  quod 
pcr  mcthodob  fupra  traditas  fmk  praeftaiur. 

SCHO. 
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S  C  H  O  L  I  O  N. 

69,  Vt  igitur  6nein  hiric  disqutfitioni  hnponam, 
«ximium  eius  yCum  in  iblueodis  pmecipuis  huius  geners 
pFOblematibus,  -quae  quidem  adbnc  fiint  agitata ,  ofl:en- 
^am.  Ver&ntur  autem  baec  problemata  potiffimum 
circa  curuas  reAificabiks  algebjraicas ,  quamobrem  ez 
methodis  hadenas  traditis  plures  deriuabo  regulas,  qua- 
rum  ope  tot,  quot  lubuerit,  curuas  algebraicas  redifica- 
biies  reperire  liceac,  vnde  fimal  patebit,  quomodo  eius^ 
modi  curuae  algebraicae  fint  inuenieodae,  quanun  inte- 
gratio  a  data  pendeat  quadsatura ,  ita  Tt  omnia  proble» 
mata ,  quae  ope  cuiuspiam  quaidraturae  fiut  confiruda^ 
fiidle  per  redificationem  curuae  algeiuraicae  expediri  poSf 
£nt.  Tum  vero  non  magis  erit  difiicile  eiusmodi  cuf- 
vas  algebraicas  exbiberc,  quarum  fe6tificatio  indefinita  a 
^ata  quadiatura  pendeat,  quae  tamen  nihik>  minus  ynum^ 
plurewe  imo  praecile  tot ,  quot  lubuerit ,  habeant  ^rcus 
definitos  algebraice  ajlignabiles.  Deoique  folutionem, 
mei  illius  problematis  dc  duabus  curuis «  io  quibus  ar« 
cuum  communi  abftiflae  rerpondeotium  fiimma  fiat  al- 
gehraica,  ex  his  priocipiis  dcducam. 

P  R  O  B  L  E  M  A     17. 

70.  iQuenire  curuas  algebraicas  redificabiles ,  ict^ 
^qoaium  omnes  mus  jJgebraice  exhiberi  queaot. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Siot  ctmiae  coordioatae  orthogon^^ks  x  et  jt^  ar- 
cnsque  his  coordinatis  refpondens  =  ji,      Frimo  igitur 

R  z  quae* 
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qoaericur  aequatio  alg^raica  inter  x  tt  y,  deiade  \alor 
Ipfius  z  iade  emergens  ^debet  eflfe  ai^ebraicus.  Cum 
igitur  fit  2zz:/V"(rfx*-Hrfy)>  haec  formula  integpabi* 
tt&  eric  reddenda  -^  quod  fequentibus  modis  praeftabitur. 

I. 

Ponatur  iijf:=.pdx,.atqpt  hac  daae  ^molad 
jznSpix  et  xz^zJdxV  {x-{-pp) 
a^braicae  fuat  reddeodaet    Ciun  igitur  Gn 
j  znpx  "Jxdp 

ftmantur  nou^e'  cuiusdsini  variabilis  u  fiiodiones  qtae-' 
cunque  algcbraicae  P  et  Q^^  ponaturque 

./x^>=Pet//^=iQ. 
frit*  =  ^  =  --^^>,  Ynde^ 

pd^—  dqrV  (r  -^pp),  ideoque  p  •=.  vj^qT) 
Babicur  ergo  p  per  fiuK^ionem  quandam  ipfiiis  u^  quae 
ob  %,  et  !?•  ideoque  J^  quantitates  algebraicas»  ip&  crit 
afgebraica  /^  —  ^fjdFSo*)»  ®*  <!"*  habcbitur  porro; 
x:=z%\  yz:zpx-^\   «t  «na;  V  (i-i-/i^>  -  (^. 
Seu  fit  Q^—  ff  et  P—  V>  et  quia  pofito  du  conftant* 

-dudVddV^  du 

^^p:=^^-^fcA>p:=y^^^^^^ 

_  --  (dV*-du)y  , 
*  —      duddV 

-^—       dd^  ^ 
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**  ^  —      duddy       "  *• 

Pofito  autem  contra  Vzzu.  tt  Q_—  V,  Tt  V  fit  fiiiw 

d  V 

dao   quaecunqiic   ipfius   »,    ob    p   r:   y^J^^^T^  ySV 

dwddS 
tx.  dp  ir  /^^»_  JY»\8  pofito  <fa  confiante,  erit 


y  = 


dV(du'-dV') 

duddV 
du'-dV-        „ 


—  u, 


n. 

Pofito  vt   ante   dy^zpdx^  fit  Jxdp=zM, 

._xpdp_         r  P^^ AM__      r~^^f^n 

Ponatur  / ; — riTl  =^  P  fiindUonJ   cuicunque  ipfiusi  p, 
fietqae  M  :=  ^(i-i-pp)%  tnde  ctit  pono 

K  S  iSbii 
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5eu  pofito  dp  couttante  ob  </M  ^—r-  (^-^-ppf^ 3  pdV 
V(i  -!-/>/>)  crit: 

/^'/P,  «      3/»</P  , 

dd?  2p(i-+-pp)d? 

nr. 

Sit  f^j  =:  N,  erit  :r  =  ^**^->,  ideoqu. 

Ponatur  /j^^,  zr  P   fcnaioni    ipfius  p,    eritque 
I^  —  (-^^dp^^^^^),  ex  quo  valorc  erit  porro; 
^_  ^v^).  j,rpAr.5y(x+pp)-Pct;8=A:y(i+^;>),N 
Pofito  autem  dp  conftante  ob  4/N  ~  ^^yt  Vh+pp) 
•t"  V  v(n-pp)   ;       crit. 

_p^^PCi-t-p/>)^P(2-i-3/,/,) 

_  PPdd±[i±pp)     p d?{i -f. 2p/>) 
•^  -  </p«  ^  ^  F 

_  pdd?{i-\-ppr    2//p(i-t-p6)« 

*  -         4^i>'  ""^  -*        Tp — 

IV. 


IV. 

Pottttur    dyz^  ^f^,  erit  ^«  —  i£lil±i>  .^ 

Hinc  fir  z  -^-y  —Jqdx  et  z  —y  — /*^i  dirae  ei^ 
hae  fi)rmulae  integrabiles  fuot  reddendae.     Ponatur 

jqdxz=:.qx  —Jftdq iz:  ^«  -  M 

Tt  fii  *  =  '3f  ^*^";  ergo  j  =  Vj^ 

Siat  iam  M  et  N  fuQ<fliones  quaecuncfuc  ipHus  Uy%tQh 

•y adNVdMdN  ^"C  . 

^dMdNVJMdM 

*  —  dNidM— aMJdN 

n-     1      ,      -  .ciM»dN ,1^ 


f  —  dNddM— -iMddN 

.    «— '/ dNddM— ii^idN    T^    ^^ 

^^  ^ dM£NJ£5  — iN)    _    M-~>^ 

^^/ — '  dNddM-dMddN  a 

^* — driddivl— JifiidN    ""        » 

V. 
lisdcnfi  pnfitis  fiat  fxdq  tz  IVl,  vt  fit  Jqdx  =  ^jr 

-  M,  erit  X  r±  %  et  /^ =-,+/r.  ^  f  +  f.-^^f^- 
I^ra  fit/^  — Q^,    idcoquc  M=:^^,   quo    Talei» 
per  ^  inuento,  cum  Q,  fit  f  maio  ipfius  ^,  erit  *  :r  J|  J  ' 
«-+-/::=: ^  Af-  M  et  5r -  y=r  f  -+-  ,^^  -f-  aQ,  feu  ob 
rfM=:2^p.^_3^^^q,erit 

lunc» 


i3€  DE  METHOWDIOTHJNTEJE  ANJLO  CA 
hiocque  propterea 

VI, 

Vel  fiat  /«i2  =  N,  yt  habeaiur  a:  =  2?f  et  ^if  ^ 
>--fqqdl^z=iqqli^  tij\<^qdq,       lam    ponatur 
/N^</^-<^  cxiftente  Q^  ftin<aione  quacunque  ipfius  q, 
:»tque   erit  N  -^,  ^  N  =  f^  -  ff 
«go*  =  ^''-|f;et/x^^:^^-t.Q 
vnde  fiet  z-h^-.2^- '.a|^^  a  Q 

et     z-y^i^ 
Qiiamobrem  nancifcemur  has  fbrmulas : 

„ «idQ,  da 

X  —    dq*  "         Tq 

V  —  (gg— QddQ.     .  «/dO.    .     <v 


ad«'  da    T^Vc 


*=  . -^ 


VII. 

Afl  alias  formulas  inueniendas  ponamus: 
dx  zn  apdu  i  dj zz  duipp- 1)  et  dz:=z  du{pp  4- 1) 
entque: 

X  :=  rijpdu  \  y^z  =  2  fppdu ;  a  -j'  =:  a« 
ergo  quaefiio  ad  has  duas  formulas  reducitur: 

Jpdu  z=  pu  -Judp  ;  Jppdu  z=i  ppu  -  a-Jupdp. 
Sit  nunc  y«</p  z=  M,  et  fupdp  —  N,  erit ; 

«  =:  Jf  =  ^„  ideoque  /»  =:  f^  et  ^/^  =r  £«i£«^JJii£iS 

Forro 
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Porro  t^fpdu  •=*:=.  im^hrvL  -  M,  ct 

x=  dMddN-dNrfrfM  -  a  M ;  j'  =1  dTON=TN-m  --a  N 

«tqUC   a  =  aMtldN-lNdlM  -  ■*  ^» 

Si  elemeotum  </M  (amatui  contlans»  orit 

dN*  — dK»  .  xT 

«—  — 535         ~"  *  W 

VIII. 
lo  ]Ha0cedente  folutione  ponatur,  Tt  dote,  jfiulf^zSI 
tfta  «=  g,  ^t /updpzzfpdMzzipU-jmiip 
lam  fit  fMdp-?,  erit  Mzzg ;  et  //M=^ 
iTode  ifit  «=  ^,  atque  porro j 

,         i>ddy       ^l».    «— 3> dd? 

^t.^  =  ^-^-Ha.P 
hiocque  eliciuntur  ifiae  fotmulaei: 

a#dd  P       «d? 

IX. 
Loco  piaecedentis  operationis   fiat  fupdp^iVl, 
ifcuii=^,eritqoe/ii^i)=:/f==|-^-JV;    lam   fit 
/tff  =^  fietque  N  =  ^'  et  ^N=;^4-  ^pdP, 
t;!de«r=^^^d?=:'-T^jatcrit 

«^=:C^-Het%=^H;^-.Pt    -^ 
Tom-V.Noo.CaD;  S  «igo 
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C  O  R  O  l;  L.     XX 

71»  Si  redificatio -  curuae  noo^debieat.efl^a^o* 
braica,  fed  a  dataquadratura  peader&,  hoc  op&  regplaer 
pvimae:  ac-  (ecundae  £icile  praefialutur.  la  prima  eaim 
regula.  pro  V  eiusmodi  capiatur  fuodfcio  transceDdea& 
ipfiiis  »,-.quae  datanr  quadratuntm  puta.;/JLJ  i/ju  inuoluat,. 
ita  tameTn^.n  3^  fiat^quantkas  algebtaie»^  fr  lecinda^  re- 
gpla  Yti  velimtis^y  pra  E  eiusmodi.  fi^dliQ  traniicenritaMB 
ipfius  p  acqipiidebeta 

C  O  R  O  L  L;     ar,, 

jir    Vtrauis .  autem   regula    adhibeatiir ,  id-ficilc 
expediri  poterit  op<^  probl.'  s:  ve^  curuae*  reAificatiQ  in'- 
definita  non.  (blum  a  data  quadratnra.pendeat,  fed  \t4ii- 
eadem.  curua  tot,  quot  lubuerit,  exfientarGus/  quonitai 
longitudo  alg^raice  exprirni>quednr. 

SrCHOLrON. 

7.3.     Eti^  «'■§9*'  uouem    form.ulas   (pecie.  quidem; 
diuer&s,  quibus  curuae- algebraicae,  redlfficablks,  cc^tinen- 
tur  ,  verurotamfn  *  qua^libet   earam   tam  late<i  pa^i^;    Tt  - 
omnes  oronino  curuas*' algebraicas,'-  qua&  ftit^rei^ificaUJl^^  , 
compIe^Ativ. .   Iftterioii  taunea  qnas dam  Jn -iis -iepeii<;uw 
tur,  quac  op«  k^;  ftibftitb^nis' ad  ie  iouiccm-.  redu« 

cai;^. 


«Eubtur.  Itafolutio  iquarta  aiS  pritnam  Tedtidtur  pOndi« 
>do  Mrra-i-y-et  N^^-V.  Deindc.fi  in  feitt 
•pOMtur  -^rr:  Qy  y,  ea  redigitar  ad  quintam.  De  his 
MMm  fohirionibus  notanduni  eft,  cx.  fit^ilis  rdatkmdn 
finitam  feu  finitis  quantitatibus  expreflam  inter  tres '(quan- 
'titates»  Xf-y  et  s  repieriri  poflfc,  cum  dt^erentialia  indo 
diminari  queant,,  pco  fingulis  igitaifeilutiontbns  hae -it* 
iationes  .finitae  ita  fe  .habebimt : 

-Solutio    -I.  dat  (z+Wyzzx^+ly-^uy 
Solutio    II.  6at  zV^^ii+pp^^riXri-fj+Vy^^x+.pp) 
Solutio  in.  dat  z V (i  +pp)-=zx •+.py + Fp 
;Solutio  IV,  M,{z+y+PL){z-j"-N)=:xx 
•Solutio    V.  dat  z(:i  +  qq):=z2qx  +  (ljq--i]y+&<^ll 
'Soltttio  VI.  dat  z(>i  +^)zzaqx+(qq—*)j+2Q^ 
SolutioVIL  dat  (a+j^+^N^Ca-y^ri^ar+aM)* 
SolutioVIH. dat  (pp+i^zz^^px+^pP" r)y+4.^ 
-SolutiolX.  dat  (^p+i)«=a));»r+(pj!>'-i>+4?^ 

'Hinc   patet   Iblutiones  n  et  III  in  Ynam  coalefcete  fi 

do  ftcnnda  pooatnr  P  m  vir+-"pf)»  "^^  '^ 
«um  ptodit  haec  i^tio  fimplicior: 


do  ftcnnda  pooatnr  P  m  vir+-"pf)»  "^^  ^  ^^  ^  —  f  4  "*<*• 


^_(t+pp)ddK         pMR 

p{i+pp\diK        dK 
^""         dp^,  dp  .  _. 


S  m  Delfiilo 
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Delnde   folutioaes   V,  VI,  VUI  et  IXmaDifeffi)  inter 
fe  conueniunt)  et  adVI,  quae  eft  (inapliciffima)  redeuot. 
Deoique  folutio   IV  ad  primam  eft  r6du<!!bi  ita  Yt  tan- 
tum   rentaneant  4>.  folutiooes   qijae  pro   diuerfis  baberi 
queant : 

(I,  lV);.(IIi  III);,(y,  VI,  Vni,  Dp  et  (VII). 
Quatao]*  igttiwr  has  foluti<Mies«   prineipales  hic  con(pe(5hii; 
exppnere  conueniet,  fbrmis-  eanim  ica  parumper'  immii« 
tttis^Yt  ia  fingulis  ilt  P  fiindio  q(|aecuaqa&  ipfios  |s». 

S  @  L  V  TIO    L 


^—   dpdd? 

^dPidp^-dP*) 
^-^        dpdd?        "^* 

^—    ddf^"^ 

Os-HP)»:^*?-*-^'^-/')' 

SO  L  V  T.  I  O'  m 

^_dpd?* 

_dP*^dp- 
^-^     ndd?      "     ^ 
dV^-^-dp*       ^ 

*^       ti^dd?  ^ 


swv; 


s  <^L  V  T I  d  iir. 
'=—7/' —  -*-  -rfF  -  ^ 

*—      dp* 

S  O  L  V  T  I  Q    IV. 

_fid4?         d? 

*""    i//»?^    "  dp 

(pp-i)dd?      pd? 

Hinci^tur^fi  pK)  P  ftnftiones  finipficioces  i]^|irubQitiBiii 
inr,  curaafralgebMicaeiknpilidotes^qnae  (iint  redificabiler): 
obtinebutttur,:  ac  paraboUcas  qddem  esr^  IU  efui  obfenio^. 
#  ponatur  P=AH-B^'-4-C^^+D|^4-eti;^. 
et  coeffictBntes  debite  determinentur. 

PR  O  B  t  E  Bl  A     iri     ' 

74k  Inoeniic  duas  curuas  a^ebiaicas  ad  eundeai 
jaeno  relatas,  quannn  Ttriusque  redtificado  a '  daa  .qiar- 
ibatntft  pendeat,  ita  tamen  vtriusque  «reuiuia  eidemrafcu 
ftifi^>  ief»>ndieQtiuiB  fiiauQa  alg^braice  eshiberi  qneafe 
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tjnatur  feilicet  pro  i^  fuaAio  quaecunqiie  ipfius  p^  ica  Tt 
.r;.et  j  fiant  fundioncs  ipfius  p,  eruptque  etian)  p.  et  v 
{feoi^iones  ipfius  ;|^,;  ^aie  tPM>  P  capi  debebit  ,fiiniftio 
ft^nscendois  ipfius  p^  quiae  quidem  piopofitam  quadca- 
(tuiam  ibuduat ,  hocque  mbdo^  dabitur  per  P,  Tnde 
4ei}icep&  Ttraque  curua  definietur;  Hinc  autem  <;nin  ^ 
iifit.fiindio  Ipfius  p,  alia  fbludo  exhiberi  poterit. 

Scilicet  ponatur:  Jfildji.  ;=:.R  ct  /M4y  =:  S,  ita 
Tt  :R  iit  fiindio  «Igebraica,  S  ^yero  datam  quadrataram 
.iocludat,  eritque  M  =  JJ=g,  tndc  fit  S?=^,  ex 
qua  aequatione  quantitas  p  dc^tiietiir  fier  nouam  Tam« 
riiilem  y,  fiquidem  pro  R  et  3  capiantur  fiiodiOQQS 
ipfius  y^  .TOde  .li^ouo  deteimiiiatioiKa  |iio  artEaqoe  on» 
jDuenientuc* 

5  C  O  J.  I  ^  M. 

75.  Saec  ^m  fiifficere  Tidebtur,  od  oikiideadum 
^^iqiisque  mihi  quidem  io  cultuia  i^uius  nouae  rmethodi 
Hdfaoc  peitiogere  licuit ;  ^eque  ^dubito,  quin  jiaec  Ipe- 
.cunina  aliis  an&n  :fint  praebitura ,  irires  fuas  ad  haoc 
methodum  .vlteriuspromQuendam  intendendi.  Si  enim 
methQdc».,  quae  Diopbantea  appellari  fokt,  cpMndam 
«b  xxceUeotifiSnbis  iog^  omni  ^udio  eft  ezcolta,  liaoc 
-cenft  Qoqt  ,nnetbQdiis>  qnae  io  quaeAiooibus  loi\gp  fiibli- 
mioraxii  veifotuff,  ^mioaiiP  tatentioBjB  digoa  iiaa  «ft 
l^jffimandtii 


ra 


D  E 

CVRVI&     FVNICVLARIIS 

ET     CATENARIIS,    VELILLIS,     qVAE 

CORPORIBVS  FLEXIBILIBVS  INDVCVNTVR, 

CVM    A    FOTENTDS    QVIBVSVIS 

SOUQTANTVR. 

Av^e  G,  JV.  KRAFFT. 

Vti  prindpii  compofitionis  et  refdittioRis  pottotiflh 
niEi  ingeos.Tfas  eft  in  tota  Mechaniica  theoretiai: 
tta  idem  vtiliffinoe  etiam  ad  cnruas  Tarias,  fuaicuiaria^ 
dddxSy  appltcari  poteft,  adeo  Tt  ex  kgitnis  pure  me-  Tab«L 
chanicis  iUae  deriuentur;  quod  praefenti  lciipto  exponeie 
eonfiitui.  Coocipio  igitur  filum  tenuiffiroum  aliqued  Fig.i. 
ABCDEFGH,  perfede  fkxije,  rufpenfiun  io  duobus 
punAis  fixis  A  et  H,  in  quod  agunt  potentiae  BP,  CP, 
DP,  EP,  FP,  GP,  pro  lubitu  Tariae,  ratione  tam 
inteofitatis,  quam  diredionis,  quae  Teto  ope  clauorum 
in  A  et  H  omnes  fefe  teneant  in  aequilibrio.  Has 
potentias  finguias  refoluo  in  fiia»  laterales  BQet  BR, 
CS  ot  CT,  DV  ct  DW,  EX  et  EY,  FZ  et  FM, 
GN  «  GO,  per  parallelogranuna  qR,ST,VW,XY, 
ZM,  et  NO,  ex  produdis  reftis  AB,  BC,  CD  etc. 
hinc  et  inde,  exorta. 

$.  2.  Atqueprimoquidemobfetuo:  ob  aequilibrium 

praefens   oece^e    efle,    Tt  duae  quaelibet  Tites  fibi  di< 

Tom.V.Nou.Com.  T  reae 
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rcdc  oppofitac,  qiiales  furtt  BQ^  ct  CT,  C5  et  DW, 
DV  ct  EY,  EX  ct  FM,  FZ  ct  GO,  ioter  fe  fint 
aequales ;  '  Yires  autem  BR  ac  GN,  immediate  agant 
io  clauos  ^rmos  A  et  H.  Producantur  deinde  etiam 
fingulae  dirediones  potentianim  verfus  interiora  fili ; 
Tnde  in  qualibet  orientar  duo  anguli ,  quos  breuitatis 
cauffa  pcr  litteras  fk  et  »,  in  figura  adfcriptas,  »  et  p^ 
q  ct  r,  s  et  t,  wet  Wy  x  et  j^  defignabo. 

$  S.His  ita  praemiflTis,  video  in  triangulo  J^PQ,  ex« 

prefiis  iterum  compendii  gratia  finibus  angulorum  ABC, 

BCD,  CDE,  DEF,  EFG,  FGH,  per/B,/C,/D, 

/E. /F,  yC,  refpe<aiue,  eflc /Q  (=/RBC=:/ABC 

— /B):  BP=:/QPB  (r=/PBR=:/OT):  BQ;  vnde 

B  Q-  ^^:  In  triangdo  autem  BPR  eft  ,  ^  fimiU 
aiialogia,/R  (=/B):  BP— /BPR  (zr/qBP^:/»): 
BR,  hinc  BR  — ^/^.  Sunt  igitur  tres  potentiac 
BQ,  BP,  BR,  inter  fe  refpeAiue ,  vti  -5-J/-2,  B  P, 
ci  ^i^;  v-ei  diuidendo  per  f^  ,  vti  /iw,  /B.  /«. 

$.  4.  Ex  hac  igitur  deteda  pr^jarietate,  cruot  etiam 
in  fecundo  parallelogrammo  ST,  pcSfentiae  CS,  CP,  CT, 
proportionalcs    ipfis- /0,  /C,  /p;  vnde  deducQotur  hi 

duo  valorcs  CT  =:  ^-^,  nec  ^wn  CS  zz  ^^  ;  Eft 
vcro  pcr  praccedcntia  ($.  a.)  ^T  =zBQ_=i^-^{§.^,) 
hinc  habcmns  ~^  =  ^^,  aut  vero  3P;CP 
=  jc  •/?•     Pon»  ftjtuitur  ex  pari;  catione,cffe  DV  ,  D  P, 
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DW  proportionales  ipfi«s/^,/D,/r;  cx  quo  ittrom  con- 
ficitar  D  W  =r:^p^^  ac  D  Vr=^;-A  ied  ob  CS=DW 

oritur  »unc  etiam  ^"=^-  aut  C  P:  Dfc^^;!^,  modo 
ante  autem  cft  BP:  CP=:^:/f>  adeoquc  multiplicando 
has  duas  proportiones;  diuidendo  tum,  multipBcandoque  per 
acqualia  CP  et  /C ,  cxfurgit  BP  :  DP  =1:  ^fi^  :  ^%-^ 
Denique  tertio  funt  etiam  EX,  EP,  EY    proportiooa- 

les  ipfis/j,/E,  fty  hinc  deriuatur  EY  =  ^i^^  V 
dcinde  ob  EY=:DV,  prodit  haec  aequalitas  ^-jf* 
—  5^D^  ,  aut  talis  analogia ,  DP  :  EP  =^  :  /S ,  crat 
vero  antea  BP:  DP  =  ^;  •^/?,  hinc  iterum  mul- 
tiplicando  omnes  hos  terminos  in  fe,  .ac  per  eandem 
DP  diuidendo,  per/D  Tttinque  multiplicando  enafcitur 

haec  proportio,  BP  :  EP  ^^ :  ^^,  cx  quo  iam 
ratio  quarumcunque  aliarum  talium  poteatiarum  eft  ma» 
nifefia. 

f  5.  Fluit  ex  hac  gencrali  coofideratione,  vt  fi  eius- 
modi  potentiae  infinite  multae,  in  fingulis  quippe  fili  per- 
fede  flexilis  pundis  vna,  fiierint  applicatae:  polygonum 
ABCDEFGH  fiiturum  cffe  infinitc  mukorum  late- 
nim  infinite  paraorum ,  hoc  cft  oriniram  efie  ex  hac 
adione  potcntiarum,  in  aequilibrio  confiftendum,  lineam 
cnruam ,  quae  filo  repraclentabitur.  Et  fi  quidem  po- 
namus ,  >  potentias    hafce  quaslibet  tali  cuniae  applicatas  ' 

cfle  normaliter ,    vti  B  P  ct  E  P,  habcbimus  ex  priori  pig. «, 
icgula  gencraU  B  P ;  EP  =  ^J^ :  "^-^jj'^ ;    quoniam 

T  a  autcm 
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autem ,    ob  otnnes  potcntias  eurdae  normales,  angtili  io. 

Fig.  X.  termedii  r,^,p,(?,  fuat  aequales,  vtpote  t^d^i  aequajiiun 

angulonimt    eniot    ttfam    eon<m  'finus   lequales.,   aul 

fr  —  f^ ;  Jp  ^fo ;  adeoque  in  hoc  cA(tt  erit,  lada  di- 

'•g-  2.  vifioae  per  aequalia,  BP ;  EP  :^  ^ ;  ^. 

$.  (^.Ponamus  porto  curuae  hmus  duo  elementa  quae. 
Tis  B^ ,  Er  ;  atque  duo  alia  his  conttgua  Bp  ,  Ee ; 
producaotur  finguk  in  tangentes  (IBT,  BitR  ,  nec  non 
^Et,  Err,  quae  condituent  anguios  infiaite  paruos  TBR 
et  /Er;  fintquc  praeterea  elementorum  horum  cadii 
olcuii  BO,  EQ,  et  infinite  iricini^O,  ^Q.    Atque  crit 

fic,  BP;  EP— J^:^jl  (§.  50  =  /B;/E,  ob  Yet  w 
Mdos^  =:  /*RST  I  /rE/,  i^/BO^;  /£Q,^zr  J:| :  |^ 
p»fiiO'finu  &>to=  X  ;  quod  idem  eii,  ac  duas  poten- 
tias  quasuis  BP  et  EP  efle  in  ratione  compofita,  dire- 
Ci%  quidem  elementorum ,  ac  inuerGi  radtorum  ofcuii ; 
aut  fi  vocare  veirmus  «lem^tam  curuae  Bi&  r:  tfx  ra- 

dium  ofculi  BOzrr,  erit  potentia  BP  vti  y ;  quod 
eft  Tbeortma  yarignomi  in  NouueSe  Meebm^ue  P.  L 
p-  »04. 

$.  7.^1ai  pofiunt  ex  his  praemKTis  quaefiionesomnes 
de^genere  cmoAtum  ^iz  fmiculariarumy  ^ai  catenariarum^ 
qiMs  ita  vocat  lob.  BemouUius  4n  Operum  Tom.  III* 
p.  4.91.  Dicitar  cnim  ajsua  fumeulariay  quam  aflumit 
fiinis  perfefte  flexilis  ,  n(^  grauis,  (ed  fluido,  quo  ex- 
tenditur,  ad   certam    quandam  figuram  redadus;    curua 

eatena- 
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fafeHoritt  ireia,  qutin  oecipit  fiia  fponte  iuBis,  eikfii 
petfede  flexi4is,  fod,  quacimqtie  phcuerit,  grauitaoe  donai^ 
tu«9  et  £dius.  Ibi  potentia  agit  ex  legibu»  Hytkt^aticae^ 
in  fii^ula  eiemenca  curuae  normaliter ;  hic  autem  ez 
praefcriptis  Staticae^  in  eadem  fiogula  etementa  veicica» 
liten 

^.8;  Cum  itaque  ad  mutandam  figunro,  mdteex^ 
tenfam,  fili  perfede  flexiiis,  non  grauis,  accidere  debeat 
csaufla  aut  extrinfeca ,  fluidmn  :nempe .;  aut  intrinjeca^ 
pondus  (cilicet  proprium;  tigemus  de  iilo  prius.  In  xx^ 
km  autem  reiftam»  fiii  inftnr  connderatam,  fluidum  ex^- 
trtnfecum  poteft  agere  vel  tiajiicitate  ^  ycI  impulfii  y  vei 
pandere.  Siti  i^ur  in  Jbutc  diui/sone  caufllie  extrlnfecae 
ec  imniiiecae,  vti  hncusqiie  fhdum  fuit, : jicquiefcere  veii*^ 
miis:  tonfidecemus  pr/i»(^,  fiuyum  Iba  ekfUcitate  agens» 
Haoc  in  fingda  cucme  elementa,  in  acqiiiibtio  confifbii*' 
tis ,  vbique  acquaiiter  aget,  coofcqucnter .  erit  vticirfj  ki 
(ea&  Piiyfico.  Sed  eadem  in  fenfu  Scatrco  idebet  eflb 
sd  aeqofi^rium  confemandum,  vti  7  C^.  '6.)  qiitre  ha^ 
fcicbimus  i/j  nr  7*,  aut  rzz  !•  Efficitur  hinc  curua 
talis,  cdus-radius  ofculi  efl  conftans,  quae  nulla  alia  e(t 
quim  Circulus.  Vocatur  haec  Velaria  -priml  cgjus^  quo- 
niam  nempe  applicari  potcft  ad  Tdum,  quod  non  ven- 
tos  quidem  incurrens  /  (ed  aclr  adisrcens  elatlicus,  expan 
dit;  veluti  idem  accidit  in  vefica  aere  rnflata,  et  poft- 
modum  obligata,  quae  certe  ab  hoc  aere  inclufo,  m^gis 
elaftico  expanditur  ad  figuram  circulariter  rotundam  ; 
fimiliter  hoc  fit .  in  builis  iaponaceis ,  qutie  fimui  ac  f|a- 
tum  iortins  intendas^  a  figora  rotunda^  abeunt^  et  longio- 

.  T  3  rem 
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iem  adlciicunt,  qula  fcilicet  (ic  datini  pertineQt  ad  f^eJa- 
riam  Jecundi  cajus,  quam  nunc  yidebimus.  Aliuro  mo* 
dum,  curuam  haoc  fine  calcuk)  detemiinandi,  aflGbit  lob. 
Benmliius  L  <.  pag.  5x1.  quoniam ,  fi  curaa  vbique 
aequaliter  fecundum  perpendiculares  ad  curuain  extror- 
fiim  tiabitur:  nulla  adeft  ratio ,  cur  vnum  cuniae  pun- 
dum  magis  aut  minus  a  centro  diftare  debeat ,  quam 
alterum. 
Fig.  3.  $.p.  Cum  igitur  fiuidum  in  filum  fimile  cum  impeta 

irruit ,  atque  illud  impujfu  /uo  expandit,  vti  hoc  fit  in 
velo,  quod  a  vento  'inflatur:  tiim  alius  exoritur  calcii- 
lus.  Sit  nempe  curuatura  fiU  boc  modo  produda  CAH, 
axis  curuae  fit  AB,  cui  parallelum  irruat  fluidum  KM 
in  elementum  curuae  Mw;  duda  perpendiculari ad  axem 
MP,  ponatur  Ap  zz  *,  PM  zrj',  arcus  AM  =  j,  finui 
anguli  incidentiae,  id  eil,  anguli  mME=:»7,  aflumto 
finu  toto  =:  I.  Statuamus  fiuidi  impetum  abfbhitum 
cxprimi,  in  re^  KM  continuata,  per  MDrr^.  Re- 
Jolueadus  hic  erit  in  duos  collaterales.,  -vnum  normalem 
ad  curuam  MF,  qui  fbhs  in  ciuniam  agit,  et  alterum 
tangentialem  MG,  qui  curuam  praeterlabitur;  ope  pa- 
,  rallelogrammi  MFDG.  Impetus  nunc  fiuidi  incumam 
agcns  aefiimandus  erit  ex  (mE,  MF);  vbi  mE  exponit 
numerum  pundorum,  in  quae  fingula  impems  p  opera- 
tur;  MF  autem  quantitatis  ablblutae  partem  illam,  quae 
in  curulm  agit.  Erit  igitur  in  triangulo  MFD,  fin.F 
(1):  MD  0)=:fin.  FDM  («) :  MF  (pm);  in  trian.- 
gulo  infinite  paruo  t»£M  pariter  fin.  £  (i):  Mm 
(i/j)=:fin.    M  Cf»):   m£  (mdj),     Impetus  ergo  fluidi 

Phyficc 
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Phyiice  fgtBtMSm, mt  mE.  MP=:^i»*i/i;  Td  aCnn^ 
to  ds  ^  quod  perpetuo  £icieinQft,  conftanti ;  et  quia  p 
per  fe  coDfians  fiippoaittir,  irti  m* ,  fiue  Tti  quadratura 
finus  incidentiae.    Idem  ergo  hic  iinpetus  fiuidi ,  Phj- 

fice  (pedatus,  erit  ob  iir  =  |f  vti  ^-i>  vel  ia  ratioM 
ipfius  dy*  ob  ds  couftans. 

$.  10.  At  vero  impetus  hic,  Mechanice  confidcntu8>de- 
bet  eflc  vti  ^  (§.  6,)  vel  vti  7,  ob  ds  cpnflans.  Ha- 
b^imus  ergo  pro  hac  cunia,  quam  quaerimus,  iftaia 
aequationem  dy*z=.j:,  Dcmonftrauit  autem  Jac'  Ber*^ 
nouUius  Oper.  Tom.  I.  p.  578,  pofitis  ds  aequalibui, 
cflc  r  —  -3^  vel  vti  j^ ;  erit  itaque  cuniae  quaefi- 
tae  aecpitio  haec  dy*  =  ^/ ,  Tel,  ad  homogeneitatem 

coDfemandam,  talis :  j^-,  r=  ^y^,  in  qua  nimirum  a  coa« 
ilantem  denotat,  ac  ds  per  fe  eft  coaftans.  Haec 
aequatio  Tt  ad  difierentialia.  prima  reducatur,  et  quan- 
tum  fieri  poteft ,  integretur :  multiphcctur  primo  per 
ads  dy^  Tt  emergat  dsdy*  zz.  adsddx\  pro  ds, 
fubftituatur  Talor  </A:'4-^*eritnunc:  dsdy^—adx*ddx 
H-  ady^ddx.  Demonftrauit  autem  Jac,  BemouUm  ia 
loco  modo  citaro ,  pofitis  curuae  elemencis  aequalibus 
cfle  femper  dxddx  zz.  —  dyddy,  Eft  enira  fic 
y  idx^-^dy*)  •=:  coaftanti ,     ct   fumtis    difierentialibus 

^'%ti^^it4^  =  ^y  ^^  «^»  <^</</j»  =  -  dyddy\ 
hinc    pro  adx*ddx  fubftituatur  —adxdyddytt  per. 

^j'»    diuidatur,    prodibit    fic:    ds:=:'-^-if—-% 

quat 
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qaae  integtata  praebet  sdyz=:adx;  et  haec  eft  aeqoa- 
tio  haitts  VeUaiae  Jecandi  cajusf  generatae  ninnnim  per 
duidi  dicaios  impairum;  indicans  banc  curaae  hniotpro- 
prietatem,  Tt  in  ea  (it  arcus  quilibet  AM  ad  conftao- 
tdn  aliqnam  a,  yd  dx  td  dj. 

$.  XI.  Sed  Tt  curuae  huius  Velariae  naturam  reftiut 
agnolcamus ,  atque  ex  aequatione  ipfius  s  eliminemus ; 
refiimamusr  aeqoationem  fuperiorem  (  $.  xb. )  hanc , 
457  =  ^;  hanc  mukipUcemus  per  crucem,  -n  obti- 
ncamus  df  'izadsddx'^  pio  ddx  fiibftituamus  Talorem 
-*^(^-  »o)  «  pwxiucetar  dx^-'-^^i  cuiu» 
iot^^  efl;  x  =  C  +  ^,  adieda  conftante  arbittaria 
.  C,  mox  determioanda.  Hinc  ergo  eruitnr  ^f  =  iSrc\ 
tft  autem  a^  ftous  angnli  incidentiae,  quem  fupra^  to- 
Cttunu»  M  (^i  9.)  aceuidens  eft,  d  ponatur  x  =:  0,  fieri 
angaium    incidentiae   ad    A  redum,  ac  proinde  pofito 

x=tf,  eflc  |5:r:x;  Ihbftituantnr  haec,  orietur  i  rr-~c 
tet  Crr  — «;  ergo  pro  C  pofito.  —  «,  eft  aeqnatio 
completa  cuzuae  talis:  *  =  — «-t-^-,  aut  x-^a 
sr^-.  Quadrentin:  membra,  multiplicentur  per  dj% 
pro  ds*  (nbftituatur  dx^^dy^  abiedtis  abiicicndis  pro- 
dibit  tandem  aequatio  legitiroa ,  in  qua  origo  abfcifta^ 
nim  eft  in  ipfo  vertice  A,  talis  pro  Velaria  Jecundi  ca" 
fUs:  dy  -zz  yjjr^rTsv)* 

%.  I  a.  Patet  ex  hjic  aequatione,  efle  y(</jr*-f-</y*), 
—  J^Ci*^?!),  quae  expreflio  poteft  integrari,  Tt  fit 
/y ( dx*  -f-  ^»)  =  y  (x*  -h  a  «  x) ,   adeoque  redificabilis 

cft 
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cft  haec  curua;  ^quod  ipiucn  etiam  ex  antecedente  aequi;- 
fionc  sdyz^zadx  manifertunm  eft,  fi  valor  ipfui^  dy 
inm  acquifitus  (ubrogrtur  \  et  per  (e  cciam  apcrtiim  cft, 
dum  tale  fiinm  longitudincm  fuam  initialem  horizonca- 
lem  (empcr  retinct.  Cum  itaquc  fit  j  rr:  V  [x^  -f  2  ^  a)  ^ 
poterimus  exindc  facilc  dcterminare  quantitatcm  conftan- 
tis  arbitrariac  a(Iiimtac  a.  Sit  cnim  intcgra  fili  longi- 
tudo  CAH—  /,  et  k^R  —  b^  atque  cuidens  eft  ,  ^  x 
abeat  in  b\  mutari  s  \n\l\  erit  crgo  l/n  V(A'+-2<a^), 

aut  vero  a-zz  —ZT^^^    Poiro  eft  tangens  anguli  »ME 

rr:  ll  rr  y(xt4-iax)  '7  9"^^  fi'  infinita  apud  A;  vbi  ncmpe 
X  =  o^  adeoque  curua  haec  cum  axe  apud  A  facit  an- 

gulum  redhim.     Scd  apud  C  cadem  tangpns  fit  ^^t~* 

exnftcnte  nimirum  x~b\  quae  tangpns  non  eft  rr  o^ 
nifi  fuerit  j/cr^,  aut  CMArr  AB,  qiiod  ficri  ncquit. 
Euidcns  hinc  cft,  angulum  apud  C,  qucm  curua  '^cit 
cum  horizontali  CB^  nunquain  efle  rcdum,  ied  acutum 
lempcr. 

§.  1 3 .  Si  nunc  tcrtio  ponamus ,  fluidum  agere  in 
filnm  fuo  pondere^  fit.filum  incuruatimi  verticalirer  po- 
(itum  CAH,  rcpletum  fluido  vsque  ad  hori7ontalem 
CH,  vt  alritiido  maxima  fluidi  fit  AB=::^.  Confttvt 
cx  Hydroftaticis ,  fluidum  premcrc  in  elemcntum  quod- 
vis  M«  normaliter,  et  pertincrc  ctiam  hunc  cafum  par- 
tictilar.m  ad  fuperiorem  vniucrfalem  (§.  6.).  Notum 
parro  cft,  poGta  dcBfitate  fluidi  conftantc,  prcflTioncm 
eius  in  Mw  efle  Mw.  MK  — :-^J.  a-x  ^  vcl  ob  ds 
Tom.  V.  Nou.Com.  V  .  conftans^ 
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coiiftans,  rti  a  ^x  PhyGce  confideratsnn.  Sccf  eadem, 
Statice  confiderata ,  pro  acquilibrio  debet  efle  vti  ^ 
(§.  6.)  vel  vti  7,  hoc  cft,  vti  ^-;  (§.  lo.)  exfurgit 
hinc  pro  hac  curua  aequatio  haec ,   ad  homogeneitatem 

redafta,  ^-  z=  ^^^-y  quae  vero  commodior  effici- 
tur,  fi  pro  axe  nffumatur  (upcrficies  lluidi  ftagaantisCH, 
vbi  fit  CKc={,  KMzrzu,  BC:=zb\  erit  enim  hac 
ratione  x  =.  a  —  u^y-=:b  -  t^  dsz=:'V  [du*  -\-  dr),  et 
aqoatio  prior  primaria  mutatur    in  hanc  ^57-  —  ^,-; 

cft  autem,  ob  ^j  r=  y(^/*-+-</a')  conftaos,  xrz-^?» 
vnde  progignitur  fubftituendo  -^a^ddt  z::ududs ,  et 
inregrnndo,  adiicicodoque  nouam  conftantem  C,  Cds 
—  a^dtzz:  iU^^ds.     Vt  vero  haec  conftans  determinetur; 

'    j    .  ,  C-U*       dt        ^    . 

deducitur  cx  hac  acquationc    — r—  :=^  j-  zz  finui    an- 

guU  i»ME;  qui  angulus,  fi  ftatuanir  ujza,  abit  in  re- 

dum;    hinc    pofito   u^zza^   erit  ^i— ^»   ^^  mutator 

C  —  { tf*  ^        3<2' 

aequatio  prior  in  hanc, ; —  i,  aut  C  =  — -; 

igitur  aequatio  completa  curuae  quaefitae  crit  haec : 
%a*ds  —  u*ds  z=:  2a*dt^  aut  quadratis  membris  ,  et 
fubftituto  valore  ipfius  ds^  qui  eft  V{dt*-^du*)  y  talis 
y^i^iElS^i»)- ~  <^^  in  qoa  aequatione  eft  abfciflk 
CK=:A,  et  applicata  KM=:».  Hacc  igitur  natora  eft 
coruae,  qoae  Lintearia  vocator. 

§.  14.  Accedamui»  iam  ad  altcrum  genos  hacom 
curuamm,  io  quo  nempc  curaatura  fili .  producitur  a 
caufa  intrinfeca^  (§.  8.)  videlicet  graoitate.  Qoamois 
autem    direAiones    grauitatis  omnes  tendaot  in  centrom 

terrae, 
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tefiae,  adeoque  fint  conuergentes ,  non  parallelae:  in 
locis  tamen,  et  corporibus  illis,  quae  fub  experimenta 
noftra  cadunt, .  iUae  diredtiones  tuto  aflumi  poflunt  pa» 
rallelae,  quod  etiam  ordinarie  fuppcmitur  in  hac  traAa- 
tione.  Cum  igitur  Tidimus  in  geoere  cfft  ($.  4.)  BP:  Fig.  t. 
RV=i^-^l^'A'^-jP ,  obtinebimus  in  paraUelismo 
omniuni  harum  potentiarum /p  =:/^.'  Sunt  enim  p 
tt  q  dDO  anguli  iuteroi  inter  parallelas  CP,  DP;  hinc 
fimul  fumti  adaequant  duos  redos ,  adeoque  babent 
eundem  finum.  Praeterea  ob  eandem  hanc  caufl&m  eft 
ctiam /m/j,  nec  xxm  foz=.Jn\  quibus  fubfiitutis, 
et  diuiGone  faAa  per  aequales  Jp  et  Jq^  proditBP  :  £P 

=:^Tr:^-7W-"=/i7i-7i.7*  i   ^«  ^«o  potentia  quac 
vis  BP  eft  vti  jiji. 

$.  15.  lam  porro  fimili  ratiocinio,  quale  (upia  Fig.  j» 
(§.  6.)  alktum  fiiit,  erit /B=:/^Bp=/TBR,  quia 
BetTBR^ciunt  duosredos;  eft  autem  TBR=:BO^, 
hinc  /B  zzJWb  zn  I5 ,  pofito  finu  toto  n:  i.  Efli- 
ciunt  quoque  anguli  m  tt  n  duos  re^os,  deficiente  angu- 
loinfinite  paruo  TBR,  qui  planenulius  eft,  neque  adeo 
in  computum  venit,  nifi  vbi  in  rationem  ingteditur ; 
vnde  erit  ednm  Jn  zzjm.  Eft  hinc,  pofitis  denuo 
"Bbzzds,  BO  radio  ofculizrr,  potentia  quaeuis,  cum 
reliquis  omnibus  in  aequilibrio  fita,  vti  7^^^^:»  hoc 
eft ,  in  ratione  compofita  direda  elementi ,  et  inueria 
iimplici  radii  ofiruli,  duplicataque  finus  anguliffir.  Quam-Fig.j. 
obrem  fi  fuerint  denuo  APrr*,  PM^:^',  AM~j, 

et  pofitis  ds  conftantibus,  r=:45l^> /»  =^>  habcbi- 

V  a  tur 
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ddxif 


ilb 


tflf  potenriftMDzz— j^,-;  aot  ob  ds  conftan?,  erit 

^-   ddx 

$.  i€.  Esinde  iam  hclk  determiaatar  ctitua  iiia, 
qHam  fottmt  pondete  proprio-  foo,  ex  gnuiratis  a<f^ione, 
filiim,  ftinis,  tef  eataitila,  perfedte  flexiKs  ra  omnibus 
fuitt  puiidtis,  M  inexteofibilis,  ab  Ttroque  ei^tremo  fho 
qaofflodtKunque  liirpen& ,  in  medio  autem  fi^re  pen- 
diria,  et  piaeter^  vbique  aeqtiaKtd:  craffa.  Natti  m  xa& 
CAteanh  yis,  qoii  ekfneocum' qaodi^  venHcaliteif  defcendeJ 
He  ntdttir ,  eft  vt  pondoS'  i^u»  .elelneMi ,  qti»e'  feH^ta. 
difii  eios  eft  pfoponSooafiis^ ,  aut-  ds.  SMftice  veib  con-' 
iSdenua  haec  tis ,  ad  pfodifcendoM  aequffibrium ,  debet 
•fle  vti  Jfr  f§.  »5.).     Habeim*  ig^r  ds  z^  ^>  aw 

1  =:  5il5»  i  ^^^'  ®^  arf ^|«"  ^ebet  cdb  qtontitas'  con.» 
jQans.  Quod  vt  efficiatur ,  ponamus  hanc  conibintem 
^antitateRfi  -zt.  7571 ,  lid  hotnogerieitafcnT  reffituendam  ; 
erit  fic  57dff  ==  717* »  **"  v^o  ,  itducendo  paiillilper 
liaiK  aequattooem,  obtiiwbihir  haec  ^7  zz  ^/ ,  quae 
cft  eadeiA  cuni  ftiaf,  quam  (up^  iaueriifnus  pfo  Velarid 
Jeetttidi  cafiif  ($.  ro.).  Hieii  autenfi  cifma,  tali  refpedu 
confidcrata ,  V6ca(tur  Catenaria  vulgaris ,  quia  fbrmatur 
t  filo  aeqnalitef  craflb  ,  feu  in  oifinibiis  puriAis  (uis  ae- 
quatiter  graubto ;  qu^e  adeoqiie  eadem  eft  cum  Vclaria 
fecuhdi  calu» ,  tt  priimuiti  inueritorem  agnofcit  Gaitiaeum 
in  AU6bam€a^  Diahgo  II.  pag.  ^31^  qai  eam  UVio 
pc<3  Pan^b  Apolloriisfna  habuit;  quem  ertorem  ani- 
maduelrtit  ^dem  ytMch.  Jttf^» ,  veiam  tamen  ciirftum 
«d»  affignault  j  quod-  ia^onr  deittiWn  eft  a  teibrdtlo  tt 
itrmnUiis  ia  JU.  Srui.  l^f.  i6^u 
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$.  17.  Catenaria  antem  non  vtdgaris ,  quat^  m^ 
miru!!!  fofmiiwr  a  filo  inaeqimUrec  crafib,  quod  til 
omnib:»  fiiis  pundis  inacqtuhtcr  cft  grauttuns^  (ecuudunl 
progreilTOQeiii<  ap|>ticatartiiT)  cliniac  alicuJus  dacae  ,  opfi  * 
difiictliiis  inticnitinr.  Quoniam  nempe  aequatioMin  Ca* 
teoanae  557  :=  ^- ,  pfaeter  quitititatetn  per  fe  coii* 
flanterrv  0,  tfe»  adlmc  Tariabiles  s^  y^  et  i  itigte^im* 
iat :  yffmnKOt  quintitan  quaedani  variabfKs  M,  Ttciiaqfi# 
ex  c<MVflxi»tib«<^  ac  \pk^  Xy  /,  ^,  com^afoi^  ee  Aatttttwr 
Cacenariae  hukl»  noa  tu'g.)ris  elemcntuffi'  quodibet  hsL* 
be^e  ponJua,  fou  gn!!ii(«)efa,=:::i.Vt.  H.tbebiXiir  aurtc 
i/iVlrr  ^7,  aot  r  rrn^js  >  ^c  eft  a^,  acqtiafur 
toaftanti  sflicui  qa;»iitit.itt  Iwaiogetoeae.  Sif  hsieo  j^, 
atque  ftatuendunn  erit  ^^^  c::  -57;^  ,  ex  quo  proidiicf- 
tcrr  ^T^  rr  </.Vl.       Subftitoendo    dx*^dy'    loco 

ipQas  </jVemergit  —  S^  —  ^  '^'^  »  ^^  *l"^ 
nfarh  hic  etiam,  ob  ds  conrfans,  <i^dS:ddxz=L—dydd} 
(§.  10.)  aut  dx*ddxzz  —  dxdyddy:  orietur;  hoc  va- 
lore  fubrogito ,  aequatio  requens  y  ^*iij^«*?^tij 
zzzdM,  quae  aequatio  poteft  iacegrari ,  ec  praebet ,  iC- 
iiunta  conftante  arbitraria  C,hancC-h^z=xH.  Hinc 
primo  ex  data  talis  caruae  Cateaanoe  aquatioiie  cogno- 
lci-  poteric^  qaale  pondus  elememo  cuifibec  cribui  debeac  * 
pco  cali  corua  obCHieada,  ec  quaenam  lez  auc  progreffio 
iit  ciaflkadiBis  ja  fiiae  wc  caceaa. 

$.  z8.  Deiade  eciam  (eaindb  ex  eadem  hac 
aecfuacioae  vltima  iadicare  valebimUs ,  qiulis  curua  fub^ 
^ac  Ye\  alia  ponderis  a  grauaminfe  Jege  Cateiutia  non 

V  3  vul^aris 
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Tulgaris  fu  fiitura.  Accipimus  enim  ita  aequationecn 
intcr  x^  y  ct  j,  ct  conftantes,  pro  ratione  ipfius  M  af- 
fumtae.  Ita  fi  ftatuamus^  pondus  cuiusque  elcmenti  cur- 
vae,  feu  i/M  efle  d5\  obtinebimus  ftatim  aequationem 
ad  Catemriam  n^uJgarem.  Si  determinemus  dMzz:dVj 
aut  M  zr:y^  erit  pro  Catenaria  in.  liac  difpofitione  aequa- 
tiohaec  C^^  +  ^^.trzj^^,  aut  integrata  Cj+ax-^zlj* 
quae  eft  ad  Parabolam  ordinariam.  Imo  qualiscunque 
curua  defideretur  pro  bac  Catenaria:  poterit  femper  da- 
ri  lex  grauitatis  necefiaria  ad  hanc  Catenariam.  Re- 
quiro  ex.  gr.  vt  catenaria  afiiimat  naturam  Circuh\  cu- 
ius  aequatio  fit  ^  zi:  V{2ax--x*)\  quaero  iam,  quid  fit 
^  in  Circulo,  ct  hoc  inuenio  iil^-=:!i^^  quod  igitut 
=:M. 
Fig.  ^.  .  $.   xp^     Sit  lamina  elafiica)  non  grauis,  ac  elafti- 

citate  irbiuis  eadem  praedita  AMB,  firmata  in  A,  et 
pondere  P ,  fiiper  trochleam  D  transeuntis  fili  ope,  in 
hunc  fitum  ,  et  ad  aequilibrium  redada :  Yocatur  curua 
haec  y  quam  lamina  afiumit^  Elaftica  y  et  quaeritur  eius 
oatura.  Ducantur  AC  verticalis,  et  ad  hanc  ex  puncto 
quocunque  M  perpendiculares  M?y  mpy  et  verticalis  iti- 
dem  MQ^,  pofita  BCD  horizontali;  Concipiantur  duo 
curuae  elemenra  fxM  et  Mw,  quae  produda  in  Tet/. 
conftituant  angulum  infinite  paruum  TMf,  et  fint  cle-* 
menti  Mm  radii  oftuli  MO,  mo.  Sint  praetera,  vis 
claftica,  vbique  conftans  rr  f,APrr.v,PM=:^j  AC:::z:^^ 
AMrrs;  ctquoniam  elementum  MO— Mm  circa  hy- 
pomochlium  M  torquetur  a  potemia  quadam»  quam  po- 
nozrp;  erit  eius  potentiae  momcntum  p^MmzzeK 
ang.  TM/^  quae  b;^pothefis  quidem  eft,  fedpro  angiilo 

TM* 
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TM/  infinite  paruo,  experimentis  Pbyficis  •confirm.ua. 
Vid.  Comment.  Acad.  Scient.  Impsrial.  Tetr&pol  Tom,  III. 
p.  7x.  Retronititur  (cilicet  ela(bcitatis  incenfttas  in  elc- 
mentoMm»  quae  e(i  <?,  ab(bluendi  angalum  TM/7-4<ieo* 
que  haec  vis  mortua  eU  produdlum  ex  magnitudine  po- 
tentiae  in  celeritatem  initialem  aut  potentialem,  hoc  eft 
f  xTM/.  Huic  Yi  mortuae  antem ,  ob  aequilibriam 
prae(ens,  aequalis  eft  adio  potenciae ,  dud);ae  in  diHan^ 
tiam  fuam  a  fiilcro ,  aut  vero  p.  Mmy  vnde  dida  ae- 
quaiitas  vtriusque  huius  momenti  npp.iret,  atque  inde  de-^ 
ducitur  p  rr  ^yj\  Proiiucit  autem  hunc  eSedatn 
iaflexionis  pondns  appenfum  P ,  cuius  momentum  eft 
magnitudo  ipfios  P,  duda  in  diftatitiam  ipfius  ab  hypoK 
mochlio  MQ,  aut  vero  eft  hincpnrP-HMQ.  Ae- 
^to  autem  vtroque  hoc  valore  ipfius  p,  eruitnr  haee 
aequatio  -^,?^  —  PxQ^M  ,  aut  vero  ob  P,  e,  Mw, 
conftantes,  erit  TMt  m  rarione  ipfius  QM.  Sed  eft 
TM/ihMOot;  et  cum  quilibet  angulus  fit  vt  arcus 
ipfius  diuifus  per  ridium  fuum  ,  erit  TMfrr|2  ,  vcl 
ob  M/»  conftans,  vti  ^j^;  habetur  idcirco  jj^~M.Q; 
Pofitis  vero  M«  conftantibus  eft  MOr::^' ,  vel  vti 
;^,  et  MQ  eft  «— *,  vndc  conficitur  pro  hac  cunia 
Elaftica  tglis  pioprietas,  vt  QJA  fit  in  ratione  reciproca 
radii  ofculi  MO,  aut  -^f-=za—x,  feu  ad  <:onciliandam 
huic  aequationi  homogeneitatem, -^zr^^^^,  quae 
efl  eadem  plaoe  aequatio,  quam  fupra  inuenimus  ($.  13.) 
pio  linttaxia  y  ex  quo  patet,  vtramque  banc  curuam, 
Unteariam  ac  Elafiicamy  efle  vmm  eaaderoque. 

$.  20. 
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4.  «o.  Pari  facilittte  ex  iisdem  puncipiis  fblui 
poteft  probkma  de  furuatara  fornkis ,  cuius  partes  je 
mutuo  proprio  pondere  Jufulciuvt ,  fme  opere  caemerui\ 
<|Uod  laeob.  Bernoullius  foluit  alia  methodo,  io  Oper. 
'Bm.  II.  pag.  11x9  ;  ied  emendationem  fubtilis  alicutos 
paralogtfmi  requirente,  quae  ibidem  adieda  eft.  Notad 
autem  debet,  agi  hicde  fomice  ae(}ua]iter  \bique  craflb, 
adeoque  per  linearo  (blam  repiefentando ,  fine  latitudi* 
Be ,  cuius  partes  aequales  vbique  idem  habeant  pondus. 
Quomodo  autem  fomix  inaequaliter  craflus  iiimma  firmi- 
tate ,  fub  quiuis  exprefia  jpurua  ,  fit  conflrueodus ,  dio 
1^g«  u  ^oco  oftendimus.  Sit  itaque  ta,lis  fornix  aequaliter  Tbi- 
que  crafius  C  A  D ,  et  ipfe  fua  fe  compage  ftiflinens, 
iiae  auxilio  calcis  aut  caementi,  dum  nempe  ex  aotece« 
dentibus ,  Tires  ad  ipfum  comiellendum  a  .p^prio  pouf 
dete  impen&e,  mutuo  (e  deOruunt.  Sint  ,eius  a:^is  A  £, 
in  quoabftifla  APmr,  applicata  TM?!^,  et  ^^cus  AM 
z=is\  adeoque  pondus  arcuJi  infinite  parui  Mmizzds. 
Exponatur,  lioc  pondufculum  iineola  re&a  verticaii  M  P, 
qnod  ad  profiernendum  elementum  Mm  ciroi  hypomo- 
cUium  M,  lucratur  momentum  ex  difiantia  mN,  quae 
adeo  energia,  fi  pars  fuperioi:  M  A  abefiet ,  erit  m  M. 
mlizzdsdy  y  vel  ob  ds  confians,  yti  dy.  Reicdiiatur 
liaec  vis  grauitatis  ablbluta  in  tangentialem  Mm  et  nof 
malem  MB;  eritque  analoga  haec :  fin.  JAm?  (1): 
UV  {df)=z  fin.  wMP  (s^) :  m?  {—fm)  —  ^' ;  ^ft 
Jiinc  vis  normalis  MB,  Phyfice  fpedata,  ex  natura  pon- 
deris  MP,  debcat  eife  vti  dy*.  Sed  eadem  vis  Statice 
confiderata  debet  eflie  vti  p  ($.  ^);  habemuseigo  pro 
curua  icttmcis  defiderata  aequationem  haoc,  4^*=f,  tcI 

ob 
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•k  '  ▼<»  Sd»  (§*  »o.)  feqHeptef  j  <j''=?'^,  q»a«  *(i 
«adiein  cum  Yelariae  acqdStione  ($.  xo.)  (ecundj  cafus, 
avt  cum  Catenaria  -virigari  ($.  i<(.)  Vnde  patet,  quod 
Uc'  BemottlSus  h  c.  ct  Ikmd,  Gregorim  prinnus  in 
A.  £.  x<^98.  p^.  3Qp,  indicaFant,  curuaturam  fotnicia 
meoiorati ,  aequaliter  denfi ,  eaoden^  e0e  cum  curuatui» 
Catenariae  -vulgaris.  Cum  itaque  iam  ex  principio  pu-* 
re  mecbanico  aeqnationes  et  natnrae  harum  curuamm 
erntae  fint:  de  Tlterioribus  harum  curuarum  proprieta^ 
tibus,  pulcherrimis  fime  et  fingularibus,  ab  aliis  iani 
eDumer^ris  et  expc^tis,  nihil  amplius  addimus. 

$.  £X.  Std  de  eadem  hae  Catenaria  fciendani 
eft ,  eandem  tanquam  lineam  ktitudine  carentem  ,  in*) 
Terfiira  ,  et  yerticaliter  eredam  ,  in  ae<pilibrio  maberQ 
minime  poflfe,  nifi  concipiatur  grauitatis  adio  luriiim 
'veria,  et  extiorfum  diieda.  Qiiod  Tero  cum  ad  fort 
nices  applicari  nequeat:  Tidebimus  alia  etiam  methodo, 
aempe  Bertmtlliana,  ied  correda,.  et  paralogismo  /.  ^., 
libera,  (|uomodo  curaatura  foraicis,  cuius  panes  fe  mu- 
tuo  proprio  pondere  iiifiiilciunt,  fine  opere  caemenri,  fit 
indaganda.  Sit  igitur  linea  curua  quaefita  interior 
AMD,  fiue  concauitas  tbmicis ,  eidemque  fub  l^ritudine 
quauis  parollela  alia  CB£,  fiue  conuexitas  foroicis.  Fig  d. 
Afliimatur  cuneus  quilibet  infinite  paruus,  ibrnicem  con- 
(lituens  BMm^,  contentus  intra  duos  radios  ofculi 
proximos  M  O,  mO^  extrodiim  protenibs  in  B  et  ^, 
fitque  Mp  paralleia  ipfi  w^,  ita  \t  Bp  fit  differentia 
lateris  interioris  M;»,  et  exterioris  B^,  ponaturque  mo- 
re  (olitQ  A?z=:Xy  ?TA  zzjf^  AM  — /,  critqiie  pondus 
buius  cunei,  ob  aUitudinem,  et  latjtqdinem,  denfitatem* 
Jom.VNou.Cora.  X  quc 
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que  eiuSy  confhntes,  irti  ds.  Sed  hoc  pofitam  tfk  in 
plano  inclinato  mO^  ynde  erit  poodus  abfohitum  {ds)i 
pondus  refpe<aiv.  rr  mO  :  mS  =:  M/w  :  «Q^,  cA  trian- 
gula  fimilia  iwSO  et  mQJAz:zds :  dy  ^  vndc  elicitur 
pondus  re(ped:iuum  cunei,  quo  delabi .  conatur,  in  plano 
(iio  inclinato  =  ^^ ;  ac  quident  tali  potentia  attoUet 
partem  fomicis  (iiperiorem  CAMB,  fi  deiabatur^  et 
parte  fua  latiori  B^  intra  angulum  ^ob  intrudatur. 
Haec  autem  ipfa  fbraicis  pars  fuperior  foluta  CAMB 
pondere  (iio  deprimit,  et  refiftit  hinc  eleuationi  perpen^ 
diculariter  in  BM;  et  cum  eius  pondus  fit  vti  i,  vertik 
caliter  deorfiim  nittns  /  poterit  illud  exprimi  per  MQ^^ 
quia  in  tempufculo  infinite  paruo  pundum  j  per  tan- 
tuttdem  fpatii  verticaliter  deorfiim  promouetur,  ac  cen- 
tnim  grauitatis  in  CAMB.  Sit  igitur  MQ=J,  et 
re(bluatur  in  laterales  MR  et  Mm,  illam  horizonti  pa- 
rallelam,  et  hanc  in  latus  BM  perpendicularem »  ac  as^ 
fumto  finu  totor^  i,  erit  fmus  MwQ^  (^)  :  MQ  {$) 
~  fin.  tot.  (i) :  M»^,  hoc  eft  ad  vim  prementem  per- 
pendicularem  ad  MB,  quae  adeoque  erit  r:  ^^.  Cum 
igitur  cuneus  delabatur  per  integram  fuam  latitudinem 
(3  M^  habebit  pre(fionem,  quae  aequalis  efi  potentiae  ipfi 
multiplicatae  in  fuam  viam  percur&m  tempore  infinite 
paruo ,  vel  in  fuam  celeritatem  elcmentarem  ,  hoc  cft, 
(i//xj3M.)  Interea  yero  eleuabit  fbrnicis  partem  fu- 
periorem  fpatiolo  pB,  quae  ex  fimili  rationc  perpendi- 
culariter  in  BM  deorfum  premit  quantitate  hac,  (^^(^B.) 
Quod  fi  nunc  hae  duac  priffioncs ,  dirciSle  fibi  contra- 
riae,  ponantur  aequales :  orietur  aequilibrium,  vt  neque 
cuneus  delabi,  neque  pars  fuperior  fbrnicis  attolli^  podit. 

Erit 
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Erit  itaque  rfj'.  (3M  =:  a$.  ^B.       Sed  ob  feAorcs  fi- 

inilcs  OwM,  et  MpB  oritur    0«    (r):    i»M(</i) 

=:  pM  :  |3B,  hinc  |3B,  =  *^ ,    quod    in    acquatione 

praccedcnte    fiibftitutum  eflScit  ^/j'.  (3M  rry^.x  ^  M, 

aut  vcro  </j'  n:  ^^5«     Ponamus  iam  cum  BertiouJRo^  dy 

cfle  conftans,  ex  quo  radius  ofculi  r  cruitur  zr  7^-^  ji  > 

qui   valor    fubrogatus    cfficit    i  zz.  jrcTT   ^^^   s  ddx 

^dsdxz=:Ot     tcI    integrando     ~  =l  -^ ,     ob  djf 

confians,    et   accepta    noua.  conftante  a^    yt  aequatio 

homogcnea    reddatur.     £x  hac  igitur  aequatione  oritur 

haec :    sdyzz:  ad  Xy  quam  fHpra  vidimus  efle  ad  Ve* 

lariam  fecundi  caius,  ($.  10.)  aut  vero  ad  Catcnariam 

Tulgarem  ;  (§.  16)  vnde  conftat ,   quaefitam  hanc  cur« 

Tam    interiotem    fomicis   AMD  cfle  Qtenariam  inuer« 

£iro.       Quia    Tcro  planum  inclinatum  bmO  fupponitut 

perfede  politum :  hinc  cimeus  non  poterit  in  eo  defcen. 

dere  rotando,  neque  adco  opus  eft,    Tt  hic  cafiis  confi* 

derctur,    (vid.    Comntent.  Acad.  Scient.  Imper.  fetrop, 

Tomo   XII f  pag,    a6^,}    vti  io  iblutioBe  Bemouliiana 

fidum  fuit. 
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CALCVLI     SlMVVM. 

At^on  U  Ef^LERO. 

EK  quo  calculus  (inuum  in  analyfia  eft  receptus,  iu 
Yt  finus )  cofinus  ac  tangentes  angulorum  legibui 
calculi  aeque  fint  fubiedi,  ac  logarithmi  atque  adeo 
ipfile  qUantitates  aig^raicae,  ma^ima  fine  dubio  incre. 
bienta  Analyfis  cepifle  eft  cenfendd.  Logaritbmi  qui- 
dem  ^ttm  a  primis  fere  Aoalyfeos  fiiblimioris  ittitiii 
Ibter  •quantitates  analyticas  referri  iiint  coepti ,  iisque 
imprimis  calculos  exponentiatium  Cuins  inuentionem  Cei. 
lob.  BerfmiH  b.  m.  iure  fibi  yindicaUdrat,  acceptus  eft 
Iferendus :  cuius  beneficio,  Vt  fiunc  quidem  Tel  tyroni" 
hVA  cunftat ,  plurimae  praedarae  inuentionei  in  medium 
fimt  ptolatae.  Quae  calculi  accelTio  in  hoc  potiffimnm 
conftabat ,  vt  logarithmi  non  fblum  idonefs  charaidteri- 
bus  in  calcutum  cffeat  induAi,  fed  etiAm  certae  regulae 
ibibilitae,  fecundum  quas  omoes  analyleos  operationes 
aeque  in  logarithmis  expedire  liceat ,  atque  in  quantita* 
tibus  algebraicis.  Simiti  autem  modo  mihi  equidem 
angulorum  finus  'tangentesque  primus  in  calculum  ita 
nuuaiuliflc  TidTOr,  vt  infhr  teliqnaram  qnamitatuflfi  tra- 
dari ,  cundaeque  operationes  fine  vllo  impedimento 
peragi  poflfent.  Etfi  autem  haec  res  haud  magni  mo^ 
menti  ^miTe  Vid^r,  dUffi  maXiftiam  partem  in  cha- 
raderilHis  efl  fita,  qtitbus  in  calculo  ad  eas  quantitates 
defignandas  Tti  foleo  \  quandoquidem  regulae  eas  tam 
per  difiereotiationemi  quam  int^rationem}  euoluendi  iam 

pridem 
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pridem  font  eiucde :  tameh  hatc  ffrfa  dOtandi  filtio  pod^ 
modum  vniuciiae  analyfi  .  tabfii  attalit  adiiinneiita  ^  te 
fiouimi  fere  campum  ^tefeciilb  videatut ,  iii  quo  Geo* 
mctrae  noa  fine  notabili  elaboraueriot  fii^cftu»  Ac  d 
quidem  ipfius  Analyfis  praefiantiam  (pedlamus ,  eam 
piaecipue  (oli  idoneo^  quanticates  fignis  deuotandi  modo 
cribuendam  efl&  deprehendimus ,  quo  minus  erit  miran^ 
dum  ,  fi  commoda  finuum  in  algorithmum  iAtrodudid 
taotiim  lucri  attulcrit.  ^leqoe  vero  hoc  Ihbfidib  folurti 
calculi  y  qui  faepenumero  fierent  maxime  proliiii  tt  in^ 
tricati ,  miram  in  modum  contrahuntur  ^  quod  quidem 
iam  efiec  e^imium  commodum  :  fed  etiam  huius  cal^ 
culi  finuutn  ope  problemata  alioquin  difncillima  iati& 
expedite  relblui  pofiunt ;  Cuius  quidem  ret  iam  cotri* 
phira  fpeCimina  emnt,  tion  folum  a  me»  ied  ctiam  alv 
aliis,  exhibita. '  Vtilitas  autem  huius  cakuli  imprimis  iri 
problematis  mechanicis  cemitur,  multo  maxime  autenn 
in  Aftronomia  ^  Theoretica ,  vbi  totiim  ncgotium  a^ 
computum  aftgubmm  redticitur,  ita  vt  fine  huius  calcu* 
li  fiibfidio  vix  quicquam  fit  expedafKium.  Quae  nuhc 
certe  de  Lunae  moiu  anomalo ,  ac  planetiirum  pertur- 
bationibus  ab  mi^tua  eoram  a^iiione  oriundis  iiint  eruta) 
httic  calculd  pociflimum  accepta  fiint  fereada  ^  neque  et 
hac  parte  Aftronomia  maiora  incrementa  aatc  cottlequi 
pofle  videtur^  quam  hic  ipCt  caiculus  ad  inaioreln  per^- 
fedionis  graduro  fiierit  eued):us«  Minime  ergo  erunt 
contemnenda  ^  quae  in  ifthck:  calculo  elaborando  vite- 
riusque  excolendo  ver&ntur^  atque  cum  refolutio  pote-* 
flatum  tam  flnuum,  quarh  cofinuum,  in  finus  cofinusue 
iimpJiees  maximi  ^t  momeuti^   et  in  Adronomicis  in« 

X  3  ^efti- 
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Teffigitionflms  sbfblnte  neceflaria ,  edunfi  lanB  hloe 
inde  nonnulla  huc  fpedanda  protulerim ,  tamen  hand 
absrefbre  arbitrQr,  fi  faoc  cgregium  ai;gumentum  (hidio- 
fius.pertra^uero. 

L  E  M  M  A. 
I,  Valor  huius  fbrmulae  imaginariae  (cof.  <J)-4-y-x. 
fin.  <PY  cft  cof.  » 0  -f-y  -  X.  fin.  n  (p,  huius  autem  for- 
mulae  imaginariac  (cof.Cj)  — V  — i.fin.^/  valoc  cft  cjf. 
» <I>  -  V  •-  1.  fin. »  Cl>. 

DEMONSTRATIO. 

Si  enim  habeantur  duo  anguli  (J)  et  ct,  erit  ha- 
rum  duarum  fbrmnlarum  produdum  (cof.Cl)+y— i.fin.cp) 
(  cof.  «  H-  y  -  I.  fin.a)  =  cof.  0c(£a-  fin.  (j)  fin.  «t 
-t-  (fin.  (p.cof.  a  -4-  cof.  Cf)  fin.  a)  y  ~  i.  Conftat  au- 
tem  effe  cof.  Cpcof.  a-fin.  Cj^fin.  a=:  cof.  (Cj)-!- a) 
et  Cn.  Cj)  cof.  a  -h  cof.  $>  fin.  a  =  fin.  ( C|)  -f-  a ) ,  vnde 
illud  produdum  erit  i=  "cof.  (Cj) + a}+ y  - 1 ,  fin.  (Cf) + «). 
Sit  iam  ar=(J)  eritque 

.  (cof.,Cl)-Hy~i.fin,C|))«z=cof.2Cl)-f-y-i.fln.24). 
Haec  ibrmula  denuo  per  cof.  a  -f-  y  -  i.  fin.  <£  mul- 
tipUcata  dabit  cof.  (2  Cj)  -f-  o)-^y- 1  fin.(a  Cl)  -4-  a) 
ac.pofito  a  =  Cj)  •    * 

(cof.  ^-HV- I.  fin.Cl))»  rr  cof.  3(J)-f.y-i.fin.  3  (J) 
Quac  fi  denuo  per  cof.  a  -h  y-  i.fin.  a  mukiblicetur, 
ac  ponatur  a  =  (J),  dabit 

(cof.  CJ)  -H  y-  X.  fin.(J))*  =  co(:4<p4-y-i.fin.4Cl> 
hocquc  modo  generatim  colligitur  forc 

(coC 
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(cof.  0  -h  V- 1 .  fin.  4))"  z=  cof. « (p  -+- V  - 1 .  fitt,  ;<  (J>, 
■  Ciim  autem  expreffio  V  —  i  natura  fua  figoi  amb^* 
tatem  innoluat ,  eric  ob  eandem  rationem 

(cof.  C|>— V— i.fin.  C|>j"  =  cor»<I)  — ■/— I.  fin.«Cl)     . 

C  O  R  O  L  L. 

2.  Si  eigo  breuitatis  gratia  ponatur : 

cof  (PH-y-i.fin.(t)3:«  et  cof  C^-V- i.fin.  (|>  =:« 
cum  fit«"  -cof.«Cl>-i-y-i.fin.»C|>  et  v»-con«(]>  -V-i.fin.nCj) 
crit  «"  -f-  v"  rz  2  cof  »  (p  et  «*  -  v"  =  aV-i  .fin./i()>. 
Confiat  autem  efie  «v  r=  i.  ^ 

PROBLEMA     X. 

3.  Foteftatem  quamcunque  cofinus  cuiuspiam  ao- 
guli  in  cofinus  fimplices  conueitere,  ita  vt  nufquam  duo 
pluresue  occurrant  cofinus  in  fe  inuicem  multiplicati. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Sit  (cof  Cl>)"feu  cof.  (^''(has  enim  defignationes  pra* 
fynonimis  habeo)  potefias  propofita  ad  modum  praeicri- 
ptum  cohuertenda.     Ponatur  Yt  ante 

cof.(I>+y— I.  fin. (}>=:«  ct  cof.(J>-y-i.fin.C|>-v, 
eritque  tof  Cl>  — 1(«+'^)  > 

ideoque   cof.  ((>'*  = ;  —  feu  2«  cof  CP"  =:  {n^vf 

Quae    poreftas   binomialis   folito    modo    euduatur/    Tt 
prodeat: 

2"  col.  Cly  rr  «»+ »  ««-'v4-  "1^^«"-*«*  +-^7rrr  «"-'«>».  -H  •etc. 
fimilisque  expreflio  prodit,  fi  litterae  u  €t  v  permutea-j 
tur.    Additis  ergo  his  duabus  exprefiionibus  prodit 

iM-.cofCp"-«»-H/'4-5-(a«-Hv*-*]»«;+'^,^\«'^+«'»-»)BH>»+ 

ct 


et  ob  uv^z  1  babebidir  (jiuideiido  per  a, 

Venim  cum  fit  «*-+-«?"  zr  a  coC  » ((),  pertpicuum  eft 
fore : 

a«cor(J)«=cof.«Cl5+>f(«-i)<I>+5^'cor(«-4)<lH*-^7C^^^^^ 

la  ^  ferie  cum  ad  cofinus  angulorum  oegatiuorum 
piBnienitur  notandum  eft  eoi  conuenire  cum  cdinibai 
eoiundem  angiilotum  affimiatiue  fumtoram ,  icu  cfle 
coC  {n-m)  ^zzcoL  {m-n)  0.  Q.  E.  I. 

C  b  R  O  L  I-.   ;. 

4.  $i  fic  ff  i:r  I.  oit  2  cof.  <j)  z=:cor.4)-t-(of  0 
=:  a  coC  C^;  at  fi  «  2=  2  babetur  a»  cof.Cjy  =:  coC  a  0 
•+-  a  coC  o  <p  -f-  ^pC  2  ([>  2=  tt  goC  2  (J>  -+-  2.  Sit 
n,=^  3|  eritque  2*  coC(J)»  zr  coC  3  (fJ  -h  3  coC  <j>  -f-  3  coC  (p 
-+r  coC  3  <()  ==  :%  coC  3  Cj)  -H  tf  coC  (fj.  Sit  j^zi  4  erit 
2»  coC  (p*  =  coC  4  (()  -4-  4  coC  2  0  -f-  tf  wC  Q  0+  4 
coC  a  (|)  •+-.  coC  4  (p,  ideoqu^  cqm  finguli  termini  prae- 
ter  medium  bis  occurrant,  ob  coi  o  (|)  z=  x  erit : 

a*  coC  (|)*  —  a  coC  4  (t>  ri-  8  doC  a  (})  -j-  ^. 

C  O  R  O  L  L.     a. 

5.  Idem  hbc  femper  vfu  venit,  quoties  n  efi  no*. 
mems  integer  af^rmatiuus ,.  yt.  (eries  a  fine  (cripta  eadem 
prodeat,  id^oqu^  fingiiM  terpijni  praeter  medium  bis  oc-- 

"  ctHiant.  '  Medius  autem  terminns  adeft  quoties  n  eft 
numerus  pac ,  c^usque  hoc  tennino  cootentus  abit  ia 
vnitat^m» 

COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     3. 

6.  (Jucidi]  tt%o  tertnidl  seqbales  ab  mitfo  tt  fine 
coniungantur ,  et  tota  (eries  per  2  diuidatur,  iidem  hfl* 
bebofttnt  cotfficicfptbs  C^\i  antfe ,  nifl  quod  termini  con* 
Ibntis,  fi  quis  adeft,  coediciens  in  fui  (emiflem  fit  traas- 
mutandiis.  Vnde  Hae  transfbrmationes,  qiioties  n  fiieiic 
nQhrerus  integer  pdfitiiiaS)  ita  fe  habebunt : 

I  cor.  (p  =  cof.  <(> 
a  cof.  ({)»=  cof.  2  (J)  H-  |.  » 
4  cqf.  $»=  cof,  3  ^  -H  3  cof.  4> 
8  cof.  (p*dz  cof.  4  (j>  -4-  4  cof.  a  4>  -f-  V  tf 
16  c6f.  ([)*=:  cbf.  ^  4^  4-  5  cbf.  3  <^  -h  10  cof.4> 
32  cof.  4>*=:  cof.  6(^-^6  cof.  4(j>4- 15  cof  2  ((>-|-  J.20 
^4  coT  (I>'=r  cof.  7  (p  -i-  7  cof.  ^  (j)  -H  a  i  cof.  3(I>  -H  35  cof.  4> 
182  cof.  4>'  =  cof.  8  $  +  8  cof.  tf  (p-v  28cof.4(p-h  5tfcof.2^-f  27« 

«tc. 

C  O  R  O  L  L.     4. 

.7.  Si  exponens  »  fit  numerus  negaduos  ,*  expres* 
fio  inuenta  in  feriem  abit  infinitam,  ficque  fiet: 
«lisrs  :=:  co(.  <p  —  cof.  3^  -t-coT.^^)  — coC^ip  -fcorp^  —  «e, 
j^^jT^rrcof.ac^— 2con4<p-+-3cof.<y<p— 4a)C8<p'+-5cd'.io^— ffcof.ia^.+.«ie, 
rsj^^cons^— 3CoCj4)-*-tfcof7(p— i<xor.i)f>-+-X5Cof.ii  <p— 2icor.i39-t-  en, 
iT^/ji^  =:cofv0--4cof.0(p  -Moc(^.8$— Sccof  1 0|^-»-3$cof.i2$~-5ecof.x44)-f<«e. 

etc. 

Tom.y.Nou.Coixi.  t  COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     i, 

8.  Qmtk  etiam  fi  n  fucrit  numeru»  ^&m,  ferief 
notatu  dlgnae  prodeoht. 

yacor.(p-cof4ClH-5cofJ(p-i^cof.|C|3+ifJ^cof.^-iiScof/f    +  efe 

y^/4~C0r.I(p-JC0r|(I)+l;iC0f.fC^f^*COf  ^+i^of.^  -  CtC. 

Ybi    coefSciences   plane    fiint  Hdemy  qui  in  excradioQe 
radicis  ex  bino»>io  more  coofueto  erut  foleat: 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

9.  Plerumque  commodius  efl:,  fonnulas  m  coiolt.  3 
traditas,  fi  /r  eft  numeru»  inceger  pofitiuuSy  oidine  ki- 
Ter(b  exhibeifCir  Tum  antem  conueniec  eas  ia  dua» 
clafles  dlftribui ,  prout  exponens  n  fueric  nunierus  par^ 
Tei  impar.  Cafu  quidem^  quo  n  eft  tmmeni^  par^  eae 
ita  fe  habebunt. 

t  «(/;$•  —  I  ^  eo/Va  0'  * 

•  «/•$♦   —  s   -+-  ♦«y.  «$-4^oqr.-*  0 
„<»/.$•    ~  10-+- i-scq/:  a(J)-H6cqf..^(p-f^co/.tf  ^ 
iitcoj.  <t*   m  35-f-  56co/^»OH-28*q/:4(p-4-rCo/.'<5CP-4-co/.«^ 
5iico/.(p'o—  ia64.„o#o/.a(f-f-,20Co/.^$-+-4:5Co/.^(p-4»iOco/,»:P-4-<»Cio^ 

€tC. 

In  genere  autem  ft  fuerk  n  r:::  4  k  crit 

ctc. 

Alttro  deiode  ealu,  quo  eft  »  numenii  impar,  erlt 

xcoT. 
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icor.(l5  =  cof.CjJ 
4con4)*—   3cof.<p-+-oof.30 
ftfcof.Cp'  — xocofCp-h    5co(.3  0-f-cof  5(1) 
tf4cof.0'rz:  35  cof  <pH-  ai  cof.  3<p4-7cof  5^+cof.7(J) 
ft56cof.<^»=ri2(Jcof  (pH-  84  cof  3  (p  -4-  36  cof  5  (J> 

-4-  pcof  7  (p +cor.9  <}> 
loi4cot([)"=:;4tf2cof.^+33ocof  3  (p  +  165  cof  5  (p 
^  55  cof  7^  4- 1  i<:of  s>$+cof  ii4> 
etc. 

in  genere  aatem  fi  fit  nzzzv—i  erit 

»-'coC0)'-='-=^.=^!2;jcof.$+'-^^:^lrf^i  cof.  3  <^ 

ctc. 

P  K  O  B  L  E  M  A      II. 

xo.  Potellarcm  quamcunque  fimis  cuiuspiam  angu- 
li  in  finus  cofinusue  (implices  conuertere,  ita  \t  misquam 
dno  finiis  ^el  cofinus  occurranc  in  fe  inmcem  mul- 
tiplicati« 

S  O  L  V  T  1  O. 
Hoc  problema  cx  praccedenti  facile  (bluitun    Pofito 
cnim   (p— 90°— vj/,  fit  cof.  (prrfin.  \J^,   ideoque  cx- 
preflTio  pro  poteftatc  cof.  (J)"  inucnta  iam  pro  potedate 
(in-   \(y*  valcbit-     Tum  autcm  erit ; 
cof.  ^^zz  —  cof.  2  \[/    ;     cof.  3  (Ji  =:  ~  fin.  3  v|/ 
cof.  4  0  rn  +  cof  4  v|y    ;     cof.  5  0  =  +  fin.  5  v(y 
cof.  5  ^  —  —  cof.  6  vp    j     cof.7  (J)  =  -  fin.  7  vp  etc 

Y  a  <2P^- 
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Quoties  ergo  n  eft  numerus  iateger ,  pro  fradi^  eaim 
haec  redudio  miaus  c(Mnm6de  inflitui  poteft,  fequeDtet 
obtiuehuntur  redudiones: 

ifin.v|/  z:;     fin.  \j/ 

a  fio.  4*'== — cof.  a  \|y + J.  ft 

4fin.\|/*— —  fin.  3  v|/4- 3  fip.  v|/ 

8fin.\i/*=:+cof.4\['--4Cof.ftv|/-f-    J.tf 
i6fin.\l/*r=+ fin.5v|/— 5fin.  3\|/  +  iofin.     v|/ ^ 
3afia.\l/"rr:— cof.tfv[/  +  <fcof.4v|/  — i5cof.  4\|/+-|.  ao 
tf4fin.\j/'r:— fin.7\j/+7fin.  s<i/—ti.i  fin.3\|/  +  35  fin.<|> 

128  ^D.  vi/*=:+cof.  8  \|/  —  8  cof.  5  \|/  +  a8  cof.  4\|/  —  ^tfcof  a  v|/  +J.70 

etc. 

Pro  valoribus  autem  negatiuis  ipfius  n  habebitur : 

^Ij^  =+fia.  \I/+  fio.3\|/+  fin.5vp+  fin.  7v^+  fin.  9\|/+etc. 
~i^r=-cof.a\l/-:acor4\i/-  3cof6\|/-4Cof.  8\|/—  5cof.  ib\|;-etc. 
-jr^ijp  =r— fin.3v|/-3fin.5v^--  ^fin.7v|/-iofin.  pvi^-i^fin.ii  vp-etc. 
Ij5;j^= +C0f.4vl/+4Cpf.^vl'+.i  ocof  8  vi/+aocQf.  i  o  ^{/+5  3  cof.i  a  \j/+etc. 
|^j^=:+fin.5  vi/+5fin.7  v|/+i  5fin.9vl/+35fin.  1 1  vi/+7ofin.  1 3\i/+erc. 

etc. 

Hinc   eigo   qnadruplices   fbrmulae    gjeneniles   elif^iaotnr, 
prout  n  fiierit  ourperus  formae  Tel  4»/,  vel+^— i,  Tel 
4W-a,  vel  4W-3»  caeque  eruat : 
2*»-'fin.\l/*"=cof  4Wvi/-4«Kon(4W-a)vi/+-^2tt2t^^  \|/ 

-^^^•^-'cof.C^^i-tf^vi/' 


«♦«^«an.x|;*^'=~nn.(4.i»-i)xt/+(4«-i)(m.(4»-3)v^-^^T^^ 
^(j2=iI*ar_*)^*^>fin.(4J«-7)v|^  .... 

T'1 ^~ir^    ».       •  (am— ,jW-V 

a*«-'fm.\iy*«-»z=  -  cof.  (4  w  -  ft)  \^+ (+«  -a)cof.(4»-4)4» 


•     •     • 


•      • 


1  i^-L!!lrr'^tfi-~"'^''^~*^ ^*^^ 

+  5     I.  I.  j        .....  (zm-i) 

a*™-*  fin.  vly*'"-»^: + fm.  (4W-3)  ^^-(4»»- 5  )fin.  (4JW-5)v|' 
^-^-^^^^M^-^7)vP--^-^^f^'T-W(4^-9)xl. 

Simili  nu)(io  fi  »  fit  nnmeras  negatiuus  integer  quatcrnat 
habebimus  fiirmulas  generales : 
X  «  4J»(4J»4»i) 

^jj^-^=-V-cof.4Wv|/+-4OTCor(4^+-a)v|^-l-  ^    .^     cpC(4ffl  +  4) v^- 

4-^*=^'^'fin^(4W-i-5)vl/  •+-  ^^^~^fiflu(4«+T)^-4-«c. 
'    "^J^f^*«4r.=-cof(4WH-a)vl/-(4JW-^ 

~^'-?t^cof  (4w+.(J)vi.-^*^=±^  -ctc. 

a**^»fmv|/*^~"^'^^'^^^"^^*^^^^°'^^""*"^^'^ 

-iS2=ie^5l2d=lVm.(4W^ 

Sicque  quoties  »  eft  numerus  int^er,  fiue  pofitiuus,  fiue 

n^tiuus,  poreftas  finus  finwj:»''  defideiato  modo  refolui- 

tnr.    Q;  E.  F. 

Y  3  COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     I. 

II.  Quoti©  crgo  «  cft  numerus  p«r,  fiue  pofiti- 
yv%  fiue  negatiuus,  poteftas  fin.  vjy"  rcfoluitur  in  cofiuoi 
fimplice»  angulorum  mulriploruro  ipfius  v|/.  Ski  autem  n 
fiierit  numerus  impar,  poteftas  fin.  xf/»  refoluiturin  fina 
firoplicei  angulorum  multiptoium  ipfius  xj/. 

C  O  R  O  L  L.     2. 

12.     Quodfi  »  feerit  numerus  integer  pofitiuus   at- 
juc    exprcfliones  inuentae  retro  difponantur,    quaternae    ' 
formulac    fupra   datae    in  binas  incidum.       Pro  oaribut 
enfm  cxponentibus  erit:  *^ 

afin.vj>»=:     i-cofavl/ 
Sfin.x^*  =     3-     4Cof  2\|/H-cof.4\|/ 
32fin.vj/«=  lo-  iscofavj/^     ficof.4vI/-cortfv|/ 
ia8fin.vi/«=  35-  5<Jcof.2v|/-f.  aScof^vl/-  uj.6y\, 

.5"fin.v|/-=ri2<J-«ocofavi/H-«ocQf4v|/-^c^tf^ 
««.•/i     I..      ,  -+-iocof8v|/-co(io\l/ 

fl048fin.v|/-=4<ya-7p2cof2vf/-t-495cof.4vj/-aaocof.tfvl/ 

>     -  -+^^cof-8vp-i2cof.io\f/-f-cdniavj/ 

etc. 
«tqne  gencratfm  erit: 

ft"-'fin  0.»^>-»  2:!llv=lX^v-0 • . . (V4-.)      ;vfMu^,> ,  ■  ^,.,  ,j 

i<.il.Y"v  •;•••/  ^*~»** •    *^  ~  rT7::7o^cof.dv^ 
-^  o  ..  ,  ....(^4)Coi.«v— Tr7.-r:r7:^;jcofiovj/ 

ctc. 

COROL. 
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C  O  R  a  L  L.     3. 

13.  Fco   iiDparibus   aacem   exponeotibiM  habe^ 
bhar: 

xfin.vp  r=fin.v(/ 
4fin.vi/  «n     3fia.4'-fin.3\t/ 
itffin.^'*^  lofin.xjy-    5fin.3v|/4-fin.5\|/ 
tf+fin.\i/'r=  35fin>i'-  aifin.^vj/H-     7fin.5^p-fin74'. 
*5tffin.4/*=rxatffin.\i/-  84fia.3vi/-f-  3<^fin.5\j/ pfin^vl/ . 

-+-fin.^\(> 
ioa4.fin.\i/"=r4i^afin.\(/-330fin.3vp-Hi^5fin.5^-55fin-7\i/ 

-4- 1  ifinpv^-fin.  I X  \j/ 
ctc. 
pto  quibus  formuk  generalis  efi; 

,  (iV-OUv-i).j_;(y+s)-  ,       (tv-iytV-«). .  ■  (H6j/;_    ,,.f, 

ctc. 

S  C  H  OL  I  ON. 

14.  Patet  ergo,  fi  poteilas  finos  cdiuspiam  an- 
gqli  velut  fin.  (|y  occurrac,  refolutionem  commode  ia« 
llitui  noB  pofie,  nifi  n  fit  numenis  integer,  fiue  fitpo« 
fitiuu^  fiuc  negatitius:  lioc  autem  cafu  quadmplicei 
prodire  formulas ,  proot  exponens  n  fterit  numenis  ibr'  •, 
mae  tcI  4«,  tcI  ^a-l-i,  tcI  40 +  i,  vel  4a-h3; 
quae  diftinAiO  aon  efi  neccflaria ,  fi  qaaeitio  efi  de  po- 
tefiate  cofinus  cuiuspiam.  loterim  eimeo  fi  »  efi  nu- 
xnerus  fi^dus,  ibrmiikie  pro  tefolutione  poteftitum  cofi- 
Btis  huc  iK»  difficHker  ttaducttncar)  cum  finu»  in  coiS^ 
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num  transmutari  poffit.  Pfefito  eriim  (P  rr  po*  —  (J> 
crit 

y2Gn.Cl)rrcof.iCj)-t-lcof.|Cl)--ncof.|(})-H^cof.iiCl)--ctc.i 
^^    ^cofiCp-JcoriCP+ilfcon^Cli^i^cor^+etc. 

Verum  fi  produ(^m  proponatur  huiusmodi  fin.  C^"". 
cof.  ({)",  quod  in  fim|^c6s  finus  cofinusue  fit  rciblueD- 
dotji ,  hoc  comroode  fieri  ndquit,  nid  exponens  m  fit 
tjumerus  integer)  fiue  pofitiuus,  fiiHe  negatiuus ,  tumqne 
<)U!atuOr  conftituendi  funt  cafus,  prout  m  fiierit  numerus 
formae,  Tcl^ot,  tel  4ot-f-*>  ▼el4d-H-2,vel4a-f-3- 
SecundtHb  hos  ergo  quatemos  cafiis  rcibluticnem  fbrmn- 
lae  fin.  (P",  cof.  CP"  eruam,  tbi  quidem  notandum  eft» 
exponentem  n  nulli  refiriiS^oni  efle  fubit(^uihn ,  ita  M 
noafolunri  numetos  iategios,  fed  titiam  fia<ft05,  at<^ 
tdco  iritidonalcs ,  deuotare  poffit. 

P  R  O  B  L  E  M  A     3. 

15.  Huiusmodi  produdtum  fin.  ()>".  cof.  <}>*,  im. 
tpo  exponens  m  efi  numeru$  itate^ger  fi>rmae  4«,  ui 
fiQUft  ^iMUlusue  finipficcs  reibluere. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Ponatur  cof.  <?)*<- V-x.  fin.$ii:«etcon$-y-i. 
io.(]>^^,  crit; 


€ot  <p=:: — ^  et  fin,  0  r::  ppr^— 

-•tcof.y$=5  — ^•^ctfiB.y$i:3  iT^F 

pioptcn- 
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propterea  quod    per   lennma  habcmus : 

cof.  v^-i-y-x.  fin.  j<p::zit»  et  coC  vCP-V-r.  fio.v4)=:«» 

Formula  ergo  propofita  fin.  Cp'*  cof.  q)"  abit  in  -^rn- — ^  -  ~ 

etquiai»e(l  numerus  int^r  fonrne  ^.a  crit  {V-iy^zz-t-i  ; 
ideoque   habebitur: 

fin.  (p«  cof.  (I)"=  — ^— fiuc 

a^^rMi.Cp^coC^^^^tf-vrCtf-Hv^^rrB^^+^Ci-^)  (4--j 

Sit  breuitatis  gratia  ^  =r«,  atqu^  in  (eriem  conuerti 
oportet  hanc  expre(fionem  (i—«)™(i -+-«)",  quae  voce" 
turi=:S,.eritque 

/S=:ot/(i— «)-f-«/(i-t-«)  et  differcutiando 

Ponatur  «— «i~/et  m-+'n-=zgy  vt  fit 

(t-2«  ^-/S-i-^Sa=zo 
laixi  fiatuatur  • 

Sri  i  -h  A«-t-Ba2!rhC2»-t-Da*-HEs*-f-  Fa^-f-G*'-^  ctc 
ac  SiAa  fubftituunne  prodibit: 
A-h2B2-+-3C«'-+-4Di&»-i-5E«*H-tfF«»-i-7G«'-t-ei'c.; 
-  A    -  sB     -3C   -4D    -5E    -etc 
— /-/A  -^B    -/C     -/D  -^E    -yF    -ctc.5=0 

-^-g  -i-M  H-^B  -t-^  -V-^D  H-^EH-etc. 
Coefficientes  et]go  afliunti  A,  B,  C,  etc.  ita  determina- 
buntur,  Tt  fit 


Toin.V.Noa.Com.  7.  Azzf 
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3C=r/B-Cff-i)A 
4Brr/C-.(j:-2)B 
5E=/D.^(^-3)C 
<?F=:/E-(j:-4)D 
etc. 

hiSque  THkmbus  inuentis  eik :  *'^"jGii.C|>*coircf)'*=: 
«^H- Aa5"*-'v H-Ba*-V-+-C«e-*«)*-f-Dai5— ♦v*-|-  etc. 
Cum  autem  ob  m  numerum  parem  fit  2"^*fin.(p'^:oC0  =: 
(V^uf^  (v-j-B)»  erit  fimili  modo  «'^«fin.  (^x^oC  0  r: 
«;«^-+-Av*~"«4-By*"~*a'-t-C<i;«~'»«*-f-I>y»***4«*4-  ctc 

His  igitur  (brmulis  addendis  eric  oh  vu:^  i; 
2.  «'^"fin,  Cp™  cof  C(>*  =r  «^  -|-^-f-  A(a«-'-|-«s-*) 
-i-B(a?"*-Hv«"*-*  )-f-C(a?"^*-f.«;K-<)+D(a8-r+v«^ctc- 
ct  cum  in  genere  fit  a*-f-4J»2r:acorv4>  erit: 
2'»^fin.(I)™cof.0»=cof.^+Acof.  (^-2)4>+Bcor.(^-4)(> 

H-  C  cof  (gS)  <p  -I-  «c. 
pofito  breuitatis  giatia  .«r-H»r:^  et  n  —  m-r=.f,  fiibfti- 
hltisque  itt  locum  coeflKicndum  A,  B,  C,  D,  ctc  ta. 
loribus  ante  indicatis. 

Q;  E.  F.  .  -    ^ 

P  R  O  B  L  E  M  A»    IV. 

16,  Si  exponens  m  fuerit  namerus  huius  SxtMm 
4«t-f-2  feu  impariter  par,  produdum  fin.(I)'»cof.^"in 
finus  cofinusue  fipiplices  le^luere. 

SOLV. 
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S  0  L  V  TIO»    ' 

Fbfito  Ttante  cof.(|5-Hv-i.  fin.$:n«  ct  cof,(Ji-y-i. 
fifi.0:=«,  prodibit 

fm.  <I)«cof.  (p«r=  ^-^^  J,/-^ 

Quia  autcm  «»  eft  numerus  innpariter  par ,  crit  (V-x)'* 
=  -i  erit    -a"-+-"fin.(p"cof.<Iy::=(«-v)"'(»H-«j)'' 
et  ob  m  numerum  parem  erit  quoque 

—  a'"^fia.C|)'"con<Jy  =  («r«)*(«'4-«)'' 
quaram  formulamm  Ttraque  Tt  ante  refoluatur;    fcilicet 
pofito  n-~m-=.f  et    «-f-wrzj^,    et   coefficientibus 
A,  B,  C  etc.  ita  aflnintis,  yt  fit 

Arr/  2B=/A-^ 

3C  =:/B  -  f^-  i)A        +D=/C  -  (^-1)« 
5E  =/D-  (^-3)C         <^F  =r/E  -  fe-^D 

etc 

rumma  illarum  fbrmnlarum  praebebic 
—  ft.  ^'"'^fin.  ^"'cof.  (^''rias-i-?;»-^- A  (««— »-t-««~*) 
-hB(aP— ♦-t-4^""*)  H- etc. 

quae    progrefiio  n  ante  ad  gofinus  fimplices  angnlorum 
multiplorum.  ipfius  ({>.  r^ucitur,  ita  Tt  fit : 
i«+«fin.(|)'"cof.(Iy^=ircof.^(I)-Acof(^ft)<l>-Bcof.ff-4)(|> 
—  Ccof.(^-^)  (P  —  etc. 

q.  E.  F. 

»  ♦  « 

2  1  -  tROBLE- 
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P  R  O  B  L  E  M  A    V. 

17.  Si  exponens  m  fiierit  numerus  impar  fbrmae 
4<x+i,  produAum  fin.  ({)'"  cof.  (p*  in  finus  cofinusue 
fimplices  refblueie. 

S  O  L  V  T  I  O. 

Pofito  iterum  cof.Cl>-4-y-i.  fin. <]>=:»  et  cofI(l> 
-V-x.GxL.^  —  Vy  vt  fiat 

ob  m  numerum  formae  4a-hi  erit  (y-i^^rrV— 1, 
ideoque  habcbitur : 

ft^^V-  i.fin.(I)"cof.Cj)»  z=  {u-vf^u-^-vf. 

At  ob  m  numerum  imparem  erit  («— v)*^:— (w— «)* 
hlncque 

jt»n-H»y„i^fin.  cp^cof.^*  =  —(v- »)*"(« -4- tf)* 

Hanc  ob  rem  his  fbrroulis  addendis  et  per  2  V—  z  di- 
Tidendis,  fiet 

«^r    A.m    r/K«      {»-vyK.u-hvT-{V'uT{v'\-uy 

^nH-n  fin.  (b^^cof.  (jy  =:  * — ^ -7-i — ^-^^ ^ 

^        T  aV--i 

pofitoque  m-\-n^g  et  n—mzzfy  ftimtisque 

A=:/  ftBrryA-^ 

3C=:/B-(^-i)A  4D=/C-(^-Ht)B 

5E=/D-(^-3)C  tfF=/E-te~4)I> 

.-  etc. 

obtinebitur: 
,_...v.   >K«    ^A.     «*-«*     A(«8-»v^-')      E(««-*-©»-*) 
^        ^      ±V'i  aV-x  aV-i 

Venim 
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Verurn  ex  lemmate  eft  -^-  =  fin.  v  (p,  ynde  oritur 

aWfin.  (^cx^.  j:I)"i:fin;j:(t>+ Afin.  (|:-2)(|>+B  Qxi.[g-^y^ 
-hCfin.(^-6j$H-etc. 

Q.  E.  F. 

PROBLEMAVI. 

x8.  Si  exponens  m  fit  numeras  impar  formae 
4a'X)  refolueie  hoc  produ^m  fin.^jTcof.  0"  in  fino» 
cofinusue  fimplices.  ' 

S  O  L  V  T  I  O. 

Pofito  denuocof.  Cl5-i-y-i.fin.(l>^i«  et  cof.^ 
-y-i.fin.(p=:v,  n  fit 

ob  m  numcrum  fbrmae  4«— i  erit(y— 1)"=:— y— i, 
ideoque 

fl'M-»fin.<f>"»cof.(I>' ::;  -^ -^ — - 

At  ob  m  Ddmtmm  imparem  erit  (a-v)'"=-(v-»)'" ;  cigp 

ft^M-tfia.  (JJ«cof.  (!>" = -H  ^ — :prf^| 

qoanim  exprelfionum  iemiiumma  eft: 

ftWfin.  (ty"cof.«=:- 77^1 

Si  iam  pooaiur  n-mznf,  m-i-n^g^  coefiicientesque 
A,  B,  C  etc.  per  iequentes  formulas  determinentor 

2  3  A=/ 
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A=f  &B=fA-g 

3C=:/B-(^-i)A  4D=:/C-  (^-a)B 

5E=:/D-(^-3)C  <JF=:/E-(^-4)D 

ctc. 


leperietur: 

■<ivi — " _-.    - 

aV-i        aV— I  aV— I 

ft*— V* 
atqu«  ob   -^yzi  =  fiJ**  ^'  ^  obtincbitur  tarukm 

a"-»-"fin.  (^'"cor.  0*  z=  -  fio.^  (J)- Afia.(|:-a  )([>  -Bfin.(g:-4.;(J> 

-Cfin.(^.-tf)CF>-etc. 
Q.  E.  F. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

19.  Produdum  eigo  fin.C{)*cof.(|)"  in  cofinusfim* 
plices  refoluitur,  fi  exponens  m  fiicrit  numerus  par:  ia 
fious  autem  funplices,  fi  expooens  m  fiierit  mimerus 
impar.  Atque  fi  exponcns  m  fit  Tel^a,  \el  4.01+1, 
finguli  termini  erunt  pofitiui,  fin  aurem  m  fit  yel  4^4-  2 
Ycl    4«— 1,  feu  4a-h3,    termini  figno  negatiuo  funt 

C  O  R  O  L  L.     fi. 

20.  His  regulis  tam  ratione  fignorum ,  quam 
Ttram  finus,  an  cofinus,  accipi  debeanc,  ot^niatis,  Ttlib*> 
lutio  horam  qimternorum  cafiium  requirit  eandfm  coef^ 
ficientium  A,  B,  C  etc.  determinationem ,  quae  ita  fe 
hab^  yt  pcifito  »-»c::f  et  m-i^nzzg  eiledebeat: 

A=:/ 
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A=/ 

3C=/B-(^-i)A 
4D=r/C-(j:-a)B 
5E-/D-CS:-3}C 
6¥=zfE-{g-^)D 

etc.  • 

C  O  R  O  L  L.     3. 
Ai.  Velfaos  coefficientes  ica  definiri  oportet,  Tt  fic 
(i-^f^i+^^^^i+Aaf+Bas+Ca^+DsM-Ez^+Faj^+ctc. 
ex  qua  refoluticxie  hi  coefficientes  &epe  ^dlius  enientur. 

C  O  R  O  L  L.    4 

22.  Quoniani  hi  cqeffidentes  iogenere  infhKStio* 
nes  abeunt,  fi  hoc  incommodum  Titaie  Telimus,  fiatim 
jponatur 

i^-zr  (1 4-«)»r  H-  i^+-;:|t--h^«»^-j^^«4+ etc. 
■nfie 

A — «.        B  — -^-     C 3t_ 

"n — — 2— ..  1? —      *    .  p  —      ^ 

•*-' i.j.j,  4»    *^  i.a.».4,s  >  *^ «.2.1.4.5.« 

tsm  autem  erit: 
«=/ 

y— /p-2(^-l)a 

^=3/Y-3(^-ft)P 

«=/^  -4(^-3)y 

?  =  /e -5(^-4)^ 
etc. 

COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     $. 

23.  Si  bl  valores  euoluuntur»  reperietur 

S  =;z/*  -  (5^-8)/^-  35(^a) 
e  =/*  -  (iqg:-ao)/»-4-(i5^j:-$9g-i-24)/ 
<  =^*  -  (t  5i:-4o)/'+(45^-a  «off+i  84)^^»  55(^-a)(ff-4) 

etc. 

Verum  difiicile  eft  harum  fbrmularum  ptogreflQonem 
perfpicere  eamque  continuare  ,  nifi  determinationes  aate 
indicatae  in  fiibfidium  vocentur. 

C  O  R  O  L  L.    6. 

24.  Valores  coefBcientum  A,  B,  C,  D,  etc. 
etiam  ita  ez  omnibus  praecedentibus  definiri  pofliio^ 
vt  flt. 

A=/ 
2B=/A-^ 
5C=:/B-^AH-/ 
4D~/C-^B-f-/A~j: 
5E=/D-^C-t-/B-j:A-f-/ 
tfF=/E~^D-+./C-^B-f-/A-^ 

etc. 


COROL. 


C  O  R  O  L  L.    7. 

»5.    Hinc  (tatim  pm,  0  fit  ^n:/  feu  iffir  ==:«. 

eti:=:«,fore  A~/-,  *B=;;{/-OAf  ^C^{J^^)^\ 
4D=:(/-3)C;  CAC. 

ideoque : 

— iZfO^  «,r~»  ^" —   I.  1-  *  »  ■*-' —  ..  ».  »•  T^* 
At  0  fit^— -X  fe»  nzzQ^  et^crw,  erit 
Ai:/;  4Bi:(/+i)A;  3Cr:(/+^)Bi  4P^(;+3)C,etc. 
ideoqu& 

A=^ji;  Bt:=^i  C:^^"^—^',  jy^^^-^^^^v^^).^ 
Hi  autem  ^  cofus.  iam  aMe  euohiti. 

SCHOLION    I. 

7.6,  Quodfi  pro  exponentibus  m  tt  n  fiiccefliue 
Bumeri  integri  affirmatjui  cajpiantur,  iequentes  prodibutt 
fefolutiones : 

I  coC  $  —  cof.  $ 
1  fin.  <Ji  =r  fin.  (j) 

a  col.  (p*  ir:  -i-  cqT.  a  <|>  •+-  i 
a  fin.  (J5  cof,  <J)  rr  -H  fin.  a  (J) 
a  fin.  <p»  =  —  cof.  ft  (p  -f-  I 

4  cof.  <p»  z:  -f-  cof.  3  Cp  «l-Tcof.  ^ 
4  fin.  <p  cof.  CP'  =:  H-  fin.  3  (p  -4-  fin.  <J> 
4  fin.  4)*  cof.  .0  =  -  coC  3  Cp  H-.CQf.  $ 
4  fia.  0'  ;^  ^  fin.  3  (|)  -Jf  3  fin.  (^ 

Tom.V.Nou.Com.  Aa  Scon 


«84 


«  =  / 


S  ^  B  S  I  D  J  " 


X 


CO  - 


a.i 


-hi 


^^f[o(.<P*^'^  fin.  5  (p  -i-  3  fin.  3  ^  -i~  2  fin.  Cp 
^^f^co/:4>'— -cof.  5  4)-cof.  3 CP  -f-  acof.CJ)  • 
'^^!"'i{)'coi-  (p'  z=-Ciu.  sCp  -+-  fin.  3  (p  +  2  fin.  (p 
/^/i».(p*<^of-<i^=-^cor.5Cp-3cof.304'2Cof.(l> 
,(f/jn.  (p^::^-i-fin.5  (}>-5fin.3CP-i- lofin.Cl) 
aTcof  $*  :::= -f- co(;  5  Cp -h  <J  cof.  4  (p -h  1 5  cof.  2  Cp  + 1  o 


32  fin.Cp*cof.(P*=:H-cof.  5({)  -  a  cof.4(p-cof.  a  (j)  -h  a 
3  2  fin.  (p*  cof  (p  =: -I- fin.  <J  (p  -  4 fin.  4  (P -h  5  fin.  2  (J) 
32  fin.4)*=r-cof.  d(|)-h  <Jcof.  4(t5- 1  $  cof.  a  (J)  -h  lo 

<j4.cof.(p'=+cof.  7  Cp  +  7  cof.  5  Cp+a i  cof.3(|)+ 35  cof.(|> 
tf^fin.  (j)  cof.  (I)*r:4-  fin.  7  Cl>  +  5  fm.  5  Cj)  +9fin.3Cl)+5  fin.^j) 
(f4.fin.Cl)'cof.(J)»z:-coC7(i) -3Cof.  5Cl)-cof.3  (p+5Cof.(f> 
<J4  fin.  (J)  W.  (|)*z:  -  fin.  7  (p  -  fm.  5  (p  +  3  fin.  3  (|)  +  3fin.ci> 
54.  fin.  (PkoC.<P':z+ cof  7  Cj)  -  cof.  5  Cj)  -  3  cof.  3  Cl)+3co(.(J> 
<?4  fin.  (|)' cof.  (})*z: + fia.  7  ^  -  3  fin.-5  CP  +  fia.  3  i>+5  fin.(i> 
54fia.  (|)«co(:-<j)= -cof.  7  (I)+5  cof.  5  4i-pcof.3(p+5cof.(|> 

<J4fio.(I>'  — -fin.7 (|>+7 fin.  5  (j) -ai  fm.3 CP+ 35  fin.ci> 

■  Qiie- 
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Quemadmoduin  autem  formulas  has  commodius  eruere 
liceat,  deinceps  docebo,  inde  quod  cuiusque  ordinis  pri- 
ma  fcries  ex  praccedentibus  cft  eognita. . 

S  C  H  O  L  I  O  N     a. 

27.  Sin  autera  altcr  cxponentium  «  et  »  fit 
nurocnis  negatiuus,  cxptcffio  inucnta  fericm  cxhibebit  in- 
finitam,  cuius  formam  in  aliquot  cafibus  inueftigate  opctae 
crit  pretium.  In  hunc  finem  fequentia  excmpla  adiungere 
Tifiim  eft. 

EXEMPLVM     I. 
a8.    Taf^entm  cuius^  af^ttTt  (f),  Jeu  hanc  ex- 
prejfionem^^y  injeriem   eonuertere,   quae  Jecundum  Jt- 
nus  JimpUces  procedat 

Forma  hac  comparata  cum  generali  fin.  (t)'"cof.C|)''  erit 
«1=1  et  «—-I,  'vndc  fit/=-a,  ct  ^=:o,hincquc 
elicicntur  yalores  fequentcs : 

A=- a  A=-a 

aB  =  +  4  B  =  +  a 

3C=r:-4~2=-^  C  =  -a 

4D=:  +  4  +  +  =  +8  D=::  +  a 

5E=:-4— <J=:-io  E=r:-a 

6F=: +  4+8=4-1*  F  =  +  a 

etc. 

Cum  nunc  fit  wz:r,  cafus  ad  probl.  V  pertiiiet,  critquc 
'^-^^rfin.o(t)-ifin.(-2(I);+2fin.(,4(|))-afin.(-<JCl))+etc. 

Aa  a  Tndc 


»88  sy  B  is  1  i^tr  M 

Vdde  coBcludrtmr  fore: 

«J;Jr2fin.2(t)-2rin.4(lH-2fi9-<^Cp>--2fio.8$+2'ljQ.ioi$-ctc. 
E  X  E  M  F  L  V  M     a. 

pr^tffiofmi  ^,  ilif  forim   ctamrtwre  ^  iguae  jecimhm 
fim  fimpike^  frocoM, 

Pto  hoc  cafu  crit  *«=  —  x  tt  »  =  t,  mdc  /=t,  et 
^  =  o  ;  jdeoque  obtinebitur 

Azr  a  A  =  a 

40=44-4=8  I)=  4 

5B:  =  4  4-tf— xo  E  =  a 

etc. 

At  ob  «=-i  hic  cafus  ad  Probl.  VI.  pcttinct,  «ritque 
a»cof.(I)  . 

-^^=-^;9(p-afin.(-t(I))-afin.(-4Cl)}-tefin.(H5(p>)-etc. 

quae  rcducitur  ad 

^=2fin.a(I)+afin4<I)+afin.<fCl)+afin.8(|>+.2fin4(lH-elc. 
EX  E  M  PL  V  M    3. 
30.  Hanc  exprefjimm  ^|r  i»  >•««»  cmmere. 
Ob  «=i  ^t  »^-'a  erit/=-3  et  ^=-1,  vndc 


A=-3 
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S  0  L  V  TIO»    ' 

Pbfito  it  ante  cof.([)-h»-i.  fin.0:::z«  efr  coC^-V-i. 
fifl.4>=v,  ptbdibit 

Qu»  aqtcm  W  eft  numerus  impariter  par ,  crit  (V-x)'* 
=  -i  erit    -a'»-»-"fin.Ct)'"cof.<ty:::=:(«-v)"'(|/-i-«)'' 

et  ob  m  numeram  parem  erit  quoqao 

_2'n+nfm.(|)mC0f.<I)'' =  (v-aj^CV-fw)" 

quaram  tonulanim  Ttraque  Tt  ante  refbluatnr;  fcilicet 
pofito  n  —  m  —f  et  «  -4-  n:=zg ,  et  coefficieiittibui 
A,  B,  C  etc  ita  aflnmtis,  yt  fit 

aC  =/B  -  (g^  x)A        4D=/C  -  (^-*)» 
5E=/D-C^-3)C         (fF=/E-(5-sii^D 

etc 

fiimma  illarum  (brmularum  praebebit: 
—  a,  a^^fin.  ((^"cof.  (I)"=««-i-«;«-f-A  (««-*+ «;«^*) 
-f-BC««— ♦-f-«fi^»)  ^etc. 

quae    progrefiio  Tt  ante  ad  gofinus  fimplices  angtdorum 
multiplorum.ipfius  (}>.reducitar,  ita  Tt  fit : 
a"+«fin.(I)™cof(I)*=rCof.^(I)-AcofCi:-2)<j>-Bcof.f^-4)(I) 

—  C  cof.  {g'6)  (J)  — 'etc. 
Q:  E.  F, 

Z  ±  PROBLE- 
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dixi,  proueniant,  fi  jpro  m,  vel  »,  numerus  «^tiuns 
integer  accipiatur,  alterum  numerum  oportere  effe  affir- 
matiuum  integrum  illo  non  maiorem* 

PROBLEMA    VII. 

3a.  Si  foerit  Sr:A-l-Bcor.2(J>+Ccof.4(I>-t-Dcof.tf(|)-i-etc. 
inuenire  feriem  ipfi  ^^^  aequalem. 

S  O  L  V  T  I  O. 

.  Ponatur  ^^|r  pfin.aCl)+Yfin.4CP+^fin.6(t>+efin.  8(lH-ttc. 
eritque  per  2  cof.  0  multiplicando: 
aSfin.cPr:  pfin.(|)-f  (3fin.  3  Cl)+ Yfi"- 5  0+^fin-7<l>-,. 

Qiiodfi  autem  ip&  feries  propofita  per  a  fin.  (J)  multi- 
plicetur  prodiiut : 

aSfin.  Cpz  a  Afin.  (|)-+-Bfiu.  3  (J)-hCfin.  5  (j)-i-Dfin.  70 
-B  -C  -D  -E      etc. 

Similibus  eigo  terminis  intcr  (e  aequandis  obtinebitur 

prrftA-B 

yr^  B  -  C  -  (3  =  -  C -4- ft  B  •  aA 
.   $=:C  -  D- Y  =  -  D^-  ft  C  -  aB  -H  a  A 
8  =:  D-  E  -  ^  =:  -  E  H-  2  D-  aC  -}-  ft  B  -  aA 

ctc. 
Tnde  valores  coefficientium  p,  y,  ^,  etc.  &cile  dcfiniun* 
tur.     Q.  E.  F. 

C  O  R  O  L  L.     I. 

33.    Si    (eries  S  fiaito  terminori^m  numero  con* 
•Aet  'f    altera    feries  S  tang.  .0  vel  in  infinitum  e^curret, 

vel 
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Verum  ex  lemmate  eft  -rr--  =:  fin.  y  Cp,  vnde  oritur 

2  y  "*x 

aWfin.  (^'"cof.  (I)«=fin  .g  CtH- A  fin.  (|:-fi)(p+B  fia.(^-4)<P 
-hCfin.(^-6j$-f-etc. 

Q.  E.  F. 

PRDRLEMA    VI. 

i8.  Si  expo&ens  m  fit  numeras  impar  formae 
4«-!,  refoluere  hoc  produAum  fin.CjTcof.  4^*  in  finn» 
cofinusue  fimplices.  ' 

S  O  L  V  T  I  O.      ' 

Pofito  denuo  cof.  ())  -i-  V  - 1 .  fin.  0  =:i<  et  cof.  (|> 

—  y-i.fin.(p=:v,  n  fit 

^      (a— v)"*      (tf-l-v)* 
fin.  ([)«corcly-:  ^,75«  •  -^  - 

6b  «  numerum  fermae  4«-!  erit  (V-i^^ir— V-i, 
ideoque 

a«H-»fin.(D"»cof.(I>»=;  -i ^7::^ — ' 

At  ob  »1  ndmemm  imparem  erit  (a-v)'^-(v-«)'»  j  ergo 

^        ^           {v-uTiv-\-uf 
awfin.  (lJ*cof.  (p"  =:  H iprf^ 

qnanim  expreffionum  femiiumma  eft: 

iu-v'^  (u-\^y + ^v-uT  f^M-w^* 

aWfin.(ty"cof.«= TTtri 

Si  iam  pooatur  n-mznf,  «-i-«=:|:,  coefficiente^que 
A,  B,  C  etc.  per  iequentes  formulas  determinentur 

23  A=/ 
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3C  =  /B~(^-x)A  4D=/C-  (^-a)B 

5E  =:/D-  (^~3)C  <JF  =/E  -(^-4-)D 

etc. 


^      .^       -(«s-'u*)  A(aff-«-4<-»)  B(tt«-*-^-«) 


leperietur: 

■/tv»-— " . _ 

flV-i        flV— I  flV— I 

ft*  — v' 

atqu«  ob    ^y>     ^  fip.  y  Cj)  obtinebitnr  tandem 

fl«-»-»fin.  CjJ^^cof.  Ct^^ir  -  fiD.^(J>-Afio.(|^-4)Ct)  -Bfin^-4.)tl> 

-Cfin.(^^6)Cp>-etc. 
Q.  E»  F. 

C  O  R  O  L  L.     1. 

19.  Produdum  ctgo  fin.^^^^cof.cj)"  in  cofinusfiai' 
plices  refolultur,  fi  exponens  m.fuciit  numerus  par:  ia 
finus  autem  funplices,  fi  exponens  m  i&edt  numerus 
impar.  Atque  fi  exponens  m  fit  Tel  4«,  tcI  4a-Hx, 
finguli  termini  erunt  pofitiui,  fin  au^em  m  fit  Tel  4^-)-  2 
tel  4«— I,  feu  4« 4-3»  terroini  figno  negatiuo  funt 
a^(^i. 

C  O  R  O  L  L.     fl. 

flo.  His  regulis  tam  ratione  figaorum ,  quaoi 
Ttnim  finus,  an  cofmus,  accipi  debeanc,  obferaatis,  rdb« 
lutip  horam  quatemorum  caiiium  requirit  ean4em  coeP" 
ficientium  A,  B,  C  etc.  determinationem ,  quae  ita  (e 
iab^t,  -vt  pGfito  «-»  — f  et  m-^nz:zg  eflfedcbeat: 
■■••'■  '      •"    .      » 

A=/ 
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Arr/ 
aBs/A— ^ 
3C=/B-(^-i)A 
4D=r/C-(^-a}B 
5E-/D-(^-3}C 
<fF=/E--(^-4)D 
etc. 

t  O  R  O  L  L.     3. 

si.  Velfaos  coefikientes  !t&  definiri  oportet,  Tt  fic 
(i-zT{i+zy  - 1 + Az+Bzzr^-Cz'-^-  D5;*+Ea*+Fa«+  etc. 
€x  qua  relblutione  hi  coefficientes  faepe  &cilius  enientiir. 

C  O  R  O  L  L.    4 

22.  Quoniam  hi  coefficientes  iogenere  infia^io- 
aes  abennt,  fi  hoc  incommodum  -fitaie  -velimus^  ftatim 
ponatur 

■nflc 

A — «.        B ^-     C ^ 

_L_ .  17 __!_•  F  —  .. C — . 

tam  autem  erit: 

Y^/p-ate-i)a 
^=/Y-3(^-J*)P 
«=/<^  -4(i:-3)Y 

etc. 

COROL. 
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Tbi  iterum  coefHciens  a.  noii  decerminatUF ,  ied  arbitrio 
noftro  relioquitur.     Q.  E^.  I. 

C  O  R  O  L  L.     ». 

43.  Si  omnes  coefficieotes  A,  B>  C,  ecc.-  eunne- 
fcant,  vt  fit  Szro,  fict(3z::— ctj  yzzi-f  «tj  ^— — a; 
«jn-i-ai  etc.  ideoqae  erit 

o  — afin.C^ - afin.  3Cp.+  afin.  5(J>-afin.7(J)-lrafiiT.9(j>-ctc. 
feii  fin.Cp  -fin:  3  (p-frin.  5  Cp  -fin.^Cp  +  fin.  pCp  -etc.r=:o 
Supra  aucom  inuenimus  (34.)  efle 

cof.2 Cp  -cof. 4Cp-hcof  6$  -cof.  8Cf)-fcof.ioCP-etc.=:| 

C  O  R  O  L  L .    2. 

43.  Si  ergo  (eries  propofita^  S  finko  termino- 
lum  numero  confiety  pto  a  eiusmodi  valdr  accipi  pot- 
e(l ,  ¥t  etiam  ferie  S  tang.  C{)  fiaico  ternnnnorum  oumeto 
conftet.     Capi  fcilicet  debct : 

a=:A-2B4-aC-ftD-h2E-etc, 

PROBLEMA    X, 

44.  Si  propofita  fit  hiec  feries 
SrAfin.Cp+Biin.3ci>+Cfi:i.^CfH-Dnft.7Cr>-t-Efin.9.(jH-etc. 

iuueoire  leriem ,  quac  exprim.it  valorem  formulae  ^^ 

S  O  L  V  T  I  O. 

Ponatur  feries  quaefita : 

^raci)fClH-(3cof.3Cp-{-Ycof.5C|>4^cof.7Cp+6Cof.pCt)-l-cic. 
qiiae  per  acof.Cpmuitiplicata  dac: 
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aSrin.0za+acor.i2(J)-f(3:6r.4(p4-YCor.<JCjM-^cor.  8Cl5+g  coC  i  OCjJctc. 

4-p  +y  +^  +e  +^ 

Si    autem    ip(a  ierics  propofita  per  ifm.^^  multiplice' 
tnr  habebitur. 

a  S  fin  (l5rA-Acof.245-Bcof.4(I)-Ccof.6(J)-Dcofi8(t)-Ecof.io<I)etc. 

+B  +C        +D        +E         +F 

▼nde  (equentes^  •elidaotar  CQefficieatium    quaefitonim  ^e- 
terminatione&. 

«=A 

j5  r=:B-A~arrB-2  A 
y  =  C-B-(3=:C-2B-f-ftA 
d^=:D-C-Y=l^-a^^-«B-2A 
s  =E-D-^=E-2D-i-2C-2B-4-aA 
.<  =:  r-E-e  =:F-2  E-+ 2D-2C-H  aB-2  A 

etc. 

^Hoc  igitnr  c^  omnes  coefficientes  quaefiti  determinaa* 
lur ,  nullusque  eorum  arbitrio  4ioftro  reliaquitttr. 
Q.  E.  L 

C  O  R  O  L  L,    1, 

45.  Si  feries  propafita  S  finito  terminorum 
numerorum  conftet,  fieri  poteft,  vt  feries  ^^  vel  quo- 
4)ue  fit  fiaira,  vel  in  infiaitum  excurrat.  Prius  eueniet, 
fi  coefiicientes  A,  B,  C,  etc.  ita  fueriot  comparati,  Ytfit 

A-B-+C-D-HF--etc.  rro 

C  O  R  O  L  L.     2 

4-tf .  Series  autem  prcpofita  S  abit  in  A-E+C-D+etc. 
£  iUQgalus  ^  fiatuatur  redus;    quaie  ii    valor   feiiei  S 

Bb  2  euaaeftat, 
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eunnercat    pofito  ((Jrrpo'*,  tutn  feries  ^J^  finito  con- 
ilabit  termioorum  numero,  fiquidem  ferie^  Sfuerit  talis: 

S  C  H  O  L  1  O  N.     I. 

47.     Quatuor   haec  problemata  methodum  (upp6> 
ditant)    formulas  fupra  (25)  exbibitas  ficilius  inuenieodi: 
atque  haec  problemata  ita  adornaui»  vt  has  forniulas  oi^ 
dine  retrogrado    (criptas  praeberent.      Cum  enhn  Tak>t 
expreffionis    a""'  cof.  (p"  iam  fupra  per  progreffionem 
cofmuum  fimplicium  fit  erutus,   inde  horum  problema* 
tum  ope  ifiae  formulae :     . 
t»-'fin.({>cof.(I>»-';  2"-fin.(Ii*cof  (li'^*;  a^-^fin.^P^cof^^-^jetc» 
m  fimiles  progrefiiones  conuerti  poterunti   ac  fi  quidem 
exponens  n  fiierit    numerus    par ,    negotium    per    bina 
problemata    priora  conficietur ,    fi  autem  n  flt  numeros 
impar,  per  bina  pofteriora.     Qiioniam  has  fbrmulas  iam 
ad  poteftatem  feptimam  exliibuimus ;    fiunamus  poteflar 
tem  odaoam  ex  $.  9. 

I  a  8cof.(t>'i:3  5 +5  <Scof.2(t5+  2  8cof.4(l)4-  8cof.5(tH-cof.8^ 
ct  in  prohlemate  VIL  fit  Sr^i.^ScoI.^^»,  erit 

A::::i35i  B=:5<f,  C=a8>  D=:8,  E=x 

Tade  eruitur; 

^  =  70  -  5(f  =:  14 

V  =:  5<^  -  2»  —  i-f  =  »4» 
S  =z  28—    8  — i+rr    6 

t  =    8—    X  —  <f rz    X 
ficqne  erit: 
i%%  fia.(t>cof.(t>'  r^  t4fin.2(tH'X4fin^^H-tffiQ>543'hfin.S^ 

Sit 


CJLCyil  SINVVM,  t9l 

Sit  danc  in  problematc  VIII.  Sir:i2»rm.Cj>cof.(I>'  ideo- 
que 

<t  capiatiir  «rrB-C-J-D-Er:::^     (§.  4.0,)   crit 
-•(3r=  i+-  10         =4 

y— 14-14-4.    =-4. 

^  z:=  5-14+4.    —-4 

e  =r  x4-  <5r+-4    ~  -i 
et  hanc  ob  rein  : 

1 2'8fin.C|>'cof.(l)*ii:5+4Cof.a<p-4Cof-4(I>-4Cof.5(P-cof  S(^ 
fit  denuo  in  problemate  VII .  SrrxaSfin.Cp^cof.Cl)*  et 

Arrsi  B=4;  C=:-4i  D=-4>  E=-» 
xepeiieturque : 

pr=     10  -  4  zr.    6 

y=:       4-+-+  -  <f    =r     a 
^rr-    4-f-4-a    ==-'« 

er=-   4H- i-l-a   r=  -  1 
Etgo 

1  aS  fin.<I>'cof.  (I>'=5fin.2  (JJ-f-a  fin.4<l>-2  fin.5(j)-fia.  8^? 
Nunc  in  prcA>lemate  VIU,  fit  5n2Sfm.(t>'cof,(|>*  act^ 
qoe 

B=:5;  Ciraj  Dzr-«;  E=:-x 

€t  capiatur  «irB-C-i-D-Err  j 
p=     tf-<J  =r     o 

y—  a-5-»  =-  + 
5n:-a-2  +  4  rr  o 
«  =  -  s-+-x-o>    n:    I  i  erg» 

B3  ziSfid. 


198  SVBSlDiyM 

1 2 8fio.<t>  cor..<I)*  rr  3  *  ^4Cor.  4<p  *  -1-  «  cof.  8<J). 
Sitmmc  in  piGlleirste  VII.  SmaS  fin.(J)*cor.(J)*et 

Arr.3;  B^oj  C=:-4i  D:=Oi  E=rt, 

fiimatiirqiie 

p  nr     <J  -  o  rr     <» 

Y^     o— 1-4  -  <5^  — — * 

^  :ri  -  4-oH-a     zz  —  z 

e  rr     o  — i-i-a  =H-i  crgo 

128  fin.(t)^ cof. Cj)» rrdfm.  20  2  fin.^Cp-a  Cn. tf(J)-f-fin.84) 
Sicqne  vlteriiis  progrediendo  obtinebimus  ia  fupplemen- 
tum  i.  a<f.  has  formulas  inuertendo. 

j28    coC     (fiZr_^cof 8^^8cof.(y(f^5  8cof.4{j5_j.?<5co^2!jL+.JJ 
J280n.^  cof<jj7— ^fin.8<p^(Sfia.<?(p^  i+fii».4<I)-t-l4fin.2(p 

i2  8fin.<j)iCor.(|!«— _cor.8(}) 4Cof.<J(p__  4Cof'4<J)-f.  4c6/;a^_j,  ^ 

l28fin.(^icof-4)sr~_fin.8<p 2fin. ^(p^.  irm,  4^.^.  6fin.  2$ 

X28fin.(p4Cof.^  :^^_cof,-8$       ^  4Cof.  4(|t         ,,5  _^_  ^ 

l2"8fiD.(j;scof.<j)sr::i^fin.  8<p 2fin.tf^_   2fin.40_|_  <yCn.  2^ 

j2  8fiD.'f*cof.cf)»~_-Cof8(p.t.4Cof.<5<p_    4Cof4.J})^  4«>f.3  0.^  5 
1  28fin,(j)7Cof.(j)  — __fin.8(j)^.<yfin.<J(p_i4  fio.  4(p_^i4Cn,.2^ 
I28fiti.q)»  CZ:,t_cof.84)_8cof.<y(p^_28cof  4.<p_35CQf.2^.^3j 

S  C  H  O  L  I  O  N.     ft. 

4S.  Simili  modo,  pro  vfu  probl.  IX.  etX.  oftcn- 
dendo,  fit 

as^cof  Cj)»=:i  !i^cof.<j5+ 84x0^3  $H-  3<^cof.5t^49cor70 

4-cof.94> 
Sitque  in  proW,  IX.    S=:25^cof0*,  ^itque 

A  = 
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A  =  i2tfi  B=:»4,  Crrjtf,  Dzry;  E=i 
capiatur  a:i=A  — aB-haC— sD-l- aEz:=i4 

P  ~  1 2<f  —  84  —  14  zi:  aS 
yzr;    84— 3^  —  aS  —  ao 
^=36—    9— 20  =7 
f=:      9—1—7=1  ergd 

a,s6  Ga.  (PcoC^*  =  i4Gn.0-i-  a8  fin.  3  <P^  lofi».  5  ({> 

-t-7fin.74>-i-finv94> 
In  ptobl.  X.  fit  Srrft^<Jfin.(pcor.(I)*et 
A  =  i4;  B-28,  C=:ao,  D=7i  E=« 
ct  =r  14 

^::=  28  —  14  —  t4  iz:  o 
ynao— 28—  orr  — 8 
^'^:^  —  ao-f.8r=  —  5 
«  =    1  -    7  ^-  5  —  -  i  ergo 

25tffin.<P'cof.(l)'=i4cof.<|>*-8eof.5Cj)-5cof.70^of:9(li 
In   probl.  IX.  fit.  S  =  255  fin,  (p»coi;(f>'  ct 

Azri4-,  B  =  oi  C=r-8y  ^=-5,  E=-i 

capiatur  «=.14— o— i<J-+-io.2=i-^^ 

^=:i4-o-<f -_f.g 

yr:    o  -I-  8  -  8  =:  o^ 
^  =  -8-f-  5-o:rz-3- 
*— -~5H-i-4-3rz—  I    crgo 
*5<yfin.  (p»cof  (^«-(Jlin.  ()5  -t-8fia.3(p  #  -  3fin.7(p.fin.9(J) 

In 


aoo  Sf^BSlDlVM 

lo  probl.  X,  fit  S  zz  2^6  fin.  Cj)'  cof.  (^^,  ct 

A=:<?i  B=:8;  Cro;  Di:-3;  E==-» 
fiet   cc  =3  <J 

P  =8-6-6=:-  + 

y=:    0^84-4=3-4 

^=-3^0-4-4=4-1 

f  =-1+3  -  I  zr  -  I     ergo 

a56fiD.Cl)*coC<|)  =^co{.Cp  4CoC30-4Cqf. 5<l>+c^^^ 
f;nde  io  fupplementuin  §.  26.  liabcbitur 

j56/i«*$co/,  $•  =^/in*p(p-h7/w-7^*t-2®/"'*54^-^2»fin*50-4-  M/in-^P 
%$6jin»^^coSJt^ 'HZ, — coj,^^ — 5C0/.7<P —  %coS.%^  ^  -j-  i^co/.Jp 

•5<iiiin.(p'  co/. ^  =  — jm.p$-*-  /w.r4^  *  -»-  f/ifn.j^M-    6/in.1) 

«56/in.  (p*  COJ.  (p5   =  H-  CD/.S»  (P—  COf-  r  $—  4  CO/.  5  (p  —   ^  QOjiz  (P  -4-      6  CO/.0 

»56/m.(p«  c^.(p*  =  .^/in.p$—  /m.7(P —  *im.5$ -f- Jm.  s(P-h    6/m.a) 
.    »56/w-^co/.(|)5  =  — colji^^fi:^,  7CP  *  —   •co/.j<PHt-    6cqf.$ 

a56/i».$7«o/,4)i  =  ~//n.p^.+.5/i«-/(P—  t/w-s^P  »  -H  i4/'«<P 

»56/in.^«co/,<p    =  ^coj.pCp.^7flo/,7<P-4-2oCo/50— 58Co/.3ip^  i4<»i.<P 
S50      /in-     (P*  =-+-/in'p(p— p/i«.7(PH-f6/itt.5$— •^/«M.  J$-f-ia6/in.(p 

Hoc  igicur  modo  iiU»  fonnulaS)  quo  Tsque  libuerit.con' 
tinuaie  Ucet. 

T  H  E  O  R  E  M  A. 

49.  Si  aHignjui  queat  fumma  huius  reriei 
Az"-!-  B  j&"-*-"  -j-  C  a'"-*-**+  Ds'"-^*"Ea'"-+-*''-+-  etc.  i:  2 
iemper  quoque  exhiberi  potemnt  fummae  tiarum  ferierum: 

A  cof.  »»(l)+Bcof.(»i+»}(p-i-Ccof.(OT+2«)CjHDcof.(«-f  3  n)  4^ 

H-  etc. 

Afin.«(|H-Bfin.(fl!i+«)0+Cfin.  (»?+  a«)$+Dfin.(»i+  3»)  0 

-+-eic. 
DEMON- 


'PnnsflittfrilriHttjac  ififtnifhT<*ricnim: 

-t-ctc=:S 

fitqoe  Tt  fiipia 

«rit  coCi'  4>+V-  i^ifiniV^fc»  «t  coC  v^^iy-^Mxxnfttfs^ 

SuRflHtc  iciUcet  teOtti  -iertefuin  U  et  V  per  fafpothe* 
fin  'dantur ,  cum  U  «t  Y  tales  iiQt  fuD^ones  ip£mm 
««  et  4;,  qualis  fiioSUo  *£  -tft  ipfK»  z,  Hinc  kaquo 
^dtvf  S  =. —^  cr  T :iz ^^-4  iflcoquc ronrtmafepiopo- 
tacBm  ipsmm  iS  tit  T  4otocc!&u»t.    <^.  £.  B. 

C  O  R  O  MU     ». 


-tf  »• 


«*         <J* 


Hrnc  U  ^-  V==— ;r;j^^i^ 

t      -—      1  ^aa  — ,  0  cB/.  n<P ,    —  «>•     ■«€      i    .         Vf     •      ■ 
«y— 1-7-        i^oa— «acof^.n^      —   •■•^ 

Ex  quo  &queiit€s  habbaoir  fammatiooest        ^ 

r-*i    ;   ^    •.'  5       ■      •    :  ■    >       O- ete  -=  a£2$=:S2£te!=^ 
fioi»$+4fili.(w44i)<p4-*"fin;(<N*a7»)<J>+<^'to 

;  CO  R  O  L  L.     a. 

.^        5«.  Sitmm.  et  i»=rs  crit 
corcl)-fntfco/:2Cl)4-««.flon3<|)-t-«'(^f.44Hetcc:T^^ 

fin  C|)-J-tffin.2(|)-i-tf«fin.3(l>-i-«'fia.4<l>-i-etc.=::z^S5r* 
5i  infupcr  fit  «  =  i  ent 

cof.^-hcof.2C|>-Hcof  3$4-cof:  4C|)-H  etc.  =  ^^=-; 

fin.(l)+fin.2<J>+fin.3<I)+fin.4C|)4sJtc.=--^— rr-^-^TTfr 
^        ^^  2-ftcof.(p  2;Stang.iCp 

Sin  autem  fit  «  =  — i  crit  . 

cof. (f) -cof. i (pH-cof. 3(l)-cof.4(Ii-i-ctc.  ;*|J^  =: 5 

fin.<I)-fin.a$-i-fin.3C|)-fin.4<l)-Hetc.=i:g;|:$=:itaiigS(|> 

«-  COROL. 


COROLL.     3. 

54.  Sitwzri,  et  ii=:a,  erit 

fin.  (l>-f-«fiB.3(I)-4-«Tm.5Cp-i-«'fin.7$-+'Ctc.=:^;^^$ 

Quodfi  ergo  flt  «=:i,  erit 

cof:  ^-rHcof.  3  (|) -Hcof.  5  0 -f- coC  7  0 -i- etc.  ==  o 

fin.(lH-fin.3  Cp+fio.  5  Cp+fio.  7,^-Hetc.=7^;;$=^ 
Sin  autem  fifarr^— i,  erit 

cof.(I)-cof.3(l)-l-cof.5(P-cor.7(f)-hctc.=.-;^$  -  ^ 
fin.(l)-fin.3<P-f-fin.^  0-fin.7<P-l-ctc  =0. 

S  CH  O  L  I  O  N. 

.  .53.  Opc  huios  theorematis'  ergo,  afiufe  vfts  U* 
tifiime  |Mtltet ,  innummbiks  exfaiberi  poffiint  leries:  le^ 
cundum,  tcI  finus,  vel  cofinus,  muldploniizi  cuiuspiam 
^anguli  piogredientes,  quarum  fiimma  conflat.  CafiKn 
liic  quidem  tantum  euohii,  quo  coefficientes  A,B,C,D 
etc.  ingeoroetrica  .  prqgr^^jooe .  ptogiediu&tuc^  verum 
pari  modo  calailns  ad  aUas  leries  accommodatur.  Prae* 
terea  autem  hic  notafle  fiifficiat,  ex  ieridras  iam  hiuen- 
fis,  umumerafailes  alias,  tam  per  diflefentiationiBm,  4]uam 
integrauonem,  dici  pofle.     Veluti  cum  fit 

cof.  tj>  -coC  2  (J)  -i-  cof  3  (J)  -'  coC  4  ^  -4-  cof  5^-  ctc.  =:  3? 
«nt  diflerentiando  1 

iin.i^-  ftfiri.  «0-l-3fin.3<I)-4fin.4(I)-t-5rin.5Cl)-etc.=:o 
^deouoque  di&rentiando 

Cc  %  coC 


t©4  syBsmirM  cAtcvtt-t^ifrrM: 

et  ita  pono,. 

Illa  aatenft  fea»  i»Qf:^  mnlci^cal»  «r  iiKegpua  dit:, 

Vbi  additibne  conHantiV  dob  dk  o^v»f  caai  pe^  ^iZ9' 
iuminar  fpottta  oakwSm^  Si-  faao:  .pc£  'i^fiuilltalD. 
cat»  denu0<  integretur,,  piDdibit. 

coC4l  -icon:a(i>;-+-  i;c6f..34>  -acoLt^^vtcy.z:^^^ 

pBO^  pOfitO-  4|'=  V 

»-5-K»'Ti-f-ctc.=:aci:^'n  afiunde  confftt; 
^  fi  fit  C|?=:i^=:io3-  5.5I;  2^^,  s^^,  af,  finm 
■M  iftiu»  fedei  cuiWerdt.    HttianMs  ali&fr  autcmi  infiaie» 
kiiiusaiodi  fericram  a£leaiQDes^.  ne  aimi&  fim.  JoagisL  hic 
iptaeifiaiutto^ 


jdib: 


$    tt 

CiHB.  fede».  co&uiaQpntio».  ia  de^iiaiKiir.,  vc  «taifidoc 
(«nniiiis^  GQOjtiAiio»  <|BQi«l^«a[ti)ws ,  qm  ttndem ,  & 
icncs  itf  iofiiii^uin  pfoce^Emt  peniois  eoaBeftanc,;.  ficUe 
imSBUigitUF^  qnanira.  ledeium>  teiimim  infiaitiefiini  ooa  i0 
iiihilum  abeaot;  fhd  vel  fioid'  ituuLeaoiv  tel.  io'.  infinitunfv 
•xcrelcaot,  eas».  qiiia  odd.  fiinc  cooueigeotes-,  ad  dafiSrm' 
i^cleram.  dioeigeQi^uin  teSs&i  oponeFe.  Pmnt  igitus. 
tBrnuiu  ftriei  Tldmi ,.  atl  quos  pvogrefllone  m  infinitum> 
€ontfhaata  pecuenimr ,  fiierint  vel  magnitudini»  finitaoy: 
rtl  it^itaey  duo  habebuntur  (^ierum  diuergentium  ge^ 
Jlen ,.  qoomm  Vadmque  pbtib  in  doas'  Ipecies  fubdiui- 
diair,.pi!Giit  vel  oinne»  terminieodem  finr  a£Eeifti  figno^. 
tltl  i^a  ^  et— aiternatinv  fteacipianr;  OmninoM|[0' 
ftabebimuft  qoatuor  ftn«mm  dtiing(»ntium  f^m,  tx  qui^ 
bi»  liiaibria  pec^icaitntia  ^tia<  aliquor  exempia  fiibiui^ain^ 


X*    •'    •     m 

r-f-r-^.«-4*-i;-hi'-f-i-i-  etc 
i  -4-  ;-*-,!  H-  J  -f-  1  -H  1  -f-  ere. 

11...  . 

,r—  I-4-I  —  I-+-I  — r-i-etc. 
I  -  J  -+■  r  -  r-+-  r  - 1  -f-  etc. 

HI;  ..  .  . 

t  -4».  T-^  ^.  -4-  ♦ -f-  3^  -H-  tf^  H-  etc. 
n-4-  i_|^  4.-+-  8  -4t-i5^3ZH-  ctfe. 

XV.  ...      1    —  2-4-  3  —  +  -H  ^   —  6^  ctc. 

€c  3,  §..«. 


ftotf  B  E    S  E  R  t  E  B  V  S 

I 

f  2.  De  {ammis  huiusmodi  (eriemm  dinergen- 
dum  magnus  eft  difl&nfus  inter  Matberfiaticos,  dum  a]i| 
negant,  alii  affirroant ,  eas  in  vna  fumma  comprehendi 
pofle.  Ac  primo  quidem  peripicuum  eft,  fiwieram,  qiws 
ad  (peciem  ptimam  retuli , :  fummas  reuera  efle  infinitc 
magnas,  cum  terminis  a<ftu  coUigendis  ad  (ummam  dato 
quouis  numero  maiorem  perueniatur:  Tnde  nuUum  qui- 
dem  eft  dubium,  quin  harum  fcrierum  (iimmfe  per  hn» 
iusmodi  expreflfiones  5-  exhiberi  x}ueant.  Circa  reliquas. 
igitur  (pecies  potiflimum  Yerfitur  controuerfia  inter<*eo« 
metras -,  atqiie  argumenta,  quae  Ttrinque  ad  (entenriam 
tuendam  aflferuntur,  tanta  vi  ad  perfuadendum  funt  praedita, 
Yt  neutra  pars  adhuc  alteri  aflen(um  praebere  cogi  potuerit. 

$.3.  £x  fpecie  (ecnnda  Leibnirius  primufr   hanc 
contemplatus  eft  fcriem : 

X  — 1 -+- 1  — ,1-4-1  — X -^i  —  X -4-  ctc« 

cuius  fummam  Talere  =:  datuerat,  his  (atis  fifmis  n- 
tionjbus  innixus :  Primum  enim  haec  (eries  prodit,  fi 
fradio  haec  7:^  per  diuifionem  continuam  more  foliio 
in  hanc  feriem  i —<jr-4~ «•-"«* -H «*•—«* -4~.etc,  reibl- 
Tatur;  et  Talor  litterae  19;  Tuitau  aequalis  fumatur.  Tum 
Tero.  etiam  ad  hoc  magis  cpnfirfnandum,  ii^que,  qui 
ca^culo  non  (iint  afliieti ,  perfuadendum,  feqoenri  T(i]$  cft 
ratiocinio:  ^i  (eries  alicubi  terminetiff,  teiminorunique 
niiroeras  (iierit  par,  tum  valor  eius  erit  ;:^p,  fin  autem 
terminorum  numen»  fit  impar,  Tolor  (eriei  erit  =:  x  : 
quodfi  ergo  (eries  in  infinitum  progrediatur,  numerusque 
tcrminoram,  neque  paf,  neque  impar,  ceqferi  queat,  fum- 
mam  neque  =:=o,  neqop  —  x,  efle  pofle  c6ncludit,^ed 

'      . '  medium 


D  I r  JElir-G  E  N  T  1  B  V  $,      toy 

mediiiin  .quendatn  lakxtm,  abTtroqoe  aeqoe  diueifiun, 
teneoe.debere^  qoi  fic  =r  i. 

$.  .4.  .  Coosh  haec  argHmenta  ab  aduefftri»  obil- 
ct  iblet ;  pnmo  fi:a<%[0Qem  ,-i|:^  non  efle  aequalem  ie- 
liei  infioiCae  :','■'■ 

....        -  • 

'mHaGx  ftadtio  vBitace  minor.  Si  enim  ditiifio  irspiam 
abrumpacur,  ec  quoto  ex  refiduo  porcio  debica  adiida» 
tiv,  foDCem  paralogifini  fore  inani&fium ;  fieci  nam^e 

.-ij^x-rf-Htf--^'-»- ......  -i-tf«-t-7:pj 

ec  quamuis  numenis  n  flatuati^  ininiCo$^  tamiBn  fiadio- 
hein  adiedam  -h  ■>  .  '  omitti  non  licere ,  nifi  re  vera 

«uanefcat ,  qood  iis  tantum  cafibus ,  qdbus  ««^  i  ,  Tfu 
venit,  feciesque  euadit  conuergens.    Reiiquis  aatem  cafi- 

t)us  fempar  huius  mantiifae  -h  — ;      rationem  .  haberi 
.  i-+-rf 

•portace,    et   quamuis  %io  dubio  -P,  prouc  »  fiierit 

numerus  vel  par,  tcI  impar,  fit  %ffe6U  ,  tamen  fi  »  fit 

infimtus,  ideo  negligi  non  ppfle,  qood  numerus  iofinitus 

.  neque  fit  par,  neque  impar,  nulhque  propterea  habeatur 

cau& ,  Ttrum  fignum  potius  fit  adfaibendum  ?  abTurdam 

cnim   efib  putare,   quemquam  dari  numemm  integcum, 

ne  infinitum  quidem,  qui  neque  par  fit,  neque  impar. 

$..  5.     Veram  in  Iiac  obie^one  ab  iUis,  qui  (e- 

riebus  diuergentibus  deteitninatas  fiimmas  tribnunt,    iiire 

reprehendi  Iblet,  quod  numerus  infinitus  tanquam  nume* 

m  detemuoatus  coocipiatury   atque  adfiO  vel  par,  Yel 

impac 


.  inpar  (btmtnr,  >e8m  «Mmi  it  ioikteimiiBttM.  Stsfm 
enim  atqae  feries  (Ucttur  Ifi  infiiiiJiiiB  «pio^di,  ikufe 
Ump  oaDtnnam  •«flfir^  ^«iiuto  •ftinet  terininiis  ^iu- 
4kin  vldam»  -ctii  iofiaitefimB»  co^ipiiKiir:  <ld^)ie 
obiel&iondta  aiite  menidratam  de  maBti^  fUimo  'Ut- 
mino  addeod^».  Tel  iiibQrabeuda*  (poiite  eHanefcere«  Coni 
Jgitur  la  ferie  iafiniti  nunquam  ad  £nem  pemenianir, 
liuo^u9m  ^edam  ad  etesmodi  'k>cum  'jiieni^iH,  tbi  ne- 
«efle  eflet  m^ntiflam  ittrm  adidjjigete ;  Meoque  'baac 
ipiam  'mamifl&m  Dodfbidm  negligi  poft,  jfed  etiani 
deb6ie>  ^uod  jaufquam  ei  JLocus  irelioqBicuiu  Atqaebsfec 
mgnmtnti. ,  quae  ad  iuosmas  (eQeium  diuergentium  vel 
•ftfiereodts,  Tel  rcfieJleQdaa,  aBbruntbr,  ^qde  ad  quandlli 
(peciem  Ipedfcaac.,  quae  ouUis  jraet^ea  4il»uft  ipfi  ^n^ 
^g  vmrifolfet, 

i  (.  Sedii,  ijui  ouitr»  ftmmM  l^iet«to>diaefgbW3UiJli 
.4irputaot«  jo  fpede  tacia  ^miffimum  fmefitfitim  laab< 
nire  aii>itrantur.  ^uaoquam  enim  barum  feri.rum  ter* 
'Ritfli  continuo  cre.icunr,  ideoque  jterminis  sdta  tolligeocfis 
j4  -fiimmam  quouis  affi^abili  ^nroen»  inaJdres  sptmeafti 
^t^ft.  qua^  ^Q  4ei|BUt9'iafiaiti4  fanmeo  ipiitioitiififtnWl- 
•Tum   ta  h^   4^  «iusnMidi  ieries  admiu^  «ogumtir, 

quamm  (ummae  fiat  fimtae,  '«tqnea(leo«^i$uae,I^Bi- 
^ilo  -mkicire^,     Com  miaa  fitidtio  7:^  per  -^uifiooedi 

10  Ceiriem  «ooiaia  det:  K«f>iiu^«*^'a>>4Hr^-4«  etc. 

ileberec  eflfe: 

*-i5?i-4-$»+-4-+^  ^4-1^-4-  eic. 
"-^:;;:iH-S-4-9-f-*^-h^i^  «c. 
^ued   'idMt^ls  'naa  i^f»erito  iOitMiSimi»  «id^tqr 
^ttm   "pei  'ac^dooiim  "nufanrif ronten    iif&:matiaonim  nmi- 

quam 
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nDoqoun  ad  linnraaiD  oegatiaani  peruenm  qoeat.    Hine* 
-  qiie  eo  niagis  neceCGeateoi  mant^tt  addendae  ante  ihe^ 
moratae  vrgent,  cum  ea  adieda  perfpicaum  fit.,  j^re 

—  i=:x-4-a-f-4H-8 "^  ^""^  i^ 

etiamfi  n  fit  numerus  infinitus. 

$.  7.  Defenfores  i^tur  fummarum  (erierum  diuei^^ 
tium  ad  hoc  infigne  paradoxon  conciliandum,  fiibtile  magis, 
quam  verum,  difcrimen  inter  quantitates  n^tiuas  (tatuunt; 
dum  alias  nihilo  minores,aiias  veroinfinito  maiores,(eu  plus* 
quam  infinitas  efle  arguunt.  Alium  lcilicet  valorem  ipfius-z 
agnoid  debere,quando  ex  fiibtnidionenumeri  maicnis  <?+  z» 
a  minori  iS  oriri  concipitur,  alium  veio,  quando  feriei 
ilii  x-t-a-H4-t-8H-x<y-+-  ^etc.  aequaUs;  reperituri 
atque  ex  diuifione  numeri  4-  x  per  -.x  naftitui;  \  illo 
quippe  cafii  efle  numenim  nihilo  minoicm,  hoc  vero 
infinito  maiorem.  Maioris  confirmationis  gratia  aflfenint 
hoc  exemplam  fiadionuro : 

«       «       «       '      I       -i-  .    J.       _*.      -ftte. 
*»  f>  i>  T>  3>  _,»_,>  — ,»  cre. 

quae  cum  prioribus.  tcrminis  crefcens  perfpiciatur ,  etiam 
continuo  crefcere  fit  cenfenda;  vnde  concliidunt  fore 
.fr  ^*  3  et  —i^~,i  ficque  porro :  ideoque  quatenus 
;:^  per  -  x  et  J  per  infinitum  co  exprimitur.,  eflc 
~  I  >■  co>  multoque  magis  nr  ^  ^-  quo  pado  abfiirdi» 
tatem  apparentem  iltom  lati«  ingenioie  a  fe  propellunt. 
$.  8.  Qiiamuis  autem  haec  difiindio  ingeniole 
excogitata  yideatur ,  tamen  aduerfoiis  panim  fatis&cit, 
atquc  adeo  certitudini  analyfeos  vim  aflerre  vidttur.  Si 
eDiiTi  biniilli  valores  ipfius  - 1,  qoatcnus  e(t.vel.z=x-s, 
Tom.V.Nou.Cora.  Dd  vel 


\; 
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Tcl  =  ir, )  wttc  ft  re  vera  dJlcrepentr,  ttf  cos  confunife- 
re  noa  Mcear,  certitudo  atqoe  vfus  regularum  ,.  quas  ia> 
calculis  &quimur-;  penitus-  «^leretur,  quod  eerte  mag!S<  -fb* 
lecabfiirduni,.  qiiamid,  cuiusgratia.haec  diHindio  ed  e^ 

cogitata*,,  fii»  auccnr  fil  i  — i^srrr,  vti  praecepta  alge»' 
brae  poftuiant ,  negptium  minime-  conficitur,  cnm  ea: 
ipf»  quantita*  --r,  qiiae  ISriei  p-t-ir-f-^i-t-Sf-h-  etc.. 
aequfllis^  fiatuitur ,  fit  nihilo  minor,  ideoque-  eadem-  dtfSp- 
euitas  permanear.  Tnterim  ^men-  Teritan-  confentanennv 
videtur,  fi-  dicamus  easdem  quantitates ,  quae  fint  nihilo» 
rniaores,  fimuP  infihito'  maiores  cen&rf  pofle;  Non-  lo» 
Kim  enim  ex  algebra-,  fed  etiam  er  geometria  difcimu%, 
duplicem  dari  Mtnm-  a'  qoanritatibus  pofitiuis  ad  negati- 
Vas,  altenim  per  cyphram,  (ea  nihiltrm,  aiterum  per  in^ 
finkum':  atque  adeo-  quanritate»  a*  cjphra,  tam  crefcendo;, 
quam  decre^ende^  la  &  redire,  er  ad  eundem  terminum; 
o  reuertt;.  ita<  vt  quantitate»  infinito^  maiores  eaedemt 
perinde  fint  nihilb  minores ,  ac  quantiiates'  infihito  mi*^ 
nores.  conueniuot  cum  qpahtitatibus  nihilo  maiorihus. 

ff  9'  Qui  autem  n^ant  has  (ummas  ferierum  ^ 
vergentium ,  quae  afiignari  (olent,  efie  iiidas,  iidem  non: 
folum  hon  alias^  ptoferunt ,  fed:  eriaui  fiatuunt  omniaor 
pugnare,.  fiimmam  ferteri  ditiergentis  tantunv  imagtnari.. 
CoBuergentium  enim  i^rienun,.  vektihuius  x-f^s-i-t. 
-4-f-4?-i?H-jr4-  etc.  ideo  tantum  fiimmam  rri'  ad- 
mitti  pofie-,  quod  qno  piures  il^s  ferid  termiao^.  a£hi: 
addamu&^  etrpropius  nos^  ad  binttrium  peru«iire:.  ia  fe> 
riebn&  vero  diuergentibus-  xem  longe  fecus  fe  habere;. 
quo    plores.  enim^  cerminos  addamus-,,  eo  magisfammas^. 

quae: 


\ 
fjuae  ;)rodeiint ,  loter  fe  SGoKp^  iieque  ad  certinn  dc 
^tecmuatiun  quentdam  valorem  ^ccederc  Vnde  cor^ 
<liiduot,  ae  ideom  quidem  fiimmae  ^d  feries  diu^genccs 
transferri  polle,  «eorumque  operani^  quae  m  iuinmis  (erie* 
smn  4iuergei>tiiun  inue^igaodis  conriimatur^  plane  tCk^ 
sDUUlenfi)  v^risqiie  analyieos  pruicipiis  <*oiitrariaQi. 

^  icv  Qiumtumiiis  ^utem  iilc  diiTeiiTus  realls  vi^ 
^deatur  ,  tamen  neutra  pars  ab  ahera  vUius  errrris  srgui 
gpoteB,  xfiotks  m  ^fialyfi  huiusmodi  Xerieruj]i  v(us  occur- 
irit :  quod  graui  xugumento  efle.debet,  neinr«m  partim 
3Q  ^rcooe  v^fikri,  icd  totum  dilTidinm  in  iblis  verbis  eflc 
pofitum.  5i  cnim  iQ  calculo  pcrueiuo  ^d  linoc  feritiii 
«— i-Thi— 1-4-1  —  «•+-  etc.  eiiisque  loco  iubftiwo  J ; 
tiemo  certe  milii  iure  errorem  imputabit;;  qui  camcn 
•oefnim  non  ia  oailos  incurrerct ,  G  alium  quemuis  nu* 
snerittxi  dus  feriei  ioco  poruiiTem;  vnde  nuUum  dubium 
i&peteffe  poteft,  quio lcries  «  —  i-+-i  —  i  +  i  — 1  +  etc, 
ct  fraiSio  I  lint  quantitaDes  acquiualeiues,  akeramque  al- 
xerius  bco  iemper  fine  errore  fubftitui  liccre«  Tota  igi- 
xur  quaeftio  huc  taatum  rcdire  videtur^  an  fradionem  |. 
rede  fummam  icrici  i  — i^i  — 1-|-  etc.  voccmus? 
4juod,  qui  pertinaciter  negam,  cum  ramen  aequiuaJentinm 
negare  non  audeant^  veJiementer  vercndum  eil ,  nc  in 
logomflcbiam  delabantur. 

§.  if«  Puto  autem^  tdtam  hanc  litem  iacile; 
compofkum  id,  fi  ad  fequentia  ieduJo  attendere  veli- 
sDus.  Quoties  in  analyfi  ad  expre(fionem  vcl  fbA.^m, 
ire]  transcendentcm,  pertingimns;  toties  eam  in  idoneam 
feriem  conuertere  folemus,  ad  quam  iequens  calculus 
commodius  applicari  queat.     EaKocs  ergo  tantiun  kiits 

Dd  2  infini- 
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infinitae  in  analyfi^locum  inueniunt,  quatenus  ex  euolu- 
tione  cuiuspiam  expreffionis  finitae  funt  ortae ;  et  hanc 
ob  rein  in'  calculo  femper  toco  cuiusquc  feriei  infinitae 
cam  formulam,  ex  cuius  efolutione  eft  nata,  fubftituere 
licer.  Hinc  quemadmodum  fummo  cum  frudu  regulae 
tradi  folent,  expreffiones  finitas ,  fed  fbrma  minus  ido^ 
nea  ^raeditas,.  in  feries  infinitas  conuertendi/4ta  Yiciftim 
TtiMimae  func  cenfendae  regulae,  quanim  ope,  fi  pro« 
poiita  fiierit  (eries  infinita  quaecunque^  ea  expredio  finita 
inueftigari  queat^  ex  qua  ea  refultet ;  et  cum  haec  expreflio^ 
iemper  fine  errore  loco  feriei  infinitae  fubftitui  poftit, 
neceflfe  eft,  vt  Ytriusque  idem  fit  valor ;  ex  quo  eflici- 
tur,  liullam  dari  (eriem  infinitam  ^  quin  fimul  expreftio 
finita  illi  aequiuakns  concipi  queat. 

%.  112.  Si  igitur  receptanr  fiimmae  notionem  ita 
tantum  immutemiis,  \t  dicamus^  cuiusque  feriei  fum{nam 
efle  expreifionem  finitam>  ex  cuius  euolutione  illa  ip(a 
ieries  nafcatur ;  omnes  difficultates ,  quue  ab  Ttraque 
parte  fiint  commotae ,  fponte  euanefcent.  Primo  enim 
ea  exprefiio^  ex  cuius  eudutione  nafcitur  feries  conuer* 
gens^  eitts  fimul  fummam  ,  voce  hac  vulgari  fenfii  ac- 
tepta,'exhibet>  neque  fi  feries  fuerit  diuergens,  quaeftio 
amplius  abfurda  reputari  poterit,  fi  eam  indagemus  ex- 
preftionem  finitam,  quae  fecundum  regulas  anal}rticas 
euoluta,  illam  iplam  feriem  producat.  £t  quoniam 
iftam  exprefiionem  in  calculo  loco  eius  (eriei  fubftituere 
licet,  quin  eidem  fit  aequalis,  dubitare  non  poterimus. 
Quo  euifto,  ne  a  recepto  quidem  loquendi  v(n  recedi- 
mus,  fi  eam  expreflfionem  ,  quae  cuipiam  feriei  aeqna- 
Us  eft^  eius  quoque  fummam  vocemus:    dummodo  pro 

feriebos 
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feriebus  diuergentibus. ,  noa  eam  notionem  cum  idea 
fummae  coaiungamus ,  quod  ,^  quo  plures  termini  ^OlH 
coUigantur  >  ea  propius  ad  valorem  fumniae  accedi 
debeat. 

$.  13.  His  praemiflSs  neminem  forc  arbitror,  .qui 
rae  reprclicndendum  putet ,  quod  m  fummam  (equen- 
tis  feriei  diligennus  inquifuierim: 

1—1-4-2—5-1-24.-120-4-720— 5040^-4^03^0  — etc* 
quae  cfl:  feries  a  Wallifio  hypergcometrica  didta  y  fignis 
aiternantibus  indruifla.  Haec  (eries  autem  eo  magis 
iiotatu  digna  videtur ,  quod  plures  fumipandi  methodos, 
quae  mihi  alias  in  huiusmodi  negotio.  ingentem  viiim 
praediterunt ,  hic  fruflra  tentauerim.  Primo  quidem 
dnbitare  licet,  vtrum  haec  (eries  fummam  habeat  fini- 
tam  y  nec  ne  ?  quia  multo  magis  diuergit ,  quam  vUa 
(eries  geometrica  ;  fummam  autem  geometricarum  c(id 
finitam  ,  extra  dubium  eft  pofitum.  Verumtamen  cum 
in  geometricis  diuergcntia  non  obftet,  quominus  (int  (iim- 
mabiles ,  ita  verifimile  videtur ,  et  hanc  feriem  hypcr- 
geometricam  (ummam  habere  finitam.  Qiiaeritur  ergo 
ia  numeris,  proxime  (altem,  valor  eius  expre(fionis  finitae^ 
cx  cuius  euolutione  ipfa  (crics  propofita  nafcitur. 

§.  14.  Primo  autem  vfus  (iim  methodo  ^  quae 
hoc  nititur  fundamento :  fi  propofita  fit  huiusmodi 
(eries: 

szza  —  b^  c  —  d--h  e—f-^g--  A  H--  etc. 
atque    negleftis  fignis  terminorum  a^  b^  c,  d^  e»  /,  ctc. 
fiimjntur  differentiae^-     b-a^  c  -  b  ^  d-c^  e-d^  ctc. 
haruraque    porro  difFerentiae :  c—  ^b-^-a^  d-  ^c-^b^ 

Dd  3  e-zd 


M^id-^-e^  «ic  tfoas.  ^UBtur  dtfiibrentiae  ftcnndae;  fi. 
fiijdique  l^  qoaeranitur  xlififereatiae  ceruae^  qHartae, 
4)iviua^4  «jtc,  {ucn  jfi  Jiaram  difiereotiaritfn  primaruin,  le- 
£uadacum,  «ertiarHm,  quartaruo?  etc.  termini  prinni  fiot 
«,  p,  y,  4^,  «ec  <di£o  foie  «iuEidefli  ietki  propofitac 
^uinaiai» 

iquae  iiHi  iam  iit  coiiuei|;ens ,  tainen  cetto  nnilto  mag^ 
coaiierget ,  quam  prc^fita ;  vade  (i  fauic  po(leriori 
ieriei  desuo  eadem  metbodus  aj^licetur,  valor,  feu  fum- 
ma  quaefica  ^,  exprefla  ffeperietur  per  feriem  adfauc  ma- 
^s  cenuergeatsin* 

%.  15.  Methodus  baec  maximam  habet  vtilita- 
teiD  ia  fummandis  feriebus  diiiergentibus  (ecuadae  et 
quartae  (peciei ,  fiue  taadem  ad  difTerentias  cooftantes 
perueniatur ,  fiue  (ecus ,  dummodo  diueigeatia  non  fit 
oirois  magua»     Sic  fi  fit  szz. i - 1 -4- 1  -z  h-  1  -etc. 

ob  azrziy  «rr:o,  |3::ro  etc.  erit  /=1:5. 

5i  fit  /:::::x-a-f-3— 4-f-5-<J-f-ctc. 

diflr.  I  I,     1,     X,     X,    X.    etc. 

crit  /  ::=  I  —  I  ::=:  • ;  vti  aUunde  ^tis  condat; 

fi  fit  /  :=  I  —  4  -t-  p  -  i<J  -4-  25  -  3<J  -h  etc. 

Diff.  I .  .  3       5       7       P        ^^ 

diff.  II ...  »j     2,      2         2 
erit  i  =: i  —  |-f-  i  z=  o,  vti  quocpie  notum  eft: 
fit  fit  f  =:  X  -  3 -h  9 -  27 -i- 8 1  -  243 -+-Ctc. 

Diff. 


lyrr  £  icc  ki^ti  sr  s^     At^ 

4iff.  a 4.5    i»ft,    %6t,    108. 

diff.  3  .  .  .  .-      et,     24:,     7a 

difE- 4  ....... ..       xtf",     ^S- 

etc 

«itque  i=|-|-h;r-,jH-et(u.=  r-^-f-i'- J-f-ct!t.-|f 
f«  i:(^v  Adhibeatuc  iatn  haec  snethodus  ad  lerieai 
ffopo(knni> 

A- 1  -  r+2  -6'-F-Z4;-r2'o-|r72'<3-5'o'+«3-+-+03*io'— etfc.- 
i^uae  o&  »— srzo,,  fi  per  a:  diiiidatm:,  abii  ia  tiadc:- 

^'  zr  r-a-f-iar— <Jo-f-3tf(3— 2520-hyoi^o— i8i44;o4r' 

*i  5r>    4*8;  3oa,  2  t^b,.  rvtJ^o,.  rdi  2^80  •**' 

32,.  213,  i5o8,  i-3<Jao,  £2  8.i^<»' 

"1214,  10567,  lOASa^ 
94:07,    9*9^» 
&a504!' 
WRac  ergo  feqaitur  foter. 


t 

r 
> 

tt7\           ISl*               «fr. 

^,     ^° 

6it          5a75' 
)         if,          •¥-, 

%*• 

456            4C3$             f^ltS* 

»«>       "*5Vi         ^ilF" 

H27.            fHo** 

firgo 
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leU    A  —  l#  —  iai  —   sTa  -+-  "iolT—  'npi   ^  CtC. 

£j»  .  »JOJ  H5»«  > 

5is^        sb4i)        TTpr 
S04I  y        tTfi 

CigU    i%  ^.  ,^    .^  255  —  1041   ^T^    X6SI4>  •    i»io7« 

fcu  A  =  ^-+-^-^  trr^  etc.  =:  HlH  =:  o,  5  8  i. 
Apparet  ergo  fummain  iftius  feriei  propemodum  efle 
=  0,581:  ob  terminos  autem  negledos  aliquanto  erit 
maior;  quod  egregie  conuenit  cum  infra  demonfttandis, 
vbi  huius  feriei  fumma  bftendetnr  efle  =0,59534.739: 
(imul  vero  patet,  hanc  inethodum  non  iatis  cSg  aptam, 
ad  fiimmam  tach  exadlie  definiendam. 

$.  17.  Deinde  alio  modo   rem   fic    tentaui:    fit 
propdita  haec  feries:  * 

12345       6         7  «n-fi 

B  . .  .    1,  a,  5,  i5,  55,  325,  1957,  .  .  •  P,  «P4-I 
diflferentiaex,  3,11,  49,261,  1531 
2,  8,  38,2x2,1370 
5,30,174,1x58 

24,  1 44,  984 

120,  840 

720 

cuius  differentiamm  continnaitim  termini  primi  fint 
*i  *>  ^j  ^4>  '^0,  720,  etc.  erit  terminus  exponenti 
n  relpondens 

P=: 
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P  =  1  -J-  («-» )  +  («-i)(«^a)  -+-  (ii-i)(«-a)(«-3) 

H-(«-x)(«-ft)(A-3)(»-4)H- ctc. 

Hinc  fi  fiat  nzzo,  erk  tenninus  exponenti  0  re(poa* 
dens,  firu  primum  praecedens  m— i-}-ft— 6-H24~i20 
4-720— ttc.  =:  A; .  ita  vt  fi  huius  feriei  terminus  ex« 
ponenti  0  fefpondens  inueniri  poflet,  idem  fimol  futuias 
eflet  ^alor,  fen  rumma  feriei  propofitae 

» 

A=:  X  — 1  r^  a  — tf-|-ft4— ifto-4-7ao— etc. 
Quodfi  etgo  illa  feries  B  inuertatnr,  \t  habeatnr  feriel 

iftS      4      5       tf       7 

C    .   •    •   •      1>      Z)       I»       w»      ^>       yiv>      iafi  *te« 

crit  hittus  (eriei  terminus  ezponenti  0  reipondens  =r -r-> 

Tnde  ex  eo  «pioqoe  Talor  ipfius  A  cpgnofti  poterit. 
Inchoent  huius  feriei  fii^;ulae  difierentiae  termiais 
a,  (3,  Y)  ^*  '*  ^'^-  difl^rentiis  icilicet  hic  ita  capieadis» 
Tt  qniuis  terminus  a  praecedente  fubllrahatur ,  erit  ter* 
minus  exponenri  n  refpondens: 

p— X— («-ija-i --^  p rr^r^; — y-l-etc. 

Ideoque  pofito  ff=:0,  erit  per  leriem  certo  coauer- 
gentem : 

■  '  •  '-•  > 

^=:x^-«t-t-p-i-.v4-o-|-etc. 
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«»s 


DJ&  S  ER  I  EjBr^ 


Eft  v^o^)  ius  feidioiie»  m  detimales  coBuertfeodO: 

difr.  I  I   diff.  2 
I 


:  0,0005110 

COQQP^jQj' 
0,000009 I 

0,000000 1 


^f  bls  «go-  diflferentiis  fbrct  ^i,  65^7401,  et  Ar-Ojtf"; 

^  ftti^  betie.  cdrh  ante'inuento  cbiiuenit :  led  tamea 
ob*  diffirren^  quartas,  quintas,.  et  ailiquot  'fequen^ura 
«egauuss,  haee  methoda%  non  fitis  e^  cerci.'^ 

$    x8.  Sumamis  (eriei  B  fingulorqrn  tefmjnflmBi» 
bgarithmos,  vt  tiabeatur  haec  noua  feriei 

.  .%:  %  i   4     i     e      r       i- 

t>  . . .  .7i, /a,75,  /itf,  16$,  /32^,  /1957,  /13700,  etc 

ih-  cofti^  diflerentils  continuis  more  (olito  (limds  fint  tet< 
mini  primi  o,  (3,  y,  ^,  c,  etc.  eritque  huius  fenei  ter« 
minus  exponenti  0  refgo^den8i:j9-4t4iPrY.-l:4-*+fetc. 
qui  igitur  erit  logiirithirius '  iumritae  quaefitae  z=r  A. 
Sunt  vero  hi  logarithmi  cum  difierentiis  contiaiiis 
fk^ntes:  0 ''  '       ■    -  •'•'  •'.. 


di£ 


D  I  VE  R  <i  ERTI  SrS 


«^f. 


^^30'O3O®o,3X)7MOC 
,,20^1 200  ^^^Og^^j^ 


158129134- 
2,5'3217<5 

f,l397206 
[,039814^ 


o,70©3-o4'2 

o,778373' 
0,845>2pS 
0^^030940 


diff.,2    l    diffi,.3, 


^i)ico 
1072 1 00 


103000 
—    35<5(J6, 


4ifi;+   t  d**. 


—  13866r5 


78^)690 

667 

579^421 


:qi-=v 


1312 
87i>24, 


2I2j>4 


diff.  <r     diff:  7 


diir.  8 


•5^7744 +tf, 445 
-  7702 


^n— o,§oio'3o6.H-|- 

—  o.oio3QcO-f- 

—  0,013*^^6^-^ 

•^0^0653006-4- 

-4-0,OOIp562.-fr 
-1.0,0057744  — 


■^-^041200)     ,    ,^  r 


cUfr. :}  h  4«:^ 


24>6L66' 


1624^34^ 


k^^5D&6 


J 


C)C  06.5  446 


J3>i  tf72  _  -HCsr4J4^83^^8t' f 2^*^*^ -2o83<570 

773c<^^  2tc4  J-^'^*'?^! 


I—  1211JI1 


1 


diflr.  tf 


Tnde  pcr  methodum  ante.  expDfttam.  ^t 

C  ' 

_  csoicsoo     I     «04120«     I      1 1  y < 1 00      I     12211?     I     2121Z?     t      ti^gn 


etc 


feu  /— rr.o,  •7779085  hincqne  A/rio,  ^•pptfdf,.  qudtn 

numerum  adhuQ  vepe  maiorcm  cfle,  Scile  colligere 
licet.  Interim  tamen  et  hoc  modo  neque  fatis  tuto, 
neque  facis  commode,  ad  cognitionem  Taloris  A  perue- 
niri  poteft  y  etfi  haec  methodus  infinitas  fuppeditat  \ias 
hunc  valorem  invedigandi  ;  quarum  quidem  aliae  aliis 
ad   bunc  fcopum  multo  aptiores  videntur. 


£e  a 


§•  ^S^ 


aao  D  E    SEKl  E  Br  S 

f.  zp,  InTcft^gemus  minc  etiam  tLralytice  haSm 
feriei  valoc^ »  eam  Teio  ia  Utioti  leaiu  accipamu»; 
£t  igitur 

5  =  x— iJi:'-i-2x'— tf**+24JC*— laa** -l-  etc» 

qjoae  di£ferentiata  dabit: 

J^  =  X  —  ajr-h  ^*^— a-f»'-}- 1 20j»r*  -  ctc,  =  ^ 

Tode  fit  </j  -f-  *|?  =z  ^,  cuius  aequationis,  fi  e  fuma- 
lurpronamem^  cuius  fogaritfamitt  fayptrboKcus  eft  =:z» 

et  szze   J , 

€s£fs  eigo  quoxzri  erit  i—i-^-»— <J+24,-iao-f-etc. 

e~~ ' '  dx 
•zzef- — ^ ^    Exprimit  cigo  haec  fcries  aream  li- 

aeae   cumae  ^  cuius   naluca  Miter  abiciflkm  x  et  j  hac 

e.  r"'''  * 
eontineiuv     seqfiatione   y  =r.     — — ^  fi  abfiuflk  x 

e 
poiuitiMr  ±:  1 :  feir  crit  jrrr  -777-.     Haec  «item  cuxbi 

ita  eil  comparata,.  Tt  poTita  x=o  fiat  j^=:c>;  fii  an- 
tem  fit  x-ziXy  erit  jr=;i;  medii  vesa  applicatae  Tak>* 
foa.ita  fe  habebunty  n 


fific 


TMV^KG  E  N  T  IB  V  S. 


2SI 


i(it 


*  =  /• 


x=u 


X  _  19 


'  —  w 


S 


lo    r     


J'^ 


9^'* 


Hac  ig^  anrra  conlhudfl,  (latim  patebit,  eii»  aream 
abfciflae  x  =  x  xerpOQdentem,  non  (blum  efle  finicamy 
ied  etiam  minotem  efle  quadrato  lateris  =:  z,  maioreni 
Tcro  eius  femiffi  \.  Quodfi  y&co  bafis  x:=:  x  m  decem 
partes  aequaks  diwdatur,  et  portiones  artae  tanqnam  tra* 
pezia  Ipedentur,  et  areaa  inueftigeatitty  obtinebitur  fe- 
rici  1  — i-f-2  — tf-Ha^.— xao -t-  elc.  =A  Tal(Mr 
Tero  proximus: 


A=o  +  ^,-f^p-r7+ 


r  I 

A -r-^- r--V 

7^'  'f^^%e*'* 


+ 


4e*'t 
1 


ge 


> '.» 


I 


-+ 


6^' 


Qui  .lermmi,  cuib  (it  r=:a,  7xfti9x8a&,   todiieac 
iei]ueate»  valoies; 


E8 


aai  D  E    S  E  R  J  E  B  r  S 


I 


— •     ■  zz  0^0.00112340    , 

_ ~    0,0091  57S21       ; 

rr  0,03232324' 


1 

2 
I 


^,:r:i  0,05578253- 
—4-  zr  0,0735.7587' 
^^  =0,085  5<?950 
TT,  =  0»0;9305ft7cx. 


— ^  =0,0973500*. 
,-T^  =  o,0  994ft<J5<^ 


.9^ 

I 
—      zr  0,05000000 
ftO    

hin^     A\  =  0,5-953^7  i<?4 


qui  Talor  a  vero  iaili  vix  fenfibiliter  difiirt.  Si  aotem 
ab&ifl*a  in  pli^res  partes  fui^et  djui&,  tyna  iHe  valor 
accuratius  eflet  inuentus. 


j 


I— r   X. 


§.  fto.  Cum  inuenta  fit  fiimma  A  =/^^«-»- 

ponatur  «=:*•—•■*,  ita  vt  pofito  a;=o  fiatetvro, 

ac 
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ac  pofito  jc  —  I,  v=  I,  erit  J  —  $.=:  /v»  ««-iiTrfei 
atque. /ji?::z— /(i  7^/w),  vndc  fit  -y^zs^jf^).  Qoia 
ergo  eft  h.::^!^  pbfito  x=:  i,  vel  vzr  iveritqno- 
qae  A  ::=:/4ir5  pofito  poft  integrationein  vz=.i.  Erit 
autetn  itife^ftttftrac  pef  feriem  infiriitam  peradfa  A  -J^ 

=■  ;iZi5  '*'  (7— 2v)»'  "^  ('-.:«)'  —  (i— /v)*  "i"  (i— i-oj»  ■"  "C. 
ct  pofltb  vzti  ob  Iv  znOy  erit,  vti  afllimrimus, 

A  =  i  — x  +  i.a  — I. «-3  +  1^21 3-4-—i«2.3.4.?-t^  etc. 

Erit  ergo  A  itiferum  atea  cuniae ,  cuius  natura  mter 
abfcifl*am  v  et  appllcatarp  y  hac  exprimitur  aequatione 
jr— ;Z3S>  fi  quidem  ponanir  ablcifla  «^=:  i,  qiio  cafu 
quoque  fit  /  —  I .  Notati  dutenii  hic  djibTrtet  Jv  denb^ 
tare  logarithmum  hyperbbricum  ipfius  v.  Abfcifla  ergo 
vzz.  1  denuo  in  decem  partes  diiii&t  ap^icatae^  in~  iid> 
guUs  diuifionum  pun^ib  fe  habebunt  boc  tabdtii 


fi  fit 


erlt    . 

y=i:- 


I 


fifit 

5 
19 


^—    _5 


V 


6 


V  13 


crit      : 


Hiacquc  iterum  pcr  appropinquatioacm  areae  ^alor  Kt- 
terae  A  fatis  accurate  obtiaebitur. 


§.  ax- 


afl4  D  E    S  E  RI  EBV  S 

$.21.  Datur  vero  alius  modus  in  ruinniam  hu- 
ius  ieriei  inquirendi  ex  natura  fi^adionum  continuarum 
petitus,  qui  multo  faciiius  et  promtius  negotium  (:on 
ficit:   fit  enim  fbrmulam  generaliiis  exprimendo: 

A  nr  X—  iA:+flAr*-6jt^»+24Jt:*-ifloa:*+7ao**-5040ji:Hetc.rr  —^ 

CriiJ3_-^    -*.,* -4-2«*— 6x*-4-    a4x*  — lao*^^-    ^i^** — 504ox7-+-rtC.  i+C 

Ci  I+V.— ^     —  ax -i-«x« ^ 3*«'-H  laox*  —  ^jojc* -f-  so*ox* -—«(C, 

'^*o^^""i— 1«    -♦-  6X*— a4*»-|-i2oa*—    7ao*r^rtC. 
▼nde'D  —  «»  >—  lag»  >h  yaJc'— 4,o3c»-«-  ygoojcg — ete. 

rorroji-T-^  ^,^  3^^«_  ,40*»^-"^ 


1-4-0 

—  1+« 


^ 1« 

,-HF 


*  •  -"•  P*  -♦-  7»*»—  6eo«'4-ffe>  —     I  J.0 

^»v    »*  ^j    —16*  ^     —r-, 


t-H 


Sicquc  porro  patebit  forc  I=rn^,  k=;^;  L=:,-^ 
etc.  m  infinitum,  ita  vt  harum  formularum  oido  &cile 
perfpiciatur.     His   autcm    valoribus  fucccflive  fiibftituti% 

CKit 

x-ijf4-a;t*wtfjp'4,2^;r*_X20Ar*-}-.7ao*' 

—  5  640^-4- etc.=: 


A^ 


1     '      ■ 


%-^:t 


€^%X 


1+63P 

ctc. 

$.  sft.  Qpcfnadtnodoin  antein  hiiiosinodi  foAio- 
mim  concinuaram  Talor  fit  jnveftigaodqs,  aJii»  oflendi: 
SciUcet  cum  fiogidororo  denominatofum  putes  integiae 
fint  vnitates,  lb)i  nomeratoies  in  compotum  veniuor; 
fit  ergo  xzzti  atqoe  iovefiigatio  fiimmae  A  fieqoeiiti 
inodo  inftitoetnr: 

—  f»    tf  S)  »)  f»  n»  <4»  f«»  t«#»  «•!».**•* 
nw».!»  «»  ».  «»  3»  t>  4»  4>    5»   5,  «cs 

Fradiones  ntmlrom  bic  exhibitae  continoo  prof»w  tA 
Terum  valocem  ipfius  A  aaedunt,  et  quidem  altematidi 
eo  fiinc  maiores  et  minores;  iu  Tt  fit: 

T<|m.V.Noo.Com.  Ff  A> 


«A^ 


D'E*:'S  Bt^  PES^FS 


A>?;  A>;-,  A>*;  A>Hi  A>g;  ctc: 
A<i;  A<Cl;  A<^i  A<,^%   A<Sr««- 
Hiac  io   faidioiiibiis  decimalibiB  enintnpfios«A  TidoKCi 


nimis  pann 
0,0000000000 


0,50000000Qp  1o^6666666666 


o,57i42857«4 
o,588a35a94i 
0,5933014354 


nmi»  magoi 
4^0000600000 


o,<^i53»4<^»53 

0,^027397290 
o,  5988023952 


Si  iam  incer  tennino»  nimis  magnos  et  nimis  painof 
proximos,  capiantur  media  aritbmetica,  denuo  piodibuDC 
Talores  alternatim  nimi»  magni  et  nimi»  paiui  y  qu 
erunc  ieqaentes ; 

Villore»        nimi»  panii       f       nimis  magni      ipliu»  A 

0,5000000000    0,7^000QOO^O 

0,58333333330,5190475190 
0,5934065933  o,5oi  8099545 

0,5954875*00  0,598,0205807 
0,5950519153 

ficque   iam  ^tis  prope  ad  veium  talorem  ipfios  A  per- 
tigimus.  , 

§.    23.    Poterimiis  auteni  .talor^m  iftias^fcidJo 
nis  in&nitae  pei  paites  iaueftigare  huoc.  io  modum ; 


fitA 


DIV  E  RCm-NT  I  BF  S.       «7 


^^^-x+x 

I4-I   •  •  . 

1 
\ 

^.,_  "           »+s 

• 

"^       14-11                 x-f5     .             ■  .      • 

i+ia,                i-f4. 

I-i-I;2                         •  14-4     , 

x+13                   x+5 

'^  i+i«^                 1+14-                   x-f<J 

; 

i-fi^     ,              i-fi4                  x-H^.    ' 

1+17                   1+15 

1+7 

1+18                   x-i-15 
tritr—     ''    '         *+'*                    '"^^ 

1+7 
i-fS 

l-f2t                  •     1  +  19 

i-fS 

'1  +  22                       1  +  19 

1  +  22                        1+20 

1+9 
x-f9 

1  +  23                         1+20 

i+io 

1+23              1+r 
1+  ctc-  ia  infinitum. 

l  +  IO 

F  f  a  Quibi» 


sftS^  ©£    S  ERl  E3rS 

Quibus  valoribus  euolutis>  reperiecur : 

49x4. 5>  9  8  2  0-4-1  3993^<yaoA 
P"""°  S  a  4 (>7T  mT»  -t- *  3  4.  <J  <J  »  a  3  X ^ 

Demde^^    sa^tf^+o-i- 1  8  5+4of 

ii437i3^-H^9^48itfr 

**  ^  "^  ~3^9 7 ^ a S -i- "^+30 51 5 r 

SupeK({:  igitur,  ft  valor  ipfius^^  r  defib»cur ,  qudd  tjlil* 
dem  aeque  difficile ,  ac  ipfiuS'  Ar  fed  iufficic  hk  valo-' 
lem  ip(Uis>  r  proxime  taDURi.  nofle ;;  em»  enim  qui- 
dam  ia  valope  ipfius>  r  commfflus,  muFo  minorem  er^' 
rorem  in  valbie  ijpfo  q  efficit ,  tiinc(]ue  denuo  ionge 
minor  erroc  io  v^rem  ipfius^  inepic  :  ex  qoo  tan- 
dem  error  valoi^in  ipfiu»  A  inqiiinanS'  omninoerii  im* 
perceptibilis. 

§.  24.  Deinde  quis  numea^torti»  91,  sx,  21, 
22,  23)  etc.  qui  in  fiadUonem  continuam  ipfius  r  io* 
gr^untur,  iam  i»opius  ad  aeqnafitatis  rationem  acce- 
dunc,  fiiltem  ab  inicio^  binc  fubfidium  peti  poteft,  ad 
eius  valorem  propiu»  cogn(nceildum.  Sir  enim  ti  nume- 
ntores  omnes  efTait  aeqmdes^  vc  eflec 

flX  ^  2X 

1+2 1       .,  1^85-« 

^  ]deoqiierf-ff=ai,etf=: — g — 


1+21 

i+e^ 


CaBi 


Cum  aucein  hi  d<inbmindtQres  crefirint,  hic  Yaloc  iufto 
eiit  noiddr :  Interim  tamen  condudere  licet,  (i  ues  fe- 
quentes  fraAiones  eontinoae  Cooftituantur : 

21  22  .23 

r=i— : —       J=z  — ; —       /== 


1+2X  14-22  1+23 

l-f-22  X+23  1+24 


1+22  1+2$  1  +  24- 

X+23  1+24  I+^'^ 


»+  etc  »+  etc.  x+  etc. 

^ore»  qnamitatuoT  r,  j»  f,  in^  aritbmetic»  progreifione 
xSk  proceffiiros,  foreqoe  r + /r=  2  i ;  vnde  Talor  ipfius  r 
Gitis  accurate  coUigetur.  Quo  autem  haec  inucftigatio 
latius  pateaty  pia  numeri»  21,  ssr,  23;  ^  hos  indefioitos 
acdphmu»  «^—1,«  ec  a-^i^  vt  fit 
a—t  a  tf+i 


X+tf+I 


r  = s  =1  — ; —  ;  vnde  efficitur : 

x-H<»-x  *"tf_l_ 

1+7  X+-/ 

(*-i)j+-rf-t  «f+<f  ,    ^        (tf+iV-« 

r  = '-T tt  /=  ^  ■       ■  •  feur= — 

i+-«  f+r4+-x  4—/ 

Ffa  *        ▼n<te 


,30  DESERIEBVS 

Ttidc  fit  r-}-/:= — =^s:  ideo- 

aa—ss 

que  erit  2j»-f-sjj-(atf  —  x)3-tf=o,ex  qua  aequa- 
tione  valorem  ipfius  s  hincque  porro  valorem  ipfius  r 
determinare  licet. 

§.25.     Sit  nunc  tfizraa,  atque  habd)imus  hanc 
aequationem  cubicam  refoluendam, 
a  i»-4-2J"j  — 43  j — aa— 0 
cnius    radix    (latim  intra  limites  4  et  5    conftituta  de- 
prehenditur.     Sit  igitur  jrr^-j-»,  eritque 

3  4  3=  <J9  «-V- 2  <J«« -H  2«' 

Sit  porro  «  — 0,44-v  crit  tt*=:o,i5H-o,8«-f-»» 
atque  «*— o,o<y4H-o,48v-Hi,2fl;*-+-V,  idcoquc.  * 

2,112  — 90,7<yi;-f-*  8,4V'-h2<y» 

vnde  er.t,  proxime  v— 0,023,  et  ^^14,42 3.     Cum 

igitiir  fit 

21J-H21  113,883 

r    =1     . fietr^:  —^- =14,  31, 

j-Ha2  2<y,423  ^*  *    * 

hiticque  porro  > 

2404309  «^ 
^  =^  "6^^7157 '^^''^'^  +  ^+^^f:  vnde obtinenir 

4794992,85 

dem 
.    _..  91  4985259,24 

^  -  x7i;7xl9TM"^^°'^^^^^*^^^"''''' 

qni 


BiyERGEKTlBVS,       aat 


^ 

Tsrfor  in 

ftadionem 

coatmuam 

coDaecTus  dat 

A  : 

• 

i+»  • 

■'• 

• 

•  « 

a+x 

• 

lO+X,. 

,' 

■ 

i-hi 

t 

H-x 

a+ 

»+i 
7+r 

7+etc, 

Tdde  fiqiiedtes   ifluediuacuf  fia^ones  valorem  ipfius  A 
proxime  exbibedtes : 

zxaioii4       1       1         7 

A—    O       I      i  «        *L       J£       ii       '€*         .<5t.  »tfo* 

-*-     t«     T>     1>       J>    •«<  )      S7  i      lop»     4pj  »      lOjs  >         368S 

^ae  autem  fradiones  alteroatim   iiint.  maiores  et  minou' 

rcs  quamTalor  ipruis  A,  ac  Tltima  quidem  ^   nimif 

c(l  magna  ,   excedlis    tamen  minor  eft  quam  ,^1,.,^,^^ ;  > 
•vnde  cum  fit ' 

X'~   -H^  *"^.  proadme  ^  2=  i,tf7<5875  :  ^ 

§.  26.  Methodus,  qua  fupra  in  $.  di.  Him  T(hs 
ad  feriem  hanc 

X  -I  j:4-2x*-tf*»+44J?*-i  io.t*+  77o.r*-5040jr'  +  etc. 

in 


»S»  BS    SERtEBf^S- 

10  fiadioneiB  conitoiiaiii  «ooiieitenchiD ,  latiai  pMit,  it> 
qilB  fimili  modo  $d  hanc  ienem  muko  g^oeraliofem  aj^ 
plicari  potcft 

<«-4-««^(«-H$»;i*-«ic 
iepetietuc  coi<R  iiidesi  opefackxiilMi  ianici]Ci&; 

t 

«—  — ■•  ■• 

Ij-WJf 

i+wr 


i-Hiw+«)» 


i-f-a«T 


i-Hi«-fg»'af 
I  -»-3»Jf 


lH-(/w-|-4»ir 


iH-5»r 


i+etc. 
Eite   tcrp  apreflp,  aliaoqoe  (imiies  ^dk  ewi  po>. 
laie  ope  theoremanini ,  quae  tn  ^iflcitatiQaJlius  meis  dfi 
fft^bonibus  cootiniiis  in  CQmnient.  Acad.  Petropol.  fie* 
monfttant.    Oftendi  eoim  hoic  aeqnatioQi:  ^  '^   ' 


fids- 


D  I  ff  M  R  ^  E  N-  T  I  ?  If  5.      %^ 


—    ■  '^^ • . 


^»^'^*--!^^^  «=a^*  «yj»**^?*^'^*,'ct  per  ^eriein 

'*"  1»     Jw(w*H«)       •'w(«r+«X«'4-*»j  •«{"H-ii^^w-FawXiff+^»?)^*^» 
lo  hac:adt«m^fo«m>tidll)a,-qu9nA'«:a<ftsmas,t^ 

'$.   STj.   ^uetii  ^iOtttti  .pdtto,  %  <hi(belftiir 'iM* 

^alcxem  i^pfiui  «  'jiei  MwiiOffi  ^^9»^^^«^^  'Hfii^iam 
•c^fini:: 

«    iniiijB  ji — f-ir-  ~  •  ■■■>  'T 

Ton;V.I9(Ri.tJoiii.  €f  f;^ 


»34  D  E    S  E  R  I  E  Bpli        ^ 

Quo  igitur  eundem  valorem  z  commode  per  tenem  or-- 
dinariam  exprimere  queamus,  fit  ^c?-?,  yt"habeatuc, 
haec  «aequaiio :  .  '       ■  "^' 

fx^^-^^^dx  z=i  x^^-^^dz  H-  ax^^zdxr^-  bi*zdx, 
eritque  per  fia&ionem  condnuam  :' 


z  =: 


b-^b{m-\-a)x^'''' ' 


b-\-b{m-n)x^' 


b~^b(  2W-«H-«>r'"— * 


^-^^(2/»-2«)a:'"-*" 


•I  ^-h^(3  wy-r.g  n  f^ia ) 


Integrando  vero  crit  *«^^*  ■  A'!~"«=//«^*..'  t^l-J^^Jc"*-*-'*/* 

feu  fit  w-«~it.erita~A,f-*«:i--y^T:^;fex*J<^^^ 
fi' quidem  integratio  ita  inftituatur,  vt  z  euaneicat,  pO- 

b  b^  b^ 


-+- ^-^ri — Tf~^ — ^    f  *   *  ' ^.r  ^tC, 

|.  28.  Ouo  hae  «xpijeiriones  fiant  fimplices,  nc- 
que    tameh' c^Fam    exteaUi    \is    inferatur  ^    ponatur 


d^centtalis:  ..  ^,     ti*^"  "-«i\*''*-H  .  s.  » v    * 

Idem    pontf  )«lA6ru<qiiMrit^'  «i^rii^Bdi^ 
infinitam  esprimetur:  i        . 

Denique  huic  leriei  aequiusilebit-  iiU  fia^io  oontinua: 


JB  = 


l-^pjfl 


IH^(/Hh2^''      • 
•  J  -f  <«  -V  : .{;,  J   -r   :  i; •  1  ■>•  •i.^»ratf. »   '^   •  '       -^ 

>i    .'     f       ;    . -.  ^r.  :v     -    Ir+(P^^^)<*^.    • 

•  '••.  -  •     ": ";;'     ;!    •» '•I  '?•+ CtC»»'- 

quae  expieflio  plane  congruit  cum  ea^  quam  ante  $.25 

iumus  adepti,  et  quoniam  de  modoV,quo  ffiainh  emJKws, 

adhuc  dubitari  poflet,    vtrum  irit{m£ratores  fecundum  le* 

gem  obferuatam  1n  infinitum- ^rogrediantur  nec  ne?  hoc 

diibium  iam  penitus  ent.-JiblafUm.    Suppeditat  eigo  haec 

confideratio    methodam>   certam  innumerabiles  fertes  di- 

veigentes  (iimmitidi  ,-•  feu  valores  ipfis  aequiualentes  in> 

Teqiendij!;'ia(eri  quas    ea,    quam   tractauimus  eft  caiiiis 

particularis. 

*    *'  Gg  a  f.  atf. 


tfft         MW:  :5,JB?itX:-jBrB:fr«f 


aiqiWL  ibrics  itiiiNlaii  ioit  ibj  IttlitBbft.: : 

4||Mk:  aefBiiifti  tA.km.  M&mii  tOBtBmm  s      ; 


«i=S: 


■  •  t¥h^r     '•••■• 


«r+r3**t 


i(-iT4;i'Xr 


ij+:5*«v 


lf^6xx^ 


Si  ittqoec  fi^tikr :^j=  Z)  Vt:  Ibt:: 


9pe-eft<IUiei,natiine£dhiaseiis::  ein,taineajvilav.  cxi 
fflmii  ppielllperrlniiccihiftlDQeiaioootioomiconiaseac 


If     f-;     , 

.•      t     ;;     '    ,          -       ., 

i-JH-riete^. 

-i 


D  •  u  r  m^m^  w  *  tm  r  s:     «l^ 

r    «.    3'>    4-  '3j:     tf:     7-       g;       9 
^  —  !>'  ir  i)  ?*•  ia>'  4«?*-^>^3X»'  7^.'' 

atf2o>'    Sttptf'/  350'9tf'' 

•35g8rf?-6itfSy  i^_ 

<-^«3\  <+|[> 


u+.etc., 

•    .' •■       .  •  ••         • 

CK  ft^^^^^iM(|^lirroptbiimaimcif=3?o6J|^j70^;^ 


V 


mSSERT  ATIO 


•    '  :fc  .  » • 

DB  .  , 


PFLOPtBMATiByS      QiVIBySDAM 
CALCVLI   INTE^HALI».     :       -    * 

duaore  G.  fT.  KB.4FFT* 
f    I. 

rrdtkma    I. 

Inuciilie    qiiibasiiam  in  cafibus  haec  curuflnnn  fiininia, 
fequeati   aequadone  g^rali ,   tnnomiali ,   contenta, 
poffit  quadrari;  .  . 

A*«-f-^P=:C«yi 

10  qua  fiint  x  ct  y|indeterminaue,  A,  B,  C,  etc.  csip»»^ 

nentes ,  confiantes.  '.' 

Quamtiis  Taiiae  iam  cognitae  fint  mediodi,  quibus 
quadiatuneeuruafumi  per  aeqpatibnes  triuDa/^teiilunoniii^v  % 
expreliiicum,  reperiri  polSint;  feqm»  tamea  ifr4Ri^par'" 
ticulari ,   <piem  .  explicat  lob,  BernoulHus^  Operum  tom 
lilt  p.  4Q3,  ad  fummMA  Tuiuerfidi^tem    eft  ;<edada. 

Fonamusjr±= — ,  intioduAa  noua  tndeteimiM  ir,  qm 
talor  in  aequatione  piopofita  fubfiituatur ,    atque   dabit 

A**-4 — ^p—  =  — jj^-  ,   quae  diuifa.  pfUSr  i^.jB^  «hiI^o 

tipUcata  per  fcP,  dabit  haric,  B*P^-«-=C»^-*^^''"««Mi> 
—  Au^.      Vt    ez  Tna    parte  (bk  fipeHles  maneatta-' 

riabilift 


DJSSERTjmO  M  TROBLEMAriBVS    ±^9 

riabilis  a,  ponatar  J-f-eX--«i=aj  orietnr  BaP^  • 
=  Ca^  -  Ai^\,  et  hac  difFereritraa  fequcBS,  -(pX— a) 

fiplicetur  ilkid  membniin  per  3 , '  hoc  autem    per  j , 

quae  duae  quantitates,  vi  fadlae  pofitionis  (uperioris^ 
fui^  aequal?s;  atqqc  fic  obtinebitur  (^X-a^Bx^-^-^ydx 
==((3-0  Qv^-*du.—  ^Xt^*4u.  Ppnatur  nuncdcnuo 
cxponens  pX-a-X-^izzo,  Tt  x  ibi  abeat  in  ifjE^tatemi 
ex  quo  tandem  prodibit  haec  aequatiot  {^\—tL)B^dx 
=:(p-8)  C  t^-*du  -  p  A  fcP-y» ,  atqu«  iBtcgialia  fii- 

mendo,  talis  {p,-mSydx:z^'-—u^'^-^'-i^ 
^  .       .       ■  ^   .         (3— e— X  -  Pr^*' 


Conftante.  Reqniruntur  ergo  duae  conditiones  ad 
cafiim  qiiadrabilitati»'huius  ^uruae  genenilis,  prim  ^  n 
fic-  ^  -H  eX ?-.«  =  0 ,  hoc  eft,  f  =;  a  —  eX .  .•  ,  (M); 
aUera^  vt  fit  ctiam  pX  — a— X  — ic=o,  aut  Xrg^» 
qui  valor  ia  aequatioM  (MJ  ibbcDgatns,  praebet<^=« 

'    '    $.  2.   Conlequltur   ezinde,'  curd^m  faac  genenUi 
iieqiiatiohe  definitam,        -— —  - 

eflC;,  <)i|a^abikm,,  ac  /piii»^  quaidi:^^^ta)ni^  mftlidclQ'  mbdo 

•••    »•  .    i-    •.         .    ^»..'';    .    .     .;.•:■     :    ..  •'        . .  .^-^*  ^ 
«W»J«^.  N*?»?!^!  ;Pqflfe.»\  ^i  fi4)ftituw  rzz,-^^^ 

fiirr  •  ■>  -    .■-,•/....      ;•■ 

Y^lifi  '%rit.  «fz  -:---  j.«t»qu^ljiW^m  ipfius^  ^Jj/dXy 

ae^uidem  effc  hdic  expreuioni^genei^slli';'  ' 


•^'  Coatbtatt. 

i.  %.  if^ooL  dpfn  foecigpfRjqr  iin  I^c  -ciatiRiQmKti»» 
fiiis  ccxprefiione  lbc«ntori  nreddenda)  (qnad  iin  applianioiR 
^aliqua  pacticiil^ri  .muko  ifndlius  olBci  ipoteft^  (ed  ;po« 
(tiu$  «eKen^Hs  qoibDsdam  «aadem  ttluftnibo.  Sit«K.  gc. 
.quadnnda  curaa  fbaec^,  ^axj^y^,,  auc  ^ibab:  Apoihnu^ 
ceuius  .gqildtatuia  db  Jttdbimede  iam  cognita  cfft  ^oid 
poterit  j»fi>»9  Ar=«,  «;^i,  JBn^o,  £!=ra,«~a, 
1^:1=5-^  ifed  ihac  mtiQDQ  /)^t/.T  «uaderet  «diflereneia  dut- 
tBm  tfn^.icudlQum  ;i[Anit«mm  >  «ob  3^o  40  a>ci»iia8'; 
toie  ha«rentem,  «ndo  m%^  elici  j)oicA.  laaertaHrc^' 
iftilus,,  «it  'ponttur  ^-aro.,  !Br=:.i«  tP^^»  C=::4i, 
*n:© , iifl r?« ,  ?e«  .qiRy«niBlur  |f^ir»  ri^ir^^  f^ 
^iibdicuc*  ]f<^  ;pio  Jtx^  4310»  «e^  tegitima  vct  iufta  Jiacab»^ 
ilfip.  «QuatfraMNU  - 

.:  ^.  4.  4eqaalG^«iMdi,  jnAa  dla|HtrA  =r4f ,  ** 
ifidffis  a  irerdfie  ^xnaymtatis  r=^dr ,  «c  .femiq^^iqiis  =zfn 
'^  :^^4e*^.^Z'  '  4i^«dfi  i«p8iemi9  f^p^cm  baiic 
je^Hatioasm  fMiticdlanin  aioflne  iffxaaSi,  wuot  ])oqi 
gdcdbet  Aczi,  «=a, .,»==*,  -ip^a,,  Cp^#^«=:o, 
«;=:3,  .c^.  MZiioy  m^giam  Tero  «nteaoam  az:z%^ 
.<de99^  liaec  "isqiuitiD  (dieii&  ifiib  ^senecali  mdfito'  ikai 
;CQQtifli4ciic      ffeqne  «tei   ics  iiiocediC:,  6  ablclflii « 

«CjEHJtpO  iCOn^MltSCM  .'SrX,  Ct  IfOUCO  fMiiO  SS<ig,  <fllUMMK 

jeqnatio  jf* -h/*  =  J*- 

fv  5-.  ^   aoqmifio  cnnMe  .datt  liiiec,  ii^*4-J^ 
=:iixj'^  qitte«ftcmD»  lolii  ^iNnii  <^,  ^.  QM^  M. 

frijiiirf 


Qp-IBrSD.  CAUVLl  IWrEGRAUS.      j+j 

3emoulKi  Tom.  III^  pag.  40.«»,  probl.  VII.  Quam  rt 
fld  noftram  accommodemus,  ponendum  erit  A::i,  0=3, 
B=i,  pzr3,  C  —  a,  <r=i,  Tnde  eruetur /7  rf  jf 
=:  ^-  —  ^» ,  Tcluti  e^dem  xjuadratura  iniienta  quoqiie 
cft  iu  /.  c.  tam,  quam  etiam  a  7^<r.  Uermamo^  ia 
Commera.  Acad.  Scicnt.  Imper.  VetropoL  Tomo  Fly  p.  i5>a. 
fe£l.  f^f  fcd  tilia  methoda 

f»  R  O  B  L  E  M  A    IT. 

$.    tf.      Docet    lobann    Bermdlius  ,     iQ 

TeSiionikts  Matbem.  HofpHaHanis  ^  Opertm    Tomo   III 

P^S'    3P7  >     omni^      illa    fpatia  ,     quorum    differen. 

tiale  exprimitur  per  quantitatem  lationalem    muhiplica* 

tara ,    Tcl  .diui&m ,   per  applicatam  Circuli  Td  Hyper- 

bolae,  id  eft,  pcr  V ax—xxyjs^yet  "V aa—xjCy  \t\ 

•per  Vax-^xx^  tcI  per  Vaa-^-xx  Tel  per  "Vxx-My 

etc.  omnia ,    inquam ,    ifta  fpatia  aut  quadraie ,  aut  ad 

qundraturam  Circuli    Tel   ;Hypcrb«Iae    reducere.       Me- 

thodus  eft  ingeniofa  et  peracuia  qndem,  fed  Talde  di^ 

ficilis  mihi  Ti^,  qnontimi  conie&uris  tantum  abtoluitur, 

quae    non    nid  «xercitatiflimis   in  hoc  calculi  genere  ia 

promptu    efle  poftiint.      Alia    itaque    Tia  idem  praefta- 

:ie  conabor    iequentera  in  modum.      Quia    requiroDtur 

(i*x  (i  X  \  x^dx 
diflFerentialia  rationalia,  Teluti  ~—/~ — ,x — ,    et  quac- 

libet   applicata  feclioQis  conicae  rcpraefetnari  poteft   pei 

V(^jc*-f-^A:+r):   conftabit  talls  quaelibet  formula    ex 

fj^dx 
aliquot  ciusmodi  membris  indicandis  pcr  yT  T,"!"?"".» 

aut  vero  per  ex^dxy[ax^^bx-^c)\   \bi  m  cft  «• 
tionalis  numerus  integer  quicunque. 

Tom.V.Nou.Com.  Hh  %.  7* 


«4.;«^    mSSEKFJTm  DE^PROiLEMjTlWS' 

$.7.  Inctpiamusv  a  piiori  mcmbro  ^77— —  -z  — -J. 
in  quo  ponamus  atf^-j-^^a,   ct  mutabitur  expreflio. 

m   hanc  fequentem  -^-v^ryj^^~j^y  aut  ftatucn- 

e  qdu(jL—by* 

do  **-4^<:=/»',  ct  ^-s,::^:^- ^,  in  hanc — 'yT^~p^Y 

Si  iam  fuerit  »— i)' eleuatum  ad' dignitatem  numeri    in^ 

tegri  m-.  aderunt  plbrima  membra    integrtoda,    quorum^ 

rtfdu 
quodlibet;  tcnebit.  hanc   formam:;  yuliZ^r 

§C  S; .    Hbc  autem  differentialc  omnium  commo- 

difCme  aut:  integratur,.  auc  ad.  quadraturam-.  Hyperbolae 

reuocatur;  per  mgeniofam  illam  niethodum,,  quara  tradt» 

dit  yacobus  Hermamus  ^,  in  Commentar.:  Acad:  Scbnf,. 

dz"    t^du 
ImpeK.Tomlypag.  1,5 1>  pouendo  ncmpe  —  —       ^^  - 

et,  ex  appeHiitione  ibi  adhibita,  dKzzu^dii,  K  —  u^-p\ 
dRzz  iudu,  X'z=— 3:.  Erit  enim  fie  aequatio  camni^ 
ca  printa^  ^''duzzLMudurhKdfA ,.  ex  qua  oritur 
M  rr  A  tt"— '  -t-  N: ,  et:  A  rr  t  »  feeanda  ,  n-t: 
Ap^u"^^* diizzNudu-^RdlSl^  ex-  q«a  fit  N—Bft»— » 
-+-Q.,  ei.  B— ^Hy^^El-;  teitia,  n^^.Bpy^-^-Oudu 
H-R</0,  vnde  dediicitur  O  —  C« "-^  -f-  P  ,  ■  et  C 
r;^:  ^gL^i!^.  qttarta  haec  «  -  5 •  C/> ' h'"^  dii—?ud'u 
^KdP,,  ex,  qira-  progignitur  PrrDj^'^-'-!'^,,  «  D 
-^  n^c^ .  ^y/o^^  ;P^7  j^p  ?  «"-•  <^ a  czf^udu-h-  RdQj^ 
tlque  fic  porro,  quoniam  lex    progrefTionis.  iam  abunde 

apparet» 


appatet.  Subriilamus  nunc  in  liac  aequatione  canonicn 
^uinta,  ex  qiia^  fubftituto  IdK  pA)  »</«,  ernitut  »—7. 
a)p')M»-»^«  —  iQdK  -4-  R^Q,  et  diuidendo  vtrinque  per 

yRry(««-.pO.  exfursit-^-^^^p-  ^  ^-^Tr"^ 

«X  qua  aei)uatione  1n(^aca  'nakituK, 
fh^.TXp'  ru*-*du  _ 
TR     ''yCtt^-^;^^'» 
«c  euolmis  i^orro.Yaloribas, 

'•^tc' 
£t^  denique  integrale  quaefitum, 

^.  9.  -Sit:  fluQc  n  numerus  quTlibct  Integer ,  fed 
impar,  ex.  gr.  =1  7 ;  peruenio  ad  aequationem  canoni'> 
tcam  quartam  ,  rn  qua  cft  P:^Da"-'H-<^  to  eft,  P 
r=D-VQ:  £^  autem  ob  nzn^  ^  Q.^o>  ex  valore 
ijpfius  Q  modo    ante  definito ;   erit  ergo  integralis   iou- 

«wilae  propofiiae  liaec,  f-:n(Att* -4-Ba*-l-Ctt*-f-I^ 
V(«*— />'),  neqtie  termiftorum  fubfequentium  quisquam 
-valebit  aimptius,  quia  in  aequatiane  cationica  nihil  y\VBk 
"Comparandum  reftat ,  atque  £  -cum  omaibus  fiiccedeiHt- 
btis  coefficiemibus'  ipfum  «— 7  ,  id  «ft  o,  femper,  in  A 
iretinent     Q|iod«  cum  de  omnibus  reliquis  aujntris  imr 

Hh  a  {MUfibui 


%.  7.  Incipiamus»  a-  prtori  mcmbro-Tjj^^^^— ^ 

in  quo  ponamus  6;ax-^btz.u^  ct  mutabirup  exprclfio» 

.     ,      ■  e.  [u-bfdii 

m   hanc  fequentem  ^-^ryJ^K^—^y  ««  ««tuca* 

e  adu(u.—by 

do  *»-4^<:=i»*,  et  ^^3^:7=: ^,  in  hanc — yj^sp^- 

Si  iam  fuerit  u— ^' eleuatum  ad' dignitatem  numeri    in^ 
tegri  ffr:  adenint  plbrima  membra'  integrstoda,    quoruoL 

rtfdu 
quodlibet  tcnebit;  hanc    formara:;  y^^tiprr 

f.  r.     Hbc  autem  diflferentialc  omniiim  commp^ 

djffime  aut:  integratur,  aut  ad  quadraturam;  Hyperboia«. 

reuocatur,  per  ingenioram  illam  methodum,  quam  tradi^ 

dit  Jacobus  Hermamus ,,  in  Commentar.:  Acadi  Scisnt^. 

dz-    li^du 
Impen.  Tomlfpag.  1.51,  ponendo  ncmpe  —  —       ^^  - 

[      P ) 
et,  ex  appcHiitione  ibi  adbibita,  dKzzu^diiy  Rz=zu*-p\ 

dK~iudu^  Xrr— j:.    Erit  enim   fie  aequaiio  canoni- 

ca   prima  y    u^duz:zM.udii^KdM^.  ex    qua    oritur 

M  rr  A  «"""'-t^N:,  et:  A  rr  v  ,  Jeeunda\,  n^x-. 
A/»*&''~''</«rzNtt^a-+rRwJN»  ex:  qua  fii  NrrB/i'—*- 

-+-Q,  et  'Rzz'^^i-^p-\  tertia,  n^s.^p^W^-^-Oudu 
-+-R</0,  vnde  deducitur  O  —  C'« "-'  -|-  P  , .  et  C 
rr  ^Siil!;  ^//^w  liaec  « -  5 •  C/>^l<"  * «  ditzzVudU 
H-Rd(P,.  ex.  qiia;  progignitiir  PrrD^w^^-^-f-Qj.et  D 
3:  ^^^-^ ;  ^wo^«,  /P7T D^  ? «"-•  i a ^QudM-h-K dQj^ 
ttque  fic  porro,  quooiam  iex    progreHionis.  iam  abunde 

ap£aret. 


«ppatet.  SubriJlamus  nunc  in  hac  aequatlone  canonicn 
^uinta,  ex  qua-i  fubftituto  \dK  pto  »</«,  ernitut  »--'7. 
X^yti^^UuzzlQdK  -4-  R^Q,  et  diuidendo  Ttrinque  per 

yRry(«.-^«)  exrur^it--^-;^^  ^  ^^^^ 

«X  qua  aequatione  integrata  -nakitut, 
fi-1'TXp'  rU*-*du 

*c  euoloiis  |jorro .  valoribos, 

«etc. 
¥lTit  denique  integrale  quaefitum, 

^.  p.  -Sit  flunc  »  numertis  quilibtt  iflt6ger ,  (e^ 
impar,  ex.  gr.  =!  7 ;  peruenio  ad  aequationcm  canoni'> 
■cam  quartam  ,  in  qua  eft  P^Da*-'H-!Qj  "hoc  eft,  P 
r=:D-4-Q.  Eft  autem  ob  nz=:*j ,  Q.cro,  ex  vaiore 
ipfius  Q_  modo  ante  definito ;  erit  ergo  integralis  fer- 
«Milae  propofitae  baec,  '^:z^{Au' ~hBu*-{'Cu*-+-T^ 
V(«*— p'),  neqlie  terminorum  fubfequentium  quisquam 
-vnlebit  amptius,  quk  in  aequatione  canonica  nihil  -vltsi 
comparandQm  reftat ,  atque  £  .xum  omaibus  (uccedentt- 
bos  ooefficientibus'  ipfum  »— 7  ,  id  «ft  o,  femper,  in  ft 
fecinent     ^od^  ciun  de  omnibus  reliquis  aumeris  in>- 

Hh  a  {taribui 


»44^    DISSERTAnO  DE  rROBLEAl^IBFS: 

paribus-  pariter  valcat^  cfficit.  differentiale.  r^,— — r  aU- 

folutc    iiitsgrabila  femper  eflS  ^  fi.  modo;  /t  fit  numerub 
integec  impar.. 

$..  lo..  Sit  vcro»  iam:  «:  aumeruy.  quilibet  inte» 
ger,  fed  par,.  Tcluti  »;  atque.erit  {§..  8.)  Qp^  /^.-ipT; , 
vnde  quaefitum  integrale  dabitur  hoc  J-[Aa'H-Ba«= 
-t-Ca»^-t-D«]y(«--p*)  -4-Dp*/i('ii.rj..  Ex  quo 
cuidens  ell ,,  fi  n  fiierit  numerus  inte^cr  par :  tum.  dif- 

Krentiale.  yTZzr^^  depcndcre  4:  qiiadratura.  ycI  integta-- 

TabillL  tionc:  clementi:  huius  ^j-Jp^.  Hoc  autem  fequenti  ra- 
'&»  »-  tioncL  confiruitur.  Sit  ramus.  alterutec  Hyptiiiolac- aequL- 
laterae*  AMnty.  cuius,  axis  transueriiis-  ABzLap-,,  centrumi 
=iC;,  abfcifli^jPzrw;  erit  ex  natunr-  huius  curuae:  PM* 
^APxBP::A-/>..aHlp::a«~^'j,  hinc  dufta.  CM»  ct 
infinite.   Yicina.   Ca,.  area  triangpE  redangulL  CMP 

=  ~— -  —  — --^,.  cuius  difl£rentiale:  eft  =  yT^r^^ 

►t-i</«>^(«*-p*)  -CMw4-MP|>»»r:CM»»  +PMxP^ 

-Wdu, 
z=iCNlm-^diiV{u'-p*J\  vnde  cffiiitui:  CMwz::^.— -^ 

'^iduy(li-^p'},^du.VilL^-p')z:::^-^^-r  CX  quo» 

erit  rf,--^jzz:^  fedoris.  Hypcrbolici  CMj».      Quod 

idem  alio  ctiam  modo-  demonftratur..     Sit  mMT  taa* 

gens  puncfti  M ;  atque  erit  area  triangulL  CmTzz  5  CT^pm  ^ 

vea   tdaogua  CMT=:^CTxPM»  ergp ,  fiibtcahendo» 

hanc 


S^IBVSD.  CALCVLI  INTEGRAUS.     z^f 

ib  Hlai,  erit  area  fedloris  CM  w=iCTx(p«f-PM^=jCTxN«r 

— jCTx^^^^^      Eft    autem    per    ApottonH    Conica^ 

prop.  37.  lil,.  Tr  CP:«) :  CA(/>)i:CA(/>)CT(f );  vn- 

d&   area  fe^ftoris    Hyperbolicl   infiaite    parui   C  M01  eft^ 

ip*     udu            lp'du 
iterum  —  x  — rr  4, ~.       Habebitus:  itaaucr 

U        V{u*-p')        y{u*-p*y  "«««^wiu»     u«juii' 

integrando  f%*Zpry~:p  fedloris.  Hyperbolicil  CMA.» 
Ex.  qutbus  manifeftunt  eft„  difierentiale  Tr/— -r^  a6(blute 

integrarl  poflley  quotrescuoqpe  «  Gt  numerus  integer  im- 
par-y,  £rd  idemi  dependere:  a*  quadratura  Hyperbolae^ 
qpoticscuoque  m  fit  numerus»  integ^r  par^ 

$    it„    ConHllercmus»  ounc  alterum  membnus 

Ibperins  (f.  6.)  indicatum  fioc  (equens^  ex"dxV{ax'-^Bx 
'^cji  quod  fubftituendo  pariter,  zax-^bnuy  b*-.^aff 

^P*^  ®^  ^s^P^^^f  V  mutabiaii-  1»  fioc  l&$ieiif^ 

^du.  «.-^'"V(«*-/>')"-  Si  fara  ftcrunt  (uerfr  «^-iK  efe- 
'vatum  ad  dignitateiiv  nuaacrr  integri  m  :  aderunt  denuo> 
pUiriraa;  mcmbra'  integwntti ,  quorum  quodlibet  tenebit 
iunc  fiirmara*,  rii^duV^U^-p').  Ponendo  nunc  iterumj. 
«X  raetriodo  Hermamiana ,  -p-u^^duViu^—p',  ac  por- 
MO  dKziu^duy  R=«*-p%  X— I,  dRzi^udu^  erit  ae» 
^uatio  canotma prima^  u^du-nMudu-^RdM.^  ex  qoa. 
cruitur  M=.A«"-"-+-N  ,.  et  A=„ii ',.  /^tfw**?,  »-i^ 
Ap't^~" duzz  3M « </« H:-  R <^M,  ex  qua:  nafdtur  N=J3«*-* 
Hf-  O,  et  Bz:^^-;  terfia\  «^B/>'«*-*/«=£3p«^» 

HHR</0^exquaproditO=:Ctt"~*H-P,  etC=!i=zJi-> 

R  3i  ^/Sc 


9^    T>iSSERTATlO  DE  nOSlEMJiTIWS 

^Mirta,  n -  5 ■  Cp* t^" du^ 5 ?u-iiu-{- R </P ,  wdc  pro* 
'•vcnit   P-Da"-' -+-  Q,    ac    p-z:5-=^^  ;   .pinta^ 

«— 7,Dp'«^'</«r:3Q;Mrfa-4-R</Q^',  atquc  fic  porro, 
cum  lex  :  progrefiiuais  etiam  hic  abunde  (k  manifefta. 
Subfidamus  nunc  in  hac  Nacquatione  canonica  quinta,  ez 
qua ,  fubftituto  1</R  pro  «</»,  et  multiplicando  pet 
VRy-^a»_p*J,  deducitur  n - 7. D/«"-' du V{u^-p') 
={|Q_</R -^kdQjVR,    ex    qua  integrata  progigniiuji 

^^^/''''''^""^(^'■P*)-^.»  ^^  cnolutb  valoribus 


"**  ii.B  +  2'n— I 


B  Z:  ^-^-'-^  J)  —  n— 5.n  — T.  n--K£»  ^ 

«•«-4-»  n.n  ?i- 2. n  —  r.n  — ♦.. 

etc. 
Brit    denique    integMle    quaefiium  ^r:MR^+'— [A«"-' 

^Btt«-'4-C«''-* -h Dtt«-'+etc. -i-q](«»-p«f , 

§.  la.  Sit  nunc  denuo  n  numerus  quilibet  intc- 
ger ,  fed  impar,  ex.  gr.  7  ;  perucnio  ad  aequationcm 
cauonicam  quartam,  in  qua  eft,  P=Da'-'-t-Q.r:D+Qj 
aequatio  autem  canonica  fequens  quinta  dabit,  0:^:3 
Qudu-i-K'dQ_,  yade  Q— o  ,  quod  etiam  ex  valore 
ipfins  Q^,  roodo  inaento ,  patef,  et  PinD;  ex  quo 
apparet,  in  hoc  etiara  cafu  qaantitatem  propofitam  efle 
«bfolute  integrabilem ,  quoties  fuerit  n  numefus  impar. 
Si  \ero  idem  n  fit  numenis  par,  ex.  gr,  4.,  iniienio  in 
acqoationc  canonica  fecunda  ,  N=B«-^0,  ei  ex  fob- 
feqaente  tertia,  Bp'du=^Oudu-i-RdO=^^^  +R</0, 
qnae  muhiplicata  per  V(u'-f^)=VR,  abit  in  hanc» 
B/)'//«r(«»~/>*)-(|0</RH-R//0;yRi  fed  haec  eft 

integra- 


^'tBTS^D,  CALCrLt  rNTEORJZTS:.    t^^ 


uitegrabilis  in-altero  meihbro,  et  praeBet  Bp^JduViu^-p*) 

=:0R';     vnde  Talor     defidcEatL  adhuc   O    definitur,, 
dependens  nerape  a    quadratiira    fuperioris    Hxperbolae. 
($,  iQ.     Patet  itaque  fimul.  boc,  quantitatenr  propofitaOL 
li^duy^u^—p*)  requirere  quadraturam  Hyperholae,  qao-- 
tie$  n.  fiierit  numerus  par- 

§.  13^  Commodius  porro  ctlam  lequcnti  irifti* 
tuto,  pafiim  cognite,  hae  hucusque  pertradatae,,  et  allae 
plures  innumerae ,  qaantitates^  ad  fiia  integralia  reuocari. 
poterunt,  fi  ifiumantur  quantitates  finitae  pro  iubitu,  cae 
difiirentientur ,  ac  denique  difierentialis  quaedam  oblata 
cum  hac  indeterminata  difierentiale.  comparetur.  Qudd 
«xemplis,  vfus  faltim  gtaiia,  ftatim.  illuftrabo..  Quanti- 
tatii  huius  fequcntis ,    ( A  -F  B  x  -H  C  *'•  -h  D  A'"  -4-  E  *-*) 


A^ 


l 

I    , 
l-  dx 


y;x*-{-$x 


Ay 
a-Ce 


I 


c)  difierentiale  eft  tale  '^ 
iA|3 


y  xdx 


2^  A  a1 

sCy  y  x^dx-^^ 

4.E  e  l 


I  C  p 
i  E  $ 


a.  \ 


x*dx-^ 


T 


4C  tt 

'  x^dx-h  i  Dp  j.  x'd'x^- 
5  Ey 


^^^"ilx^dx  +  eEax^dA  YXV {ax*-\  pV^-fy^^+^.v+e)  „ 

qood  adco  fftperius  integrale  habet  perfe<9!um.     Si  nunc 
imegranda    yemai    haec   quamitas,     -Tjp-.a»)    »   »c»» 


eruentuKi 


m-1 


^t     DISSERTATIO  DE  TROBLEMATIBVS 

enientur  -quantitates  tequentes,  incipiendo  comparationem 
a  nominatore  differentialis,  ^—  o,  p  —  o,  y  =  i,  ^  —  o, 
tzz-a\B-o,    D-o,    E=ro,  C-l,  A=:^, 

•vnde  «nt  «quaeuta  inte^ralis ——■ — —^ 

*$.    14.      Simili    modo    di£ferentiale   iquantitatibas 

HUIUS,  :vta**-t-P«»-+->*»-^«aH-«J  >  *"   "OC  : 

+  5Br)       -MC5]         -f.    Cy 
aCej-jfi/^ir-i-sD  «Var^i/Ar-i-^E  eKvVjr 
AyJ       —  I  Ap^         -  ^Aa^ 

-iBp; 

-f-  I  C  (3?  ^^ 

^^^vL^^^-f-aEv?    .^  .     -f-  Dal    ,.    . 
^-  5E  ^[^    ^"^-t-i  Dpf    '^^H-IE^*^^*-*- 
—       B  a^ 

i 

Vtfi  quaeratur  intcgrale  ipfius  -''"^'''''*^'**-^^±ff^ii* 
--  .  (.+♦*)!  » 

«CTa  comparatione,  incipiendo  rurfiis  a  nominatore,  erue» 

tur  a-o  ,    f3:ro,  y^i  ,  ^1:4,  «=o,  A=tf,  Brro 
.Cro,  Dizo,  E  —  3,et  quaefitumintegrale  ipfum  yglig^ 

$.  15.  Haud  alia  ratione  tracSari  pofliint  etiam 
illa  difif;rentialia ,  quae  aliquam  inuoluunt  quadratunm 
ledionis  conicae.  Cum  itaque  V[ax*-i-  ^x-i-y)  ex- 
primat  generaltter  applicatam  talis  alicuius  ieAion*s,  af- 
fumam  ad  imitationem  priorum  hanc  formulam  genera* 
lcm:  (A-i-B*H-Ca:«-|-D*»+E**)  y(a**+(3:c+yj 


^VIEVSD.  CJLCytl  JNTEGRALIS.     14^ 

YfdxV{ax*^j^x-{-y)  qiKie  a  taili  quadratura  <le- 
peodebic,  et  diireremiata  XubminiOrat  hanc: 

i     '  .P>  »RflC  *Rfl>  3v.a< 

•^     ^.^^  F.P  S  Fa    $  ^n 

5it   nunc  ad  quadraturam  drculi  reuocanduro  lioc  difife- 

Tentiale, v(I«— 13) ^^   prodibit    ex    compa- 

ratione  terminorum  homdlogorum^  ctrr— i  j  |3=:2<r, 
y  =  o,  A  —  v,  Bz=-i«%  E— 0,  D=:-J,  C=:|tf, 
Fz:::|tf';  et  defideratum  integrale  erit  fequens:  (  — i«*JC 


§.  iff.  TrobJema  711.  Tropofitum  lit  reftificate 
•cuntam ,  in  qua ,  fumtis  Ji?  et  j'  coordinatis  orthogonati- 
bus,   m  conQaute,  ^s  elemento  curuae,   «t  rr^iadio 

t)fculi,  obtineat  haec  proprietas ,  — ^^^-— =:(«»- 1)*//. 
5tatuatur  elementum  curuae  i/x  conftans;  quo  fafto, 
«rit  r  in  ^d4:'  i  '^»<*-  ^*'^*^  BernouIIi  Opera ,  ?i>«w  I, 
/>^^.  578.  Vndehabebitur^-^-^^^aJ^^^^nCw^-x)^/, 
aut  vero  '-±y-±'-^g^'~^^'^  =  im--i) du  Ett  antem, 
ob  ds  conftans,  dxddxz^:  — dyddy^  ex  hco  modo  d- 
tato^  et  qnod  facile  cernitur  ponendo  differentiale  ipfios 
Tom.V.Nou.Com.  li  ds^ 


%So    mSSERTATIO  DE  FROBLEMATIWS 

^Sj  aut  ip/ius  V^dx^-^-dy^)  j  mliHo  aequale  prnpteif 
«ius  conduuani;  qui  valor  pro  dxddx  fnMlimu^y  fadx 
diuhione  per  dy,  dabit  xddx -^-yddy  —  im^—x^ds^ 
qii.ie  aequatio  imegnita  praebet  Xiix  +  ydy  -  l:dx^-^dy^) 
zz.  [m^-  I)  sds^  hoc  eft,  xdx  -hjdjy  -Jds^—{m^-i} 
sdSy  vel  xdx  -i-jyiiy  —  sds  —  .{m^-i)  sds^  aut,  ad- 
dito  vtrinque  sds^  fequentem  xdx-^jdy  —  m^sds^ 
ex  qiia  denuo  integrata  prodit  a;'4-J^*— ^'i% .  aiit 
'V[x^'+^f)~  ms.  Tenet  igitur  haec  curua  airunii 
fiium  quemlibct  ad  (iit^nexam  chordam  in  ratione  coa^ 
Jftante  i  :  m ,  fiue  arcus  finguli  funt  inter  fe  ia  ratioi» 
£iuriim  chordaruna^ 

$.  17.  Froblem^t  jy.  Aequatio  x^dx-\^ydx:zzdY^ 
|h  qua  eft  m  numerus  quilibet  integer  affirmatiuus;  vel' 
generolior  ifta  x^dx  -\- ^dx  zz.  di>\y  in  qua  cft  N- 
fundtio  quiebbet  iplius  y  et  conftantium  ,  practer  alias- 
^uasdam,  (tqiienti  etiam  mcthodo  ad  LogaritJimoi  potefl: 
xeduci.  Ponatiir  x^  -\^y  :z^  u^  obtinetur  haf  fubflitu- 
xioue  udx  -\r  mx^^^^^dx  —  du\  ftatuntur  u  -f  mx^^^^^zLl^-. 

criiitnr  hac  fubrogatione  tdx  -\r-  m.in-i.x^^^^dxzi  dt*^, 
fumiitur  t'+-m.m-i  x"^-^' z::  Zy  deducitur  ex  hoc  valonr' 
zdx  -h  rn  m—  i,m-2.  x^^dx  —  d^ ;.  igitur,  ex  con^ 
ditione  ipfius  m^    abibit  calcukis  tandem,    continuata  £-• 
mili  fubftitucione ,  ad  aequationem  talem,  7.dx  -\-  ndx^ 

zn  dlL^  vbi  n—m.fni.  w— 2.  m-%.  m  —  ^  ctc.  quia; 
«tpoacus  ipfius  j;,.  qui  hic  eft  m-^   alicubi  liebet  eua- 

ndcem;. 


QVIWSD.  CJLCrU  INTEGRJUS.     »5« 

©elcere-*  * 'Ex  hac  vkiim  aecpiadone  vero  dcriuatiir 
dx  ^  j~^  qaae  intpgrata  haec  cft  ,  .rrr/(2H-H), 
yel,  polito  le=i  li  erit  xle  :z:  l  [Z  -^  n) ,  aut  \'ero 
^  2=  Z  -i-  »- 

§,  i8-  Kx  hoc  artificio  aperitur  campns  Tarla» 
acquatiooes,  difficiles  alias  apparimras,  ad  lognrithmbs  re- 
duccndi ,  quem  ■vmco  cxemplo  commonftrabo :  fii 
dx  -^-dy-  [bdx  -+-  ^cxdx.-^-  zex^dx  •f^yy-f-  2  bydy 
3  'tj' Vj') ;  (<7  -4-  ^:»^  -t-  t- :«:'  -h  ex'  -^- j -i- gy  +  by' 
ky^)  >  quod  eH  diflfercntialc  Logaritiimjcus ,  cuius 
nempe  numerator  eft  differentiiile  nomJnatoris  in  hac 
frJ<^ionc ,  ita  vt  integralc  huius  aequationis  fit  x  -^  y 
z=z  log.  (a-^bx-^cx^-^-ex^ -^H-gy •+- by* -h ky^) ; 
multiplicetur  dx  -H  ^j'  pcr  nomiuatoRm  fi-idionis ,  re- 
fukabit  exinde  fcqucas  aequatio,  ad  logatithmos  rcducenda: 
(a-i-f-b^dx  -f-  {b—3,c)xdx  -I-  {c—  3e)x'^ix 
•+-  ex'dx  -^^dx  -+-  hy^^x  -h  fc>Vj:  -h  («-t-/-^) 
^y-\-bxdy  -\-  cx^dy  -t-  ^atVj'  +  {^-^b)ydy-\-{b-^k) 
^^^y  ^  ky^dy  rzL  Oy  quod  paradigma  ipfum  iam  ad  cafi» 
plarimos  integrandos ,  fine  praeuia  kiatterminatorum 
feparatione  infcruire  poteft.  Sit  ex.  gr.  hoc  modo  in- 
tegrandum  sy^x  -  sy'dx  -  ^dy  Hr  ^y  dj  -^r  ^  sy*dy 
—  sy^dy  —  0.  Obleruabitur  ex  comparatione  teimino- 
rum  homogeneorum,  elTe  ^  r:  3  ,  i  —  —  5  ,  /n.  —  <?, 
h  z::lq^  bzz-o^  c  -^iOy  ezzo.,  et  qaaefitum  integiale, 
«rit  hoc ,  *  -\-y  =:  log  ^3 j'  -  J  v')- 

I  i  a  %.  19. 


i54    lyiSSERTATIO  DE  PnOBLEMJTIBrS 

§.  20.    D^bent    ex.  gr^  hitcgniri  dx  -h  ^j  df 

..-+•  3  7  ^  r  —  4  jr  ^^'  n:  (3;    ;uqHe  erit ,    in  nppliciHiane 

id   piiora  generjlia,  azz  i^  hzi.i>^  C  —  O^  dz:i2,  J— 3, 

gz^-  ^,  jg-^e—^vz^  a€  proinde  a  — -J,  ^^-J, 

vero  fi  occiirrat  ^  —  ^,eric  per  aequationeni  (uperi^^rem 
"i  A),  fihe  vlteriori  redii^ione  ^  ftatim  -J*  —  —  '""rJl^H^  » 

D 

.  adeoque  » rr  7^'  'p'  ^  g— ,     pofita  conftante  aliqua   ar- 

f  fcitraria    r::  D.         In    hoc    itaque    excmplo    habebitor 

^     .  *  rr  D(<J^ -h  2)?,   et  fubftitutis  vjiloribus  legirijnis  oric- 

tur  aequatio  integrata  fcquens*,  1+3  /r  D^Sj^-^jl*^-^)'; 
:<}Liae    logarithmice    difterentiata    coipipodiftimc  >  reftituet 
^  lii&reotiule  proppfitun3. 


.^  '  $  ai.  Aequationes  differentio  differentiales  ct  di^ 
&rentiale8  commode  aliquando  aut  intcgrantur,  aut  redu- 
cuntur  ad  difterentiales^  methodis  duabus  fequentibus. 
frima  mihi  yoQnm  Juppojitio  ]i  corfirmans  ^  cum  nem- 
pe  aequationem  finitam  aliquam  fuppono,  atqnc  hanc 
cum  data  aequatione  integranda  combino,  et  legitimis 
deduAionibus  eandem  fuppofitam  iterum  eruo ,  fefe  ita 
confirmantem.       Huius    calculi    exemptum  aliquod  hoc 

cfto.     Sit  ae<piatio  fequcns^  m—  \^my^dx  —nx^ydiy 


n—  i.nx^dy%  in  qua  dx  conftans ;    ct  fupponatur 
Acquatio  fiuita  haec,  ax^^-zzby^^  pcr  quam  prior  muki- 

plicetar. 


QFIWSU.  CALOrtT  INTEGBiALm,      i$r. 

aTtrficio  hb.  BefmuUH  y  vid..  Commentari  Acad.  fdent. 
Imp.  Vetrop.  tom')  /,  p.  i6g^  variabiles-,  hic;  ioter  "fe 
permixtass  teaet  (epurabiles ;.  quanr-  methodum  magis  ad* 
huc  vniueenilem:  reddidit:  lllujhr.  Ddm'.  Gol^aib^  h  c, 
p.  207^  Quod  cum-  primo  intuitu  non  appareret,  tea- 
tiiii  ab  initio-  a-^€X-^fy=:u^\b-^ey-\-^x-=:f^u''y 
et  deprehendi-  tum  demum  ,  iiomogeneitat^m-  acquattoQi 
propofiEie  conciliarr  pofl&^  fi  fianr  mzz.  1,  nzz  i ,  rr». 
In  hac  itaque  aequatione:  homc^enea*  (ubi^tuatur  ^»  pro> 
t^  et  kdix  diuifione  per  u.  obtincbiilur^ 

(A)  — 


Fonantur  porro  y\  ^—  az=:v;  t  —  azztt^  zr  ^^  ;    tt^ 

-(3  7i  =  H-— /«Irei  ct  habebitur  -^^  =  &C«i. 
Vt  iam  dtmum  appareat,  quomodo  pofierius  hoc  mcm- 
bnim  a  logjirithiris  dipendear,,  ponatiir  ^^^^^  =:  -f\^» 
H-Jiui    erucntur  fic,  ex  debita  cowpantione,  Ar-f* 

atque  erit  fic  intcgr.mdo,  lu-zn  C/(A  -4-  v)—E/(B-u),. 
«t  hx)C(im  log^morum  fumendo  quautitates  abibluta»^ 
denique: 

AH-1i<^      . 
«ioi(&.  adhuc  adiidepda-  confianter  jndetenninata.. 


A$6  piSSERTJTlO  m  fROBLEMATJWS  firr. 

jiem  ^iequatione  •expellatur.  Hoc  modo  i&dllime  inte- 
;ff9X.\iS  ydx  —  xdyz.a'V{dx*'\-dj)\ii  enim  Jiaec  iaequatio 
differentietur ,  pofito  dx  conflanii,  •oritur  Mxdj  —  xddy 

^  dxdy  =-^^?^1jrdyO  >  "vel,  «biedis  acqralibiis  dxdf\ 
>ct.  feda  diuifione  pcr  ddy^  lalis ,  —  .v  y(</  :r*  -+-  dy^) 
r=  a  dy.y  quo  deinde  ficile  leducitur,  et  integratur ,  vt 
pcodeat, 


PHYSICO 


Tom.V.Nou.Coin, 


Kk 


X>E 


DE 

COCHLJEA  AHCHIMEDIS. 

AWCTORE 
tEON.    EVLERO. 

Ccblea  Archuredis  cttm  ob  ianentionis  flntiqm- 
tateni,  Uim  ob  eius  Aequentiiniiiuin  xfum  ia 
aquis  liauliieoiiis.,  tantopere  celebrata,  atque 
in  yulgus  cqgoi^,  tix  \ix  :rlius  .HjdiauUcarum 
^lachinartim  icrijptor  reperiatur,)  qni  eius  conftruttiO" 
^em  atgue  ytilitatem  non  abunde  xxplicuerit^  Quod- 
jfi  veto  ,ad  caulam  ipen^emus,  /Cur  iiaec  machina  ad 
jiquam  .eleuandam  llt  apta,  -ex  ^quomodo  eius  z&io  &• 
«undum  jnechanica  principia  abfoluntur,  apud  yetultio- 
a;es  quidera  audores  nihil  jxlane  inuenimusv  -quod  jratio- 
ipem  ialtem  piobabilem  in  &  contineat,  recentinn^s  Tero 
banc  ioue(ligatiQnem  .vel  protiiis  praetericrunt,  v«l  leui- 
jter  (altem  ^c  minus  ^qcurate  iunt  perfecuti.  Ita 
■igaamuis  baec  machioa  iit  ootiiTima,  eiusque  praxis  .fre- 
quentifljma^  taooen  Siteri  cogimur,  eius  Theoriam  m^ 
:3ume  adbuc  efle  iihfcQnditan) ,  a.rque  iam  jnQdum^  quo 
^qiia  p^  4eam  eleuatur^  quara  vires  iid  ,eios  A^ionem 
acequifitas  .etiam  Jiunc  ^re  peoitus  latexe.  >Atque  hoc 
■€0  magis  jnirum  videri  dcbet._,  cum  non  folum  ceterae 
JMachiqiie  ^b  antiquitate  ad  jios  ^jrnnsmiiTaje,  'felici  coro 
iiiccelSii  ad  kges  jnechanicas  fiiTt  reuocatae^  fed  etiam 
Ipft  fcicntia  mechanica  eousque  exculta  fir,  vt  ad  omni» 
^ngis  machinas  explicandas  iufBciens  videatuc.       Qiiin 

J&k  £  etiam 


9(Sb»    DE   COCHZEj^  AKCHTMEDIS:. 

etiam.  a.  plerisqu&:  omne-  fiuditnn,.  quod  a-  Geometris; 
ope  An3l}r(eo&  fuUimiorls^  in  Mechanica.  ylterius  exco- 
lenda.  conTumiCuc  ^  Uibtile:  .ma^.  quam<  Ytik.  cenierii 
iblet^ 

Verum  d  rationem^cocbleae  Archimedisdiligen^- 
ttiis  contemfdemurf .  Yulgaria.  mechanicae.  principia  ei  ex? 
piicandae  minime.  fiifEcientiai  deprehendemus:  propterea 
quod  ea.  mani&fte.  ad.  Theoriam.  motns>  aquae  per.  tubos. 
mobiles-  pertineat  quodi  argumentum  a:  nemine.  fere.  ad- 
huc  eft:  traftatum.,  Quod  enim.  ad.  mc^m  aquae:  im 
genere.  atrihet,.  non.  dudumtadmodumveft,  excquois. 
ftudiofius:  inueftigari,  atque.  ad^  principia;  mechanica:  in- 
ueftigari.  eft  coeptus;.  de  mota'.  autem^<  aquae?  pen  Aibos 
mobile»  vix.  quisquam^  reperitur,,  quii  aiiquid  in-  medium 
attulerit,  vel.  tantum.  cogitauerit..  Quam,  obrem  cum 
nunc  quidem!  principia-,  quibus  omnis  aquae  motus  in- 
nititur,^,  iatis;finfe  euoluta,,  operam  dabo,  vt  ea.  quo- 
quc  adl  motum-  aquae-,,  quo*  perr  cochleami  hancj  Ar- 
chimedis,  ^rtuc,  accommodem,.indeque.'omnia}|)iiaeBo> 
meaa».  quae.  in^  hoc:  motm  confideranda:!  occnrrant^  claro 
ac  diftinde.  explanem:.  Quae.  igitur.  hac  d&r  re  lum  me* 
ditatus,.  iequentibus.  prc^fittonibus-  fiinn  complexurus ; 
ec  quoniam.cochl^ae.  Afchimedeae:  duplki&tgeneris  con- 
ftrai  felent,  quanim. alteraeL he&es- fuascifca-cylindrum , 
alterae^  Yero<  circa>  conum:  habent:  citcureY6lutas ,  a 
cochlea  cflindrica-  exofdiar*,,  einsque  Theoria  ftabdita 
ad  cochleas  quoque  conicas  perlcmtandas  noa  difficulter 
progredi  licebit. 

PR<V 


PRIQBLEIMA.    I.. 

I..  Data^momv  quo* cylindn»' circumagitur ,.  tV 
aqnae:  celeritate:  pec  cocfileatn>  leu:  helieem-  cyiindro'  cir- 
eumdudiitn  ,.  'determinare'  yerum''  cuiusque-  aquae^  par- 
ticulae-  motum ,,  boc:  eft  eum  motum\  qui  ex  motu' 
ggrratorio'  qrtindri<  et:  motw  aquae-  proga^ediuo»  per  heli. 
eem;  componitur:. 

^  o^  L  r  r  r  o: 

Sit  circulus-  ACB  bafis-  cylindri,^  cuins  fuperficieii 
fielix  efl.  -circumdu^a ,,  reda>  CD  ad  bafin  in  centro 
C  perpendicuktris^  axis^  cylindriv  circa  quem  cylindtuS' 
cum^  helice  in;  gyrum'  agitur.-  Ponatur  bafis  femidia- 
m^er;  QAzz.Q^zza\,  et;  fit  EZ^  portio  hdicis  in  fu- 
perficie-  cyUndriv  quae-  cum^  peripheria  bafis-  ficiat:  anguo 
lum  ZEir:::^;-  er  a*  pUQ<Stb  hdicis  quocunque  Z  ad< 
bafin  ducatur  axi  parallela  ZY;  TOceturquearcusEY~j, 
cft  YZhi^xtang.^fji  quae-cum.  helice.  iacietc  angplum^ 
E2-Y'=:-9^!D?^-;  etrlongltudo^  helicis*  eric:  E  n.Z^!?-*- 

lami  aq^ae;  pecr  heUcem' tran^entis^celeritas  fit: 
debitai  altittidtni^ «;;;  hedicem  enim>  EZ!!  vbique:  eiusdem! 
amplitudiniii  a£Gjmo;,  ita'>  vt:  eodem*  temporis  infianti: 
omnis-<  aquae:  im  helice:  contemae'  eadem>.fit'celeritaS' 
^rV  v;.  Deinde--  quia:  tota*  helix:  circa.^  axcm  CD  gyn 
ratur;.  fii:r  pnn(5&.  E.celecitasgyratoria  circa  puni^m  C- 
debita*  altitadihi-  »..  Re<fta-  aucemsAB  fit  fixa;,quae- 
feilicett  non^  cum^  cylindro^moueatur:  atque  initio-qui-- 
demi  pundum:  £'.  fiierit.  in<  A^  indeantem  tempiore* 
ej^pfo '  ^  t.  nrrotu  ^  angalari  i  peruenerit:  ih  E ,  fitque  arcus^ 
A  E-i: p^ .  erit  ob  motum .  aogularem  dp- dt  i  ui. 

K  k  3^  Niinc; 


^t  VE  cocKLEA  ARcnmEms, 

Nonc  coaGdefetur  primo  motus  aqtne  per  Ik£> 
«em  ^wfi  ^wefeenttm,  ac  •Qtkntas  particulae  aquae  it 
2^  enc^;=  Vv  dusque  <tiredio  eik  Z«,  qni  inotiK  xt> 
foluatur  in  duos,  quorum  alterius  dicedio  fit  recuadum 
yZf  alterius  fecundum  Zv  feu  Y/,  atque  cekritas  &*  • 
cuodum  YZ  erit  ::;=  V  s;,  fln  4  celeritais  Tm  (ecuodum 
Zv  Xeju  Yj'  crit  =:  V^?.  cof.  ^. 

Ad  hunc  p.efterioBem  roott»n  adiung^  nunc  •debet 
ftiotus  gyratorius,  qiuppe  qui  jln  eandem  diredionem 
fendit,  ex  quo  prodit  tota  celeritas  pun^  Z  i^uQduod 
^e<ajouero  Yy^zzVu^VV'  cof.  .^. 

jQuooiiam  ¥eco  dire^o  Yy  -efl  yariafailisi  cednca- 
inr  £a  ad  dirediones  jCoaftaDtes',  (piem  infinem  ex  Y 
sd  re^am  fixam  AB  ducatur  pecpendicttlaffis  YX  ,  ac 
«:ocentur  itres  coordiaatae  lociun  pundi  Z  determinaiites 
CXz^zXy  X  Y  — ^,  ct  Y  Z  r:  «,  erk  primo  zzzt 
*»ng.  4  i  tum  vero  ob  arcum  A  Y  =;  p  H-  * ,  et  angu- 
iumA;rCY^-,  etit  CX==;F  =  tfcoC^'  et  XY 
T^yzza  fm  ^-—^.  Turo  du<aa  Y«  re<ftae  AB  par 
raUela  erit  aagulus  Yyu  zr  ^^.  Hinc  fnotus  fecniv- 
dum  Yy  reibiuetur  in  binos  alios,  alterum  fecundiHB 
y»  feu  AC  cuius  ceicritas  zr  (y«-4-yycof.^)  fin, 
*-^ ,  altcrunj  vero  fecundum  X  Y  cuius  celeritai 
?=:  (V «-+-"/ ccof.^cQf.^^l^j  ceierijtate  ^.cundwn  YZ 
«Xiftente  ^yc.fin.^^. 

jQtmr«    loco  pim^i  Z  a^  ternas  coordinatas  fixat 
jsedudlo,  <jttae  funti 

C^^xi^ttn^P^.  XY::ly:zaGR.^r  y  et  YZ=jtang.^ 


J>R  eOCBLBA   JRCmHEDfS.    fi<^^ 

Ten»  particulad  io  X  -wr&om  motuft  pariter  feeunduntf 
&as  teraas^  dii«<3iones  fixas  cefbluetur)  er4tqu6^ 
Celeritas  motus  fecundum  C  X --  ( V  tt+V wof.^jfin. ^^ 
Celcntas  motiis  lecundura  XYr:-f(V"«-fV«^cof.<)cof.^ 
€«Ietiai$  motos  (ecundum  YZzz.'  Vv,  fin:^^ 

C  O  R  O  L  L.     Xr^ 

s.-  Hlnc  iam*  facile  reperitur  Yera^  celeritos-  paFCK' 
eulae  aquae  in  Z  Yer^ntis,,  cum  enim  hae^  ternae  dl» 
lediones  fint  inter  fo-  normales,  erit  Tera  celeritas> 
aeqoaUs  radici  quadratae  ex  fiimma  quadratorum  hanutf* 
ixkm^  cekritacum'^  ex  quo  vea  cekiitas  enitv  z,y{U'\^^ 
-ira^ytf^.cof.^^ 

C  O  R  O'  L  t*     i. 

^,  Cum  particola'  aquae.  in  Z  tempudculb  dt  pei:^ 
ncniat  io  hclicis  jJunAom  «r,  eiiftentb  Z  z  =^  i§;^: ,  tt^ 
Ty^'0-=.ds\  celeritasautcm  in  helice-fit=::yi^,  cri^ 

*Xz  4?  =  di^Sf^Oy  tnde  fit  tCs  =  dfVv,  coil  ^j,  ^ae- 
tDrc^  vdo  iam'  Tldimus  efle  dp:iz  dtyu»' 

C  O  R  O  L  E.    3; 

4:.-  Cckritates  qMOk]ue  particulae  ttpst  Z  (tcat^ 
diim    temas   dirediones   fika»  exprimcntur  per  difieren^ 
tialia  cootdlnatamm  x» j^-  ^-  ^  elementom  tempoti»  d'p 
applicatas; 
Cjrit  lcilicet'  ex  mttira  reiblutibnis  motdS^' 

Ccleritas-  fccundum  CXr^sf  ^-^yjH-V-PvceT^fin.^- 
Cefcritas  fccundum  XY=:^=-(yiH-yv.cof^)cof.^' 
CektitM  ftcuadoBi  YZbr J^=s.  y^.       fia.^. 


ta<fjf    iDE  COCMZEA   JRCHIMEBIV, 

vQuarum  ^rmuiaram    identitas  Intelligitur  'ex  «iloiifais 
^diffetentiaiibus  .ifpzz.iitV.u  et  drzzatVnLCoL^. 

P  R  O  B  X  E  M  A.    ra. 

5.   Datis  lam  xeleritate,  «qua  agua  j?er  iielicem 

ptomouetur^  guam  vceleritate,    qua  cylindras  cum  helice 

xirca  axem  CD  in  gyram  agitur,  douenire  mres,   qiii- 

'bus  quamque  :aquae  particidam  2.  Xollicitari  {oporte^  nt 

:hunc  motum  j^rofequi  queat. 

S  OL-V  TIO. 

'Sit  cderitas  qua  aqua  ^raefenti  temporis  'momn- 
to  per  helicem  JE  Z  promoucturt=:  V  v,  celeritas  aa- 
tem  gyratoria  cylindri  =  V  u,  Ttim  iinitium  Jielicis 
iani  iit  in  £  vt  fit  A  E  pp^  et  particuia  aquae,  quatn 
confidetamus,  in  Z,  vt  duda  Z  Y  axi  C  D  parallela, 
:fit  ircos  E  Y  =r  j,  exiftente  ^angulo  heiicis  3?^E2=:i^ 
Forro  locus  puneti  2.  tedncatur  :ad  teroas  cocmiinatas 
&cas  CX:izXi  XYz=y  «t  YZna;  erit  vti  widimuS.: 

:xz:z/i  «of.  ^~^.;jy=:i2lin.^^*  et  'zz=:j  tang  ? 
rdenotante  ,«  ieraidiametram  CAr=CB  haGs  cylindti. 
Pbfito  yero^iernentotemporis  ^n^tf  m  fit  tip=zi/tVtt 
rtt  .dszJtVVf  coC  i^,  fumtoque  lioc  <]ifferentiali  .dt 
^CO^b^ti ,  •ex  principiis  tnedianicis\conftat ,  pardcnlam 
jquae  in  Z  ^  tribus  viribus  ^acceleratricibus  irrgpri  de- 
-here,  quae  iint : 

fecundum  direaionem  C  X = ^^ 
fecdndum  ^ireaionem  X  Y  =r 'l^ 
fecnndum  -diteaionem  y2r=^^- 

Vefam 


JbE  COCHtEA  JRCHmEDIS,     4^5 

Vennn  cum  ex  fupm  oftenfis  fit 
||— -.(Vtt-HVv   cof.  ^)  fin.  ^?^ 
^=    (y«+y^'  cof.  ^)cof.^-^^^ 

et-rtZnVn;    fin.  ^ 

crit  denuo  diffferentiando 

l'7?=-(r^.+  St^)!!"-^^'-  l(V«+V^cor.  ^)V:oC  i*i 

l^=(:r,7-.+'Sfl^)cof-«^-HV«+Va'cof.<;-fin.^?: 

Tres  ergo  vires  accekratrices  quiiefitae  (iint 

I.  fec.CX=-jf(7^+-^V>"-^?--:-{V«+>'*<:of 4:)'cof.t±' 

II.fec.XY=+j-t(7:+^^-3cof.^-5-(V«+y«'coI.4)'fin.^ 

lUfec.yZz:   a?T«fi°-<- 

I 

C  O  R  O  L  L.    L 

<Sr.     Transftiantor   duae  priores  vires  primum  in 
pnndium  Y,   ita  vt  hoc  punftiim  a  duabus  ■viribus  ac-Tab,  11 
celeratricibus  vrgeatur,  fccundum  dirediones  YM  ct  YN,FJg.  2. 
<]ae  fiint 

Visfcc.YM=:-i7f7«+-v-?}fi"-^'-l(V«+Vvcof.^)'cof.^' 

Visfec.YN=+«^(J^„+^)cof^*-:-(ytt-fy^cof^)*Cn.-e*.' 

C  O  R  O  L  L.     2. 

7.     Nunc    hac  duae    vires  in  duas  alias  transfor- 

inari  potcnmt,  qiiae  aganf  lccundum  dircdiones  Yj,  et 

YO,  quarum  haec  fit  ad  fuperficicm  cylindri  normaliS: 

atquc  ob  angulnm  MYO  ACYz::^* ,  ex.  his  duabus 

-viribus  reluitabit 

Tor5.V.  Nou.  Com.  L 1  1  Vis 


mSS      BE  COCHtEA  ARCHIMEDTS. 

I  VfefccunAimYj^rVisYNcaC^^-VisYMfe.  ^ 

II  Vislccundtm  YOziVisYNfia.  fi^VisY  McoC-Jfci» 

C  O  R  0  L  Lw    5- 

S.  Hinc  etgor  loca  duarum  viciunn^  qjoae  fojfici* 
tat>aiic  recundura  dire^Siiones  CX  et  XY».  vel  YM  ce 
YN,  in  cafculum  introducentur  duae  hae  aliae  liecunH 
diim  dffediones  Yj»  et  YO,  quac  crunc 

Vi*  fecuHduia  Yj»  =  Hr  ^  ($|  -h  -75^} 

Vis.  fccundum  YG  =:  -  i  (V«r -I- rv  <:o/ 5» 

fic9ie  angulos  p^i^s  bod;  ainpl!ius>  i»  cakoto  repoftnr. 

FROBLEMA.    j. 
9..  Tre»  Tiie»  ante  niucDta»  sd  tie»  ^i»  redbcere; 
^pmum    vna   fit  fecundimv  diiedEion^  helsd»  Z;s;^  dlK 
leda  y  duae  xeliquae  veco  fiot  ad  iplam^  faeliceia   aoi^ 
E)ales« 

SOLUTXa 

Tab.  H  «^t^  "^^  efementtim  beliclsv  vb^  maic  psttk^ 

V%  3.'  aquae,.  quao  Virc^  inuenta^  fuAitfet^  tef&tur:  fitcpie  20 
Qon  folum  ad  belicem  2>Zy  fed  etiam  ad  ipfius  cjliS' 
dri:  fiif^pficiem  in  Z  normalis,  deinde  (k  re^  ^r  in 
ip(a-  fiiperficit  eylindri)  fita\  jRque  ad  2z  nof mafis^  Tie» 
igiruc  vicefr  inuentae  ad  eres'  alias  feduct  debent,  cpiae; 
pacticulam'  aquae  (bUiciiteat  (ecundum'  dicediones'  2,Zy 
2(f  et  2r.      Ac  primo  qui<km  vis  inuentar   fecutxluBS 

Y  Z  agieBS  ^  j^  fia-  ^^  ob  angulum  belicis  Y  £  Z;r ^ 
dalJMk 

I  viia 


DE  COCHLEA  ARCKIMEBIS,      «tf? 

I  Yun  rcoradumZr  ==-  -^  fin.  ?  cof  ? 

II  vitn  iecunduin  Zz  zz  -^-  7777  fin.  4  ^-  ^ 
Deinde    'vis,   <]uae   i^scunduin   dii?eAionem  Yy  feu  Z« 
s^re  inijenta  eft  =  aV  (tJ  H-  Hv"^)»  ^'^  ^^«* 

I  fecundum  2«  :;i  jp;^  cof.  Z,  -f-  jry'»««>^-  ^' 

II  fectmduin  2r  =  ^;-„  fin.  < -^ -^  fin.  4:  cof  ^ 
Tertio  vis,  quae  fecundum  dire<^ionem  YO  agei»   eft 
anventa,  dabit  nunc  fola 

vim  fccundiim  2«  =:  —  •*-  (V«-1- Vc.  cof.  ^i* 
Quare  tres  Tires  acccderatrices,  qmbns  particula  aquae  in  % 
IblKeitaii    debet,    vt   {notum  pcopofitum   perfeqvatur, 
crunt: 

I  lecundum   diredlionem  2z  =  jtTH  <^  K  +  TnTp 

II  fccuodum  diredionem  %rz=.jf^i[  Gn»!^      . 

JUI  fecundum  direftionem  Zot:.--  (y»+y  vcof.  ^/ 

S  C  H  O  L  I  O  N- 

10.  Habonus  ergo  vires,  quibus  fiagulae  aqnae 
]>artlculae  follidtatae  eir&  debent,  vt  motus,  quem  af> 
fiimfimus,  fubfiftere  poflit.  lilas  autem  vires  hic  ideo 
fld  tres  direAiones  2s,  Zr$  et  2o  reuocaui,  qiio  ^- 
cifius  cnm  viiibus,  cpiibus  aqua  in  tubo  aAu  foUicitatur, 
coroparari  pofljnt;  vt  enim  quantitates  v  et  u  v^ium 
aquae  et  cylindri  motuih  exhibeant,  necefle  efl,  vttrei 
iUae  vires  inuentae  conueniant  cum  viribus,  quibns  aqua 
reuera  vrgetur.  Hae  autem  vlres  (imt  primo  flanu 
comprd£oni6  aquae  in  tubo,  deinde  apprefEo  aquae  ad 

Ll  %  hxm, 


M     DJE  COdtiLEA  ARCHIMEDI^. 

ht&SL  tubi»  quae  lecundum  ambas,  djre^ones  Zr  etZit 
ad  dife<aioDem  tubi  normalcs  cxbiberi  folet.  Tertio  vero 
grauitas,  qua  fingulac  aquac  parficdae  deorfiim  nitun- 
tur,  imprimis  examini  eft  Cubiicienda,  qupd  (equemi 
problemate  inffituemus. 

PROBLEMA    4. 
IX.   Si   cylindrus  flierit  Ttcunque  ad  horizontem 
incl^natus»  definire  vires  fecundum  temas  praedidas  di- 
re<5tiones,    quibus  (ingutae  aquae  particulae  Z  in  helice 
ob  gtauitatem  follicitantur. 

SOLUTIO. 

Tab.  IT.  Exprimat   angulus  d  inciinatiqnem  bafis  cylindti 

Fig.  4>  ad  horizontem,  fitque  in  ptano    bafis   punAum    fixum 

Afummum,  pundbim  B  vero  imum^  ita  vt  rcAa  AB 

tum  axe  cylindri  CD  in  plano  verticali  fit   conftituta. 

In  hoc  plano  per  centmm  bafis  C   ducatur  horizonta- 

lis  CH,   eritque  angulus  ACH  =  9^  feu  fi  ex  pundo 

B  erig^tur  re(^a  verticalis  BG  axem  in  G  interiecans, 

crit  quoque  angjiilus  BGCzz^,    atque  pb   girauitatem 

fSnguke  aquae  particulae  follicitabuntur  deorfiim    fecno- 

dum  dire^ones  ipfi  GB  parallelas,  et  vis  acceleratrix 

^'fr  >•  haec  vbique  erit  zz:  i.       lam  in  prima  figura  ducatut 

quoque  reda  BG  cum  axe  CD   confiituens   angulum 

BGCrr  ^,  ac  particuk  aquae  in  2  yrgebitur   vi  .ac- 

celeratrice  =  i  fecundum  dire<5tionem  re<^e^  BG    pa« 

raltelam.      Refbluatur  haec  v»  fecondum  dire(fliones 

GC  et  CB,  prodibitque 
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Vis  fecundutn  GC  =  i  cof.  d>  ct  vis  fecundum  CBri 
fin.  ^.    Ex  priori  hsbebimus  pro  particula  aquae  2,  yim 
fccundum  ZY:=.coL  0,  ex  pofteriori    vcro   vim    fc-  Tab.  IL 
cundum  YM=-fin.  ^,  vnde  ob  angulum  MYOii^S  ^'&  *• 
orifur  vis  fecundum  YOr-fin.d  cof.^^*   et   vim   fe- 
cundum  Yj'  =r  -4-  fin.  9  fin,  ^=^^    Hinc  eigo  pundum  Fig.  3. 
Z  (bUicitabitur  ab  his  tribus  viiibus  acceleratricibus: 

I  iecnndum  dircdionem  2Y  vi  rz  cof.  9 

II  (ecnodum  diredionem  Ta  vi  rr:  —  fin.  0  cof.  ^—^ 

III  lecundum  dire(5i;ionem  Zv  vi  =  4-  fin.  $  fin.  ^—^ 

£x  his  porro  ob  angulnm  z2»v=:  i^  orientur: 

Primo  vis  fecundum  Zz  z=:  yi  Zv  cof.  ^  —  yi  ZY  fin.  ^. 

Tum  vis  fecundum  Zr  zz.  vi  Zv  fin.  <^  -f-  vi  2  Y  cof.  ^ 

Quare  pro  tribus  dire(^ionibus  Zz^  Zr  et  Zo  obtine- 
bimus  ieqnentes  vires  accekratric^s  ex  grauitate 
oriundas: 

I  Vim  fecundum  Zzzicof.i^Gn.  «fin.^-fin^cof^ 

II  Vim  fecundum  2r=fin.^fui.ffin.^+cof.<Jcof0^ 

III  Yim.  fecundum  2a  =  -  fin.  d  cof.  ^\ 

PROBLEMA5. 

is.  Datp^  vt  .hadenus»  tam.cylindrr,  quam aqnae  Fi|^ >' 
per  helicem  motu,  <fefinire  fiatom  cooipiefiioniii  aqoae 
fingMis  helicis  pun^is.  ,  . 

LI3  50LV» 
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S  O  L  V  T  I  O. 

Praefenti  temporis  inftanti ,  quo  initium  faeUck 
eft  in  £,  exidente  arcu  AEz=:p,  connderemus  hc» 
licis  punftom  Z,  -vt  fit  E  Y  n:  j,  et  Y  2  —  y  tang  ^ 
exiftente  helicis  angulo  YEZm^,  fitque  ftatus  com- 
preflionis  aquae  in  puodto  Z  =  ^,  feu  denotet  ^  pro- 
fiinditatem,  ad  quam  aqua  cpiiefcens  in  pari  ftatu  com- 
preHionis  exiftat,  eritqae  pro  hoc  momeoto  ^fiin&io 
quaepiam  ipfius  /,  et  in  pun£to  proximo  z,  exiflente 
Yj=:dSy  ftatus  compreflSonis  crit  ^q-^-dq,  Sit  iam 
amplitudo  belicis  "^zibb ,  erit  particula  aquae  in  por* 
duncula  Zz  contenta  :=-^l  j  quae  ergo  in  Z  propel- 
letur  vi  motrice  zzibbqt  Va  z  vero  repelletur  H 
•z=.bb{q-\-dq)  \  vnde  exiftit  vis  motrix  repeUens,  feu 
fecundgm  zT,  vigens  zzbbdq,  quae  praebet  vim  ac- 
celeratricem  :zz^^^.  Quare  ob  ftatum  compreflionis 
particula  aquae  in  elemento  belicis  2.z  contenta  (ecim- 
dum  dire<^ionem  Z  z  ((riiicitabitur  vi  acceleratiice 
— — ^^^.  Praeterea  vero  ob  grauitatem  eadem  par- 
tkub,  vti  vidimus,  follicitatur  fecundum  Z2  vi  accelera- 
tricc  izrcof.^finJfin.^*— fin  ^cof.0,  vnde  conimi* 
dim  tam  ob  gravitatem,  quam  ob  flatum  compreifKV 
ois  aquae,  particnla  aquae  in  helicis  pundo  Z  conten- 
ta  vrgebitur  fecundum  dite^onem^  Zs  vi  accelerattice, 
quae  erit 

cor.  ?  fin; «  fin.  ^  -  Co.?  cof.  *  -  ^-^ 

basc- 
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Itaecqjiie:  ctt  ris  ^  cpxa^  t&i  pattkds  st&a  trgctitty  fecuti^ 
dfxa  duredaonetn'  Zzy  cx  quo  oecefle  eft^  vt  ea  aie- 
^jst^  fit  Hli  Tt^  qua  fiipni  puii(f):nin  Z  ad  motus  cott- 
^mi^oacm  ibUicitan  defoece  inuenimus.  feefnidnm  caic* 

d» 

dem  dire<fiionein  Zz.  Qciae  euin  fir  inaent»  :=::  ^^ 
eoH  ^  -4-  grju  habebimt»  haoc  aequationciii  5 

/^cof.^z:</jcof.  ^fia.  *fitt.^-i/j'fin4coC^-dt^^  toiTf 
—  J7^</i>y  vbii)  quoniawn  ad  praefens  taatum  tempori» 
momentum  cefpicimus^.  quan^tes-  a  tempore  t  peBdeok 

fes^  quae  fent  p^  Uy  v,  kemque  ar  ^^  %  tanquam  conffames 
font  (pe^ndae ,  ex  quo-  btegratione  inftitnta  habebimu^ 
^cof,2:r<:-^cof.^fiir.dcof.?^-/fin.?coCd -'-51^-^4^ 
Tnde  fiatusr  compreffionfs  aquae  in  fingulh  helicu  puiv 
^  pxo  praefenti;  tempoiB  momeota  inootefcic. 

r  R  OBLEM  A    4. 

tS'  2Si  data;  jrqua^  poxih  iti  hellce  lepeiiatur^ 
flCque  cylindca&  dmm  ad  horisoncem.  incUnadonem  ce^ 
«eoB  motu  quocunique  in  gyrum  agatur ,  inuenir»  mo^ 
lum  (jpa  i^  aqpjae  pDrdo  pei;  helkaa  ptomouebia»» 

Sit  Bafis  (fyfindfi:  femrdiirfttetdr  CAstCBcSi^,  ctTa^H 
^(n^tus ,  qoem    heli^-  £  F  cum   ba(i  e^flindri  Gonfi^tuit  '■&  > 
BEF:i:<J'.     Ajcis  a^f«m>  cylindri  P^  cuW  re<fia  verti- 
caM  Qfl  GOi^cUac  ah]^lum  P<^R=^^  q,uo  eodem  aiw 
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gulo  ba^  cylindri  dd  horizontem  erit  inclinata.  la 
ba(i  .flutem  iit  A  pundum  rummiim  et  B  infimum. 
Praefenti  autem  temporis  momento  fit  initium  helid» 
in  £ ,  exifliente  eius  a  pun£to  fummo  interuallo  fea 
arcu  AEz3p:  et  cylindrus  in  plagam  AEB  gyretur, 
ita  Tt  punfti  E  cekritas  fit  n^Vw,  erit  dpii.df^u, 
Occupet  nunc  portio  aquae  in  helice  contenta  fpatium 
MN ,  cuius  longitudo  fit  MNm/,  ac  du<^is  axi  pa- 
.rallelis  MS  et  NT  fit  aquae  ab  initio  helicis  didantia 
EM=a:,  crit  ENzz;jrH-/,  et  ESzrxcoC^,  atque 
ETr:r(j;-f-/)coC2[;  celeritas  Tero,  quahaec  aquae  por- 
tio  praefenn  momento  per  hclicem  promouetur,  fitcV». 
His  pofitis,  fi  in  jportione  aquae  MN  pundliim  quod- 
piam  medium  2  confideretur,  et  arcus  E Y  p(Miatur  n/, 
erit  ilatus  compr.-dionis  aquae  in  Z ,  qui  per  altitudi- 
oem  q  exprimatur,  vti  in  problemate  praecedente  efi 
erutus :  ' 

^col.^=C-4rcof.^fin  M. - ^-t*- Jfin. ^cof. d-^^-i^; 
lam  vero  confidt  in  \troque  termino  M  et  N  ftatum 
comprefiionis  cuanefcere  debere  ;  fiue  crgo  ponatur 
ji=*cof.^  fiue  siz{x^f)  cof^,  fieri  debet  ^:=o: 
▼nde  duplex  nafcitur  aequatio 

oi:C-i?cof.^fin.*cof.  ^^^^  -Af  fin.  ^fcof.  ^  cof  d 

-:rcon2:(^  +  ^) 
0  zC-ijrcof  ^fitt,  *  cof.^HfL-t^„(;p^yycof.  2:(fin.  ^cof  0 

,      ducof^     ,      dv  \ 

Tnde,  conftantcm  C  eliminando,  obtinebitur,  diuidendo 
pct  cof.  ^j  faaec  acquatio. 
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fducof^      •    S&v 

vnJe  fnotns  sqnac  |>er  Ixeric^  ^tfam  ^bet,  yti  «aiia 
£ft  dpz=:dtVu,  ita  crit  dx^^^dtW v, 
.Mukif^icedv  eigo  ti^   aequatio   jpier  dp-^-dxoot^ 
^jdtV w^dtcoCi^^VVf  eritqwe  imegratido 

^/;^'-^;f  V^j(Vi^^-co(:<,  y  f») 

C  O  R  O  L  L^     r. 

* 

14.  Si  .  igkin:   motus  gjrrationis  tyHndri  .  £ierk 
tnDiibniils,  feu  2/ conftaos,  ponatur  »=:!:,  6b  duzzo  erit 

-*-  »/yjfevH-/vcor.<-4-Conft. 
VJm  ^  pmtVkf   ita    vt   haec   aeqnatio   ob 
"Vvzz^t  doas  tantum  variabiles  t  tx  x  nwQluat.  Con- 
fians  asaxm  ex  ftatu  ioltiali  deba  de&iiri. 

C  O  R  O  L  L.     ». 

15.  Si  portio  aquac  in  ti*o  MN  &erit  infimtc 
parua  feu /=0 ,  crit  fin.  £:ti-±D2Li  ^  q^,  £±:^ 

•i-^4^cof.£^±^ 
hoc  ergo  cafii  motns  definietur  hac  aequatione: 
Conft.r«rcof;^finJcof.i^^^-f{p+*cof<)fio.<cori 
'^iVkv-i-vcciC.J^,  Quodfi  ergo  haec  particula  initio  quieuerit 
JQ  E,  pnndunKpie  £  fiierit  io  A,  ita  vt  pofito  x:=zq, 
ik   pz=o  et  vrroerit  ^cof.  <fin.#(i-£of.  t±S^) 

=r(p+Jccof.4^;fin.2;cof,d -J- *  Vibi7-t-»cof  4« 
-    Toiii.V«Nou.Com.  Mm 
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C  O  R  O  L  L.    3. 

iS.  .  Si  in  afii  corollarii  praecedentis  ponatnr 
«gnlns  ^-F^  znCp,  Tt  fit  df=:  :fjr^f7^,  ob  d^ 
zzdtVk  et  dx=.dtVv,  relatio  inter  CJ>.  et  v  hac 
exprimc  tnr  aeqnatione : 

aco{.^Gn.9(i  -cor.(l3)r<7(^fin.^cof.f+  ayfc.v+vcof.<J' 

ex  qua  fit  Vk-i-coC^^  yvz^y(k-^a<^C\n:^cof.i^coC.9 

\  -^<rcof  ^'fin  ^(x  -cnf  Cjij) 

C  O  R  O  L  L/  4« 

»T'     Simili  iriodo  G  gpneraliter,    pofito    tamen 
mctu  gj^ratorio  condinte,  feii  fi^kr  ponatur lif£«!!i/__(|) 

=:  *"  ■y"'-  fia.j[y+$j-j-<^(;) rm.^col.  d+a Vfc,'+«cot^H^C 
ideoquc 

Vfc+-CQf.^l^v==y(C-ffcof:2;'fi!i0(fin.C^-<TnrY+<J))) 

--tf(|Jfia.<coI.<cof.fl!l 
tnde  fit 

^,-  ^^^  

■^(y+^ coi.^'rin.^(fin.(J)  fin.(yi-(f),;.tf(I)fin<>;  cS:^^^^ 
Tbi  (p  denotdt  anguluni  ACS,  ct  y  angalum  SCT.  ' 
9»  eft  conffans- 

C  O  R  6  L  L.    5- 

—V  *^"  ^^'"'^"^  "*  partem  contrariam  cercrftate 
—  V^  drcnmag^tur,,  pro»  ritlcribidebet-yie,  jfrcusque 
^  wgaiQc  «it  aocipiendu»,  iw  ¥C  ITt  4^=^*2^^:::^ 
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Qnarc   cnni   fit /» >  ^^  edam  angulus  0   nega- 
tiuc     accipiatiir  *    babebinius    crgo   pio    hoc    motu ; 
(p=^l^',  et  ^/=y;^t^,^^  arqne  VJk-cof  ^,  v^a;    . 
=:;y(C-|cof.2;'fiaJcfio.<J>-fia.i(I)-y))+«<5)fin.2:cof.^cof^>. 

C  O  R  O  L  L     tf. 

ip-  Si  hoc  cafu  initio  ^mo,  quo  crat  p—O^ 
€t  V.«;=ro,  fucrit  x=:EMr:-g  ;  ideoque  0  =:  —  £^^; 
ponamus  hunc  angulum  initwkm  tCSzzLg,    wt   f;eiit 

initio  0=-«,  crit  Vjfe-cof.^.  V v—  V (&-t-  ^'"of  2;'fin.0 
(fin.  (« 4-y) -fin.  c  -  fin.  0 -f  fin.  (Cp-y  )4-4  (g-f(Bfiu.?colw^cof.^). 

P  R  O  B  L  E  JVI  A    7. 

20.    Si,  dnm  cylindrus  d\u  celcritate    TnifbrmitcrTab-  H. 
in   plagam  BEA  gyratur,  hdici    in  C  particula  aquae.    *  ** 
ieu  glpbulus  inferatur,  qui  deindc  a  motu  cylindri    abii- 
pi^turj  dcterminare  motun  globuli  per  hdicein. 

$0  L  V  T  I  6. 

Sit  Vk  celeritas,  qu3  punfftiim  cylindri  E  tngf^ 
nm  flgitur ,  in  fchfum  E  A  ;  fufiricquc  eo  momento, 
qUo  globulus  in  orificium  helicis  E  immitritur^  flngu* 
lus  ACEzret,  et  /rro.  Fieri  autem  nequit,  Tt  ce- 
leritas  gkibuli  '•  initialis  fit  rz  o  ;  fi  enim  celeritis  eius 
relpeftu  tiibi  (ccundim  EM  ponatiir  rrV^,  cius  cele- 
ritas  vera  erit  n:y{ik4- v-stor^.yjfea?),  qune  noa 
potcft  euaneftere.  Ponamus  ergo  hanc  celeritf^tem  ini- 
tio  fuiffe  minimam,  ac  reperimus  V^zz:col  ^.Vk^  ita 
ft   ceteritas    vci^a  iucrit  trfm-^.Vjfe,  cuiiisdire^io  ad' 

IMlm  *  £M 
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EM  erae  aormarisw  iam  efepfo^  fempoiffc  ir ,  fit  tt 
fiipr*  AE=r^  ^  gjobulufr  -vera  teperiatuir  i»  M  eadifcni. 
«e  EM=:*y  cuiiis.  (felericas  rdjuriue  itt»  «ufaa  lecuo- 
duro  M.N  iit  rrr*),  erir  dpz^^-^dtYk  et  dx-dfVvf 
€t  pct  i,  if.  motus  defioffettif  hac  aeq^atiionc,,  raoKs 
^ilicec  eerericate  yir  negatiua.- 

Coufi=.a cof. 4'Gn.  tf co£  ^J^^-^Cp^-x^coC. ^  fin. ^cof  I 

— jsri&c-i^^rcoc^: 

Cbnftan&  aiitem  iifa' e(!  deffniencfap,.  n  px>iim  f::^&  ^t 
=rce,  fiar:»?=;d  cc  Yv^comrk,   ficqiie  erit' 
ConO;  =  «r  cctf;  ^  fin.  tf  eoC  «Hi-  <»<^fin^coi?  ^-  !f  £cof.^ 

fbnatwi'  aoWilb^  AGS~$;  erie  (fi— ^bfeM-i;  -t  ^di 

— 5-— — ^.     Gohfeccitit  autem:  cyUndrus^  mot» 

aiigutert  tsjmpore  /  angtilun*  isti).,  in:  plagam>  BEA, 
«rif./»-:^,  ct  6)-=-*-^;  quem  angurum  foc©  tem> 
ffioris ,,  tamquam  ciite-  menfuram  h'  cafcufum  ihti-odbcaK 
mufr,.  erit|'^*-6y,  $-ct-o^-f-5^-^;;  et  obi^jr 

^^^^*£r5f^  habebimt!s^4>=-^6)+-^%#^leu  /« 
—  -y*^t»j.^.  vv.    Woitra  autem;  aequatio'  eriic 

acQi^Cm.  ^coft  ct-f  ct<j!fin.<cof.  ft  -  i&cGf^-l-^of  4'=: 

«coC^Tim  ^cof  (1>  4  ^(pTin..2JcoC^-»yA;?>-lr  ffcof.r 
«:  qUJi'  Obtiftemus : 

«oni^V*-.yfci:.-y  (^:fib.4*'+^eof.^firi.tff^on  * 

tttde  atf  dalum-  tatem  ipfius  $  eUcjmi»  v^dorei»  iafiu» 
T«,,  qiiO'  itiiientb'  erif 

^'(fl;.—       ■■  r~d(j)y:fc'  ^  ^ 


BE  COCBLEA  JtLCmMEDfg.    trf 

^:=zcL  £x  Eiac  ctj^  atqmtioat  hKegmH  vfcilTnii  a<f. 
datam  tempiiB'  ai^lo  w  cxpsedlum,  reperkus  Aigulus 
^y  ez  eoc^e  poitD  locus-  glbbciii  ifi  belice ,  Cea  portity 
EM=:jrr::2i^jfciay  eiusquc  in^jper  celeiiHa»  jeloK 
tiua  in  belice  Yv  fciiicet 

y »  ==  ^^  -^  yi^H  fia  ^taug.  2|*H-  <f fio.  tf(coC<t-cof.  (^J 

-i-  <?  («-^ti)  tang.  <J  col.  ^ 

C  O  R  O  L  L    1. 

«r,  Expr^flio  cof.  ^  V^ct—yk.  defiguat  cefei?ita> 
leTii  tena»  puiKflu  S  i»  bafi^  <]Pod  gibbulo'  is  M  i%^ 
Iposdet  Gtfm  cnkn  glbbula»  telockatte  y^t  iW  hellc^ 
i^andumf  MN  progredi  ponatus,  erit  eius  celeritas^  an^' 
gdajris  circa  axem:=:  cof  ^  y*f,,  re^cau;  heficis^  qui» 
aatem  helix  ipia-  in*  plWgam  oppoiitam  eonuertituc  cele*-* 
f&ate  :=r  Vk,  erit  ver4  globult  cekritas  rotatoria  ,  feui 
nocus^  quo  puudum  Sa  iuminitate  A  jreceditrrscofv^ 

COKOtt    tf. 

2*.  Ip^autem  motusinitiio,  quoT^^ifcbC^yjg;^ 
liaee;  cderitas  erat-  tfegatiua ,  fcilicet^  z:z  (£of.  ^  ^  i)^ 
y/i-i— 'finv^  Vity  ftatim  ergo  ab  initio  etiam  iiuncf 
erit  negatittti:  feu  ang^u^  ACS==:  Cp  d!minuetui«,<  qua^^ 
eft;  ratio- ,,  cm  calculu&  p«>  cof.  ^  V  v  —  V  ifc  valooai 
|>raebueritf  negatiuum 

«of.^yv-VibcSi-y(fefin;  ^^4<^cof.^fin.  flf(cor;tf-Cbf:$^ 

-H  tf  (flt~-Cj>)  fin\  ^cbf  4cof.^ 
fSc  ei^'  Vatbf  itf  affitroatiuuiTi  abire,-  feu  atigulutf 
ACS:^  (p  augrrteiltai  caj^ie  aequit,>  riifi  pbftquam- fiie^ 
i^  qMantitas'  iliia-  i^dicalLS  3:0;     Pbfiiqiiam  auteinL  koi^ 

M  m^  «i^ 


j 
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#ueoerit, 'tium  figw  illius  fadicalis  valor  iiffimiatiiie   erit 
n&^cipiendus^ 

C  O  R  O  L  L    3- 
413.  Qjoniam  autein  ab  initio  angqlus  <p  decres- 
^C    tam    diu,    .donec    valor  .quantitatis    illius  radicalis 
^iwnefcit,  ^ouiquc  <p  vlira  a  dinunuemr,  ieu'erit0<^a: 
Ponatur  eigo  0  —  a  —  \|/ ,  vt  fit 

4:or<>^?;-yA=-'J^(*fin.<V/?cof.r^(^of.«^«o^(«-'4') 

^  ^ :\|/ fin.  ^  cof  >J  coj.  0) 

^cque  ^quamdiu  aagendo  yalorem  ipfius  4*,  ifta  quanu- 
fas  radicalis  reajem  retinet  ytilojr<;m,  tamUiu  globulus  a 
fnotu  ,c;yiindri  in  plagam  l^f  A-  abripjetur  ;  ;ieque  priuj 
|n.  plagam  fontrariam  motum  .fuum  vertet,  quam  vbi 
>|/,  eousque  inpreuerit ,  yt  fit 
;|;aa.^*4-«coI,^fin.P[cof.pt-pof(a  ^y)>fVa'4^n.^cof.^coffc^ 

C  0  R  6  L  L    4, 

*a4.  jQiiia  autem  augendo  >]/  extrenias  cerminut 
^iontinuQ  crefcit,  medius  yero»  qui  eft  f)CgatiHU5-/rcof  ^^» 
fin.  i?{cof  (flt-ij/^-^cona)  tamdiu  tantiim  crefcif ,  quoad 
^at  \|/ i=:  a,  feu  (I>zr  p,  inanifeftimi  eft,  jiifi^rmuU 
jilh  in  nihilum  ^bp^tj  antequnm  fiat  x{/  =::  a,  ^am  ftun- 
qnam  efle  euanituram ;  globuliimque  coiitinoo  celeriiv 
^cundum  jmotum  cylindri  gyratorium  abreptum  iri, 
jHoc'^rgo  <ca(u  puhdlum  3  '<:oQtinuo  (:eferips  io  pla^^sfO 
]B£A  conuettetuf. 

(!  O  fl  O  L  L    5/ 

ttj.  Si  ^rgo  quantitas  ifta  radicalis  ponflfur  rr  V, 
^tt  fit  cof.  <  y.vr-  Vk-r-y,  fcu  Vv  rz:  ^^|^,  ob 
iralbrm  ijpiinii  Vi^oc  cafii  f.omm  (Xiii^txmp:  f^^ 


^f 
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x^  ^obuti  progreilm.  in  helice  (ecdndam  diredipaem 
eiu»  EMN  tandem  cuanefcet,  pofteaque  adeo  fiet  ne* 
gfjtiua,  qiiod  ^bi  acciderity  globiilu*  per  helicem  re* 
•*ertetur,  ac  per  orificium  E  ittrum  erumpetj  fiqni- 
dcm  cylindrus  fiierit  longus,  \t  globulus  in  lupericjj 
belicis  tennina  K  non  enimpat,  antequam  reuertatar,r 

SCH  o  Li  o  isr, 

«(?.-  Cum  pofito  4)  zz:  oc  —  \|a,  et 

Y  sr  y  (fe  fin.  4*-  tfcof.  <'  fin.  ^  (cof.  (cc  -  v(/)  -  cof  <4 

-f  <7  vj/fin  ^  cof  ^cof  l) 
qoantitas  V  tiimdia  aegatiue  fi[c  aecipienfdav  fttf  babea- 
tur  cof»  ^Vv  — V fe rr  —  V ,- '  quamdfrf  augendo  angtr- 
tam  y\f  quantitsts  V  rcafcrrt  obtiiiet  valorem  y  ftatim 
sutem>  atquc  baec  quantitas  V  euaferic  rz:  o,.  ind^  anf- 
gulus  vl>  itenim'  decrclcat,    fignumque   contrarium    iplt 

V  tribui'  debeafy '  -vf  fit  coC'  ^,  Vir  — '  V  h  ±i.^  V  ^  duoS' 
Iiabebimusi  cafiis-  princfpaTes  cuordendosy  quorum  altero' 
■wpiam^  atigendV*  vj/-  ab' initio  fit  Vrrflfy  aftetoi»  verop 
Itoc  nuniqu;im  euenir.  Statim^  autem  ab-  initio  fiet; 
Vzzo\f  fi^  fit  vel  fe—  c  ver  X  —  ^'  ^u^  aliqno  ttm" 
jwite  pod  «litium»  hoc  euenire'  poffamus,-  deniique  terii» 
■Hsqisim^  iu]de>  feqjuenres»  caiu»  diligpndu^  ^oiuamus;-  ' 

aj^  Fotmmi» .  crgp^  pTiino  motuRr  cjlnrdrr  ro»- 
«ndinn!  pciiitus^  euanelcete,.  feif  efie  ^rrov  . .  Cuiti  ig^ 
fur  in  ipfo  initiofiat  V  r:  ov  Itaiim  ab^  initio»  ipfi^  V^ 
CDmnranmi  figno»  tnbuii  debet,,  vt  fi^t  coC  (^Vvn  zz  -f-  V^ 
fej  Vv:=z^sp^y  atqire  anguius<  v|>  inde  iam  crit  uegjBr- 
IRU»,  &(]>  au^usi  $i  coociaitto-  cieicet,  ttr  fii: 
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V=:V(^'eof.^Gni(cof.«-cof.<j5)-fiS!(tt-^)rin.^con<corJ) 

•«  4t^'-^=:z^,  atquc  EM=x-^^. 

Quia   crgo    inkio  mt  <|)z::«,  et  Vvzizey  pooamas 

temporc  elapfo  ^,  eCTe  4)=ra-H4'>  "^^^  ^* 

V;;=y(tf  cor.  ^fin.^  (cof  a-cof.(a-i-\jy))-tfNl/fiD.?coC?cof.l) 

ct  a:  =r  jjjf^  atqiie  <//  =  V^ 
Hic  iam  perlpicinira  eft,  ficri  omnino  non  pofle,  it 
«ngulus  4^  continuo  crefcat,  nifi  Ct  fin.  ^cof.  ^cof  fr— o, 
quem  cafum  feorfim  «fuoluere  conueniet.  Qiiodfi  yero 
y^/  crcfcere  ceflet-,  quo  eueniet,  vbi  V-o,  &i  glo- 
bulus  ad  ftatum  quietis  rcdigetuff  ac  in  helice  regredi 
incipiet,  a  quo  ergo  momento  valcw  ipfius  V  negatiuc 
capi  debebit,  angulusquc  \|/  iterum  decrefcet,  donec 
iiat  ^l/zzo.  et  tum  corpus  rudiifi  io  E,  ficuti  ioitio, 
baerebit;  vnde  eundem  motum  denuo  iochoabit. 
At  eucnire  potefl;,  vt  haec  globuli  rcuerfio  in  ipfiimqiia- 
ii  initium  motus  incidat,  atque  angulus  \|/  nc  mioinum 
quidcm  augeri  queat,  quin  ang»kis0  inaQeac  oullus^  vd 
pdeo  fiat  ncgatiuus. 

Prior  ca(i]s  locum  habcbit,  fi  pofito  >j/  iofioite  poiao, 
valor  ipfius  V  nibilominus  roaoeat  =0;  id  quod  vfii 
venict  fin.  a  cof.  ^  fin.  ^  fui.  a  =  <  fio.  ^  cof.  ^  cof  ♦ 
&u  fin.  a  =r  '^^  ac  tum  corpus  perpctuo  in  pundo  £ 
qtdcfcct;  hic  caim  dirediio  hdicis  eric  horizootalis. 
lPo(terk)r  cafus  aotcm  locum  habebit,  fi  fra.  a  <<  ^-f 
quo  globulus  nc  io  heliccm  qnidcm  ingredictur,  (ed  fta- 
tim  inde  delabctur;  vel  fi  cylindrus  deorfum  e^t  coa- 
tinuatus,  mutata  dircAionc  globulus  per  hclicia  partem 
sotciiorcm  defcenfurus  cffet;  ita  vt  angulus  \p  tum 
lieret  oegatious  periode  ac  vabr  ipfius  x,  ct  V. 

Hi 
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Hi  autem  cafts  Iociiid  aoB  iaueaiuat,  nifi  (it  9>4[» 
feu  iaciiaatio  tMfis  cyliudiiad  faori2(Mit)ein  maior,  €faua 
angulns  BEF,  quem  faelix  cum  bafi  cylindri  conilituit. 
Huoc  autem  motum  in  helice.  quielceate  fiifius  iiod  pec* 
feqooi^  cum  nihil  habeat  difficultatis. 

c  A  s  V  s  n. 

28.  Ponamus  motum  gyratorium  cyli&dii  kt  tidi 
comparatum,  vt  motus  gjrratorius  globuli  circa  axem, 
qui  aogulo  \|/  iQdicatur,  et  ioitio  cinn  motu  gyratorio 
cjlindri  ia  eaodem  plagam  fiierat  diredus,  poft  ali- 
quod  tempus  in  plagam  q>p(^tam  refleftatur. 

A^^gulus  ergo  \(/  eo  Tsque  augeri  poterit,  Yt  fiac 
*fin.^=:tfcof.^fin.^cof.((X-\|/)-cof.a)-«\[/fin.<cof.^coC| 
fett  V==0;  boc  autem  fieri  nequit,  nifi  fit 
coC(a-vl/)-coC<x>^.v|/. 
cam  igitur  ab  initio  fiiiflet  xj/  :^0,  necefle  eft,  Ttpo« 
fito    \|/   euanelbeote^   fit  fio.  «e  >>  g^.    Deiode  Talor 
ipfius  cof.  (ec-xl/)'-cof.a— ^l  \(/  erit  maximus^  fi 

fia.  («-x|/)=:SSr$. 
Coactpiamos  hoc  pio  vj/  Taloce  fiibftitiito  fieii 
cof.(a-x|/)-'Cof.«-StJ.  vp=:M 

atqoe  Tt  Talor  ipfius  V  augendo  \j/  taodem  eoanelceie 
qneat,  necefle  eft,  Tt  fit  ib  fin.  2^*  •<  «  M  cof.  ^  fin.  I. 
Qnre,  vt  hic  cafiis  locnm  habece  poffit ,  ftqueates  ties 
conditiones  requiruotur. 

I.  Tt fit tang. «  > ting. < (eu 9 >{}  ita  Tt fiadio ji^ 
iraitatem  non  excedat. 

II.  Tt  fit  fin.  a  >  S^  •*    ac  deniqoe    - 

in.Ttfitt<«M4S^. 

Tom.V.^ou.Com.  Nn  Qio* 
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Qjiottes  ergo  hae  tres  conditiones  locum  inneniuor,. 
globulus  in  hclice  in  fcnliiin  BEA  circa  axem  cyliuv 
dri  circumferetur,  donec  defcripferit  angulum  vj^i  vt 
fiat  .  . 

V  :=  V{k  fin.  C  — ^r.-cof  ^*  fm.  ^^(cor  C<c  -  vl/)-cof.a) 
•^a  \\/Ci».  ^.cof»^cof.  ^)-o,  tumque  erit  cof  ^  Vv-Vk-Oy. 
feu;  giobdi  celeritas  relatiua  per  helicem  Vv:z:-^^\  cum 
antcquam  ad  hunc  locum  perueniat,  fit  V  v  i=:  ^^^-  *, 

cxiftente  :i:  =r.  ~^.^  ^  et.  tfJy  =:  — ^  =  -^vt--    Poft- 
quam  autem.  hunc  locum  attigerit,  angulus  \^  continuo 
decrefcet ,  fcu  motus  angijlaris  glbbuk  ftet  contrarius  mo- 
tut  cyiindri,  et  tribnendb  ipfi    V    fignum    contrariuni,. 
habtbiturl^c  z:z  iqR~>    ^^  quando  fiet  "vj/  —  o,    erif 
V=:fiu  i;'Vk,h\ncqutVy=^-^^Wkttx-;^, 
Inde   fiet    \^    negatiuam ,,  et  diitantia  x  adhuc  iHagi&.> 
ccefcct,  duro.pofito  \|/  negatiuo  fiet  x^zz  ■■"cjt"/-^ ,  do-. 
nec;  fiat 

V  =:  V  {i:fin.,^*H-«  cof.  ^'fia.  d  (cof.  a  -  cof  f*  -+-  M')) 

— 4(  vjy  fin.  2^,cof  ^.cof.  f)  r^  O' 
et  co  Ysque  crit  VvdP^^ :  Ybi-  autem  fuerit  Vrro, , 
cuadetVvcicaf.^;  qui  ergp  valor  ante  hoc  tempusmaxi— 
mus  foit,  ybi  erat  fi»,  (cb-j-  \^)  =  [^^..  Poftquam 
autem  fuerit.y==<7,  angulus  v(/  iterum  decrefi^et,  in» 
deque  etiam  diftantia.:!?.  minora  capiet  incrementa,  erit- 
quc  y  V  =:  ^^q^ ,  donec  cuadar  \|y  —  <>-,  tumque.  crit 

V  =  lin.  i^Vk  et.  Vv-zz  cof.  ^V  ik,  atque  a:  =z  j^^.. 
Hoc  ergo  tempore  celeritas  Vv  eadon  erit^  quae  erat. 
toitio,  indeque  motu9  firoili  modo  propagabicor.  - 
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Motiis  ergo -pcr  helicem  contiauo  erit  progrcfliuus, 
^  perpetuo  fuerit  V<^Vjk:  fin  autem  inter  eas  mo- 
iis  partes,  "vbi  yvrr^^l^,  cueniat,  vtfiatV>yjk, 
•tum  globuhis  ibi  per  helicem  regredietur,'  donec  V  v. 
iterum  fiat  affirmatiuum.  '  Valores  auteni  affirmatiui 
praeualebunt ;  vidimus  'enim  pdft  priman^  periodum, 
qiia  celeritas  ad  initialem  redit,  globulum  fpatium  ab- 
ioluifle  in  heiice  xzzz^^y  et  poft  n  liuiusmodi  pc« 
dodos  promoixbitur  per  fpatium  hclicis  at  — ^|-,  fic-» 
que  continno  altius  deuabitur,  donec  tandem  per  fupe- 
dtius  or£Kcium  ,K  eiiciatur. 

C  A  S  V  s    in. 

«9.  Tonamus  tnotum  'ita  efle  comparatum,  vt 
1X)flquam  ab  initio  angulus  \1/  r=  a  —  Cp  -incrcfcerc 
ctepit,  nunquam  euadat 

V  =:l  y(fcrin.  ij*  -  n  coi ^  fin. e^cof  («  -  vjy)  -  coC  «) 

H-.*«  vj^  fin.  ^  cof.  ^  cof.-d)  =z:  0 
•srnde.hic  aijgulus  \{y  contiauo  magis  auj;ebitur,  valor* 
gue.  ipfius  V  increfcet.  Tum  autem  prodihit  'V.v-  ^^^ 
ex  Quo  fequinur^  celeritatem  y.v  tandem  euaneicere,  glo- 
bulumque  inde  ad  inferiorem  cylindri  partem  reuerti , 
doncc  in.E  iterum  eiabatUE.  Hucetiam  intelligitur  ex 
£>rmula  x  z=.  ^^- ;  diftantia  enim  .V  diminuetur  ,  fi 
fiierit  ^/w-^^^vl/  feu,  **-*/-*<<  </v|/ ,  quod  vtique  eueni^ 
quando  "V k-^^V  feu  Vv  negatiuum. 

Hic  ergo  cafus,  quo  globulum  fiOB  vltra  datum  ter- 
minum  inhelice  promouere  ltcet,iD  fequentibus  cafibui 
iocum  habet : 


4T' 
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r    Si  tang.  a<^teng^fettangplus  PqR<BEF^ 
^uomodocuBqaB  leliquae  quantitates  fehabeaat. 

a*  Sifceiit   fin.  «^S-i.  ita  it  etiamfi  fit{<Cl 
tameo  boc  ealRx  g^obulus  leuertatur  in  hefice. 

3*  Edamfi  fitX<  ^ct  fio.  a>^Sy  tamen  oh 
iis  tertiu»  tecum    inuenit,    fi  fierit  k>  '-^^^.  M 
denotante  M.  maximum  valoren»^  qiieni  «zpcelfi» 
eof..(<t— \^)— cof.a-J^f.    v^  induece  Talea 

Ifinc  eigp^  patet,  ^iationifr  motuoi  nimi»  celereiii  bok 
«fife  aptum  9d  gioMum  ad-  datam  quamuis  aititndioera 
deuandum,  eum  rootns  taidiof  hmac  efie^m  pioefia» 
-valeat.  Fieri  ergp  poteft,  irc  ob  g^rtationem  nimiuoi 
Teloeem  sSkdta  fiufflwmus^  qiKB  tamen  taidiow  mom 
coolequi  pofleiwis.- 

EXEMPLUM', 

30.  Sit  ^frriet  ai^us  initia&  ACE 
xeSns,  i*a  a=z  90%  atque  4*  =  9©*—  ^ ,  ficqnc  y^ 
dcootabit  angulum,  qua  g}ot>ulus  cnca  axem  ^rafm 
fataCtam  iummum  A  ab  £  eft  tni^aim  temporc  t, 
qua  cjlindrus  pei  aogpluBi.  =(d.'efl  coBuecfu»,.  ita  n 
fit  rfokzr^^.    Rabebimns  eigp 

V  =:  V  (it  fm.  2;*-  ^r cof.  ?■  fitt.  ^(fin.  vJA-  ••  \|a))  ,  ct 
d^=i^  aique  y.;^  ^^  nec  non*  =  i^, 
Quamdiu  ergo  moni&  gjrratorius-  globnli  iii  ienfiini 
BEA  dtrigitur,  Talor  ipfiu»  ¥  ior  bi»  fonRuii»  affirma- 
tJue  acdpr  debet,  contra  Tcr&  ncgntioe. 

Ab  initio  erga  ciefcente  4^,  decieicit  Tslor  ipfius 

V  o^  fiii.  4^>»>^^  quandiu  maaet  Afin.{*>ifcof.<* 

fio. 
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fid.l(fin.t[/— JxJaJ.  Cnm  L,  :i  ij  t  i^  un.  "  -  ;  \' 
▼alor  inaxifnus  fit,  fin.  ^/i::^^  _:.  ^it^  ucuotante  li 
angnlum  dnobus  redHs  a«quaicm ,  fiacque  bic  valor  maxi- 
mus  =:  J  V  3  -  i  ur—  0,3  4  2  +  a  tf  r-  Qpod  fi  ergo 
fiierit  Wn.2^*<o,3  4 242(^7  «cof.^fin.  0,  calus  fe- 
cundus  locum  babeGfic ,  cali»  Yero  tertius  fi  A  fin.  H^ 
^  &,  3  4 1 4  s  <;  7  47  cof.  ^'  fin.  ^.  IHo  icilicet  globulia 
mdcn  atguiari  taodem  reuertetur,  hocr  Tcro  diBnquam* 
$A  breuicatis  eigo  '^^-^zzrf,  Tt  fit 
V  :r  fin.  ^ y  (fc- ffir(fin.^-ivj/y 

L  Ac  ponamnsprimoeflejb  ^0,3 42 42(^7 »tf^ 
atqne  angulus  y\r  continuo  eieicet ,  -vabr    autem    ipfiua 

V  kiicltFdeaefcet,  donec  fiat^'^*©*   vbi  valoripfius 

V  erit  roinimwi  fcilicet  =: fin. iJ^V^A — o, 3424^57  m)y 
ideoqnr  ccleritas  globufi  pfogrefliua  per  helicem  maxim»r 
Inde  -veio  valor  ipfia»  V  keium  sngebitur,  tandemqoo 
qiiando  fiir.  i(/ =  I  \(/,  qnod  euenit  fi  tipmoSo,^^' 
la*,  5<5"  ai^^fietV=fin.^.y*et  yv=:coC:4,yb, 
qtiae  celeritari  initiali  cflf  acqualis.  Poftiea  tcio  creften* 
te  vlterius  angdt^  ^/ ,  yalor  ipfius  V  magis  angebitnr , 
fietquc  t^tadem  Vrzyife,  feuA(i— fin,2[*;zrtfcof.^fin.f 
(i>f'fin.><^)  fc»  ?v|/-fin.%l.=:^^™:i5.  f^qo» 
celcritas  globali  in  hclicc  euancfect,  ex  quo  »  leuerti 
jiicipict,  et  qaidem  motir  acccleiato,  quooiam,  crefcente 
^  vltra  hunc  terminum,  qnaodtas  V  eo  maioia  capic 
augmenta,    Definito  autem  4^exaequatiotte|^\|/-finr%(/ 

=  ^^5^,  quaotitas  x  =  ^^?^  dabit  fpatium  in 
helice ,  ad  quod  ^obuin»  penetrauerit,  et  vnde  dcin- 
ceps  reoBrtitur.    Tcmpu»  autem,  quo  huc  vsque  perthi^ 

Nn  3  git^ 
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:git,  ieu  aDgulus  u,  a  cylindro    inteiea  mbtu  jgyratOEi» 
tCQBfedu^  definitiH:  :^ac  ^equatione-: 

4po    inuento    fiinul   ireiia  ,  yia  x  in  .heUce/peicur(a  ia- 
jjotefcit. 

II,  Ponamus  efleifc -<  0,3 424^(^17 «/?  angu- 
lusque  >4^  eo  v^que.crefcet,  donec  fiat  jfe— »«^fin^\|/-4\J/]|, 
quod  euenit  antequam  euadet  4*  ^  <5o*;  tumqiie  erit 
Vvr=:  ^  oh  V  zzzOy  hadlenus  ergo  celeritas  Vv  au- 
jgendo  increuit;  hicque  confiituamus  primam  |>arteni 
jffiotus  giobuii  per  helicenv. 

a*^  Ab  hoc  autem  mwnenito  angulns  \|/  iterura 
<Bmrnuetur,  «t  valor  V  c:  fin.  ^  Vik  -na  (fin.  \p  -  J  \J/)) 
negatiue  capidebet,  vt  fit  Vvrr^^-,  ficquelabente 
jsmpore  valpr  ipfius  V  iterum  increlcet,  donec  euaden* 
te  .v|/=i:<>,-fik  Vsrfin.^y*  et  V^;  —  M^g-fiii i 
bicque  fccundam  motus  partem  termihemus.^  iu  cufus  fine 
\\f:=zo,  et  celeritas  ^lobuli  Vv,  maior  exiftit,  quana 
iidhuc  ftiit.  , 

3^  Nunc  igitur  angulus  \(/  ncgatiuus  efle  Inciplf; 
pofito  e;rgo  -\(/  loco  .\(y,  habebimus  V  2=  fio.  ^' 
Vi.k-i-na  (fin.  v(^-^x^)),  manente  Vvzr:'^^:  et 
quia  fin.  x|y-|v|/  ctefcit,  quamdiu  v|/  eft  <<  6o\  ad 
hunc  vsque  terminiim  vjyzzdo^,  valor  ipfius  V,  hinc- 
qiie  celeritas  Vv  augeWtur;  et  fado  vj/ =z  <Jo*,  celeri^ 
ta?  jglobuli  in  helice  progrefiiua  erit  maxima,  fcilicet 

~      r «^ -  '    cof.^    ' — -^ ' 


•4'*.  Deiode  vlterius;  Grefcccteihoc  angiilo  4»,  qai 
ilunc  efl:  :=:0  — a,  valQr- ipfiys:  V  iterjim  dccrefcc&, 
et    quando  fit  \iy  :=  108%  36%  13",  ^"^,  a^^^  ^"^ 

5".  Angulu»  ^utem  \}/  vltra  hunc  teripioum  crefceie 
iHjrget,  et  guia.  tum.  i\l/>fin>2^,..  em  VizfGn,-^  V('^-«<r 
(^vP-fin.'.\i/)j  et  Vs;  =z;^^;^..  .;y^lor  ergjo  ipfius  V' 
continuo  fiet  roinor,  ^ndeqqe  ^tiain  .fderitas  x^ix^  doncc 
iat  JvJ^  — fin.  v|>r  z=:':^f:  quo  cafu  erit  Vv  =Zv^^, 

6?*.  Tum  aotem.  hic  angulus  xf/,.  qui  maior  eft  quam* 


io8',  36^,  iterum  decrefcet','  fietquei  Vv^n 
exillente  Vnfin.^^VCJK^-n^^dM^— fin.v}/))^-  ficque.ce- 
leritas  Vv  decrefcet,  et  quarido  fit  ^^*"^  ^08°  3<^ 
prOdibdt  V^izfin.^y^et  yozzcOf.^yfcf^  quae  a«qiMl-' 
lis  eft' celeritad  initialii^ 

7™*.  Porro  anguius  ^/  infra  huac  terminum  decrcfcittj,  • 
«t  ob  fin.v|/>^\^,  erit  Vz:fin.«2;*y(/fe+»</(Cn.\;/-|v|/))' 
€t  Vv  r=  ^j^-  •  et  quando  fit  v|/  —  tfo,  quo  cafii 
■vator  ipfius  V  eritmximus  -fin.^*V(i-Ho, 3424257 »<?), 
et  ceieritas  globuli  minima  Vt,— ^^^-^^-^^^p^iii^J; 
Nifi  ergo  fit  V fc>  fin.-^' V(^  -+-0,3  4 2 4  267  «<?) 
feu.-ik.>2Ui;Li^J^«;  cnm  fit^  K  ^iiiiCi^^/Srij, 
globuhis-  antequam  ad  hunc  terminiira  peroenit ,  regre» 
dieuir  in  helice,  propteroa  qaod  eius  celeritas  Vv  fit' 
ncgatiua.  ReHerdtur-  ergo  gldbulus,'  fi  fit  &•  <:  ~45!7j„7^H. 
oon  aotem  reuertetur',  led  perpetCio  per  cochleam  pro»- 
gredi  pcrget ,  fi'-  fit  k  >  ^"^^^j^y^.  Quia •  autem» 
«fle. debet  fc<— ■^^"^'^^•^'"o.maiufeftum  eft, hunc: 


fttS     DE  COCHLE^  ARCHIMEDIS. 

cafin»  UxaxR  obtioeEe  oon  pofle,  aifi  fit  x  >•  2  fin.ir> 
ieu  fi(L  ^  •<  "V^  l;  hoc  eft:  nifi  angukis  belicis  4  tMoot 
fic  qaam   57%  14'. 

S**.    Podqnam   autem  angulus  ^  vltra  do*  fiie- 
tk  diminutus^  etiam  vlterius  decielcet,  eritque  adhuc 

V=:fin.i!;'V(t+«tf(fin.x|y-|v^))  et  Vvzz^ 
Yalocque  ipfius  V  continub  fiet  maior,  Tt  et  celeritas  Vv* 
qnae  rooK   affionatiila  teddetur,  et  fiido  \[/=:o    ledi* 
fait  ea,  Tti  erat  inido,  Vv=:cor.{.yib, 

Cnm  globulus  huc  peruenerit,  angulus  \j/  itenim 
negaciuus  euadet,  feu  motus  angularis  globuli  motum 
cjrliodri  iequetur,  feu  erit  iam  ({><«,  (eu  ^<^9o'-^ 
Tei  gkibultti  ifl  fiiperiorem  q^lindri  medietatem  eleua- 
bitur,  com  a  Nro.  3*^  in  inferiore  eflet  vet&tus :  atque 
nunc  pari  modo  motum  ftium  pcolequetur,  atque  ab 
initio  fecerat;  ita  vt  iam  eaedem  motus  partes ,  qoas 
deicripfimus,  fint  cediturae. 

Qtiod  voo.  ad  tempoca  attinet ,  quibus  quaequc 
inotus  huitts  pars  abibluitur,  ea  ncxinifi  per  quadcatuos 
definiri  poterunt  ope  fbmnulae  dazz  -|^^- ;  quippt 
fcuius  incegratio  exhiberi  nequit. 

PROBLEMAS. 
31.  5i  vna  integra  helicii»  circumuolutio  EFGe 
tqua  fuerit  repleta,  atque  cylindnis  fiibito  in  gjrnim 
agi  iocipiac  ceieritate  vniformi,  quae  in  pundo  £  iic 
zzyjb ,  idque  in  fenfum  heiici  ccmtnuium  BEA,  inue- 
nire  motum ,  quo  ifia  aquae  portio  per  helicem  pco- 
mouet^itur. 

;50LV. 
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S  O  L  V  T  I  O. 

ToGitts  bafis  cyliadri  radio  CA=r«,  angulo  helicis 
BEFrr^,  angulo  ,  quem  axis  cyiindri  PQ^  cum  ^er- 
ticali  conftituit,  PQ^Rrzd  ;  fit  ipfo  motus  initio  angu- 
lus  ACEtra;    quo    tempore  aqua  in   helice  Ipatium' 
"EFGezrf  occupet,  quod  cum  vni  integrae  reuolutio* 

ni  fit  aequale,  pofito  —■  —  y,  crlt  y  angulus  quatuor 
Tecfkii  aequalis  ,  feu  denotante  x  :  'tt  rationeni  ndii  ad 
iemicircumferentiam ,  crity±:aTT  et;f=:^,  et  ipik 
aquae  copia=-^^^  ,  fiquidem  bb  defignet  amplitudi- 
nem  helicis. 

lam  elipfo  temp(M:e  t ,  quo  iple  cylindrus  clrca 
laxem  cbnueifus  erit  angulo  ==  w,  Tt  fit  <if  u  ;=r  ~* , 
feu  0»  =:  ~ ,  ideoque  tizz^,  peruencrit  aqua  in  he- 
lice  in  fitum  MFGem.,  ponatur  ergofpatium  EMzzx 
«t  celeritas,  qua  aqua  per  helicem  pronriouetur  nzVv ; 
Tt  fit  dx=:dt  Vvzz:  -2^.  Ponatur  angulus  A CSz:(I>, 
et  ob  angulum  ECSir^^^,  quia  pundtum  E  angulo 
(I)  ad  A  acceflit,  erit  (|>=:a~(i)-+- ^,  ideoquc  ^ 
-c,4-(I>-tt:  et  hinc  iffSL?  =  ^HfliVi --^j,+^(|>^ 

itavtfit  <f«  =  55jf-^^^^^.    Atcx  §.  17  habebitur  haec 
jequatio  ob  y=:2  7r  ct  fin.(YH-<P}rz:fia.(|) : 

cof.^.yv-yifer=y(C-tfCt>iin.^cof.^cof.0). 

Ipfo  autcm  motus  initio  aquae  in  tubo  helicis 
eiusmodi  motus  imprimitur,  vt  fit  y^zcoC^.yfe,  quo 
cafii.cum  fit  4>=a)  ent 

cof.^.yv-yfc=:-y(ifin.<*+tf(a-C|))fin.^cof.<cof.d). 
Tom.  V.  Nou.  Com.  O  0  Ab 


Ab  inicio  ergo^  aogalufr  (|>^  «yii  apfo*  iDitio  erat  =8^, 
deerefcit^)  (eu  tecminus.  aqaae  M  pcopiu6<4d.iinBain  iii- 
prematn  A«' eleuatur,.  quam.  fiiem  iuitio.  EooaanB- 
tempore  t  Jiaac:  apptopitiqaatibiiem  fAdam  ^Qc  per* 
angulum  \|/;  Ttfit:  <<J?z^'a>-At/-,  «rit  ^^^:n*j— x|>  ctar- 

~  «jiiiidi)  tiim  wo^  cor<;rv-yi:=-V(fcfm  <♦ 

.*^^-4;^^C0f..?;C0f.3)'=feu-V-^:=3^^i^&^ 

ifBritsqoe:  aoi:. — ^.xksw^i Hi«\^iin.?«f's'^«f 

-Jtluic^tum»  'itiitio^^uO'  <<«i^b,.  fit:  -quoqae-.^ljrczo:,, 
erit  ihc?grando:* 
SsPiSs^^^^^y^kCn.  ?H«  vp'rin.?^of  ?.cof.  9^«or?f,y*. 

liibcque  porro  \t/:i:wfin.?*-i-Tr  fi"^  ?xof2[,coC$' 

£)x:  quo)  obtinemus-  ^to>  .tempoie-  per.  angpli]m> «» 
'  itidicaco :: 

.ce  xzzau.cof.^'-  ^^'  fin.'(^>oC-d 

filapfo    autem   tempore:  /    eft  wzz^  ;;  ita  Tt  £t 

V^=cof?  Vit-irfii».'<CDf.d' 
.«t  ^  zrrcof .2;;  Vk:-\ tt  ifini^cof  .$/ 
(^atium  ergo  'S  M  ,.  pcr.  ^qpod:  aqua*.  aami  .fecundmn)  dicc-^ 
•iffionem  axis-  cyUndri  «erit-  promota-,  ei^' 

a'fin.i^;b:tfinv?,rof /^(y  fe^|'?^'fiii>^*JCDCi' 
vnde:  fpatinm;,.  .:pec   qupd^wectkaikeriainuient: 'Cleiiattt 
:aqua!  condiiditur 

.xfiii.^coC  ft:=/fin. JcoC?£oCiVi:--.i«fiai.?d>  cof  1*^ 

CO  R  t)  LX.    T.. 

'52\.    Si    cylindrus-  plane  non:  im  gyrumi  agdretur^. 
ifidl  iii»  -qpifite:  rxeUQqueietar.,,  Tt  efiet  ikzzo^,  xmc  elapib» 

tecqgOBK 


«emporc  t  elkt  lC'«;=:—4'/fin.?*caCd«jn=:— |/^fin,^ 
tsLk  Aqua  £Xgp  ,.  ijqpidom  ccx;hka.  ideoduin  \ltra  E 
«flec  cQntiniiata»,  siotu  inufbimitcr  accelerato,  percyliiv- 
ilrum  defcenderet,  eiusque  motus  finulis  fbret  dercenfitt 
«orporifr  fuper  plano  indinato,  cqius-  angull  iodinatBonis^ 
id  horizontent  Gms  cStt  zzfm.^*tof.A 

^  OROhZ,     ^. 

33*  •  CjrllodrO'  m»m  ia  g^mm  a<Aor  ia  ^nfum 
B£A  cdeamtc  zzVk,.  aqpa.  qpidemt  ab  initio  moQJ» 
iScundnm  cylindrum  aicendet,  quamdiu  fiierit  k^^aa 
tangi^cor.f  ieu  yjfe>|/tangifcoC]?:  Elapfoaitem  tem- 
|»ore  /  =:  js^j^ ,  motu*  afcenfu^  ce^abit ,  pofteaquc 
jqua  per  cylindruoi  delcendere  incipiet» 

1^4«.  Vofy»  «rgo  izr|5^J*p,  xmximupj  i^- 
tinnx  X  p9X  qupd  aqua  iki  cocjhlea  fuerk  poomota ,  erie 
^^JF^&i  ideoque  fecundum  Jon^itudwcm  eylindril 
«QDfccit  fpatinm  j^iio.^::;:  *^;"|i*  j  qt  perpendicubiiUet» 
jgepetletur  tdeutta.  M  akitudinem  jrfinr4i.cof.f=pibcor«2[*,, 

C  O  R  O  L  L.    4. 

35»  Fortio  .  ergo  aqua<»,  quae  integram  ipirafii 
ffiaohitioaem  implet,  ope  a^cbleae  «rchtmedeae  ad 
jnaiorcm  altitudinero  elfrt^ri  nequit,  quam  quae  M 
;::=licof4'*  Qw>  cekrius  et^o,  cytindrib  la  gynun 
A^tur  ^  eo  aUius  baec  aqnse  portio  «leuari  potent ,  et 
J^ec  quidem  altituda  propQKtioiialis  «rit  .q^adrato  ce]e» 
jjuris  ^iatioois. 

Oo  A  COROL. 
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C  O  R  O  L  L.     5- 

36".  Sit  altitudo,  ad  quam  aqua  ope  cochlcac 
Archimcdis  eleuari  debcat,  =  e\  ptaeftabiturquc  hoc 
tempore  /  vt  fit 

/=:/fin.<cof.^cof.dy^-{«Ga,<*cof.$* 

2  cof.  <,  V  iJ:-  2  y  (fecof  ^•'-  e) 

lea  /=  ^     ^    y   TTT — ^2 .. 

fin.^cof.d 

Vt  km  faoc  tempu»  fit  omnium  minlmivny  ango^ 
los  ij^  ita  effe  debet  comparatus,  vt  fit  tang  ^*=:  x  —  J- 

feu  tang<=-f(i-i]. 

C  O  R  O  L  L.     <?. 

37-     Pofito   autem    tang^=:  f' (i  — J),  crit  tc!»- 
'  ptK  iHud  minimumi ,   qna   a^a  per   altitudinem  e  ele> 

^"°r^  /=,^{cof.<-tang.<}=:  -— -^— ' 

cof.«,y(i-D 

qnod  fit  infinitum  fi.jfc=rr,  at  Tcro  nultam  fik-a. 
Quo  maior  crgo  capiatur  celcritas  gyiatora  yfc,  etquo 
minor  fimul  ftatuatur  angulus  PQ^Rzz#,  eo  tiretiiod 
tempore  aqua  ad  altitudinem  c  eleuabitur. 

.         r  C  OR.O  L  L.    7, 

'3».  Patet  eigo  etiamfi  cocblea  Anrhfmedis  fituni 
obtincat  vcrticalcm  ,  cius  tameir  ope  aqirara  ad'  qnam- 
Tis  akitudinem  eleuari  pofle  ,  dummodo  cochlea  fitis 
cderitcr  in  gyrum  agatur.  Hoc  autcm  cafa  ob  $=:ty, 
perindc  eft  fiue  aqua  rnccgra-m  helicis  renolutioncm  im- 
pteat,   fiiit  fecus.     Ac  cempus  quidem  deuatioHis  Bdc 

cafii 


DE  COCHLEA  JRCHIMEVIS,      spj 

caiu  minus  erit,  q»un  ii  cyliadrus  ad  hoiizootetn  tffet 
ioclioatus.. 

S  C  H  O  L  I  O  N. 

39.  PateC  ergo  inligDcni  efle  difJcremiam  ioter' 
cleiiationein  aquae  per  cochleam  Arciiimedis ,  proor 
aqua^  eleuanda  vel  integram  fpirae  reuolutiooeni  implcac^ 
Kel  tantum  minimam  eias  pdrcioiieip  occupet ,  fi  eninn 
aqua  integram  fpiram  adimplet^  ea  noo  'vltra  certam 
altitudinem  eleuari  potef! ,  quantamuis  celeriter  cochlea 
in  gyrum  agatiir ;  cdhcra  autem  vidimus,  fi  minima 
aquae  portio  tantum  cochleae  immittatur,  fieii  poflfe,  yt 
ea  ""ad  quamuis  altitu^nem  eleuetur  ^  atque  hoc  quidem 
motu  gyrationis  oon  admodum  celeri:  nam  ex  praece- 
deutibus  perfpicitury  motum  nimis  celerem  afcenfui  ad- 
-veifari ,  ^t  aqoam  iterom  deorfam  ferre,  quae  ranaen 
a  irotu  tardiore  continuo  afcendeie  peirexiflet.  Vc 
cnim  particula  aquae  cochleae  in  £  ioitio  immilTa  coir- 
tinuo  afceodere  pergac,  primum  requiritur  tC  fit  6^4 
ieu  angi  PQ.R  >  ang.  BEF.  Dcinde  Tt  fit  (ifi.  a 
feu  fin.  ACE  >  ^|:  certio  autem  requiricur ,  vt, 
denotante.M  maximum  valorem  pofitiuum,  quem  ex- 
peffio   cof.  (« —  \j/) — cof.  tf — ^^/'    xj/    recipere   valec, 

fluod  ewnic  cafu  fin.(a- >!/)=:  S|i  fic  t  >  ^ M.  ^^^-^. 
Si  ergo  alcitndo  celentar)  gyracionis  debfta  j^  fuperaret 
lianc  qoantitatem,  aqua,  pofiqviam  ad  certam  altirndlncm 
pcrneniffet,  itcni^n  delaberetur,  Vcnim  neiiter  liontm 
cafuom  in  praxi  ccnmuoi,  vbi  cochka  Archimedis  ad 
aqoas  eleiiandas  adhibetur,  locom  habec :  quodfi  enim 
tota  cjIiDdn  bafisiDftnoc  AB  aqoae  eft  fubmeifa^  fotii 

Oo  a  liela 


belix  iemper  t&'  acfut  xt^my  wide:  qntefiio'».  qnmt 
celeritate  et  ad  qoantain  alticodioem  codilea  in  gfnn» 
ada  aquaiD'  fit  ekuacum^  ab  his-  tunisjk  (pis  tradauimu^ 
penitus  eft  diuerfa,  propterea  quod  aqua  in  E  cootiaufr 
fflfluit,  ia  K.  Tero  iterum;  ^gerituiv  Hsnc  ^iinr  quae- 
iiionem   difficillimam^  io!  iequem;&  piolilemate  eaodut 

PROBtEMA    ^ 

4a  Si  tota  bafis  cylindri  aquae  Gt  (nbmeriay  ii* 
ifqe  motu  Tnifomii  in  ^tum  aggtur^  definire  motuDi 
Jqpiie^  pec  cochleam»' 

5  0  t  V  T  X  a 

Fbfids^  -wt  hflidftmn»  ladio  bafi»CA  :zza,  mffh 
Mm  B£F  x:  ^,.  cc  incfinatioini  P^R  =r  ^ :  fit  akt- 
fndo  aqil[ie  iupra  centnnit  bafi»  Cz::^,  knai^itudo  toriu» 
cjrltodrl  Air:=:JS>z:^,  et  EFGHIK.  mpntfam 
fotfiii  hdjcewi,.  cek»  psojKBfcai  Joogitudoi  «ft  =^y 
sc  fi.  diis  am^Iiaufep  dicacnr  zzhby  erit  q^imcitasaqnae 
io  hehce  cotaeaeii«  iSi^;  tut»  leKi.  inmma  rpiianBi 
nd  bafifi  relatamm  praebebic  \%  tva^  peripbeoa  VKorn 
^  Tsrr*  ^»li<^«  fi  a  puttfto  beiid»  qnocnoque  Z  ad 
bflfin  ducatur  reaa  axi  panUlela  ZV,  arcusqnc  EY 
pohatuj  =:  j,  pofito  s-zzo^  habebitur  terminu»  heiici» 
inferior  B,  at  pofito  sz=:^.  prodibit  terminus  heU- 
«is  fuperior  K.  Gyretur  nunc  cylindrus  in  fenfiim 
BEa,  ita  vt  ccleritas  pundi  E  fit^Vib:  pofitoquc 
•rca  EA=^,  elapfo  tempusculo  dt  entdpzz-dfVL 
jRnefenti.  autem  temporis  momento  fit  aquae  per  bdi- 


«ompfeffibnis'  atjuoe  m  Irelreis  Ibco-  (^uoeuaiiue  iT  por 
aatur  =  q,,  exiftenrep  Atm  £T  ==.j-  ,.  iianc  fupia  imie^ 
iQi'mus<  .aequadboejiii 

^cor2^bCycof.^rm..fcof.^«^-jrin..^corj-|^.. 

<^adb'^tittiw  aqua  in^  «K-  libere  «flauiVy  |»fito.j-|^^, 
ihtus  compielfibnis  in  K  euanefiiere  deb^v  ^nt^  ^eigo 

€^cof2:rini^col?-i^^::t^oC?bQ9+i^ 
oat^ttatum'  comprelfioms  in^aftero  arminaE,¥biaf2o «rit 
^oC^b^:Cor?rin.feof,^^tr^^+^coC?co£f^^^^^^^ 

—  acof.i^,  fin.  f  cof.  jj^ 
'ffue  per  coH  ?  diuidendb : 
;g^«fin.ftcor.^J^|2^-*fin.fcb^^ 
Totum*  eigo  negotium  hac  rddit,  vt  ^latus  cQmproffifr^ 
nis  aquae  in  termino  E  definiatur:,    qui  «um  a  profim- 
ditate*  orificiij  1B,.  srub  taqua^  i^endea^  T^>efnur  puniHti  E 
aUitudo  fuper  centto  C=:4jrcoCjjia.0V  -ideoque  pioi 
rfunditas    orificii  E  <ub  aqua 'erir  t:r,^ — 47  fin.  .0  cof- f  ;.• 
Ciim  igitur  ceieritas^  aquae:  iin'  hdtGem  iinflueotis  fit    de- 
bita'-  altitadini  v;>  tliiitns*  coix^firiQfiis  aquae  in  £.  aeQi-- 
trari  vdeber  per:  altimdioem'  «(:—<«  fih.;0cof.J.  —  v,  vndiB: 
iliabemns'.: 

^  =  ttrin>'ft>cof;s^T|^+^cor.  .f+^  -f-  -^: 

Ponatur  anguUis  ACEzzpy  -vt  fit  >—«(;>' et;<*-^^f?' 
tum  vero'  fit  anguliisil^.rr-Y,,  ^reu  -*=  t?  y  tang,,^^, 
•  erit  ff - 4fin . f cof (4^4-y ) + « ytang; 2^ "cof.' 0- ^^-^ 
Sbounus»  xVkJuz^^i  vt:  fit  .v-  =r  ^,  habcmus^r 
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—  v</«-f^^«<^  -1-  «iCj)  con  <  On.  «  cof.  (Cl>+  y) 
z=:(i^{c  cof  ^  —  «  Y  fin.  ^  cof.  d) 

£x  qua  aequatione  Talor  ipfius  z  definiri  debec. 

Qkk)  autem  ad  preffionenn  aquae  ad  latera  tubi  attinet, 
quacenus  inde  motui  gyrationis  refiilitur,  fupra  vidimiB 
a  grauitatef  tiquae  oriri  Tim  (ecundum  Zfc=1in.i^Gn.  9iio. 

!<?  ■    '  *-^  -f-  cof.  ^  cof.  0  ,   Tnde    oritur   "vis   fecundum  2.v 

=  fin.  ^*  fin.  $  fin.  ^-f^  -f-  fin.  ^  cof.  2^  cof.-d,  quae  pcr 

elementum.  aquae  =:  ^^^  ec  radium  a  mn)tiplicaca  dat 
mcp^encum  etementace  motui  refifiens,  vnde  tocumnjo- 
mentum  eric 

abb  (^of^cof.  0  +  "-^f^  (cof.(I)-cof.((I)-f  y)}) 
^tum  ergo  momentum  a  vi  gyrante  fuperari  debet. 

C  O  R  O  L  L.     X. 

4,1.  Pendet  ergo  determinatio  motus  aquae  per 
cochleam  ..  Archimedis  a  refolutione  huius  aequationis 
diflferentialis : 

-  v^«4-  £li|52^  ^  ad(^cor.  ^  fin.  d  cof.  ((J)  4-  y) 

=z(i(p  (cof  ^  -  tf  Y  fin.  <  cof.  6) 

vel'  ob  Y  =  5^1  iftius  aeqnationis 

-  ^  -1-  ^  +  «^<Pfin.  ecof.((I)  + y}=^4>;^-*co«) 
qnae  cum  plurM>us  difficultatibus  fit  obnoxia ,  patet 
theoriap  Cochleae  Archimedis  maxime  e(&  arduam. 

COR. 
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C  O  R  O  L  L-    «. 

4t<  SS  cochlea  ki  •quiece  cdioqtuciir,  vt  fit  ibz=#, 
foco  elementi  4<!^  expedic  tncalculo  celioqui  ekmeatittn 
temporis  4t  «t  ch  flngulim  0  «Mfiaofiem  habefakur: 

^[i^ifgv  +  «  =  tf — ^coT.  1—^  fia.lcoC(4>+«y) 
vode   mox  narcetut  «nonis  vnifoittiK,  «^cz^^-^coT  I 
—  <«fin,#cof.(<I)-hY)  qHo  aqna   per  wchkm   fluet, 
figtikJcm  ft  r>>^ool.#+<rfin.*cof.(4>+v) 

C  O  R  O  L  L.     3. 

43«   5i    cyliodim   in  fitn  TOticaU  fit  poGtos  ob 

#=»«k-.^-<-^=:</<I)(r-*);    vnde    fit 

^1^=i.k,-*cf^lia^  «  integniodo'4ft-^y4k(M 
n:  A  tang.  .^7^-::^,  Tbi  «ft  V  ©  =  -^,  Cum  autem, 
fi  initK)  iiierit  <p  =«  et  2  =/7,  labeote  temjpon:  an- 
gulus  0  eoadat  oegatiuas,  perlpicuum  t%  Taloremquo- 
tpe  if^us  z  prodire  oi^gatiuum;  ideoqoe  hoc  caiu  aqua 
non  alceodet,  fed  4e&endet,  qnod  qiiidem  per  &  cft 
cuidens. 

C  O  R  O  L  L.    4. 

44.  In  cafii  autem  coroH.  praec.  qno  b^f, 
4ansmodi  coollaBtem  addi  opoitet,  Tt  pofito  0=0  fiar 
yi;  =  77y  — coC^Vi,  ficquc  crit  ;rj^^=tang' 
<^),-+-'7^^  V*-T^");  progcefi-u  autem  tcmporis 
£t  0  negadttum,  ideoque  a&ei^  penitus  cefiat,  cnm  fit^ip 

SCHOLION. 

45.  AiTuinfi  io  fauios  caTus  intcgratione,  oxfaleani 
icitio  ftiiife  aqna  repktam ,    iiibitoque   rotari   incepifie ; 

Tooa.V.Nou.Coai.  Pp  ^ 


apft     DE  COCKIE^J  J^RCmMiEDlSl 

Gc  enim  Ytique  ^eleritas  Mitiafis  aquae  progrefllua  per 
cochfcam  fit  zzcof.  ^Vfc^  Sin  autem  flatus  initialis 
ita  concipiatur ,  Tt  obtiirato  inferiori  orificio  Cochlea 
in  gyrum  agatur/tum  'vero  iubito  orificium  iterum 
aperiri>  aqua  Iioc  ^  QiomeQto  .fele  iam  ad  motum  tubi 
accommodauerit  necefle  efi^  ita  vt  tum  pro  motusinitio 
fiiturum  (k  V  =:o.  Hanc  ergo  ob  rem  aqua  (latim 
defcendere  incipiec ,  neque  vlla  eius  gutt»  fupra  eiicieuir^ 
fiquidem  fit  b^  c.  Quanquam  autem  hunc  calum  quo 
O:izo  felicitcr  expedire  licuif,  lamen  pro  fitu  ccchleae 
inclinato,  nihil  admodum  ex  aequatione  inuenta  elicere 
licety  fed  natura  motus  ^qu^ie  his  cafibus  nobis  abicon^ 
dita  manet,  propterea  quod  haec  aequatio  ad  fbrmuktn 
Riccatianam  referenda  cpmmode  tradari  neqnit.  Ex 
quo  infigne  Analyleos '  defedus  exemplum  agnofcimus, 
quod  machinae  frequentiflimo  vfu  maxime  peruulgatae 
^ffedlus  pendeat  a  refoliitione  huiu^modi  aequationis,  cui 
artificia  in  Analyfi  adhuc  detecla  non  fufficiant,  qui 
cafus  mihi  adeo  mirabilis  eft  vifus,  vt  etiamfi  in  hac 
inueftigiitione  (copum ,  quem  mihi  propofiieram ,  noa 
atcigerim,  tamen.hoc  argumentum  digniffimum  exifti* 
inauerim,  quo  Geometrarum  vires  ad  id  penitus  cxpe- 
diendum  incitarem,  quo  labore  non  (olum  maxima 
commoda  in  Mechimicam  redundabunt,  fed  etiam  Aoa- 
lyfeos  limites  haud  mediocriter  promouebuncur» 


DE 


•  DE 

APTISSIMA    FIGVRA  ROTARVM 

•  DENTIBVS  TRIBVENDA. 

AVCTORE 
L.    ^yLEKO, 

Quando.in  tnachiois  vna  iota  ab  alia    ope    dcntium 
mouetur  duae  res  re^uiri  (olent ,   quibus   fatibfieri 
opcirtjeti 

Primo,  vt,  dum  vna  rota  motn  vniforitii  gyratur, 
alterius  lofae  mocus  pariter  fiat  vnifbrmi». 

Ac  deinde,  vc  in  mutua  dentium  adtione,  duUus 
ftttritus  .oriaturA 

Quibus  cooditjonlbus   vt  j&tisfiat,    fmt  A  et  B  Tab.  IIL 

ccntM  rotarum,  quarum  akcra  alteram  admotum  concitet,  *^'8'  ^- 
fintquc  EM  et  FMdentcs,  qiii  nunc  in  fe  mutuoagunt, 
punfto  contadus  exiftente  M» 

Dudis  fld  apiccs  vtriusque  dentis  redis  AE  ct  BF 
Tocemr  AB  :=r<z,  angidus  BAErCj),  et  angulus  ABF=:  v|/. 
lam  dum  rota  A  vnam  ^cit  retiolutionem ,  altera  rota 
B  abfoluat  n  reuolutiones ,  et  ob  vtriusque  motus  "vni- 
foranitatem  "debet  efle  d^  7=^  nd<p. 

Porro  ex  pimdo  contaAus  M  ducantur  ad  axes 
ordinacae  MP  et  MQ^,  itemque  tangens  communis 
SMRT,  ac  vocentur; 

AV=x;  VMzizy',  BQn:/;  et  QMz=u. 

Fp  2  tum 
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f     ' 

tum  demiflb  ex  M  ad  AB  perpendicolo  MV  eik  • 
AV  rrxcof. 0  -jf  fio(|) ;  M  V = jf  fia. 0  -hr coC  <p 
B V  =:/ cof. \l/ +« fia. <J)  j  MV  =/ fin»\{/ -  «coC  4^ 

inde  obtioemtB : 

/coC  ^ -i- »fia- ^  =  tf --xcof.4^-f-j'lia.  0 
/£0.4^  — fiicoC\|/=      jr(ia.0-V-jrcoC(I> 

ex  qaiboi  aequatiooibas  elicimas : 

/  =:  <r  cof.  \(/  -  X  cof.  (cP+\H-|-/fia' W>-i-  ^) 
mzz  aGa.y\f  —  xGa.  (0+>l/)  -/cof  (Cp 4-^) 

Deiode  ob  communem  tangenism  erit 

PR  =  '=^  et  qSr^^^indcqBttaiig.ARM^-g 

ct  taag.  BSM  =  ^jr 

At  com  fit  ATM  =  AftM~<{>  =  BSM-(-  ^»  eiit 

tang.  (ARM  —  BSM)  =  tang.  (<{>  -f-  y\f)  ideoqoe 

Dewqoe  ae  tUib  fiat  attntus,  necefle  eft  vt  fit  «cmm 
fiuama  £M4-FM3»a(l,  fetz  y(^-i-^*>t-V(<il^-MK>3iv 
ideoqoe  «Tx*  -i-  4)"*  =  <^<*  -t-  ^^tt*.     Baoc  ob  lem  &»• 

bebimas  fin.  ((l>H-iJ/)  =  ^^E.lfr!J  ct  cof.  (<p-i-^) 

At  Tero  eft 

i#/=r-iftf/^fio,  x(/-f  (»-H  i)x<f<^fiifc(0-f-^) 
H<»+i)  jr<f<j>cof  ((ji-i-H^-i/rcof  (^\^)+<f  fM».((l>+4') 

lAcrMj/^^con^-^s+i^x^/^J^cof.^^^+H/HiH-O/^^^fin- 
(4H-^)  -4/jrfiii.C$4-H/)  -<(r<»t((J>4-v^) 


narAKrM  jmras^s  rniBKmDj.  ^o. 

£igo  ilbe  aeqoatiooc»  fMcbcat 

-i-  («H- 1  Wjr^-hr*^)<»f  (4>H-^) 

(</*•-!- «/r')cor.((J>-+-%l/)  rr  ««4/<|>(^fio.4'-<0'Cof-^) 

-(«+i>/Cp(A:<iic+^<^)(m((|M->|/)-f;dfc*-H(y*)cof.(4>+\h 

^  («-4-i)</<P(«<y-/rf*)«rf:(4>H-%l') 

ficqae  per  </4>  diuidendo  obtioemus  has  doas  acqoationes 

^  (</j'fiii.v|/-H</*cof.\|/)=Ct<//~J'y5)fin.(4>-t-^) 


(jr^/x-f-j^i/r)  cof.l^-4-  %j/) 
il-,  {dy  cof. x|/-</*fin. \|/)  —{xdy-ydx)c^.  (^-f- x^) 

—  (*i/:t4-/<y}  fin.((|)^-  >!/) 
nmde  porro  elicimus  iftas: 

ar<f -j'!/*  =  5pr  ('(r  cof.  ()>-+-</*  fin.  <I>) 
xdx  ^ydj  =  iji  (</Jf  caf.(p-<y  fin.  0) 

Hinc  autem  prodit 

iieoque  ((«-M)j'-t-«afin.(J>)«-K(n-hi)«-iwcof.(I))-=:#, 
cui  aequationi  aliter  &tisfieri  oequit,  nifi  poneado 

j  =  -]~7fin.4>  «  «=i55rcof.$ 
tnde  fit 

«^ifefin^  rt  /  =  ijij-.  cof.  %p 
IScqne  prodireot  dnac  lotae  dentibus  deflitutaet  flc  pro- 
]>ter  ca  fien  ncqpit ,   vt   vuiqac  condicioBi  pcaelcriptae 
lacttfial. 

pp  a  <2ood. 
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Quodfi  crgo  alterara  60B4Jdo«fim:jtttrit4B.  mgligi- 
tjfm^  peijieni^.ai^s,  jifi  hjpc  aequati^flcra .  (imicam  : 

-«<?#iii:Kfin^\p-</fCof.\|/)fin.{Cl)+vp)-(«+i)i/0(^^->;</a:)l--" 
fi°#^>^^:P^-t^+^)+(«H-.iMClX^</A'HHy^)fio.(0-hv^)'J 

Data^  ergo  pird  liibitu  aequatidne  inter  \^  et  j',  hinc 
t3m-;i\jiuaray  pei^  tingolum  (p  exptimi  pot^it,  inde- 
qu&  dpteli^fiinabitAr  fimul  alter^  curua  inter  /  et  u, 

/  ;<2r'°"'*^  aiii?em'fieri  nfeqnit,  VtTHotus  vti-iusque 
rottef  re<Jda^r.  •viiiformis,.  fimulque  attritus  in  contadu 
dentium  mutuo  euitetur ,  Tidendum.;efl:.,  ■  vtri  hanux) 
duarum  conditionum  potius  fatisficri  conueniat,  altera 
negleda.  Ac;  primo  quidem»  qubd  ad  attritum  attinet, 
dubium  efl:  nuUum,  quin  omnis  gederis  machinae,  quae 
rotis  impelluntnr)  infigne  perfedionis  iiugmei^tunT  dRent 
acceptursie ,  fi*  ^tnte^  ita  tflSwmarentur ,  ■  vt ;  finc )  tlla 
fri(^ione  fe  mutuo  iropeliereQt,  ficque  motus' jiinc  nul- 
lum  iiti^edimenttim  pateretur.  Fr^ejtefiea  vefo  ipfi  ro- 
tarum  dentes  attritu  mutuo  fublato  ,  multo  diutius 
falui  manercnt,  lilamqUe  6gufam  roriferiiafen^-^cllm  con- 
tra  fi  attritu!»  adfit  ,  continuo  aliquantillum  a  dentil»)» 
ftbraditur,  vnde  eorum  figura  taodem  iiyijnjtaWtur ,  ita 
VC  fi  dentes  initio  ad  alierum  reqnintnm  fiierint  accom- 
modativ  ii'tandcm  ne  bnic  quidcm  ampHus  fint  latis- 
ftS^ ;  'fia^ue '  miachiria  'dmiilbus'  commi^ii  '6t  hac  con- 
ditione  oriundis  priuetur.  '*'"■ 


•> 


Dein- 


-^  Bemd^-^tameti  eiuimodi  ^Mtxk  inachioad,  in  qoi^ 
bus  l%iifi)rmitds  ramiis  (nulto  maioris  eft  momenri»  quatn 
ii^(ftiDttis»  fuMAtio/  X^uae  eolm  maqhinae  a^  infign^ 
qlloddarn  bpusr  perficiciKkirh  ^fiini:*' deftinatae  >  plCirimttrti 
jttceired,  eas-  itd  inftruxi&^  Vt  tota  vir/qoa  im[JeUMntuF^ 
ad  hoc  apus  abfoluendum  impendatur,  nuUaque  eiu»  vif 
portio  in  mbtu  machinae  conferuando  confnmatur; 
QiiodG  autem  omrtes  machinae  partes,  dum^opus  pfopo^ 
fitilm  ex6quitur  y  mdtu  vnifbrttoi  feruntlir,  buiUs  motu* 
coiifematia  nulla  vi  ihdiget,'  flcqtie'  tord  vfs  efle(9iui'  pi^ 
pofito  integra  relinquitur,  quamobretn  iftius  itiodi  nria- 
chinas  ita  indrui  conueniet^  vt  omnes  partes^  quibus  (imt 
Gompofiwe,  rhotu  voiformi  conimoueantur.  ^ 

•  'Hinc-quando  rotae  aliie  &b'  aliis  ope'  dentfum  ad 
motum  impelluntur,  necefle  eft,  vt  dum  rotae  pfimae 
motus  eft-vuiformi6>  cuiusque  reliquamm^  quae.  ab  illa 
cientur,  motqs  paricer  vniformis  euadat*  Si  enim  qiM 
rot*  'modo,  celerius,  n^gdo  rardius  gyrptur,  femper  yi^ 
quaedam  ad  hunc  mqtum  fiuie  ^ccelerandum^  -  fiqe  jcftgfi* 
d^odum^requiritur^  cuiu^  iadura  eff^d^us  ^  :ad  ^quem  mar 
china  eft  accommodata,  diminuiturratquehaecdiminutia 
plerumque  multum  iupefare  folet  eam,  quae  forte  ab 
attritu  dentiura  oriri  jpoflet.  Qiiarehis  cafibus,  cum 
dentibus  eiiemodi  figura  tfibui  i:\equeat,  vt  fimul.motus 
Ynifbrmitas  obtineatur^  ec  ffiftio  toUatur>  ommnp  (^xpe^. 
dit  leuem  dentium  attritum  admitti^  dummodo  omnium 
xotarum  motus  aequabilis  efficiatur;  fiquidem  iUud  in* 
commodum  hoc  commodo  hrgiter  compen(atun. 

Qiiae    autem    machinae    ita  -  fbnt  comparatae,  vt 
ooa  ad  onus  quodpjum  ekuandum^  aliudue  opus   exe^ 

qoea- 
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queodum  fint  deftkiacaef  (tA  potios  ftn  niQti»  teqw&i* 
Vtate  fo^  mteoto  (ktN&cuiiic,  coiiisinodi  font  «nnfite 
generis  borologia,  quae  inotus  fut  «equabilicate  teinfXNis 
menliiras  cootinere  folent,  in  his,  quooiam  nulia  re^fliea- 
tia  (uperanda  pcopooitur,  tatio  modo  menM>iatt  peoioif 
ceflat.  Quin  etiam  mocns  aequabilis,  fi  omnibus  parti* 
bus  conciliaretuT,  potius  lcopo  propofito  aduedaretori^ 
quam  fiueret.  Cum  enim  in  iiis  macbiois  nutiom  onus 
fuperanduni  adfit,  in  quo  a&io  vis  motricis  confiananir, 
ab  ea  ipfe  machioae  motos  continuo  augen^,  motns- 
qoe  iam  impreflus  a  contioua  vis  impellentis  foilidta- 
tione  perpetuo  acceleraretur,  fiquidem  fiogulamm  partiom 
motus  quouis  momento  eflec  aequabilis;  cum  nihil 
obflaret,  qoo  mixm  is  i»  nom  poteotidc  impulfiooe  ce- 
lenor  redderetor. 

Hanc  ob  cem  horologloitim  ftru^ura  dati  open  Itt 
«ctempetari  ((^ec,  tc  quouis  momemo  motus,  qoem 
qoaeuis  pars  iam  conceperat,  iteram  intereat,  fingnfisqoe 
momentis  machinat  quafi  de  nooo,  ad  fl«>tom  ceocicui  ■ 
debeat.  Ita  fit  vc  domoMido  machioae  jfoigolis  momeo- 
tis  par  nootus  imprimitur,  motus  totalis,  qui  inde  re. 
fcdtat,  aequatMlis  Tideatur,  fiquidem  illa  momeota  fiitiB 
fierioc  esigna,  yt  inaeqoaUcas,  quae  io  vooquoque  exifik, 
percipi  nequeat.  Ita  motusad  aeqoabiiitatem  totakm 
obtioendam  moderatio,  vcl  ope  penduii^  vel  alius  moa» 
ieciproci  effid  Iblet ,  dom  qnauis  oCciilatione  vnus  dens 
TOtae  dentatae  |»opeIlitnr ;  hocque  pa^  cum  ofciliatiooes 
fint  ifi)chronae,  aequalibus  cemporibus  aequaiis  dentiom 
numeros  pn^nitinr,  vode  io  rotis  leotioribqs  motns 
quafi  voiformifi   cxorimr;  qui   tameo  xeveia   ita  eft 

com* 
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comparstn^  «^n  fmgtdis  ofcilladoQibus  ex  Aatu  qmetis 
ide  nouo  produc^tur.  Cum  igitur  in  horoh^is  nullius 
fotae  motus  fit  «ontinuus  et  TnilbmiiS)  nulla  quoque 
ratio  vrget,  dentes  rotarum  ita  .ej9icere,  yt  motus  angu- 
laris  fotae  impuilae  ,ad  motum  angularem  lotae  im' 
peUeBtis,  quouis  inilanti,  datam  teneat  ratlonem,  fed 
fofficit.,  dujn  Ynusquisqne  dens  rotae  impelientis  vnum 
4!entem  rotae  impuKae  promoueat.  Quocirca  his  rotis 
omnis  perfedionis  jgradus ,  cuius  (iint  capaces,  conciiia- 
bitur,  &  dentes  Ita  e0ermentur,  «rt  jeonim  adio  mutua 
nullam  patiatur  fiidUonem ;  fic  enim  <]entes  diutiflime 
debitam  figucam  fuarn  eonjeniabunt ,  in  quo  eximia 
horolc^iorum  tiifm  «ontinetur. 

Hiac  ergo  dupricis  gener^  TOtas  ^entatas  obtine- 
fnus .:  alterum  >  quo  rotae  fe  fnutuo  fine  fiidione  ad 
motnm  impellnnt,  alterum  vero,  quo^  firotae  impellen- 
tjs  motus  fterit  Yniformis»  finHil  rotae  Impuilae  motu9 
efficitur  vniformis,  Quefnadmodum  ergo  dentes  in 
ftroque  rotarum  geoere  effi)rmatos  ^e  opiMtcat,  ex 
fi)rmuli9  ante  exhibitis  inda^o* 

DE  ROTIS,  <2yAE  SE  MVTVO  SINE  DENTIVM 
FRICTIONE  IMPELLVNT, 

i^  Cum  Igitur  in  his  rotis  -vnifbrmitas  motus  lo- 
cum  non  habeat,  feu  motus  angularis  vnius,  ad  motum 
ai^larem  alterius,  nitionem  non  teneat  confiantem , 
quantitas  ^=19  non  erit  conflans,  feu  n  quantitatem 
variabilem  cknotabit.  Hocautem  non^obftante  ealdem, 
TOm.V.Nou.Com.  Q_q  quas 


u  =:  i^t^d^  fin.  4* 
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quas  llipra,  obtineblmus  forinulas,  (cilicet  y-  "^^,  fin  0  ; 
«  a:  ~  ^cof.Cp  itemque  u—  -u^,  fm.  v|/  ct  ^=:  ^, 
cof.  \(/,  hoc  tantnm  difcrimine,  quod  hic  n  non  denotet 
numerum  confiantem,  (ed  eius  loco  fcribi  debeat  firadio 
variabilis  \% »  iia  yt  fit 

pro  curua  dentis  £M       pro  curua  dentis  FM 
*=:d^^cof  <J) 

2.  Cuiusmodi  autem  cx  his  fbrmulis  \triusque 
dentis  EM  et  FM  debeat  ede  figura,  fequenti  modo 
coUigo.  Primo  obferuo,  dtT^lis  ad  commune  punftum 
contadhis  M  redis  AM  et  BM,  fore 

AM=:3f4.%  et  BMrr  j^^^ 
Hidc   crgo   erit    AM-+-BMzzffr:AB,    Tndc  patct 
punftum  contadus  M  lemper  in  reda  AB    cenrra  ro* 
tarum    inngente  rcperiri ,  ct  ob  hanc  ratiooem  angnlot 
AMT    et  BMT    cffc  delncep»  pofitos.     Praeterea  ob 
incefTum    dentium  fine  fiidtione  ,    quantum  arcus  £M 
ctefcit,  tantum  dens  arcus  FM  decreftere  debet. 
Tab  liL        3,     ponamus  crgo  rotae  circa  A  mobiiis  dentiani 
Fig.  3.  figuram  clTc  CMw,  rotae  vero  alterius  circa  B  mobi- 
lis  CN«,   atquc    contato  iam  crit- in  ip(b  pando  C 
Capiantur  vtrinque  arcus  aequales'   CM=:CN~/,    et 
cuni    motu    angulari  prioris  rotae  pundum  M  peruenit 
in  reAam  AB,    fimul   alterius  rotae   pundum  N  per^ 
\enire  debet  tn  eandem  redlam  AB,    ita   vt  dum  iHa 
rota    motu    fiio   conficit   angulum  CAM,    haec    rota 
moueatur  per   aagulum   CBN.   Ponacur  ergo  angulu* 

CAM 
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C.AM=r4>  et  anguTus  CBN=:vp,  Tum  vcro,  qQia 
pundla  M  «t  N  m  contadum  pcruenient  in  refta  AB, 
oportet,  ?t  fit  tam  AM-l-BN=AB=:tf,  quamfiiin- 
ma  angulorum  AMC-i-BNC=  duobus  redis. 

4.  Ad  hoc  pbnatur  AM:z:v  et  BNrr«,  crit- 
que  primo  v-h^=^a:  deinde  ob  aequalitatem  aicuum 
CMrrCN,  erit  /Vidv'+vvd(P*)z:/y{iiz'-\-zzdy\^*), 
ideoquc  ob  dzz^—dVf  fiet  <i;</4>=«</4'-(^-v)</\|/; 
Porro  eft  tang.  A  M  C=:  ^  ,  ct  tang.  BNC=:  ^  t 
Yndc  ob  AMC-fBNC-aredi»,  necefle cft, \t fit ^* 

"^"Tzy  9"^  aequatio,  ob  dzzi—dv,  ledit  ad  lupc- 
ciorem  vd(Pzzzd\\/.  Ita  data  curua  CM  per  aequ»> 
tionem  inter  CAM=:Cl)  et  AM=«,  pro  alten  «nr- 
va  CN    baec    babebitur   aequatio  inter  CBN=:v{/  ct 

liN;^z,  n  fit  zcza-v  et  ^v^=|zl  f^u^-/;-^,   • 
Tnde  haw^  .dijSicuUer  x:onftni<Stio  idooca  eruitur. 

■  5.  Veram  tiic  logens  incommodum  occurrit, 
^uo  huiusmodi  dentes  ad  praxin  plane  inutilcfi  reddun- 
tur,  cum  enim  alcera  xota,  puta  A,  :ib  altera  B  moueri 
debeat ,  manifeftum  eft,  hoc  fieri  non  pofle,  nifi  vbi 
angiikis  AMC  eft  obrufus;  tnm  enim  contaftu  exiften- 
te  ia  M  N,  rot^e  A  pundtum  M,  d  rotae  puui^o  N  de- 
f>rimetur.;  fin  aiicem  angulus  AMCeflet  vel  rc<3us,  yei 
adeo  acutuSj  rota  B  nuilam  plane  >im.exereret  in  ro- 
tdm  A,  illaque  motum  aliquantillum  profequi  pofllet, 
cum  tamen  haec  non  fequatur.  Ciun  igitur  dentium 
natura  non  permittat,  vt  angtdus  AMC  vbique  fit  cb- 
^iifijs ,  ciridens  ett,  fieri  non  pofle,  vt  hoc  modo  rota 
aij»  .ab  alia  ad  jnotum  incitetur.    Quin  ctiam  cnm  mu. 

Q^q  z  t\m 
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tuus  contaAus  necefiirio  in  ledta.  AB  conlingere  debeat, 
per  nouum  cootai^um  >  (^io  dentes  alibi  in  fe  mutuo 
agpre  incipereot ,  motuS'  rotae  A  coolbruarl  nequit : 
quam  ob  caufam  huius  generi»  dentes»  ad  praxin  plano 
fiint  inepti^  Cum  igitur  iflius'  modi  dentes  ad  b(m>« 
logia  accommodati  fmt  vi(iy  manifeftum-  efl:,  pe  bic 
quidem  fridionem  in  dentium  adione  mutua  toUi  poT- 
fe^  ita.  vt  et  in  huius  generis  machinis^  confuitum  fi^ 
dcntes  adhibere,,  quae  altero  commodo  gaudeant,  ec 
motum  rotae  impul&e  quoque  vniformen  reddant ,  ^ 
q,uidem  moius  lotae  impellentis<  fiiedt  vnifonniB^ 

DE  ROTIS   QVAE   MOTV  VNIFORMI  SE 

MVTRo  propellvnt: 

<r.  Pro  hoc  ergo  cafu  cum  d<^  ad  </v|/  leroper 
eandem  rationem  tenere  -debeat,  fi  ponatur  dy\/i:nd^'^ 
angulus  C^'  ita  a:  figura-  dentis  £M  pendet,  vt  ilt 

„^  {dxzoi.  (^--dyiivi,  (^)=ixdx-hydx 
cpor  inuento  y  figura.  denti»>  altenus>  rocae  itai  defioietury 
jvt  fic :: 

«r=tf cof.  v|/'— «conCCfr-f-  \p)-f-j'  fin  (0  H-  \[/) 

ttrrtf  fin.  vp-a:fin.((>-h\|/)  —  j^cof  (ci>H-\|/) 
tnde  fimili  modo  fit 
.    s4^^  (i^/cof  v|/ -Jr- </«fin. v|/)=:/<//-l- «</i* 

Data:  ergo  figura  dentium  rotae  A,  inde  angulus  C^ 
per  r  ct  jr  definiri  debet  ^  tum  pofiio  v[/za-|-«(I>, 
fimul  aequatio' .  obtinebituc  pro  figuca  deacium  alterius 
lotae  B» 

Qjio* 


ROrjRVM  DENTIBrS  TRIBVEmJ.    m 

7.  Quoniam  in  dente  FM  re<aam  BF,  ad 
cjuam,  tanquam  axem,  figuram  dentis  re&rimas,  pro  lu- 
bitu  accipere  licety  vnde  angulus  ABF  data  quantitate 
vel  augetur»  Tel  diminuitur^  hanc  redam  BF  ita  dudam 
concipiamus,  Tt  a  euanefcat  >  fitque  perpetuo  xjy  =»(]>. 
Deinde  fit  ^^^:=ib'  eC  ji^^^zic' ^  yi  halieatur  azib-^c, 
Hispofitis  erit 

/=:<»cof.»(l5-*cof.(»-4-i)4)-|->fin.(«H-x)^ 
»-tf  fin.  »4>— ATfin.  (ff  -t-  i)Ct>-"  /coC(»H- 1)  ^ 
Tode  conficitur 

tXdfcoC  «  $  -4-  du&i.  n0)-t  dt-^  u  du. 

% .  Ponamus  dyzz-dx  tang.  0,  feu  5;  = — "l^,  fictquft" 
ilCcof.  d  cof.  (p  4-fin.  $  fin.  Cpjzi^cof.  d  -ydn.  H-HoC  (0  -  (^) 
ct  differcntiando  acquationemj^z:  y,^.^ jinl—  -  "SJX 

d«£3^'  xd^\  h{di—dmin  (^-(p)      r  .  5d^coJ,C|.— $)CQf.»' 

— '  /m.#   ~  jiiri*^  ^'        jSTj        "^       /Hr?*~:^ 

quae  reducicur  ad  hanc 

o=dx-^  +  '^l^  -W(}Jcof.»a..(«-(I)J 
Diuidatur  per  fin.^',  et  integretur:   ficque  prodibit 

o=2^---^/'/0cof(e-(p)  ita   vt  fit: 
jrr:  icof.  ^ -V- ^fin-  0/</(pcof.  (0 — (f») :  atqufe  hitftf  oritur 
r  r-^fin.  (p -t- ^cof.  Jf/i<ticoC  (!)  -  (jj)! 
Sumto   ergo    angpla  d  pro»  luhitu'.  i^tione    anguli  0, 
innumerabiles  figprae  pro  dente'  E  M  obtinebuntur. 

9.    Aflumta  autem  quapiam  figura  pro  dente  £M, 
quae  ex  ceita  quadam  leUtione  anguloium  f  ec  $  ori- 

.Q.q  3  ^f 
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.tatj  conuenicfis  figura  pio   dente  FM  altechis  totae  S 
ita  definietur,  Ttfit 

j^  ;=  tf  fin . « (p  -  ^  fin. « ((> -^  cof.  ((n+i )  Cp  -  ^)/</.Cl)cof.  (d  -  (p) 

fiue  ob  azzk^^-c 
7=rtcor.»(P-+-^fin.((«4- i)(I>- ^)/(/<J)cof.(O-0) 
u=zcCm.n(P  -  ^cof.((«4-  i)0-9)J4^co£.X9-(^) 

Hinc  ergo  aliquot  exempla  percurramus. 

EXRMPLVM.     I. 

10.  Sit  angiilus  $1:0;  erit  fin.dno;  cof.^ri; 
ct  cof.  (e-(I))=cof  5>J  vnde  fit/</^cof.(f-(P):z/<j/(|)cof.(t) 
-fin.(P-rH(JL ;  denotante  ^  numerum  quempiam  coa- 
(tantem.  Hinc  pro  figura  deQtis  EM  rotae  A  requea> 
tes  prodibunt  fbrmulae : 

xz=^ic(^.(p        et^-fxA 
Pro  dterius  autem  rotae  B  dente  FM  babet^itur 
.    r-fcof  «(|)4^fin.(«+i)(pfin.^-f-fjL^fin.(»  +  i)0 
«-ffin.wO-^cof.^w+i^^pGn.^p-  (jL/»cof.(»  +  i)(I> 
exiftente  b:z.  ^^  et  ^;:r  ~; ;  ideoque  bzittc. 

11.  (^uoniam  vero  duin  iidem  dentes  in  fe  mu- 
tuo  agunt,  angulus  ^  non  muitum  variatur,  ideoque 
minimus  manet,  erit  pro  dentc  EM ;  xzzh-ib^P^^ 
ct  jr/x^,  pro  dente  autem  FM  habebimus  : 

/  =r<:(i  H- jx»(« H- i)())-H^»(«H- a)(I)(I>) 
»-r(-^^+||x«(«4-i)'(t>(I)4-^«(»H-i)(«-}-a)(J>») 
yd«=:-<^(jJi.«-ip.«[«+i)'())(J>-j'«(«+i)(«+2)(p'). 

15.   Vcl 


*.  ^ 
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.12.  Vd  ponatiir  Isititudo  \Lb:=z\Lnczze^  eril 
primo  x-zb—*^b<^^  ct  j-e    tum  vem 

ttr-^  4-i  (« -H I )  * ^ 0  ^  ri- i  «  («  H- 1 )  («  +  2) i-Cj)' 
vnde  patct  (i  (Pzzo  fore  *'i:^;  ^'tir^et  /— ^,  f^i:— r. 
Vbi  cum  valor  ipfius  u  prodeat  negatiuus,  cognofcimus  ap- 
plicatam  tt  fuper  axe  BF  capi  debere,  quae  proinde  erit 

«=^-»(«•4- »)*tf04^-i«(«H- !)(«-+- a)t-4>* 

13.  Vt.autem  longitudo  dentium  in  ytr^e  ro- 
ta  determinetur,  ma^mus  angulus  Cp  fpeiftiiri  debet,  t^ 
quem  fi  ladius  AC  ad  re(^am  AB  inclinetnr,  dentes 
£  M  et  F  M  &  adhuc  contingant  Notandum  verp  eft,  rbtas 
ita  indrudas  edk  debere,  vt  antequain  bini  dentes  (e  mutup 
deferant,  fequentes  fe  mutuo.arripiant,  cui  lequinto  commo^ 
dilBme  fatisflt,  fi  dum  biqi  dentes  in.medio  je^iQieni^ 
.<J)-oin  (e  inyicem  agunt,  bini  proximi  fe(e  arripere  inqir 
piant.  Quod(i  ergo  in:  rota  A  diftantia  dentium  m» 
gulo  rra  defignetur,  ita.  vc  in  rota  B  dentes  apgnlp 
=:««  dident,  pofito  .4)=:a,  dentium  ^^gnitudo  vtri^r 
que  determinabitur.  Interim  t.imeu  iuuabit ,  incifi()nes 
aliquantum  profundiores  fieri,  ne  motus  ex  hac  parte 
ob(iaculum  otifendat. 

14.  Capiatur    ergo  in  refta  AB=:dr  ccntra'  ro- Tab.  IBL 
tarum  iungente   ACrrAr  g^  et  BCzr^ ;r  ^.  •  et  %  -♦• 
cx   vtroquc   cintro    defcribantur   circuli    CR    et   CI^. 

Tum  pro  rota  A  ducatur  mp  ipfi  AC  pnraliela  ad 
dliftantiam  Cw— Gprr^,  trit  mp  ficies  vnius  dentis. 
Ad  alteram  vero  rotam  dc(cribatur  curua  af  ex  valori« 
bus  datis  t  ct  «,  quae  vcrfus  mp  erit  conuexa.  Porro 
pro  deotium  dUlantia  in  vtraciue  petipheria  CK  tt  CS 

acqusb» 
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flequale8abrdndantararcusCjji.)fjLy,  etc.  ec  C§,  §yetc; 
zzhaz=:nca^  fimiliterque  defcribantar  £icies  dentium 
nq  et  bg',  or  tx.  ch  ecc;.  Quo  fado  altitudo  den< 
tium  in  rota  B  ita  determiDabicur,  vt  lecundus  dens  bg 
tantum  non  dentem  n^  apprebendat,  fic  dabitur  magoi- 
tudo  dentis  bg,  cui  aequalis  e^Te  debet  af^  ;itque  hiQc 
in  rota  A  prc^nditas  deniis  mp  innotelcej:,  .quap  ali. 
quantillum  Tuperare  debet  altitiidinem  fify  ne  In  favAof 
contados  fiaty  ficqne  motus  impediatur. '     ' 

15.  Quo  autbm  rotae  (e  mutbo^quoq^  in  alteran) 
il^Brtem  imp^Bere  queant ,  alterae  dentinm  Mes  fimili 
mbdo  efibrmarj  d^bMsbunt;  quae  pro  rota  Aerunt  CG, 
|ji(|),  V^' etc;  pro*  rot?  Vcro  B ,  «/*,  fist  yb  etc. 
quarum  ifias  pari  cnruatnra  praedicas  e0V  bportet ,  ai» 
•Tqiie  alteras,  yerdm  m  niotas  obHacuIuin  o0etada^ 
trafiitiem  dcritiiini  rotae  If  rcjlicet  ^flf,- *p,  ^y,  etc, 
aliquanto  mindreni  p^  0)H>rtet^  quiim  amplitudinem 
interuallorum  intcr  dpntes  ^altirius  rotae  G^,  C))^,  ^r  et& 
Deriique- euidens  eft,  in  rota 'B  dentes  quoqueatiquan- 
to  pr6fiiridius  exfcindi  oportere :  tum  'ver6"qnoqnf 
conueniet  dentes  alterius  rotae  A  aliquanto  longiotes 
fidri,  ne  vnquam'conta(^is  19  iph  eorum'angulo  u  eueniat. 

E  Xe  M  P  I,  V  M    ». 

i^.  Ponapvjs  efle-  ^=::$;  eiit  cof.(d-(J))=i 
et  fd<p  co^  (?  -,(P)  :=  ^  -47  y ;  .ficque  .erjt 

V'=  ,  ^cof^  0H- ')r'>fin^<J) -t- ^(pfin.  (p 

j'=:-^firi.(I)-tT-Y/Jcof.^-H*(j)cof,0 
tum  vero  porro  ob  b;z:nf 

7  r;:  f  dof  » (P; -H  «  V  ^  fin.  «.(J) -f- »f  0 fin.j» (}) 
;.  .    *=:ffiq;^9(l>  -,;»V'r?»f'r«^.--«^<P-'C<>Cii0^-- 
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qm  .<a(iis  ideo  iridetttr  notatu  dignus,  quia  pro  Ttraqiie 
foia  jGmilis  «denuufli  piodit  iiguca. 

17.  Ponatur  ■yi^rz.»y.r=r.*,  quae  «ft  tjuatitkai 
larbitiacia,  et  cum  angulus  <p  iempec  flt  imiDknus ,  <erh 
]pro  &g!m  (dentium  lotae  A .: 

j=:.tf(i-i^<;I))-r^/J»^ 
Fro  figura  deutium  ;autem  lotae  B  babebitur:: 

Qiemadmodum  «rgo  coordioatae  .n:  et  j'  ab  angulo  '^ 
«t  ladio  b  peDdent,  ita  fimiliter  coordinatae  t  ^  u  slk> 
;aogulo  n^  &t  ladio  ,c  pendent. 

1«.  Si  ccm&uis  e  <eflct  ~<7,  ^terquc  dens  ^efi- 
neret  in  cuspidem  inuoiam,  lacumme  icilicet  centrum 
rotae  Ttriusque  leQ^iciente:  quae  fi^ua  cum  fit  inepta 
ad  praxin,  conftans  e  nihik>  aet^is  Hatui  nequit.  Tan^ 
tus  ei]go  Talor  ipfi  e  tribui  debet,  vt  vtraque  curua  a 
jcuspide  liberetui,  ideoque  ^uando  angulus  4^  maximum 
obtinet  valorem  «c,  vt  ^  iid  ixh  feu  no.e  certam  quam- 
piam  teneat  lationem.  Ne  autem;  angulum  ^  tam  af* 
firmatiue,  quam  negatiue  capiendo,  vnquam  idem  valor 
£ue  ptoar,  fiue  pro ^  lecurrat,  oportet,  vt  iit  ^>  a^. 
£i  «nim  idem  valor  lecurreret,  tum  eidem  abfciilae 
gemina  appjlicata  conueniet,  ideoque  dentis  curua  ibi 
duplicem  liaberet;  xamum,  quod  praxi  aduei&ietw. 

Tom.V.Noa.Com.  Rr  ip.  Cur- 
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19.  Curuae  autem  his  fbrmulis  contentae   propius 

cognofcentur  ex  ea  conditionc    quod    0  —  0 :    ideoque 

tang.  (J)  —  "^^^^  ;  vnde  patet  tangentem  iu  pun(3:o  con- 

.    tadlus  SMT  redae   AB  eflfe  parailelum  5    feu  angulura 

ATSzzo^  ex  quo  fit  BSTz:-wC|),  ideoque  tang.  «({) 

Tab.  111  —  ^.  Hinc  aequatio^(^^cof.Cl>--4[|'fin.(})}rjt-^ar+J'^J 
^'S-  ^:  abit  in  tSSt^)  -  b  y{dx^  +  dr)  =  xdx  ^ydj : 
quac  indicat  curuam  EM  ex  euolutione  circuJi  radio 
BE  zi  ^  defcripti  enafci,  fimilique  modo  figura  FM  eft 
curua  ex  cuolutione  circuli  radio  B  F  ir:  ^  defcripti 
nata. 
Fig.  5«  5LO.  Qiiodfi  ergo  centris  A  et  B  defcribantur  cir- 

culi  CE  et  CF,  ille  radio  ACrr^,  liic  vero  radio 
BCzr^;  (iimtisque  arcubus  aequalibus  CE^CF,  cir- 
culus  CE  euoluatur  in  EM^,  circulus  CF  autem  in 
FM/,  Iiae  duae  quidem  curuae  (e  mutuo  an  M  tan- 
gent,  verum  iioc  pundtum  contaAus  fimul  critpundnm 
interfedtionis ,  ita  vt  ambo  dentes  fe  mutuo  penetrarc 
dcberent*  Hoc  autem  incommodum  potiflimum  obftat^ 
cum  ambae  totae  fere  funt  aquales:  at  fi  altera  rota 
AC  fit  maxima,  illa  intcrfedio  euanefcit,  pun(^o  coa- 
tadus  M  in  ipfum  puo(ftum  E  abeuate. 

'*'g'^*  21.  Si  ergo  altera  rota  A  praegrandis  fuerit  prac 

altera  B,  huius  dentes  CD,  ^^  commode  per  cuc^u- 
tionem  circuli  Qc  defcribi  poterunt  ^  dum  dentcs  rotae 
magnae  planae  conftituuntur,  qui  quidem  rationecoa- 
tadiis  ad  -minimum  Ipatium  M/  fe  extendent,  reda 
M/  exiftente  ad  rotae  peripheriam  normali.  Ex 
didautia    porro    dentium    minoris    rotae  Qc^    quae   ex 

eoruixi 
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cofum  numero  determinatur,  eorum  magnitudo  rf»ihde 
definietur ,  Yt  cum  contaAus  dentium  M  eueniat  in 
reda  AB,  dentes  proximi  cd  tantum  non  dentes  m 
ampiant,  ne  vnquam  tres  dentes  fimul  agant.  Tum 
Tero  magnitucUQe  dentium  CD  et  cd  definita,  tantae 
cauitatesin  maiori  rota  exfcindi  debent,  veiutiMNOP, 
mnop^  Yt  dentes  rotae  miaoris  capere  valeant ;  atque 
etiam  hos  dentes  proiundius  exfcindi  oportebit,  vt  pro- 
minentiae  dentium  maioris  rotae  M/  excipi  qqeant: 
Hinc  dcnique  crafiities  dentium  CEy  ce  determinabitur, 
Yt  in  cauitatibus  maioris  rotae  locum  ^nueniant,  alteris* 
que  faciebus  ED,  ^i  fimilis  figura  tribuetur,  vt  rota- 
rum  motus  pari  modo  in  plagam  oppofitam  conuerti 
queat.  ^ 

22.  Quando  autem  vfiis  pofiulat,  vt  ambae  rotae 
non  multum  a  ratione  aequalitatis  recedant,  tum  ob 
racionem  allegatam  figura  dentium  non  per  euolutionem 
circulorum  deicribere  licet ,  fed  tum  poiius  conueniet 
dentibus  eiusmodi  tribui  figuras,  quales  in  exemplo  pri« 
mo  determinauimus ,  vbi  facies  dentium  alterius  rotae 
erant  reAae,  Simul  autem  hic  notari  conuenit,  fi 
rotae  admoduni  fuerint  inaequales,  atque  dentibus  ma- 
ibris  rotae,  (ecundum  exemplum  primum,  tribuatur  figura 
plana,  tum  quoque  figuram  dentium  minoris  rotae  ita 
£>re  comparatam^  vt  earum  euoluta  fit  circulus  radio 
BCn:^  defcriptus,  ita  vt  hoc  cafu  ambo  exempla 
exhibita  conueoiant. 

23.  Cuin  igitur   exemplum    primum    ad    omnes 
caCv&  (it  accommodaturo,  ne  in  eo  quicquam   incongrui 

R  r  2  eue- 
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eueaiat^  conflantenr  e  ita^  de£niri  oporter,,  Tt  dum  au^' 
gulus  (p  per  omnes  valbres,  tam^  afHrmatiuos,  quam  ne< 
gatiuos ,  variatur ,,  qnamdtu^.  iidemr:  dentes>  ia  fe  mutuo 
agunt,  pun(5him.  c(Hica<5ilus»  continiio>  immutetur ;;  qood 
Yt  eueniat,,  jGi  a:  denotet:  maxiinuni  anguiiim  ,.  qui  pro 
(^  ftatui  queat,,  necefle:  t{i,irtGte^'!^=^,=^^b(t: 
TRJj)  lir..Ita:  fi  fit  AC=:^;:  BC=:r,.  capiaturque:  CDr=f, 
^&T.  reda  DH.  ipfi:  A:C  pualleia  exhibebit  &cienfi^  dends 
rotae.  A ,.  quae-  vltra>  D  non  porrigitur  ob^  x^r  b  cof.  (]) 
et  j'  =r  e..  Pro'  figuni'  autem:  dentis  FDG  akerius^rotae 
B,^  pofitis  BQ_=  t  et  qN.=  «,.  eiic 

lude:  pofitQ  Cl^=  a:  t£rmihus>  dentis  F,.  pofito^  autem  ^ 
1=:— et:  altet  terminus  G  repecitur ;,  hincqu^  quouis* 
(bIu.  figp»;  dendum'  facila  delineabitur.. 


mr^ 
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Auctore 
10.  CHRISTUNO   HEBENSTREIT. 

Qaam  rei  herbariae  cultoribus  exhibeo  plantae  ra«- 
rioris  delineationem »  omniumque  pardum^  qui- 
bus  exornatur,  defcriptionem  ,  inter  incognitas 
plane  referendam  noh  eiOre,  fub  iniiium  huius  expofl- 
tionis  moneo.  Attamen  cum  a  nemine,  quantum  qui« 
dem  mihi  conftat,  perfefta  et  omnibus  numeris  ab(b- 
luta  y  proftet ,  vei  data  (it  huius  icon  :  ^  non  dubitaui 
curare  (eduk) ,  quo  vigens  et  fiorens  planta  ,  fecundum 
omnes  fuas  partes ,  naturali  in  magnitudine  iuftoquc 
numero  depingeretur ,  quas  nunc  breui  commenta« 
tiuncula  exponere  et    illuflrare    conftitui» 

De  hiftoria  eius,  pauca  haec  addere,  neceflarium 
mihi  videtur.  Ludouicus  Feuiilee ,  Sacerdos,  Matliematicus 
ct  Botanicus  Regis  Galliarum ,  Acad.  Reg.  Scient.  Paris. 
Correfpondcns ,  in  itinere  fuo ,  ab  anno  huius  ^eculi 
leptimo  ad  duodecimum  ex  mandato  Regis  in  Ameri- 
cam  meridionalem ,  et  praecipue  prouincias  Cliily  et 
Peru  fufcepto,  primus  eam  inuenit,  et  in  Ephemeridibus 
obleruationum  phyficarum,  mathematicarum  et  botani- 
carum,  loumal  des  objeruations  phyJiqueSj  matbematiquts 
£t  botaniques  y  in  fefliione  libri,  quae  infcribitur:  Hijioh 

n 
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•  re   dei   phntes   medmmles ,    ^i  jmt  kfhs  tn  vja^ 
aux    Rovaumes  de  /  Jmerique   meridiona/e    du    Tjerm 
et  du  CUJy ,    qujie  PvUiis  MpCCXlV.  4.  pro.dierum, 
Tom..  II..  p.  744.  tab.  itf^  delineatam  fiftit ,   additis , 
j&.U($uiYtn  ^rijribqs,  quilitus  pdUent  <in    moucinda    vrina   et 
4ri^<^tivn    .eius    pajctiiun    .de/criptione.       Vocat    earo 
Jlkekengi  amph  fiorf  vtolafeo..      .Cuilibet  vero    obiter 
tantum  infpicienti  iflam  jfiguram ,  jguam  citauimus ,    oi" 
fertur  ab  auAore  nofiro  pUnta  «xigua   et    cuius    parte^ 
.omnes,  ea  magnitudine^  quam  penes  nos  fata  fi  fiierit^ 
confequitur,    multo    minores   iiint^    neque   natiua   fiia 
fbrma^    quam   iLibei^    cam   Ns  conuii^nt.       Quid? 
quod )  etia.mfi  hanc  di^rentiam   Joci    na^lis ,    in    quo 
planta  inuenta  let  .ddcripta  jeil,    diuerfitati  fiirte   adiudi- 
care  quis  telit^    neque  fios^   tieque  jfru(5his,   fecundum 
,omnes  partes  fuas  rite  adumbrati ,    ibi  fiftuntun       Ne- 
gandum  .equideji)  jion  eft,  Q.  ^uftorem  noftrum,  pro- 
lixa  .deicriptipAe  ft  copioia   partium  ilimejifione  ,   fup- 
plendi  ea ,   quae  iconi  de(imt,   omnem    operam    adhi- 
buifle:  fed  iiiper^m  «fie  eiusmodi  fludium ,    quo  par* 
tes  plantarum .,  quae  tot  modis  vbique  Tariant ,  operoCb 
labore  in  mala  icone  defcribuntur ,    quilibet    cognofeit^ 
praefertim  ,    cum  quotidiana  experientia  conftet ,   cuita* 
ram    «et    alia   accidentia,   minutias    linearum  ^epiffime 
permutatc  infigniter,    cum  in  his  nihil    perpetuum    fit. 
Audiamus  nunc  inuentoris  huius  plantae  verba  ipfa,   ££ 
relationem ,    quam    de    ea    litteramm  monumemis  coo- 
fignauit  nobisque  reliquit ,    et  quam  in  latinum  coiiuet& 
iermoaem,  hic   adducere    non  fuperfluum  Ibre  oedidi* 
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^PIantam,  referc,  habere  radkcm  att»cantciii,  icAs 
„dc(cendcntem  *  qumque  ^ocias  kMigain  ct  fepteni 
,;Uneas  crafliam.  £o  ia  loco ,  Tbi  canlis  nulici  vor 
.„na(citur ,  plerumque  ea  trifida  adinret ,  mukis  fibria  ibi 
„prodeuQtibus .  qnanim  dlameter  varia  magoicnduie  ▼•- 
^Tiat.  Ad  tres  qnatuoruQ  pedes  excrefiat  canlis  le^i^ 
„exterlus  quinquefulcatus ,  laciiis  ec  laete  viridis ,  qui 
,,interius  vero  cauus  eft.  FoUonun  petioli  ex  ipfia 
,,caidlum  oriuntur  fulcis ,  ties  TQcias  et  dimidiam  kmgi , 
„ad  in&rtionem  plani ,  tres  lineas  lati  et  duas  craffiy, 
„cobrQ  purpurafi^otes.  Folia  if^  mediae  magnitudinic 
^exccelcant  ad  o^o  iere  VBcias  in  kwgum ,  et  Tncia& 
„quinque  in  latum.  Color  eomm  eft  keie  viddis »  ct 
,,caule  glabritie  funt  in&riora  ,  in  ambita  dditata  et 
^apice  acuminata ,  cnfta  totum  Iblium  peiciarit  inttofe 
,,viridi$,  ex  qui  multae  aliae  lateralet  exeunt  ad 
,,apices  vsqne  extremos  excurrentes,  £x  ipfb  caule, 
,,ac  ex  aiis  fiiliorum ,  excre(cunc  rami  aliquot  exigni , 
^mincM-ibus  longe  folloiis  ac  in  catde  ifiint^  In  caca- 
y,mine  horum  prouenit  pedunculus  fere  vncialis,  flor^ 
,,Ynicum  ferens.  Ifte  fios  ailute  cacmleus,  maior  eft 
,,Teltquis  fpeciebus  huius  generis,  in  ambim  aequaliter 
y^diuifiis  ec  vndulato  plicatus.  In  medio  ipfius  eft  flella 
,,silba  radiata ,  quatuor  pnndtis  violaceis  exornata.  Fi* 
,;lamentis  quinque  infifhinc  antherae  flauae.  Cingitur 
y,fios  calyce  bypocraterifermi ,  ex  cuius  fiindo  exfurgtC 
,,pifliUum  ,  coroltam  perforaram  tranfiens.  Pofl;  deflo- 
,^re{centiam  piflillum  mutatur  in  fivdhim  mollem ,  viri« 
,,defcentem ,  fplendentem ,  mukis  femioibu)  lotuiidia 
Toirf.V.  Nou.Com.  Ss  et 


^^^.compreflis  TereitHm.'  Somina  lineam  longa  et  dw 
y^OMdiam:  lata-  fi|t)t  y  et  iQcMuPtur  vefica  membradacca^ 
^orta  ex  (^alyc^  iexpanfo.*)/  iHaiSbenus  Feuill6e.  Cum 
MiQ  i^  liac  ,  ^quftm  a4|dMklt,  •  vegecabiUs  delcnptione  ^ 
jionnuUa  defid^renti^  quam  maxime.  neceiOraria  ;  copio* 
fiQiem  9  clari^^i^Bi  et  Yberiorem-  illius  exppfitionem 
lllunris  Linnaci}s  in  Spe^k^us  plantarum  Holm.  1753-  8* 
pag.iSz.  cum  Qjrbe  erudito  aommunicauit^  Contulimus 
Ttramqii^  v  ^^:  .^cuiUeii  et  Linnaei  ^  partium  buius 
^phntae  definit^nfin  et  dimenfionem  inuicem  ^  et  quae 
Jn  planta  HoFente  QotauimuB  momenta  ^,  illi»  adii- 
cece  neceilarium  e^e  putamus ,  neque  ideo  rcpiehen^ 
dendus  erit  npfter  conatus ,  praefertim  cum  genus^  ad 
quod  :j90{tra:.  pla^ta  r.  amap^^nda  eft,  ex  plenioie  et 
aipciiratioiFej  faiftium  oamnium .  enumjeratione  conAitui  de« 
ibcat.,>  jB^  Sf)^ieb^  Linnaei  buc  translcribcfe  expofitio* 
^aem  yertc^:  ^  cum  iine  dubio  copia  iftius  Ubri  pcDCi 
emnes  fit.  £n  nunc  fuccindam  et  plenani  omDium 
partium;  commenipraUoaem  y  quam  fupcriore.  aeftate  ad 
perfe^tiffiman)  plantam  ccHppofui.  Plama  eft  anoua  ct 
fuicitiir  ladice  yn^a  fibro(b-tubero{a- ^  ad  palmae  altitu- 
dincm  delcendente  /  albida  ,  vel  potius  lutefi:ente  ,  cukis 
diameter  digiti  cralTitiem  habetr  Quem  protrudit 
caulem  eredum  ,  is  omnino  ad  tres  quatuorqu^  pedcs 
et  yltra  excrcfeit,  praefertim  ^  fi  plantae  nouellae ,  m 
areis ,  f^S|e(^ns  obtedae ,  progcrminatae  ,  mature  .  in 
bene  ftercoratam  terram  tcansferuntur  ^  in  quo  cito 
.  GOQualelcunt.  Prima  aedate  lacte  viget  et  bimeftri 
^tio  y  pqftquam  iata  eft  planta  ,  filotet  ^  (rigus  vero 
]  nodui* 
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flQftiimum  aduetikirtis  autoiDni  ferre  non  poteft ,    quod^ 

«  eiiis  incrementum ,  €t  fruduum  maturationem  valide 

cohibct.     In  iuniore  phnta  fblia    adbaerent    cauli    qi^- 

drangulo  ^    quatuor  (ulcis  extus  confpicuo ,  i«tus ,  poft^ 

^am   marcefcere    incipit ,    fiicconim    motu    intercepto, 

non  qnidem  plenarie -cauo  9    diftantibus  tamen    medullae 

exfuccae  iamdlis  ornato ,  altefna ,    m  Ttraque   iuperficie 

laeuia  y    oblonga  >    in  circumierentia  drFegulariter  dentata 

et  finuata  :    apex    fblii  eft  acumlnatus  >  €t  pars  inferior 

in    petidlo    aliquaaturo   decunit.       Petioli    cofla    parte 

«uerfa  eminetj  et  Tiridi  colore  infignitur ,   prona  depres* 

£or ,  laeuis  et  purpurafcens  m    fbliis  lulultis  eft.      Ro» 

mi  ipfi  aid  angulos  acutos  «exfurgentes ,  ^eda    equidem 

adicendnnt ,    poftmodum    brachiati  quaquanerfum  difper- 

|;untur.    Contendit  Feuill6e ,  ^xtremitati    ramufcubrum 

infiftere  {>edunculum  vniflorum  :    ied  is  potius  kteralitec 

et    pauUo    akius,    ac  ramuhis  et  petiolus  folii,  ex  ipfo 

caule  enafcitur)  irnicum  ^orem  fuftinens.       Circamueftit 

•florem  c^lyx  monophyllus ,    turgidus,  quinquangularis  tft 

Jnferius    quinque    acuminibus  ^     tanquam    produdionibos 

^&gittatk  y    conniuens ,   et  qui  nd  ^ndum  Tsque  quinqui-* 

-fidus  efl ,    cuius  fegmenta  font  foliola  cordato-oblonga;, 

angulis  compreffis  cohaerentia.      Corolla  ,e(l  monopef^la 

campanulata  tubo  iMreui ,  fere  rotato,  estus  <x>Iore    vio- 

taceo,  intus  alfoo ,   qui  Color  In  quinque  maculas    caeru* 

4efcentes ,  ^  fiammulae    inftar  ad  -tertiam  coroliae  partem 

adfcendentes ,  continuatur.      MacuhBV]uaelibet  fuperius  m 

'duo    coraua    defmit,  qucJrum    qaodfcuc  extremujn,   cum 

^ppofit^e  mac^lae  coniu  coofluen^  mterius  quipque  mi^ 

5  s  a  '  ^H^ 
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cidas:profiinde  caeroleas  et  acuminatas  effingit  Limboi 
coroUtie  caeruleicen&  eft  expanius ,  leuiter  in  ambitu 
quinquifidus ,  laciniis  emarginatis.  Filamenta  quinque 
(hniinum  inferius  crafla  introrfum  flexa  et  pik>&  con- 
tegunt  ouarium  ,  tenuiora  adfcendunt  longitudine  (lyli, 
bretiiora  corolla.  Antherae  liint  eredae  et  acuooinatae, 
nnte  flocefe^iam  caeruleae ,  poft  flauae ,  bilamellatae. 
Stykis  iongiiiudine  ftaminum  iligmate  craflb  ^  capitato» 
Frudus  ab  initio.porputeo-violaceus,  qui  col(»:  cum  io« 
cremento  fradxis  roinuirar,  et  in  proueda  aetate  frudus 
plane  abeft<.  Maituratur  in  calyce  ftraminei  coloris, 
daulb  et  dependente ,  firudhis  globoius  et  ficcus ,  tribus^ 
quatuor  et  qfamcpic  kxulis  *  vt  plurimum  tamen  qua* 
tuor  diftindus ,  tenui  cortice  tedus ,  fiagili ,  nec  regq. 
Jbdter  dehiicente  ad  loculos.  Semina  Dumerofiffima} 
f^aoa  et  Gomprefla>  adhaerent  thalamo  icabro,  pro  lo« 
cularoentorum  munero  vario. 

Quae  ha&enu&  expofttae  fiint  ftudificationis  par« 
tes,  cuai  ab  Alkekengi  generis  proprietatibus  et  pro> 
jpordonibus  aliquantum  defleAant ;  dubios  nos  relinqunt, 
vtrum  hanc  plantam  ad  hoc  idem  genus,  an  a:d  aliud 
leferamus  ?  Celeijerrimus  ipfe  Linnaeus ,  in  Speciebiis 
ibis  fiipm  adl^tis  p.  xS&  ,  equidem  nofttam  plantara 
adiunxit  Atropae  ieu  Belladonnae  alionim :  fatetnr  ta- 
men,  mediam  efte  inter  Atropam  et  Phyralidem,  et 
diflerentias,  quilws  ab  Alkekeogi  ieparanda  lit,  ibideta 
exponit.  Quae  ter&i  eft  Atropae  (pecies  apud  Lii^ 
meum ,  ab  omoibQs  Botanlds  faucusque  adnumerata  e(l 
Alkekeogi  geoeri  f>  cum  habitus  totius  plsintae,  fios  ec 

fiuam 
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ftuAus  cnm  eodem  p^nitiis  cooneniant.     Rationem  ve- 
ro,  cur  fepar^nerit  ab    Alkekeogi  Linnaeus ,    eam    effc 
fciibic,    quia  folps  calyx  inter  genem  Atropae  et  Phy- 
&lidis   limites    certps  conllituat,    hancque  fpeciem  illud 
certo  eiiinccre  autumat.     ConfK}erancia    itnque  eft   defi- 
nitio  generis  Atropae*  quam  dedic  in  edjtione  Generum 
quinta  Holm.    1754.    8.  n.  222.  cuius  calfcem  mono* 
phyllum   quinquepartitum,  gibbum ,    laciniis  acutis  pet- 
fi(lentem,  efle  adfirmat,  cum  antea  in  editione  Generum 
fecunda    Lugd.  Bat.  1742.  no.  197,  (emiquinquifidum, 
gibbumi  laciQiis  ouata^acutis,  perfiftentem ,  ilhim  efle  do- 
Qierac.     Ex  hifce  notis  calycis,   prout  antea  ex  eo  re- 
tuli,  in  planta  conlpicuis,  prae  reliquis  aliis  ab  eo  pen- 
ficatis,    Alkekengi    numero  exemit.     Sunt  tamen  notao 
iftae  calycis  Atropae  Linnaei  non  tam  deteroiiinatae  ei- 
que  folum  proptiae ,  quin  non  c<»uenianc  etiam  Phy<a« 
lidis  (peciebus  nonnuUis.     Accedit  ec  hoc ,  quod  definl- 
tio    calycis  Phylalidis ,   quam  loco  cicato  in  Generibus 
no.  223.  dedtc,    fere  omnes    iflos   charaderes  habeac, 
ac  (iinc   in   noftia,   quam  confideramus,    planta.    Sed 
pergendam  eft  ad  alia ,  ne  in  vnica  cancum  nota  hae- 
rcamus,  cum  pluta  figna  inueniantur  adhuc,  accencione 
noftra  cc   confideracionc;   digniffima.      Flos   procericad 
plancae   conformis  ec  fbrma  liia  fpedabiii  iucundus,  co- 
lolla  campanifiirmi ,    limbo  magno    in  <piioque  laciniai 
aequales,   haud  ptofundas,  <fiui(b>  quodammodo   eciam 
plicaco  ec  vndulatp,  ec  cubo  (iio  brepi  ec  refto ,    notas 
floris  Alkekengi  plures  re§rc.      In  fielladoqna  flos  km- 
inegulafiter  qoioquifidus   ec   cubo  floris   longioie^ 

Ss  3  quo> 


qucdam  modo  incuruato,  coalpicitur.     Si  conftans  etianp 

iftud  fignum  foret,   ftanyina  nempe  in  flpre  noftro  fii- 

f|crius  diftantia ,    et  eam  ab  Alkcfcengi  |;enere  ea:  partc 

abludentem    efficcret  ^  piftiUmn    tamen  breue  ct  ftigm* 

Jubrotunclum ,,    cum  iioc  iterum  cominuiic  habet.     Sed 

reftat    praecipua*   vegetabilis    noftri  pars,  fruftqs  jpempc, 

.<jui    cft  bacca    fubglobofa    et    caljce    inflato    contcnta» 

Calyx    iftc,    querii     iam    fuperius  defcripfi  ,  vna  cuqi 

aicino    fuo  ,    qiiem     inuduit  ,    excrefcjt  ,    quam    jdiu 

planta  viget,  ct  iaciniis  fuis  profundis,  quae  complanan*» 

tuV   inferius,    quinquangularem   vcficam   re^rt,    fuperiiis 

dehifcentem ,  inclucjentem  frutftum  fubrotundum  ^    ftagili 

et    cxfucco    cortice  tefftnm  ,  ^juadrjlpcularejn    yt  plurir 

mum ,  trjbus  ^  quinque  .^tiam  'jcHjiiij?  jfiicpiip  (j^r^cf^ti- 

pbus,  ijuibus  in  thalamo  exaQ)erato ,  ^tot  .<;olnmnis  ^  jquot 

funt  iociili,  adhaejrent  femiria  plana  et  fubrotunda,-  Q)a* 

dicei   cdloris ,    copiofiflima.       Quodfi    nunc  eas ;,    quas 

haftenus  expofui,  plantiie  partes',  comparamus  cum  paic- 

(ibiis    Alkekengi   Tourn.    in  quam    plurimis  notis  cuiii 

lis  conueniunt :  neque  repug;nat'  caly^f ,  ^el  yefica  memr 

branacea,  nulio  conlpicuo  colore  fuperbiens,  ,«t  quae  ad 

fundurti    v(qne    quinquifida  eft ,  ^ieque  ^magnitudo  florij 

^    in  4iac  fpecic  fingularis,  neque  ftamina  diftantia  ,    aeque 

*  fruftus  exfiiccus  et  aridus  et  ^epius  ex  pluribu^,  quam  binis, 

lociriis  conftrudlus,  cum  in  aiiis  generibus    firudus  locu- 

Inmcntis   et  partibus  aliis  (kepius  varient.     Si  comprp- 

bandus  eft  praeftantiflimprnm  Botanicorum  aufiis,  fecon: 

dum    quem    varia  genera ,    cdhnmmiibus    fruftificationii 

partibus  inftruda^  ^icet  in  nonnullis  ^ccidentalibus  diflb- 
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htlt  {  ad'  ideiti  genu»  naturale  redticere  fludent :  qmd 
'  impbdic ,  qQo  mimis  coniungaifius  genus  Belladonnae 
cum  Atkekengi  ,*  cum  in^  poderiore  gencre  nonnullaie 
ipeci^9>  illud '  expoddJre  videntar ,  notante  iliiid  C4. 
Liooaeo  in  Speciebus;  Sed.  relinqpimus  cuiqpe- prb  arbji- 
trio  (iK)  tiberum  ,>  ad  quodnam  genus  referre^  velit  iiaac 
noftram  plantam  :  an  ad  Atropani  Linnaei ,  an  ad  AI^ 
ltekeng;i  T^ournefortii-?'  Si  tandem-,^  quid  nos  de  dubi»^ 
hac  planta  ftatuamus',  teritentiarti  ferre  iubemur ,  illam^ 
aotiquO'  generi?  Alkekengi  adniimefandam  eile  adferi^ 
musy  cnm  quo^c^am  proxtme,  calyce,  flore  et  fmOxt 
conuenit  ^^  ^c^'  w  poflierum^  eoueatur  luxurians  noua  g^ 
Bera  fiQgendt^  licentja:^^/  cjuae  botaiiic<ut;('  reddit .  difficillik 
Kiam.'    Nominabirous  it^que  i^-  pbftertirii  :' 

Jkthfigf  calyfe  profmde  diuijo^  fruStu  fieco\ 

Si    in  plantis^,    quae    alias   non    mate  conueninnr, 

communis    vfus    medicus  vel  oeconomicns  Takret  mul- 

cum  pro  cQmprobando  genere  botanico  :•  firriium  eti^m 

ai^umentuHi    mutuarc    poflemus  .ex  Feuilleo^  pertinere 

eam  ad  Alkefcengi^  cum.defcriptipnem,  fuam,,quat»,.^ft- 

|>^    adduximus  ^^  exorditiu:    exponendo    primpqf)  .  vires 

inecficas,   propter  quas^  ab  incolis  Americae  magni  aeflji- 

Riatur  et  colitun     ,,  Qui  adficiuntur  ^  inquit ,  doloribus^, 

calculi  iabuH,  vel  er  ifchuria^  miram  in  modum   leuan*,^ 

tur  ab  iftis  malis  ^    dum  ad  hanc  plantam   confugiunt.,, 

Fruftus  qoatuor,  vef  quinque,  digitis  compreffi,  immit-,, 

tiKitur  in  aquam  communem,  vel  vinum  album,.  et,  ^x;^, 

liiBito  tali  haudu ,  mimm  eft  ,  quantum  reficiantur  ab,, 

aegroti,    fubmotis  Aibito  omnibus  doloribus;     Tali,, 

jpnodo 
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^rnodo  in  t(us  ruos  conuertere  nQrunt  Indi  faaooce  pl»' 
i)tdm  indigenam.,)  Eamdem  virtntem  fhiAus  AlkekeBgi 
foliis  geminis ,  exercere  in  noftris  regionibus ,  crebn 
cxperientia  comprobauit^  et  omnibus  conflat,  hos,  dun 
recentes  et  maturi,  Ibli)  Tel  facclmo  coafperfi,  come- 
duntur ,  ia  (iipprefla  Yrina  moltum  idoare  aegrocos.,. 


Appendicis  loco  reladonem  litteniriam,  quae  hnc 
pertinet)  adponere  non  dubito.  Prodeunt  nempe 
iterum  Norimbergae  lingua  germanica  detcripdones  plu^ 
tarum  medicinalium,  quas  inAmerica  collegit  Feuilkeet 
commentariolis  illuftrauit  in  libro  a  me  fuperias  addudo. 
Cum  per  fifciculos'  emittatur  liber ,  dum  haec  (cribo^ 
XVI  tabiilae  ]»oftant  et  tres  plagulae  commentariorum, 
et  tabula  XVI ,  in  qua  £iepius  indicau  planta  noftn 
delineatur,  euulgata  quoque  eft.  Ftgurae  omnes  immo- 
tatae»  pront  apud  andoreiii  Feuilleum  reperiuntur ,  ex< 
hibentur  eniditis ;  hinc  Alkefcengi  iftud»  onmibas  lijis 
parcibus,  quale  audoris  fiii  erat,  conlpicitor  ibidem 
deono. 

Fxplicatio    Figurarum. 

Tab.  rv.  Fig.  i. 

RaanuD  Alliekengi  fiftlt,  in  quo  caoHs  fulcati  SgDmn  ,  fefionMi 
(otmim  j  pedunculorom  exortom  ,  flororo  eoolotorum  tttok 
caljrcnm^ue  inapertonim  ficies  poflunt  dJftii]{;ni, 

Figpra 
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Figura  2. 

A.  Florem  JQtegrQm  ^  ct  oorollam ,  ab  aateriori  ()arte  confpideQdam 
exbibet. 
s.a.a.a.a.     Corollae  margo  qtihiqaifidas>  qualibec  ladoii 

miedio  cmarginata. 
t.  Ftlamenta»  corolla  breuiora,  com  (als  antheris. 
€.  c.  Maculae  profbnde  caeruleae  circa  fimdum  cordke; 

fi»  CoroUa  (ecundum  longitudlnem  cum  calyoc   diflefibj    vt  intenui 
melius  cognoftantur.. 
d.  Fundus  corollae  ,  qui  principium  frudusi  tnaiQcrfini 

difle£ti>  recondit. 
t.  Catyd&  fi>lioIa. 

/•  Stamina* 

g.  Linkbus  corollae» 

X!.  FruAus  maturus  in  calyce  reconditus. 

b  h  b.  b.b.  Calycis  feliola  paultum  i  fe  reclinata;  vtfioQai 
intus  tonteotus  manifcftior  appareat. 

f.  l^  iruftus)   baocam    imitans,   Jineis  etiami  loculos  iu» 
dicantibtts,  diftin£iu$. 

D.  Frufiu^  per  inedium  difle^lus  transuerfim^ 

/.  /  /  /  Quatuor  thalami  >   fQbri   ct  ipongioli « 
m.m.  Semina  fuftinentes. 

Rcliqua  ex  defcriptioQC  pateut 
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EOLUS  LAiNCEaLA-TO  LtNEARlBVS 

LNTEGERRIMIS. 

Auctore 
tO.  CHnsTlANQ  HEBENSTREtr. 

C>nipleirts  plantae ,  Haud  vBfque  obniac ,..  fuperiod 
(aeculo  ab  rei  herbariae  cult6ribu8  dcfcriptae^  ico- 
Dibus  quoque  inuftratae  ,  (1  nodris  temporibus  accuradu» 
coQQderaDtur,  ct  quae  de  iis  proftaut  relationes^  (i  conw 
paraotur  cum  plantis  ipfis  ^  multa  practer  ea.  oftenduot 
nobis  (ingvilaria^  iliisque  propria  momenta;  quaebabitum^ 
^rmam  cc  figuranv  diucrfarum  carum  partium  clarius 
dCmonftrantf  quae  vero  ab  etus  inuentoribus,  ycI  ne- 
glefla,  vel  non  (atis  diftindc  indicata  funt.  Abfit  isero 
quam.longiffime  a  nobis^,  dum  haec  adfcrimas.,  Yt  indc 
iadefeiros  labores  ^  quos  fufcepeninc  in  fc  ampIiiCmao 
fcienriac  plantarum  promotores,,  taxare^  vd  defpicere 
¥ellemus^  fbrte  tantum  id^o,.  quia  Korum  plantarooi 
defcripriones,  non  ad  eam  normam.  iflasque  legf^s ,  qua» 
fanxit  rccentiorum  Botanicorum  audoritas,  TcLarbitrium^ 
compofitac  et  confidbc  (unt.  Noftrum  poriu»  erit, 
addere  ea  omnia  y  quae  iure  quodam,  c^io  perfedltor  et 
clarior  exifiat  plantne  cogniria,  defidcrari  queunt  ab  rei 
herbariac  amitoribuSi  His  igitur  rarionibus  impulfus^ 
plantam    quandam^  a  miis  auAoribus  in  fcrijpris   fuig 

^*   iivfr 
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Indicatam ,    et  de  qua  etiam  nonnullae  imperiedfle  ico* 

nes  iam  pro(bint^  dcnuo  ad  plantam  viuam  exade  de« 

lineatam ,    breui    et    conckina    expoiitione    declarandam 

ixiihi   (iimfi.     Frkna  JUius  nQtitia  xxcurrit  apud    Fabium 

Colunwam  in  £cphrafi  prima  minus    cognitarum  noftro 

coelo  oidentium    fiirpium  ,    Romae.  xjSo^.  4.  p.   279, 

tab.   277.  fig.   a.  nomine»:  Lithothlafpi  quartum  caruoib 

f  otundo  folio  ,    vbi  defcri{Xio  kicompleta  ,  neque  omnes , 

fiaidificati<H]is    partes    indicans^    et  figura  plantae  minus 

bona,  nec  ad  omnem  eius  habitum  fad:a  ,  exfiat.     Poft 

Columnam    in    Pinace  £m  eam  adducit  Cafpams  Bauhi* 

nus,  et  p.  107«     Thlafpi    paruum  faxatiie  flore  (uaue 

rubente  vtxat.      ladefeffus  plantarum  fiia  aetate  deteda- 

nini  colledor  ^  lohannes  ParJtinlon,  ki  TheacTo  botanico, 

qiiod    Limdini   1640     in  foiio  edidk.,  Thlafpi  noilrum 

bis   expofuifie   videtur.     Alterum  ,    quod  p.  843    fine 

icone  cum  nomine  C.  Bauhini^  iam  addudo  ^  rtcenfet^ 

idem  eft  ^  ac  iikerum  ^    quod  eadem  pagtna  iub  titulo : 

Thlafpi  montanum  carnofo  rotundo   folio,    cum    icone, 

-cx  Columna  depromta  ^    hi^bet.     Morifonus ,    qui    poft 

BauliinonuTi    tenvpora  ,   omries ,    iiuae    n>odo    inuentae 

erant  plantae,  (ummo  Audio  iu  vniuerlale  corpus  cogere 

fluduit ,    et  miftram  quoque  plantam  m  Hiftoria  planta- 

ruro    .wiuerfiH  Oxonienfi  Part-  IL  Se<fl.  111.  tab.  1%. 

fi&-   29^  liabet ,    recepto    Bauhini  nomine    et    adpofita 

Columnae  decriptione,    in  paucis   nmtata,  prout  etiam 

icon   plantae    non    raultum  a  Columnae  figura  rccedit. 

ilunc   «xcipit   oidine  alter  celebris  quoque  Aaglias,    et 

Tt  a  cui 
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cui  inultiiiTi  debet  icientifl  plantarum ,  quam  (criptis  (iits 
egregie  illuftrauit ,  loannes  Raius  y  qui  aeque  ac  reli- 
qui ,  quos  hadeaus  adduximus  auc^ores ,  io  hiftoria 
plamarum  Tom.  1.  p.  833.  n.  14.  plantulam  faepius 
nominatam,  Calp.  Bauhini  denominatiooe  adducit,  in 
Anglia  quoque  fpoote  narcentem ,  et  exada  omnium 
partinm  dejR:riptione  exponit.  Cum  vero  Thl.trpi  illud 
in  Galiia  et  Italia  quoque  Tariis  in  montibus  crelcat, 
fieri  aliter  non  potuit,  quam  yt  Botanici ,  qui  college- 
runt  horum  regnoram  plantas  indigenas,  illius  quoque 
mentionem  iniicerent,  et  cum  aliis  fpeciebus  huius  gene* 
ris  enumerarent.  Sic  eoim  lacobus  Barrelier  in  opere 
pofthumo,  quod  in(cribitur:  Plantae  per  Hifpaniam 
Ifaliam  et  Galliam  obferuatae  Parifiis  17x4..  fol.  p  38 
n.  3^2.  ic.  845:  Thlafpi  montanum  pingui  fblio,  car- 
neo  flore ,  plana  et  cordata  filiqua  illud  vocat.  Crefdt 
Tero,  prout  fcribit ,  circa  Monspelium.  Adpofitaefl 
nomiai  icon  admodum  parua,  quae  neutiquam  plantam 
&cpius  memoratam  repraefeotat ,  cum  ipfius  caules  no- 
merofi  fint  Q^icati,  fioribus  oppofitis,  et  filiqua,  fepara- 
tim  adpiAa,  fit  oris  integris ,  in  (ummo  emaigioata  et 
ferme  triangularis.  Plures  equidem  Thlafpi  fpecies  ha- 
bentur  in  iflo  libro ,  etiam'  vmbellatae ,  et  quae  certe 
propius  accedunt  ad  noflram  fpeciem:  (ed  rynonymum 
C.  Bauhini  allegitum,  et  flrudura  fi)liorum ,  quae  cum 
nofira  conuenit ,  non  permittit  nos  dubitare ,  auAorem 
forte  aliam,  ac  noflram ,  prae  manibus  babuifle  fpcdem^ 
ad  quam  &da  fit  eius  figun.    Cetebenrimus  Tilli  in 

cata* 
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catalogo   Horti    Pifani,    Florent.    1713.    fol.  p.  154. 
Thlalpi    iliud  quoque  enumemt^  retentis  nominibus  anti' 
quonim.     Et  lo.  Francilcuh   Seguiehus  in  plantis  Vero- 
nenfibus,    Veronae    174-5.   8   editii,    Vol.  I.    p.    37. 
Thlalpi  illud    breuiCCmis   lic  enumerat  inter  plantas  pa- 
triae.     „Summonun  ,   inquit ,    montium  rupes  incolit, 
„equibus  inter  petrarum  rimas  fe  promit  cauliculus,  in 
,,{dures  ramos   diuaricatus ,  cui  fmt  in  (iimmitate   flores 
^Hiaue  rubentes  vmbellatim   pofiti.       Crelcic    in   JBaldo 
„monte.„     Nimis  copiofum  foret ,  fi  longa  ierie  omnes 
au^ores,  qui    huius  plantae  in  (criptis  fuis  mentionem 
ficiunt ,   adducerem :    attamen  neceifarium  omnino  efle 
iudico,   etiam    indicare  ea,  quae  reperiuntur  in  Indice 
locuplenifinK)    magni    Boerhaauii   de    nofiro    vegetabili 
adnotata.     Dum   eniro    ibidem    Part.  II.  p.  7.  plures 
ex  ordine  proponit  Thlafpi  fpecies,  n.  6.  illud  quoque 
-fiftit :  (latuit  autem  infimul,  videri  fibi,  ac  fi  vix  diflfe- 
rat   (ufficienter.  ab   alia    fpecie  huius  generis ,  a  loanne 
Bauhino   defi:ripta   in    Hiftoria   plintarum  IL  927,  et 
a  Morifono,  !n  opere  (uperius  addudo,  denuo  propoHta. 
Tandem    tenor ,   quem  hadenus  (eruaufmos  in  enume- 
randis  variis    audoribus,     ncts    deducic   ad^recentifl'- 
inum  botanices   lcriptorem ,    illudrem    Linnaeum ,    qui 
in   Speciebus   plantarum  ,     Holm.   1753     S.  euu^tis 
Tom.  II.  p    646.   n.    4.    nofham    plantam  nomine: 
Thla(pi(iliculisellipticifi,   foliis  lanceolato-linearibus  inte* 
Sjerrimis,  ex  Sauvagefii  Flora  Monfpelienfi  Hag.  Com. 
X75t.    8,    Adducit,     addito    (igno   cruci&,   (ibi    (a- 

Tt  3  miliari 
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itiiliarji ,  fi  plant^s  a  (e  ipfo  aon  fufficienter  difquifitai, 
vel  ex  impcirfeAo  exempLiri  perluftcatas ,  aliorum  pcr- 
fcrutatiotti  et  diTmifitioni  conynendat.  Patet  ergo,  noa 
'  fruftran^um  ede  noftrum  ftudiuni,  fi  ,  quae  nobis  de  hac 
plaota  co8;nouimus  ^  vna  cum  icone  exaifta  et  ad  viuam 
plantam  J^Aa,  ounc  exhibeamus  botanophilis« 

Ex  (emine  exiguo ,  coloris  puaicei ,  progerminat 
ia  hortis  iiol^ris  et  in   terra    (abulofa    plantula  ^    radice 
vnica  fuOFulta  ,  albida ,    fibrillis  ex  omni  ambitu  paucio« 
ribus  prodepntibus ,   et  quae    emittit    caulicuios    tenueSi 
numero  incertos ,  quatuor,  quinque ,    plures,    rcda  ad- 
fcendenteii^   ad  fpithamae  aUitudinero  excrefc«nte8,  mter*- 
dum  (iibrubellos,  praeCertim  tempore  Viemo,  quibus  Ytrim- 
que    adhaerent  fblia    ianceolata ,    carnofa  ,   integerrima^ 
alterna,  breuiftime  periolata,  petiolis  albicantibus,  fuperficie 
fblii  Ytraque  glauca  ,    infetiora    (uperioribus  ftuu  maiora 
et    cra^fiora ,    et    den(b    numero    plantain    omoem  in-' 
veftiunt.     In  fummitate  caulis  coaccruantur  flosculi    plu- 
rimi ,  vmbel  am  qua(i  fbrmantes  antequam  florent ,  qui 
comprehendunt  in  calyce  tetraphyllo,    in  inferiore   par- 
te  fua  gibbo,  et    deciduo ,  florem    tetrapctalum    regula* 
rem  ,  colore  ex  albo  et  lineis  rubris  varicgatum:    color 
pe.taloruni  a^  vnguem  eft  ro(euj,    limbx)  expanfo  albi- 
dipre  et  integro.      Dqm  petala  marce(cunt  ro(eus  color 
fenfim  perit,  et  loco  eiusdem  line ae  taotum  rubrae  coa* 
fpiciuntur.       Filamenta    funt    fex ,    cum    antheris    lu* 
teis^    alcitudioe   ^ya    inapqtialia^   duQ    iciUcet    breuiora 

peta-^ 
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pctatbfum  intcrftitiis  interferta  j  ftylus  eft  breuis  ^  ca-^ 
pitatu»  ,  cifaftiuscurus  :  quibus  emarcidis  >  fuccreicit 
fiudfus,  filicuk  nempe  fere  cordatSi  et  niargine  fo 
Kaceo  ac  crehato  cin(fi:a,  quae  iepto  intermedio  valuas  noa 
ftipbrac  longitudine  ^  et  partes  (iliculae  s\aturae  dehifeen- 
fes ,  valuae  nempe ,  (unt  nauicnlares ,  pauca  femina 
continentes.  {^ae  riotae  chara<fterifticae ,  in^  planta 
Boftt:!  pra&fente^,  eficcerunt  >  vt  ab  omnibus  au<Sbnbu« 
id  Tlilafpi  gfnus  relafa  fuerit,  neque  ^Uds  mihi  cogpi^ 
tiisf  eft ,  qur  eamdem  ab  eo  feparaffet.  JVlaior  vero 
dmbiguitas  apud  (criptores  y  dum  fpecies  fuas  ordinant  y 
leperitur  >  fiquidem  ideni  fiabitiis  crefcendi  omhibus  fere 
communis  eft ,  cr  in  f?>k  capfularum  figura  et  foKoruni 
fbrma  quaerendae  (imt  differentiae  conftantes.^  Sed  vt 
illud  cxadie  fiat ,  omnes,  vel  certe  plurimae  ffecies 
praefentes  difquirendae  funt  ^  quo  varittatum  accidentalea 
charaftered  infimul  patefcant^  Cum  vero  non  ficHe 
omnes  vna  in  hbrt6  qubdam  vigeant  velfloreant:  hinc 
fingulahum^  (pecieriim  tantum  conficiendae  funt  defcrif  tio<^ 
nes^  omnibus  numeris  abfolutae.  Non  dubitamus,  fbre 
tunc  multas  varietates ,  qnae  adhuc  pro  g)»iuiais  fpecie^ 
bus  habitae  funt :  nam  coniecturam  noftram  celeberri- 
nii  Boerhaauii  confirmat  adfertum  quam  euidentiftime , 
dum  ftatuit^  k)co  a  nobis  fupra  adlegato ,  noftram 
ipeciem  vix  diflferre  multum  ab  ea ,  qnae  a  lo.  Baiihina 
Hift.  II.  p:  927.  vocatur:  Thlafpi  capliila  cordata,  perc* 
gjimim  ,  ct  q^iae  eft  primum  Thlafpi  in  Specicbus  Lin- 
maei  p.  6j^s%  fi>rte  ethic^non   fufficieoteri   datis  cha« 
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radleribus  fpecificis ,  ab  noftro  diftindam.  Inteiea  re- 
dnendum  eft  nomen  fpecificum  Linnaei  in  hac  ooftra 
fpecie ,  et  fi  in  pofierum  copia  nobis  dalMtur  alterius 
fpeciei,  illam  con^remus  cum  nofira  praefente,  noa- 
turi  omnes  difierentias,  quas  euidentes  et  certas  in 
vtrisque  fpeciebus  efie  exifiimarous.  Ncwnea  Columoae 
fiipra  citatum  *  et  quod  nofirae  plantae  adfcripfimus , 
tribuit  IUuft  Halterus  Hort.  Goett.  1753.  S.  p.  245. 
Lepidio  foliis  pulpofis  fubrotundis  antheris  lateralibos. 
Sed  cum  in  nofira  planta  fblia  omnia  fint  lanceolata 
et  antherae  filamenris  impofitae,  neque  tuba  longa  et 
craflefcens  inueniatur,  dubitatio  fuboritur,  num  eadem 
fit,  quam  defcripfimus. 


5uperiori  anno  a  Cel.  Ludwi^o  Lipfia  mihl 
iiuntiabatur ,  prodiifie  Londini  1756  4  librum  inlcri- 
ptum  :  The  natural  hiftory  of  Aleppo  and  parts  adia- 
cents  by  Alexander  Ruflell ,  in  quo  delineatum  efle 
Tab.  I.  p.  33.  plantam  quam  expofuimus,  et  com- 
pellari:  Thlalpi  orientale  faxatile ,  flore  rubente  ,  foliis 
polygalae,  petalis  florum  aequalibus.  Tourn.  Coroll.  15. 
Impofiibiie  fiiit  adhuc  impetrare  hunc  librum  ex  An- 
giia  ,  hinc  de  figura  et  defcriptione ,  fi  .  quae  adpoHta 
efi ,  iudicare  minime  valeo ;  attamen  neceflarium  efle 
putaui,  etiam  allegare  fcriptorera  recentiflrimum,  qoiha- 
ius  plantae  mentionem  iniecit^ 

EXPU- 
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EXPLICATIO    FIGVRARVM. 
Tab.  V. 

Fig.  L  Integrae  plantae  habitum  defignat:  adumbrauimus  autem  mi* 
norem  tantum  ,  fatis  accurate  eum  cxprimcntem  ,  licet  ia 
horto  in  fruticulum  folcai  cxcrcfccre,  pcr  aliquot  annoi 
perdurantcm. 

Fig.n.tf.  Florcm  integrum,  prout  cauli  infidcre  folet,  in  quoinfe-' 
rius  calyx  ct  cxpanfus  petalQrum  limbus  cognofcitur. 

k  idcm  a  laterevifas,  quo  calycis  ibliola  mehus  dignofc^ntur, 

$.  rcmotis  petaKs  fiaminum  fitus,  fruftus  rudimcntum  coroplc^ 
Clentium  obfcruatur. 

A  flos  ab  anteriore  partc,  naturali  magnitjidine  aufla  et  ante* 
rioribus  petalis  rcclinatis,  in  corollac  mcdio  ftamina  cminere 
docens. 

e.  filicula  in  margine  crenata,  fuperius  eroargiDAta^  ab  ante^ 
riore  ficie. 

/•  cadcm  abauerfa. 


Tom.V.  Nou.Com:  V  u  ANI- 
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ANIMALIVM     aVORVMDAM 

(iVADRVPEDVM    DESCRIPTIO 

Aactore 
£0.    GEORG,   GMEUN. 

I. 
MVSTELA      2IBELLINA. 


B 


^xcellentiffimus  Sibiriae  Gubenwtor ,  Pdexius  Leonis 
fiHus  Vlefchtfcbeew^  duo  huius  genens  animalia  vi- 
*  va  per  integrum  prope  annum  in  vrbe  Tobolsk  domi 
fiiae  tluit  ^  quorum  alterum  ex  Tomskienfibus ,  alterum 
Ti^  VI.  ex  Berefowienfibus  terris  allatum.  Forma  ec  habira 
corporis  martem,  dentlbus  muftekm  referunt.  Inferior 
maxilla  dentibus  ptimoribus  fex ,  fatis  longis  et  paululum 
incuruis »  caninis  duobus  praelongis  ^  pariter  aduncis  ^ 
molaribus  vero  duobus  tantum  ,  quantum  dilceraere  Ii« 
cuit ,  tricuspidbus ,  donatur.  *Superior  maxiUa  denti- 
bus  minutiffimis  afpera  eft  ^  quorum  numerum  determi- 
pare  nequiui.  Ridus  latera  fetis  longis  exornantur. 
Pedts  lati  finguli,  tam  anteriores,  quam  pofteriores, 
in  quinqut  digitos  diuifi ,  vnguiculis  albentibus ,  pariim 
tduncis,  muniti.     Stemum  prominens,  acutum« 

Berefowienfis,  exceptis  mento  et  auriculis,  colorc 
cx  cinereo  nigricaote  vbique  gaudet.  -  In  mento  ferc 
cinereus  eft ,  circa  auiiculas  lute(cens«  Dimidiam  vlnam 
Ruilkam  longitudine  aequat. 

Altei 
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Alter  mioor  eft ,  coloris  per  omnia  ex  luteo 
fiifci ,  in  mento  et  auriculis  aiiquantum  pallidior. 

Reliqua  paient  ex  figura  adiecSla»  quam  optime 
ad  viuum  exprefllim  de  Bererowienfi  fieri  curaui«  Hie- 
me  ,  qua  figura  .exprefla  eft ,  omnia  ita  (e  habebant , 
Tti  modo  dixi.  Appropinquantc  vere  pili  m  defluxe- 
nint  y  et  color  plane  alius  inducftus.  Berefowienfis  ex 
njgro  luteo^  fufcus  ^  Tomskienfis  ex  lateo  -  fu(co  pallide 
luteus  fadus  e(L 

Miratus  fum  agilitatem  horum  animalium,  nam 
f-rociam  appellare  non  aufim.  Cum  catus  in  con(pe- 
^um  eorum  venit ,  pedibus  pofterioribus  infiftunc ,  qua- 
fi  pugnae  te  praeparare  vcUent.  Per  nodem  plurimam 
partem  inquiete  viuunt.  Die  (aepius,  inprimis  poft 
paftum  ,  per  dimidiam,  quandoque  per  integram,  horam 
dormiunt.  Eo  vero  tempore  pungi ,  ex  loco  in  lo* 
cum  proiici,  os  illis  aperiri,  ct  quomodocunque  tradari 
po^funt ,  nec  (cnfu  de  iii(ce  vllo  gaudent.  Caro  quac* 
cunque  ipfis  in  nutrimentum  cedit.  Excremcnta  pcfti^ 
me  olcnt. 

IL 

VACCA    GRVNNIENS,    VILLOSA; 
CAVDA   ECIVINA. 

Per  integram  iam  annum' hanc  vaccam  alit    Ex-Tab.VH. 
cell.    Gubernator ,    ad    quem    e  Calmuccicis  regionibus 
allata  fiiit.      Longitudinis  eft  21  vln.  Rufl'.  ex  quo  re- 
liquae    dimenfiones  y  quarum  proportiones  delineator  fa- 
tis  exadte  notauit ,  intelligi  poftiint.     Corpus  vacclnum. 

V  u  a  Cornua 
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donec  hoftem  fuum  Tita  priuauerit.  Imo  traditioncm 
efle  Calmuccus  pechibet ,  id  boum  genus  non  raro 
vcoatorem  cornubus  tam  diu  fu(pen(iim  tenere  ,  donec 
in  ipfis  comubus  exarefcat,  et  tanquam  pulqis  a  vento 
diffletur ,  quod  vcro  ncc  ipfe ,  tamqnam  rem  extra 
omnem  dubitationis  aleam  pofitam,  afleuerat.  Hoc  fylveftre 
boum  genus  Calmuccis  non  indigenum  eft,  (ed  potius  regno 
Tangut,  fiue  Tibet,  proprium,  in  cuius  montofis  ad  iluuium 
Tulum  Chofo,  a  limitibus  regni  Koton-Karia,  &icharo- 
mm  ledis,  duorum  dierum  (patio  diflantis,  copiofe  oc- 
currit.  Ita  me  Cofaccus,  olim  apud  Calmuccos  in 
captiuitate  detentus ,  Kufneziae  iam  degens,  certiorem 
leddidit.  Exiftimac  autem  ille  homo ,  efle  Sarluk 
Calmuccoium  ferum  bouem  Tangutorum ,  cicuron 
&dum,  qtK)d  veritatis  quandam  fpeciem  habere  videtur; 
fiquidem  TanguticO  boui  nominatcmmi  Audorum ,  cum 
Sarluk  Calmuccorum ,  vti  iam  annotjui ,  conuenit. 
Qua  ratione  horror  a  rubro  coiore  in  Tangurico  boue 
explicari  pofljt,  equidem  fetis  haereo ;  Ea  enim  feritate 
praeditus  eil  Tanguticus  ferus  bos ,  vt  non  tantum 
9;  rubro  colore,  fed  a  quacunque  alia  re  ien(us  fuos  vel 
ininimum  afficiente,  in  rabiem  agatur.  Manfuetus  vero 
nec  rubrum  colorem,  nec  alia  metuit.  Magis  paradoxa 
cft  tr^ditio  de  cantilena,  durantecoitu  et  multftu,  necef- 
%ia.  Difticile  eft  caufam  ^illaciae  in  eiusmodi  rebus 
inuenire.  Forte  Audores  ifti  linguae  illius,  in  qua 
portenta  de  hoc  boum  genere  fibi  explicata  funt,  noo 
iatis  periti  fuerunt ,  cuius  Tei  hoc  fufpicionem  mouet, 
quod    unus  durantc  muldhi)  aJter  dqjrante  coitu,  cantile- 

narti 
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iiam  requirac.    Actamen  Terofknile  e(l,  eadem  ipfis  n^ 
kca  Siiffe. 

III. 

OVIS  LATICAVDA  RAJ.    SrN.  QVADRVP. 

&VSS.  KaAMUiSKOtf   6apaHl}. 

.   « 
CogQoui  iam ,  duofum  geneium  oues  efle  laticau^ 

das :   ^num  cauda  lata  longa ,  alterum  cauda  lata  bieui* 

Pcius  genus  ipfe  non  vidi ,   a  Yariis  Tero  ^  qui  illad  ia 

Calaccicae  Hordae  terris  abunde  iridernnt  y   delcribi   au« 

diui-     Alternm   in  fortalitiis  Septem  palatiorum  ct  Uft.^Tab.VlH 

KamenogorenQ    iam  indigenum  y    olim     e    Calinuccicis 

regionibus  allatum  fiiit^    cuius  figiuam  et  deicriptionem 

exhibeo. 

Onem  vulgarem  habitu  refert.      Comua    plerum* 

€]ue  gerit  ,  antrorfiim^in  lemicirculum  incuruata«     Aeta« 

te  prouedis^    poftquam  cornua  in  lemrcirculum   excre* 

▼crunt ,    floa   raro  extrorfum  adhuc  iacuruantur ,    vti  e 

figura    videre    efl:.      Aries ,    quem  defcripd  ^  capite  ec 

ixiento  erat  nigro,    pedlbus  et  vetitre  fofcis.       Dorfum 

fordidie  luteum  erat,  Fufcis  et  albis  maculis  interftinftum. 

De  caeterp  color ,  vt  in  domefticis  noftris ,  varic  ludit. 

Cauda  plus  |  pcde  longa  ,  vnom  pedcm  lata ,    quadrata 

lere ,    in    duo    hcmifphaeria  per  lineam  ,    medium  eius 

tranfeuntem  ,  diulditur.     Qiio  cauda  magis  incrcfcit ,   eo 

haec  Hnea  mngis  oWcuratur.    Vidi  lioedos  hnius  gcneris, 

^uibns  initmm  tantum  caudae  laram  erat,   reliqua  parte 

anguftiflTima,  ienfim  vero  fenfimque  eam  ad  prioris  kti- 

tudmem  ezpandi  incolae  rctuleront.       Cauda    vero    iila 

ez 
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ex  pura  puta  pmpedtne  conftM.  Aries,  quem  6guta 
fiftit,  ab  exortu  comuum  ad  iaitium  caudae  3^  poll.  (^) 
longus  erat. 

IV. 

SCIVRVS  MINOR    VIRGATVS^.      FVRVNCVLVS 
SCIVROIDES  MESSERSCHMID.     AN  SCIVRVS  GETVLVS 
CAII  APVD  GESN.  RAH  SYN.aVADR.. 
&VSS. .  EypyaAyftb. 

Sciurum  minorem  habitn  corporis  et  cauda  refert. 
Tib.  R.E  iunioribus  cift ,  quem  figura  fiftit ,  naturali  magnitu- 
dine  pidum ,  attamen  adultiores  non  multo  maiores 
fiunt.  A  roilro  extremo  ad  pofteriorem  auricularum 
partem  diftantia  prop6  duerum '  pollicum ,  inde  ad  ioi. 
.tium  pudae  Tsque  31.  Roftrum  inferius  fuperiori  miK 
to  produdtius  eft.  ,  Duobus  praelongis  dentibus  in 
.ytraque  maxilla  gaudet ,  quoram  ii ,  qui /in  maxilla 
iiiperioii  funt ,  claufo .  ore  ,  inferioribus  prominent. 
Ridhis  latera  et  fupercilia  fetis  nigris ,  ad  ridtum  qiii- 
dem  longioribus ,  omata^  Frohs  ad  roftrum  vsque  lu- 
teftens ,  raris ,  oblcure  fufcis ,  pilis  intermixtis.  Oculos 
tam  fuperne,  quam  infeme ,  linea  fiifca  ambit ,  ipfae 
Tero  palpebrae  albentes  funt.  Malae  lutefcentes.  Dor» 
fiim  lutefcens,  quinque  &fciis  nigris  fecundum  longitudinem 
omatum ,  anterius  ad  caput ,  media  excepta ,  quae  ad 
anteriorem  vsque  auricularum  partem  pergit ,  pofterius 
ad  caudam  terminatis.  Cauda  5  fere  poll.  .  longa, 
albis ,  nigris  et  flauelcentibus  pilis ,  non  admodoai 
longis ,  varia ,   extremo    apice  albo ,    ab  animali  viuo 

fupia 
(*)  Hic  mendom  fubefle  maniieftum  eft.  Foifitaa  3^  |wd. 


f 

ypi^a  j^o.rfani  reiieftitnr.  tn  anterioribus  pedibus  qua- 
tuor  digici ,  ynguiculis  tenui{r>mis ,  Gitis  adtmcis^  al- 
feentibu*,  inftru^i.  Polleriores  pedes  $  digitis  ornan- 
tur.  Supina  pars  tibiarum  calpa  iere  ^  pirona ,  tam 
anteriorum  ,  quam  poflerionim  ,  pedum  pifis  lu- 
tefcentibus  yefttca.  Per  Tmverfam  Sibiriam'  copiofe 
Tcriatur, 

13EX  IMBERBIS.  RVSS.  CaHra- 

•  Opite  eft  ouillo  ,  nifi  quod  aQterior  eius  pars , 
nafiis  iDprimis^  magis  emineat.  Reliquo  corporis  habitu 
ceruiuij  ?:ejrert.  fA^s  in  hpc  genere  Mapraab  (M^irgatfch) 
dicituf..  Qpreaip  Plinii  altitudinem  numquatn  attingit* 
Is  que^  defcripfi ,  ab  extremo  capite  ad  peduixi  extfe- 
inum  tres  pedes  altus,  et  ab  extremo  capite  ad  initium 
caudae  totidcm  longus  erat.  Aures  eredae,  Jlatiuscu- 
lae ,  in  mucronem  obtufum  definentes  ^  vltra  2  poll. 
long^e.  Vnum  polL  ante  aures^  fupra  oculi  orbitam 
Ttripque  ^corou  pirodit ,  quod  in  hoc  indiuiduo ,  quadri- 
ineftfi  ^  nigrum  erat ,  redum  et  vix  2  polL  longum, 
In  adultioribus  cort^ia  ad  pedis  longitudinem  non  numquam 
excieicun.t,  in^rius  circulis  quibusdam  notata  et  albican- 
tia ,  ,fuperius  laeuig  ,  extremitate  fubnigra.  Curiofius  in- 
;Q)icie9t;i  firiae  etiam  longitudinales  apparent.  JEx  cor- 
iiubus^,  yti  rcdc  Nobilis  Herberfteinius ,  manubria 
.CHJitfiUo.riim  crans|>arcntia  fiunt.  In  mfcriore  maxilla 
qi^tupr  .Ancifpre^p  et  quatupr  canini,  cum  quinque  mo- 
lat}j;)\i>^  quorum  .fiogulis  jbinae  radices  liint.  Supcrior 
7^.  V.  Nou.  Cdm.  X  x  ma^illa 
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fimilk  codem  iiiciibrum  et  caairtorum.  raunerD  giiidcnft 
quatiior  tantum  raolaribus,  triplici  radice  nixis  ^  annitaj 
cft.  CoUum  hmgjutjcuhim.  ArmL  Iplthiunam  loftgitu:- 
dine  aoa  cxceduat..  Itiferioi:;^  ctora  yIoa  pcdemi  loa- 
gji ,  ia  cxtreraitatc  biffilca.  A  fulco»  finus.  (urglt ,  inter 
cutera  ct  o&  vcrfus  (uperibrem;  pedisf  partem.  fe  vltr« 
poilLcem  extendcns*  •  Papillac  vtrinque  duac*  TcftichlS 
3i  polt.  penc  inferius  (iti^  Caudii  temiis.  tres  polL 
l()ii^;u  Plli  ceniini:  Color  (upiiLic  partiSi  e;  fiifi»  lii- 
tefcens ,,  pronoe  albus-. 

Foemina:  Eiuius»-  generis  mole  corporrs*  mihor  t% 
Dfic  cornua  gedat:. 

Velociilimi  cur^us  (unt.  Qimndo'  Tcnatores  eo$ 
noa  proTequuntur,  ince^Tus  admiodunfi  pccurraris  ipfii 
eft*  Equum  curfu:  toliitatio^  inccdentent  imitantur„ 
ct  pcr  breuia.  interuiiHa  toto»  corporc  in  altum  (aliont. 

Inter  cutem;  ct  panniculiim.  carnofum  \tt  viuis 
ctiam.  huius.  g^aeris>  aniraalibus^  vemics-  latent^  t  polL 
Ibngj  y  CRiflj ,,  exrrematatibus.  rotiTndiu(cufi& ,.  a!bi:  ct 
diaphani  fere.  Caro»  iiKolis  ad.  Ictilch.  fll  iomDiiin^ 
"«ulguis^ima:  cft  ^  qyac  ipfis  in:  e(cara  cedit^  Cbiturai 
animaliai  lupuia  maturelcentc  cdebtant ,,  vete  par^ 
turiunt,  fSetumqnc  vmnTT,  vx^i  alrernm,.  ffiniil  ediot* 
Graminibus  pntcuntur.    Autumna.  admodknn.  pingnc(cunc. 

In  de(ertis  a  Tara  vrbe  adScptem  palatibnim;  arccBt 
irtrinque  ad  Irti(ch:  fluuiiun  copio(£  moiantur  aeib^ 
tis  tempore..  Hicme  montofa'  magis  foca^  appetnitf^ 
i»ui?imento*  fua  magis  aptav  Tefte  fferbcr&iaib*  <|ft&c^ 
fi^s  edam.  campos»  crrcai  BbiyftheaenD  ^  Taaainn  ct 
Yol§imi  incokmt*  \1»C^ 
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VI» 
CAPREA  CAJviPESTRIS  GVTTVROSA,    CORNI- 
.      BVS  ftlEC  RAMOSiS  ,  NEC  DECIDVIS. 
AN  GAZELLA  AFRlCAm  RAT,  SYN,  flVADR,  7i>? 

Capream  Plinii  totoTiabiW  rcifert,  •magnltudine  etiaro, 

c6!ore'«t  inceffns  tnodo,  et  vidlu  ex  herbis,  adeo  con- 

Tenit,  -vt  qui  Plinii  capream  vidit,  huius  «tiam  «xaftam 

ideara'  iibi    fonmie  poffit.    Figifra  ^nimal  fiftit  Tnalcu-  Tab.  K. 

lini  gcneris,  :ad  iriuuin  delifieatum,  -cuius  <dimeufiones 

iiae-€Kmt5  

Ped.  Poll. 

■Longitoao  capitiis  ab  extreitio  Toflio  tid 

"       •  ■       Initium  iolli    — .     —     —    —    ~-     pj 
.i*-  -w    -j.    auriculamm    —    —    —    ~"    ~~    ^-   5 

—  •-.    —    coIK    —    —    —•---—- 7 

—  w    —    tlorfr  ^d  initium  Tsque  taudae  —  —     a. 

^    -i-    —    t:nirnm  -anteriorum  ab  initio 

radii  tid  extremnm    pedem    —     J-C 

—  -^    -i    trurum  pofterionim  tib  initio 

tibifte^^d  txtremum  pcdeth    —     it 
S>tflbintia  oculoram.^  «xtremo  roftro    —     —    ~  5« 

—  '—. ,  —    iater   le  . ~     '-    -^     r-    ^    —    ,31 
Diftantia  «ornunm  'ab  «xtremo  Toftro    —    —    -*-   6| 

—  — .    —    inter:    fe     —     *.     —     —    ^ —    —    f 
X)iftantia  comuum  -ab  auribus    —     ~    —    -^    —  i? 

-^  .  —:   -n    tefticiiloruro  ^  peneL    —    —    —    —  4«  - 

—  —    ...    papillarum  a   tefticdis    —    '^    —     i 

,  i  Xx  a  Ani-  5 


A  nmol  (olo  iafiftens  k  (iimma  capitt  ad  tecnmi 
\:;'\::  tre»  pede&  et  vndni  polikem  ^  i  IBpibiiio^  dorro 
»i  cxtrertuitn.  poifterioftim  p*e<!ldn&.  dUo»  pddei  fct  qua» 
^Kx  polii££&  cum  djmidia  akofti  tMt* 

In  fuperioti  maxilla  fex'  vtrinque  dJentes  moliares 
erant,  in  inferioti  totidem.  molares^  et  quatuoc  \trinqu« 
jacifores^ 

Matculus  a^  foemdk  duabus  in%)ibH&  notiis  diffect^ 
qoarum  prima  eft,,  quod  comua.  gprat  ^  quae  iatis  qui» 
dem.  eceda  iunt ,  actamea  capici  oon.  perpeadieulariter 
infiftsntia^  et  mox  fiipra.  oculos^  iotec  hos  et  auiicidas; 
cgrediuntur ,.  ocalisque  pcopioca.  fiint^  ac  aucibus-  Oci^ 
^ne  fiia  plus  qpam  pollicem  lata.  fiint,,  noa  tamea  ph- 
oe  rotunda ,  ied  paululum  compce^,,  eademq^e  ccaffitie 
ct  diftaatia  intec  £b  eadem  ad.  tces  adnoodum^  poitices 
perpendiculari  pcopemodum  m  ia  altum  fiirgpnc,  diffli* 
dium.  altitudiois  integjrae  attingentia..  Inde  notal^ter 
cxtcorfiim  et  paulo  tetcorfiim.  verg^at,.  ooa  procul  Teta 
ab'  extremitate  intcorlum  rudus  incuruantur  ^  et  ia  api- 
cem  fingpla  acutum;  definunt  ^  qjaocumi  Tnut  ab  alteta 
quatuoc .  fere  polUces  et  dimidium.  diftat. 

Infigniter  corniia;  ifta:^  cu|p&  (uht  it  radice:  ad  6ani 
^ue  parrem. ,  vbi  idtrorfnm:  ainiari.  incipiunt^  ibi  enim. 
laleuiirima^  fiinr,  et  ad  apicem;  exfarernniia.  tlque.  hunt 
laeuorem:  cnnteruant^  ColociS'  fiint  e  doecea  nigcKan-^ 
tis,  apice  excepto,,  qut  mg^rimu&  eft..  Adde,,  iIob;  eflk 
decid  t j„  ct  fiibftmtiae  ^  ^  conm  Gapiea&  FMi ,;  folL>> 

Seco!!^ 
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Secufida  toOCd^  qtoe  malCttlo  a  fbemellai  diftiuL^ 
guei)dd  iiift£uit,  td  guttor,  qiiod  m  maiculo  fine  irilai 
diflbSbiooe  vi&gpi  protubcnmcia  (e  manifeftat^,  et  loi^tu> 
dioe  quioque ,  blitudine  tres»  potlices  aequat  ^  Protube* 
r^tia  tamea  ifta  io  iunioribus  aoiinaUbu»  magQitudine 
muUttm  ab  alkgatai  deficit).  quin  in  animali  anuiculo  yit 
notabili&  eft  i.  Pto  totione  enim  aetatis^  aut  pto  ndon» 
incrementi  conunim^  guttnt  etiam  crefcit;' 

la  iatetnis-  partibu»  nihil  infoliti-  ibuenr^  quod  itt 
Rupicapra  cornibu8<  aidetitiis  tioii.  obferuaflietirk  Larynx^  T&,  %. 
Tero  pelle  denudata  cau&m-  protuberantme  rupradi<5^e 
dariflime  maniieftabat..  Cartiliigp  thyroldea  (aaai)  ttei'''*  «•• 
pollices^  Ibnj^  et  toddem*  la^  etat,-  et  feptem  ptoceffi- 
bus.  cottfpicua  ,,  (i.  at- J.  4- $^.  tf.  %)  ipfumt  Te«o>  tra> 
ehesie  (bb)  initium.  diam«tro  diios  ^cile:  poli.-  capiebiHf.' 
Cartilago  cticoidei  {fKUAttj  cifdi  fiunmitatem>  duo^por^-l^,  •;. 
SceS'  cum'  dimidio^  ad  badti.  dix»-  pollices  et:  txes>  eius 
^partis:  partesj,  lata,.  duosquepoUibes Ibt^,, etat.  Cartila^ 
e^oes  arjtaenoideae  (p  p  |3  ^)  fimul  fiimptae  tam.  iil 
fiitiimitate  *.  qoam  ia  bafi  duos-  poltices^  latae^  et  totidem' 
loDgae:  erant.  EpigjottiS'  deficiebat>  Figurae  adiedao^ 
ab  exemplb  ficcato  delioeatae  fimt:  Ciiaimftantikeenim- 
itineris,,  largibribuS'  etiam'  ol:^niatibnibuS'  in&^e ,,  iinpe^ 
dimeniO!  fiieninti:  ne  ex:  recentifiieri  id  potuerit^  Fig.  L. 
laryngem  ib  anteribri;  pane:  aique*  a  latere  ipedauuR; 
iHlit »,  quae:  caulii  eft,,  vt  proceflus  £-  et>  4  iot  figwai^ 
.  non-  yidcri  queaatv  Fig,  11.-  eaodem'  a.  pofteriori:  part<^ 
fifiit^-  Numeri  et:  liteiae,.  io  hac:  %ita  praeter  indicata»» 
«dic^D  oiodei»'  baUoc-  talbiem  ac  ia  F%Mmi  I.. 
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£x  his ,  quae  atctili ,  non  difficile  eft ,  roarem 
i  f()emiaa  difcernere.  A  Caprea  Plitiii  comibus  ncn 
famofis  dififert.  Sed  termiaos  diftindioais  inter  fxxr 
mellas  vtfiusque  anim.ills ,  ni(i  a  loco  <eorum  natali 
campeftd  et  f^yhx^o  deTuimntur,  me  ignorare  fateor.  Ab 
Ibice  imberbi ,  licet  cornuum  re(5Htudine  et  ab(entia  n- 
morum  in  cornibus  conueaiat ,  nalb  tamen  non  diffi- 
culter  didinguitur ,  qni  in  Ibice,  tanquam  in  oue ,  fiilus 
et  latiusculiis  e(^,  cum  in  Gaprea)  quam  deTcribo,  t^ 
in  Cnprea  Plinii  ^  integite  €t  acutu&. 

Frequens  e(l  hpc  .Capreae  genus;  ia  omoibus  cam- 
pis  trans-baikalenfibus.  vaftis  et  apertjs ,  et  Mongolice 
Pferen  dicitur ,  quo  noipit^  etiam  ^  Ruflis  earupi  xe" 
gtorHm:.>raiatatuii,' .  Otia  .>e(^  Qoixien  foeineilae,  iisdem 
Mougolis  v^cacum.  Qsso  huios  aniaialis.  incolis  ia 
vid^umy  pelli^  in  anu^um  cedit.  Corniia  denique  magot 
in  aeflimatione  apud.  Sinas  funt ,  qui  non  exig;uo  ea 
faretio  redimunt. 

■'  Cl.'  Melferrchmidius  huius  animalis  -iBguram  dcdi^ 
ied  male  expreflam  ;  comua  inprimis  ,  habita  ta- 
tione  ad  reliquum  corpus  ,  nimis  longa  tepraelen» 
tantnr.  Figurae  haec  adfcripfit  verba:  Caprea  Oni 
Dfheren  '  et  Sdiarchbechtfchi  Dauurica  ^  campeftris', 
giitturpfa ,  pdtaVnophobos  etc.  Qiiid  vir 'Cl.  per 
potamophbb^s  Intdligat ,  refcire  non  pomi.  Amnes 
enim  lioc  animal  frequenfat  ,  aliorum  inftar  nnini^ 
lium  :  vere  tantum  et  autuinno,  cum  fblo  vWqne  huirteti» 
te,  a gratniniBus  tedentibds,'  -Vel-pIuuiairt^tD^j^abdbdehii. 
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«tdt  capir^  smine&  non  multiim  frequcntare^  eos  ta- 
fRerty.  vel  quando  ¥caitorum:  infidias  eflrjgere:  vult^ 
vel  propriie  ncceflitiitis  cairi^  ^  non  niro  tranlire ,  Tun- 
g^  Fetulerunt-  Nom  parum»  etruiii  contra  hunc  hor^ 
lorem  a.  fluiiiis  facit^.  quod  in^  vrbe  Sclenginik  BrL 
l^diriusy  loannes  DemetTii  filius^  Buclio^  de  capreai 
hiiius  fpeciei  domi  fuae  educata  ct  omnino^  cku- 
jratai  xetulit,  eam.  amore  fimulr,.  piibuium  porrig,entis,  ita 
.optam  effe^  vt  quando»  ille  neccflitatis-  cuiusdam'  da- 
roeflicae  caufa;  Seleng^m  fluuuim;  kb  lintre  tranleat,  illa 
oon  raro  famulum,.  fluuium  traiisnatando,  fequatur,  quod 
ceite  ^  fl  iiiflindlu:  quodami  a  fluuiis^  abiior£creC|,  oon;  facile 
praeftaret^. 

CVNICVLVS  PVMILIQ  SALIENS^  CAVDA 

LONGISSIMA. 

Agillimum  hoc  ^  manfuetunr  et  a(pedu  iucundum  Tafr.  XL 
^animalculum  in  campis  Tlchikoienfibus,  Arg^inenfibus^  ec  *^^&  *• 
Oionenfibus  (edem  fibi  fixit.      Genera;litet    quidem    ad 
leporinum  genus  fpedat^   fed    penitius  confidetatum  (iii 
gjeneris  eft^,  nec  cum  vlla  cogtHtorum  ahimaliumy  quoad 
notaS'  genericas,.  comprandum.'    Cuniculo  mimis^  e(?,.  et 
eorpore  breuibre*     Auriculae  longae ,,  leporinae,  pelluci*    • 
d^e,.  glabrae,  et  vafis^  (Jinguineis  pulcherrime  pidtae,  per 
totaxn  longjtudrnem  aeque  latae,  nifi  extremitatem    ver- 
flis^,  vbr    paurulunr    aaiminanrur.     Maxilla  fuperior  infe* 
jriore,.  vtr  in-  Talpa^  multunr  longior,  obtufa;  tamen,  ct 
cuxgMii   eztiemitate    tctmuiata.      Ridus  latera   fetae 
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longrffimae  ornant.  Labitiin  fiiperiw,  vti  ip  oinicpto, 
verfus  m«s  hiukufn  eft.  Dcntes  raHWis  fimiles ,  dijp 
in  vtraque  maxilk  pmelongi*  OcvJi  grnndc*  ^  kiditHis 
fticis  paipebrisqiie  ,  fetis  br-euioribMS  ciri^is^  <iop»fi 
Corpus  anterius  tentie,  pofterius  acnpHffimunn  ,  feje  ro. 
tundiun,  in  jcaudaro  definjt  lopgiflrMsnann  ^  ^digituin  pjwp- 
rera  craffitie  non  aeqaaDtem .,  ;plu»  (quam  dua^  P^ti^ 
longitudinis  partes  pilts  duriorijbu»  ^  it$  JbireiiibjLi^  y^jXl^ 
tam ,  vt  anguk)fita«  officulorarn  .C:aiidae  extcruje  per  pi- 
ios  digoofci  poiiEit,  ab  iMK  T^t9  f d  i^^^trejwsj^tqRi  yfqgp 
piii  fiMt  iongiores  ct  in  extteiwilSJte  jlpfji  ^ong^B^ii  ^ 
irti  ia  jcauda  Ermioii,  asat  Soiuri,  Itpiifi^  fSj^  ^lic^tj^- 
mi.  Crur^  anteriora  breuiffima,  quinque  digit;is  ^ffta  fe 
pofitis  inftruda ,  pofterioia  longiffima  ,  quatuor  digitis 
jnunita,  quoriim  jtres  anterius  fiti  funt ,  quartus  pollicis 
fere  diftantja  ab  anterioribus  locatun  Omnes  digiti 
vnguiculis  albentibus  ,  vix  incuraatis,  anteriorum  quidem 
pfiduni  .breuioribus  ,  pofteriorum  paulo  longiojUais  do  • 
naotur^  Pilis  animalculum  veftitur  rooliibus^  fatis  lon- 
gis.  .Supinum  carpus  et  extem^  pedum  pars  lutefcen- 
.te  colorc ,  pui  jciaereus  obfcune  vpermixtos  eft ,  gaudet, 
ad  exojrtum  vero  pednm  poftetioruro  et  caudae  virgac 
xandidi  coloris  apparent,  pron?  pars  corporis,  vt  et  ih- 
;tcrn4  pedun^,  .cjndidae*  Cauda ,  quoad  durioribus  pilis 
sseftiturj,  lutefcens,  tum  voiciaro  cinciter  candida  ,  in  ex- 
tremitat^  denique  ,nigerrima,  apice  interdum  ajbo  adUuc 
«nnati^.    Piroienfioaes  feguentjes  fmt ; 


^  longimdo -ab  extremo  Toflro  ad  *iiiitinm  caadac    — .;<? 
,^  —  —    ^  .  —     ad   (Oailos —     —    ,1 

—  —     —    auriculaFum       —    . —     —      —     —    .j». 

_—  .—    —     caudae     —     — -—     —    —     $^ 

V  Longitudo  pedum.  anteriDnim  abf humero.  ad  cxtce- 

fnos .  y^ar/digitos —    —  —    —     ij 

—  .  ^      -pedum    pofteriorum  :a  ^fuftaginibus  «ad 

Jnirinm  .vlque..calcanei  —  —  .  —  .—  ~  ^* 
*-  —  *  —  A  cafcaneo.  ad.  cxortum.<ijgiti pofterioris*:! 
^  -—    '-  /ab    exQrmdjgiti  pofterioris  ^d  excre- 

:.mos  vogues   •—    —    —    .—  —    —    —  -a 
:  L3titudo,corpoiis.iantertQns     ~   •—     —    •—     —   ..jj 

—  —    —     —     pofterioris    —  —     —     ~  .—     3 

—  —    ^    aitficularum  — —    —  —  .  ;« 

Statns ,  quem  ahimalculnm  ,  ^  terrae  qffiete  'infiften» 

;  tenct,  figura,  optime -ad  viuum  fexfta,  exprimttnr.    .Eoia 

/ftatu  pedibu9  anterioribus  os  et  caput  (aepelcalpit,   vti 

cuniculi  -felent ,  » et    cauis  ^fagacis    inftar  continuo   fere 

veftigat  et  .odoratur,  corpusque  fuhiade  in  gibbum   coo- 

«rabit.     Ad  inceffum   vdocem  <ie.  acci(\geas  et  femur  et 

tibias  extendit,    iaac  ratione  ,  ^vt .  angulum  cum  corporc 

reAo    maiorem .  efficiant ,     corpus    tum    «leuando    iq 

sltum    (alit^ 'terramque    attingens   eosdem  repetit  mo- 

.Xus  y    donec  ad  locum   defideratnm    peruenerit.      Dum 

ialtus   hos  perficit ,   in.aerequafi    volare    videtur,  ..et 

j^^femet  oculis  meis  vfiirpaui,   quod  vno  faltUvdimidiam 

JflBLV.JMou.Com.  Yy  orgy^ 
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orgyinm  non  raro  abfoluerit.  Dicunt  vero  in« 
colae  eorum  locorum ,  qu-ando  fe  aliqua  re  prcflum 
fentiat>  equum  ficile  tranfilire^  et  yno  ialtu  trium  orgy* 
iarum  Ipatio  promoueri. 

Cuniculos  fodit  ^  idque  mira  agilitate  praeflat. 
Fedibus  anterioribus  terram  radit ,  denticulis  radices  ab* 
icindit,  terram  fokitam  et  radices  abfciflas  pedibus  podfr* 
rioribus  remouet  et  proiicit.  Vidi  hac  ratione  cunicu*' 
lum  ab  eo  intra  aliquot  minuta  temporis  ad  ^\nciam 
Y^ue  in  longitudinem  excauatum.  Habet  hanc  con^ 
iuetudinem  timidum  animalculum ,  vt  ^  fi  venatoribus  /e 
preflum,  faltibusque  fuis  captiuitatem  efifugere  haud  pofle 
ientiti  extemplo  cuniculos  fbdiendo»  hoc  fibi  poftrcmo 
refiigio  confulere  tentet.  ^  Mox  enim ,  quando  fe  libe- 
rum  cfcdit ,  priorem  cuniculum  repetit.  Sed  denuo, 
antequam  cuniculum  fuum  confequi  poffit ,  ad  incitas 
ieda(^um ,  idem  opus  fbffionis  inchoat ,  Yidique  ^  cum 
turba  hominum  illud  vndique  infequeretur  >  ter  et  qua 
ter  fbffionem  repetitam  fuifle. 

In  futuram  hiemem  miro  et  fagaci  fibi  modo 
profpicit.  Foenum  eo  tempore  fecdt ,  quando  arclcerc 
incipit,  illudque  in  aceruos  cogit  rotundiufculos  ^  quorum 
finguli  pedem  latitudine  et  altitudine  aequant ,  foentim 
bene  ficcatum  fuis  importans  cuniculis.  Cum  hacc 
animalcula  innumera  copia  in  campis  viuant ,  adeo  vt 
propter  infignem  cuniculonim  ,  quos  efRxfiuat ,  copiam, 
per  campos  iflos  proficifccntibiis ,  ratione  equorum, 
doniinuo  titubantium,  perpctuas  moleflias  creent,    iuxta 
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has  moleOias  multa  Yoluprate  perfufus  (iim ,  quando  in  . 
numeros  ciusmodi  fbeni  accruos,  qui  plurimam  partem 
;Ceratocarpo  conftabant,  intueri  licuit. 

Qiiod  internas  animalculi  partes    concernit ,    oefo- 
•phagus,  vti  in  lepore  et  cuniculo,  medio  ventriculo  in- 
feritur.     Inteftinum    coecum  breue  admodum  ,    (ed  am- 
plum   eft ,    in    proccflTum    vermiformen ,    duos   poUices 
longam ,    abiens..     Clioledochus  mox  infra  pyiorum  in- 
teftinum     fubit,      Vefica    vrinaria    citrinji    aqua     plena. 
Vteri    nuUa    plane    diftindio.     Vagina  enim  canalis  in* 
ilar  fine  vllis  arrificiis  in  pubem  vsque  protenfa  in  duo 
mox  comua  diuiditur,  quae,  vbi  ouariis  appropinquant^ 
multas    infiexiones    faciunt,    et    in   ouariis  terminantur. 
Penem  roafculus  habet  latis  magnum  y  cui  circa    veficae 
Trinariae  collam   Tcficiilae  feminales  vnciam  cum  dimi^ 
dia  longae,    gracUes  et  txtremitatibus  intortae  adiacent. 
Foramen  aut  finus  qoosdam  inter.  anum  et  penem  ^    aut 
iDter  anum  et  vuluam,  nuUo  modo  potui  difccrncre ,  li-* 
«et  quasuis  in  indagatipnc  ifta  cautclas  adhibuerim. 

£x  hiice  palam  eft ,  animalculum  efle  plane  ano- 
malum,  Auriculis  enim  leporem^  roftro  talpam,  longitu^ 
dine  canda€  murem  et  more  cuniculos  fodiendi  cuni'* 
culum  rdfert.  Intetnis  autem  partibus  Dihil  cum  reccn* 
fitorum  gencrum  animalibus,  praeter  ocfophagi  in  me- 
dium  vcntriculum  iniertionem,  commune  eft.  CunicuU 
Americani  porcelli  pilis  ct  voce  Margrau.  fabrica  intcr« 
namm  partium  ab  hoc  non  multum  abludunt.  Scd  et 
tiaec  fui  generis  funt  animalcula.  Quae  cum  ita  fint» 
parum  abfuit,  quia  CL  Meiferfchimidius  gencricum  no« 

Yy  a  men 


men  Alitaaeha*- (D.niurtca)  hiric  anfmakuto  imp«ief«^-, 
nw  <x)moueret>  \t*  et  ega  intor  noua  genera  ponerenK 
Sed  qnoniam  idem'Vir'Cl.  in  Indice  ammalium,  SHia- 
riae  fuae  ilMr^tac  ingefto',  idem-aoimal  cutjictllum  vo-- 
cat,  probc  fine  dubJO' gnarus,'rigoEofo.«generam  noHe^- 
rum  fabro  elTe  fuftinenda- ex*mina ,.  mente  eadem-dudtns 
cuniculum'  voco,  -liberom  cniqae,  relmqnene-j  hoe-nominis 
cum  muref  aut  talpa  <  auf  iepore  commutare.  lateriiH 
hcic  adhtrc  pror  cu{iici]rtorum^ei]er&'  &cit,.  qnod  e«K)<  aoi- 
malculr  alba  fir. 

Raffi  '  liafum'  regionum»'  ob  '"^(hmlifudinera^  cufti  ' 
le|k)re  atcMAa^ioli  aatijb' vocant ,.  Mbngolenfes  Ahgtags^  • 
quod  CU  Meflerichmidius^ad  ingreflum'  inualida.  interpnw  - 
taeufr 

De  Figiira  Q.*  Mefllerfchmiaii^montfo  5  quod  ad  ^ 
animalciilum' goflypio-inSirdittn  adei  efle 'videatur ;  mv- 
rum' 'quantumenimf^a  nafura'  abludit'^^  animalcHlwnque  - 
in  taHftafu-cxhibct»,  qoein  (nuaqoam''  afluimt.*  Cuna  - 
cauteii''  porrd-  inteUigciidati)  eft  praedicaHnn-  caudae^  ia  ' 
(bb  extfeamat&  pibi^e,  qaoi^ViF^^Cl^^nomidi  ^«nerico  ' 
adiecir;Jndigi«aie"enim  votuit., -caudam  -  in  «xtcemitate  ° 
tantum  piiis 'longis  veft  tsnn  effer^  ignoraie^enim  aoa  - 
poterat^  aec<  reliquinn 'caHdae^:pili&  cirer&^.Uicet  bwuio»  ~ 
ics  fint.  •< 

Hiiius  '  defliqoe  anlmalculi  a  -  Ci: '  Strahlenbcrglg 
^danr  ^id^  •  mei»i(»ic>n  'video  in  defcripi|ione»B(xcalis 
«t  O^entalis  Eeropae  et  Afiae  pards,  -vb»  Lepwem 
Tokintem "  vocat , '.eumqDC  in  vaftos  campo»  ,  -Volgie 
Iiiiio-^ad^orieiiiein  ficos,  QpUocat.  i  Adiccit  Ci.  Vir  ^crw 

ptjpacia»'' 


pttonetn  , -quae-  iretitad  fatis  ^ppropinquat ,  ni^  quod 
nf^itudinom  faltus  iufto  nMiorem  ^cit.  Hami  etiam 
alborum  cattdae  pilorum'  in  cerebro  illius  ~,  qui  cum 
Ci. '  Viro  defcriptionem  communtoauit ,  nati  eife -yi^ 
d«atur' 

viff. 

C^t4lCVLVS  INSIGNITER  CAVDAtVJ?/    '" 
GOLORIS  LEFORtNIt 

Ciimp6ru'itl  ti^ns-baikafenfium"  firequens  ihcola  cft.  Tab.  Xt 
C&niculum  vulgarem  mdgaitudine  paulum  (uperat^  cete-  ^ig»  2> 
lufn''  habitCi  torptMris ,'  pilorunri^  confiftehtia^-proprietate 
cnioiculos^^ibdiendiiBcefius  modo,  'qoi  faltatoritis -eft,  et 
cairne  alba  omnino  cum  illo  <onuenit,  ^fi  randam  exci* 
pi4s,  quae  hotabfliter  lohgidr  eft.     Pedfes  anteriores,  mo- 
dc(  confiKfto',  poftmoribus 'dnnidio  fei^  breuiores  habef, 
qutoque  digitfe^inftmdoS ,.  quibus>  totideftii!  unjghes  recai, 
nigricantes,  inter  pilos  kbfcpnditi,  latis  lon^,  appendun* 
tirf.     Pcjfteridrunr  *ped<toi    quaft&o*   tantum    fiiifc    digifi '■ 
et  -totidem  ungues.  '  Mamnhillae    Ttrinque  'duae  paruSe 
efnignie.'   Color  fiipinMe  partis  leporimis'',  cirica  collum 
ef  pedes  Ttfffefccos',    pronae,  galil  exfepta,  quae-dilute 
rulFefcfebat',  cahdidus.     Cauda  in^upih*  partetiigra  ,  in   " 
pr4>ha  'alb*  erat.  -  Obferhaid  ,  quibus  pronum'corpus*4t 
tdta'  cauda  ^  cinrtaredbant;    Pili  ^  fiipiriie  ^partis   feorfitti  ' 
fpii^tr,    in 'TtraqiTe  extrethitate  albefcunt,   medio*nigrl 
iiiriti     Oitiities'<^  hae'  obferhattones^  iatca  lultura:^'  men(eftt>'^ 
fit^-^&nt.  - 

Yy  3-'  Ctrca»'^ 
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Circa  internas  partcs  haec  obferuaui:  Caecum  colo 
paulo  anguftius  erat,  fed  longius,  Ttpote  odo  poliicum 
longitudinem  aequans  ,  prope  ilei  infertionem  caerule- 
fcens,  digiti  medii  capax ,  fenfimqne  decrefcens ,  in  ex- 
tremitate  vix  calamum  (criptorium  latitudine  capit,  co 
lore  ibidem  albente  gaudens.  Oefophagus  \ti  in  lepore 
Yentriculum  medium  fubit. 

A  Mongolis  Tolai  dicitur,  idemque  nomen  RufTs 
etiam  harum  regionum  Tfitatum  el^.  Figuram  eius 
ad  viuum  animalcu'um  jSeri  curaui ,  Yt  ei ,  qaam  Cl. 
Meflerfchmidius  dedit ,  rudem  admodum ,  meliorem 
fubftituerem.  Nomen  Cuniculi  caudati  Dauurici,  aViro 
Cl.  impofitum>  paululum  mutaui,  quia  etiam  Tulgaies 
«uoiculi  cauda  non  carent. 

IX. 
ISATIS.    RVSS.  nccegT). 

Hidorlam  et  defcriptibnem  animalis,  in  rcgione 
maris  glaciaJis  frequentiflBmi,  et  Tulgo  inter  vulpis  gene- 
ra  recenleri  foliti ,  durante  mea  in  vrbe  lakinzk  com- 
moratione,  adomare  mecum  conftitueram,  cum,  quae  ad- 
huc  de  ifto  animali  in  fcriptis  hinc  inde  leguntur ,  rcla- 
tionibus  plurimam  partem  Tagis  niiantur,  iisque  Tcbe- 
menter  incompjetis.  Confului  hanc  in  rem  Tarios  ho- 
mines  fide  dignos,  qui  venaiioni  liuius  animaJis  multos 
annos  incubuerunt ,  impetraui  ctiam  a  Praefcdo  Trbis , 
Tt  hieme  annos  1736  et  1737  intercedente  duo  hu- 
ius  generis  animalia  occi&,  intemisque  partibus  nondum 

Ipoliata 
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fpoliata,  mis  et  f  )emella ,  e  Schigancnfibus  hiberaaculis 
ad  me  adferreacur^  e  quibus  demque  fequens  delcriptio 
enata  eft. 

Ifatis  animal  eft ,  caudae  prolixitate  ^  eiusque  loa^ 
gitudine ,  magnitudine  corporis^  reliquoque  eius  habitu, 
Yulpi  perfimile,  facie  magis  canina,  quam  vulpina,  pilis^ 
ac  in  vulpe ,  mollioribus ,  coloris  plerumque  candidi , 
interdum  et  cinerei. 

Dimenfiones  indiuiduonim>  quae  prae  manibus  eranc; 

lo  Ma(cu1o  In  FQcmella 
PolPar.     Poll.Par. 
Ab  extremo  roftro  ad  initium  caudae  -  a2^    -    2z 
Caudac  longitudo       —       ~       —       lafg-ii 
Ab  extremo  roftro  ad    medium    inter 

oculos  Ipatium    —      —      —      2^      -    ^ 

Intemi  oculorum  canthi  inter  fe  diftant-  ig^      -     i  £i 

xa 

Ab  externo  oculi  cantho  ad  eam  auris 

partem,  quae  proxima  cft     —     279  -    2 

Aures  longae         —         —         —        2  -     2     . 

Aures  ad  radicem  latae      —       —       1/3  -     i     « 

Aures  a  fe  inuicem  diftant     —     —     21  -     2     S 

Humerus  longus  —  —  —  —  4«  -.3* 
Uina  longa  —  —  —  —  4i.-3f 
Orpus  et  metacarpus  vna    cum    digi- 

tis       -       -       -       -     «     3I  .     3     • 

Ungues    quatuor    anterlorum  digitorum 


i 


longi       —       —       —        —       4        _        * 


la 


v-lt^lDora  kn^     —  —      —  iejpc  5  -  4S 

'^Tibiae  longf»      —  —       —  ft»e  5  -  4I 

ftxtremus  pe»    --  —       —  ^  ♦i  -  4« 

-Ungues  pofteriorum  digitorutti  —  J  -  J 

Caput,  vbi  trunco  adnafcitur,  latum,  in  rpftrum  fitif 

tcutuni  defioit,  ceterum  pro  i^fiope  reliqui  corporis  |>rcuc 

,  eft.  Aures  jferc  rotundae.  'In  pedibus  iinterioribus  quatuor 

digiti  anterius  fiti ,  vngoibusqne  leiiiter  «duocis,   lobaSis, 

verius  apicem  albentibus ,    radic^m  vcrfus  nigricantibus , 

.inftradti,  -et  <}uiatus ,    pofterius  in  interna  pedis  paite 

jfitus,    a    radice  proximi  quataor  anteriorum  vnguis  JJ 

poU.  diftans , -vngu«  pariter  robufto  ,    kuiter.  oigricaote, 

.  anteriorum  digitorum  paulo  breuiore,    ied  msgis   adm* 

fCO,  inftrudus.     In  pedibus-pofterioribus  quatuortantam 

digiti  jintedus  fiti ,  totidem  vnguibus  albent^>up,  radic^ 

Tediis  leuiftime  nigricantibus ,   leuiter  aduncis,  inftrudi. 

/Fenls  frafiTitie  vix'  calami|m  anjeris^  tefticuli  magnitudioe 

^vix  amygdalam  a.equabant ,  adeoque  inter  pllos'd^lite(ce- 

bgnt,    vt   vi^it    eorum   .yeftigium  .deprehendi  ^potuenj. 

In  fbemella  vulua    ab    ano   diftabat  \  pqll.      'Pili  per 

totum  corpus  fpifii ,  molles,  lanae  fere  jpecje.,  non  t3> 

m^en  crifpi ,    duos  fei%  pollices  longi ,    in  capite  taqieji 

. breuiores ,  in  pe^bus  breuiffimi.     Ad  na^^porro  et  ia 

in^eriori  maxill^  pili    deficiunt,   cutis^ue   nigro    ibidegi 

^cdore  tinda  efl. 

Ventricujus  oinnino  ,  vti  incane.     Intcftina  tennk 
in  mafculo  2|  vlnas,    in  ^meila  ?.  vlnas    i^   wep- 

:   'fchok. 
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iirbQk  craflGi  ia  vtcoque  indioiduo  sl  w^rlchok  aequa- 
banr.  Qecum  anguftum  ,  duris  fbecibus  repletum  et  2I 
werichok  longum  ,  adeoque  Grewii  de(criptioni  Yulpi- 
oae  non*admodum  conueniens.  Hepar  in  mare  in  fex 
lobos  erat  diuirum,  quorum  quatuor  maiores  eranc,  duo 
mifiores»  et  ex  bis  alter  iobulum  Spigelii  confljruebat. 
In  foemella  odo  lobos  numeraui ,  tres  maximos^  vnum 
roediocrem  ,  et  quatuor  minores.  *  Duo  minorum  ^  in 
gibba  parte  confpicui,  cum  tertio  in  fima  parte  pQfitq^ 
iobum  quafi  trifidum  confiimebant.  Quartus  a  lobo^, 
cui  veficula  ieiiea  adiacet ,  tegebatur  ^  adeoque  fimam 
pariter  hepatis  regionem  occupabac.  Veficula  iellea 
pyriformis,  pauco  felie  repieta.  Lien  z^  werichol: 
longuSy  fiiperius  {  circiter  werfchok,  inferius  i  lat^is^ 
tenuis  fubftantia  lienem  humannm  referebat«  Fancreas 
x^  werfcliok  longum  ,  l  werfchok  iatum.  Choledochi 
ct  pancreacici  <lu<fi:uum  iniertio  in  duodenum  erat  duo- 
bus  diflindis  orificiis,  dillantia  duorum  werfchok  cvm 
femilTe  a  pyloro.  Cordis,  pulmonum  et  vaforum  e 
corde  oriundorum^  aut  ibi  terminatorum,  eadem  omnino 
difpofitio,  ac  ia  cane.  Vaibrum  fpermaticorum  tam  in 
Enare>  quam  foemeUa^  idem  omnino  ortus  ,  ac  in  huius 
generis  animaUbus  eife  folet.  Va(a  deferentia  in  mare 
reda  definunc  in  cbllum  veficae ,  non  in  veficulas  fe* 
minales ,  quarum  nec  veftigium  ^  licet  diligenter  inqui- 
fiuerim ,  deprehendere  valui.  Penis  ofiiculum  condebat^ 
vti  in  canibus.  Vagina  vteri  ^  vti  obtinet  in  quouis 
£re  pecore ,  in  duo  diuiditur  cornua ,  quae  fingula  ad 
ouarium  fui  laceris  pergunt  ^  ouaria  vero  \ermem.m  fe 
Tom.V.^ou.Comt  Zz  con« 
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eonuolutam  rdesuat^*  etcum  meinlsanaj  renes  inueluetp- 
tc-,  ardte  ccraiicduntar.'     Nec  inmare,    nec  in  foe» 
meih,  ^liculomm ,    ad  anum  aHas^  ikorum,  ■  veOigiuBP 
quoddam  inuenire  licuit ,  eui'  quidem  fiuet>,    quod  ani. 
XDal  hbc  vulpino  odore  autcarea^,-  aut  lakim^imbecili^ 
admodum  imbutum  fit.'      E^u^enim  vtmmque  in    meis 
aedibu»iacen»,   etiamik  vilciera  quaedam  ^Hic  iam  comipttJ 
eflbnt",    notabilem  fbetorem  nequaquran  fparfit    Verum: 
•  nolim  propterea  fc^ncubram-in'  hoe-  animali-  defiiiftum 
accufare.     Ddddm  enim*  obfernani,'  p&irimam  animalium, , 
ehismodt''    fblHcuiis    inftrudorum',     partem,    foliicnldi- 
fiios  oeftri-  tempore'  quam    roaxime'  pvodere  j    ec^  por- 
quam  minutos   aiko  tempore   ^rttQ-^   cfsa.   igitur  fbrK 
etiani  vifiim:  meum  fiigere  potuerunt:     B  Sbiuco  ceits  - 
■vulgan  et  in  Sbiuro  nirigato  non  tantam  MicuW  hos',, 
fbd-et  dU(5h]S-inde"iir  p^effl'  inque'  protenfbs'  er"  cum( 
eo  arde  connexos^  non  vna  vicc  oeftti^tempore'  obfi^ 
V2ini;,  quae  ali6  tempore  fiiiftt^  quaefilif,  vndd  et  coo" 
leAiitus  (iim  ,    'v£un  , .  iis  fblliculis.  vulgp   adfoitH    fol^- 
tnm^  i^dum  efRi  certum; .     Qiiisr  eniih'  Yidi(^£xami<^ 
na  \  quibns  hiant  iii  inteflihum  re^m  ?  '  £t  quair~,   £*> 
fitccus  eo£um<  dilUti(Xii    tantum    fbecum  fclinnt^    follicuHi 
flon:  omni  tempore-  aequaliter  tuigcat  f*^  Rkucra"  dicanpr : 
Explorcntitf   cum    cura  •  fWlifculi'  mofdBfeirr"  Cabaigae^,. 
nam^  iili  pnopter  magnitiidiaem 'fehfnbm-^l^ciae^  minoi'^ 
obneaiiri  fimt),    etc.  patebunt   etiam  vfiis  RlUiculomnr  iii^i 
reiiquls  animalibu» , ,  ^e  iis  inftiin^  ftiht-;-  voHtiliteiK 
enim  .  gepcr e  :  excepto  ,    nuUus    iete  dubito,>  qninr  Tfas> 
aotumi.iiijomnibuscidem^iit^.     (^.lincestum  eft ,  aB.i 


«00    ec   kk  rrokdliuin    |;eiiefe   euKmodi    i^m  .^nw-> 

Sc6]et(>nifaddis'm3ii  haud  diflRsrre  Tidctnra  ^w^ 
;;piiiQ;  'Tt  tamea  .collatio^exaAa  ^infiitui  <po(fit,  maris  Sce- 
ileten  confeAamcjeft. 

r£x  rektione  denlqne  Tenatonim  addo  ^  ^'iatratBm 
I&tides  edere  TuJpinm  inftac»  Tooe  roagisiraiiaii  ^caaef^ 
unterduim  ^ettam  eiulare. 

•Duo  Yulgo  recenientur  Ifatidis  genera ,  ^num  Kttt^ 

tdidi ,    alterum    cinerei.,  aut,    vti   Ohus  Magnus  ^Tocat, 

tcoeleftini,  ;fiue  ifurim    coloris/      Et  haec    difttndio   im 

?mercatura  dnprirois  in  irfu  eft.     K^iaeuis-  enim    Ilatidis 

«ciiiereae  pellis  maiori  predo  Temt^    ao  alba  ,    et    quo 

icolor  in  Ilatide  cinerea    ni^^ini    propius   accedit,    eo 

;peilis    habfitur  pretiofior.     £go  fdures  l&tHes,  tam .  iU 

!b0s.,    quara  cinereas^  afpexi  >et  contempbtus    fum,  imo 

iodiuiduorum  hic   defcriptorom   mrrfcuhis  candido,  ^foe* 

mella  ^inet^o,  colore  'gaudebat.       Vti  in  liatide  candidft 

pili  candidi  funt  per  totirm  oorpus ,    ita  in  cmerea    ci^ 

nerei  ^  ^nec  ^lla  alia  externe    difierentia    patet.       Quac 

ijcero  in  liepatis  lobis  difierentia  aimotftta  eft^  id  nec  t 

ieKus^  nec  a  Ipeciei  diuerfitate  repetendum   ^e  lentio^ 

C4im  tam  in  homimim,  quara  brutorum  cadaueriboS)  ra^ 

rietates  ^eiusmodi  quotidie  obueniant.     Muita  tamen  Te- 

natoram  pars,  Katides  candidas  et  cinereas  fpecie  differre^ 

prcnunciat.      Sed  exinde  mea  fente^ntia  nihil  decidi  po** 

terit.    ^lerumque  enim  plebi  contingit  ^    Tt.  'maiOT  pars 

;fic  errantium  ^  quam  xite  (entientiuni.     Duos  imieni  v^e^ 

inatoifiss^    xnum  lacatiae^  alterupi  Jlenifeae  ^.  «quos^  :poft 

Z  z  z  imutu 
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muka  cum  iis  per  moltos  dies  protra^a  de  Tariis  rebus  col- 
loquiii,  pro  veracibus  non  tantum ,  fed  et  naturae  cognitio&is 
amantibus  hominibus  habere  cum  Tolnptate  coaftus  fiii. 
Hi  afferuerunt,  fe  per  annos  quam  plurimos ;  quibus  Tcna- 
tioni  iratid'.tm  inhiarunt,  non  Tna  Tice  {wolem  Ifatiduni 
Tidifie ,  tnatrem  fiue  candidam  fiue  cineream  ledtantem, 
cuius  plurjma  indiuidua  candida  erant ,  Tnicum  fcM-te 
cinereum ,  plures  tcfo  eflfe  proles ,  qiiarum  indiniilaa, 
omnia  fint  candida ,  hac  citciter  ratione ,  Tt  ineer  fio- 
gulas  tres  Ifaddum  prbles,  quarum  fingulae  ad  T^inti 
et  plus  interdum  indiuidua '  continent ,  vnicum  indiui* 
duum  cinerei  coloris  confpiciatur ,  ntc  Tnqoam  &  n» 
didfe  prolem ,  cuius  omnia  indiuidua  cittrea  finffent 
Quodfi  haec  obferuatio  certa  eft,  lufla  coii^efientia 
fluit ,  Katidem  cineream  candidae.  varietatem  eflfe. 

Locus  oatalis  l&tidis  cft  ad  littus  maris  gTaciate, 
et  ad  omnes  fluuios  amnesqne  in  illud  fe  exonerantes, 
quousque  eorum  littora  fyluis  nuda  (iint ,  adeoque  ia 
zegione  Kotimae  fluuii  ad  Kolimeniem  Tsque  aicem, 
a  fitu,  quem  rcfpedu  fiuuii  tenet,  inferiorem  didum, 
in  regione  Indigircae  fluuii  ad  amnem  Tsque  Ofthogi- 
nam  ,  in  regione  Lenae  fiuuii  ad  locum  quendam,  Cii* 
mac-isur  Tocatum,  in  regione  Oleneci  ad  parem  iere 
a  mari  diftantiam ,  in  leg^one  Chatangae  ad  Lucineam 
Tsque  fluuium,  in  regione  Piaflidae  fluuii  ad  Dudiptam 
Tsque ,  in  regione  lenifeae  ad  (iiperiorero  Tsque  Dudi- 
oam  fluuium.  Multo  porro  fimt  fluuii  amnesue  ,  ia 
nominatos  labentes ,  quorum  littora  ab  Ifiitidibns  loo>- 
luiitur*     Sic  prae  idiquis  cdebies  fapt  ia&riores  icgio- 

OCf 
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nes   Chetae    fluuii    et    Wolot(chankae  amnis^   quorum 

Tcerque  ex    occidente ,    ille    quidem    Chatangam  ^    hic 

Chetam   fiibit«      Etiam    Dudipta    PiaiCdam  lubiens  noa 

exiguam    &mam    habet  ^    et    multi  alii  ^    quos  filentio 

praetereo  ,.  ne    prolixitatis    nimiae    crimen    incurram. 

Modo  iint  loca  iyluis  nuda  ^    et^  cliuola  et  iatis  frigida^ 

vti  lunt  omnia  iila,    quae  recedifui,     Ttpote   quoad  fi« 

tum  Bon  infra  altitudinem  6p  confiituta ,  ea  I£itis  haud 

auerfabitur^    cui   quiden^  apprime    confentaneum    eft , 

quod  Schcfferus  in  Lapponia  illuftrata  dicit  y  hoc  animal 

non  in  (yiuis ,    verum  nudis  montibus  ver^ri  >    Norua^ 

giam  Sueciamque  interpofitis.      Loquor  de  loco  liatidis 

natali ,  non  ule  quouis  ^    quem    Ifatis  tranfit.     Comperi 

cnim  y  ^d  Lenam  fluulum  interdum  ad  hibemacula  vfl]ue 

Sidacenfia  et,  bchiganenfia  ^    ad    lenifeam    in  regionem 

Tfque    Turuchanii    vrbis   afcendere.     Imo  Kirengae    ad 

I^enam  percepi,  ante  o&o  hos  annos  duas   Ifatides   ex 

nducrfb     arcis   occifas    fuifTe.       leni&enfes    in    reglone 

vici,  qui  a  Dubtlches  fluuio  nomen  fortitus  efl^  imo  in 

j:egione  ipfius  lenifeae  vrbis^  Ifatidas  aliquando  vifas  fuiffe 

feflantun     Verum  nullum  habetur  exempliim ,   quod  ia 

vUo   horum    locorum  Ifatis  vnquam  cuniculum  fibi  fb« 

derit  et  prolem  geneMuerit,  adeoque  tanquam  tranfiens, 

et  quafi  aberrans^  in  eiusmodi  locis  cenfenda  efl ,    quae 

conie&ura  etiam   exinde    roboratur,    quod    aberrationes 

ciusmodi  nunquam  contingant ,  nifi  iis  annis ,  in  quibus 

SDagna  Ifatidum  cOpia  in  inferioribus  fluuiorum    regioni^ 

bus  obieruatur. 


Ifatides   «c^rc-a     ^(luiii     nniHinciatiems    iDeipmi 
(cxpreflione  venatoriun  YtQr)    genpds    propag^tioni    i»- 
hiant,idque  oegotii  duabas  trUvisuc  ieptimanis ablolaunt» 
qiio  -duraate  /aepe  .ipfis :  accidit ,  qmd  .icambus. ,   yf. .  coity 
celebrato    difiimgi    ab    ioaicem  ^(^ant.      .Quarodi» 
o.eftrum  ducat,  fub  libero  aere  .perpetuo  «rcrfaotur,  xhm» 
quanLducant  diu,  ied  qe&ro  ab(blutOk.cumailos  .petunt.     I» 
locis  uimirum  Ifatidis  aatatibus,    et  quidem  >iii  -ci^libtts 
ejoium  locofum,  .multi  ab  amiquo  .jcaniculi  /conlpiciuntu^ 
at>  tlfatidibus  excauati ,  >3d  .oftium  tantiun  lati ,  vt  liatis 
ingredi    polTit ,    quae    quidem  Jatitudo  tam  .panm  eft j 
f t  canem  liiaiid  admittat.     fmnfio  cuoicuiorum  .ed  ie^ 
oiaduin   glebann  /cooglaciatam    ad    quatuor   et  quinqus 
(Kg^ias  in  longitudinem ,  adeoque  prQfiinditas ,  .compu^ 
tando  a  (uperficie  collium  .extenia ,    poo  vbique  .eadem. 
Qiiidam  venatQres  dicunt ,    quodlibet  Ifatidum  par    pe- 
«uliarcm    cuniculum  «incolece ,    qui  jcum    nullo  alteriis 
euiusdam  paris  /cooimunicet.     Alii  jireco  ailJeiunt.,  .triii 
ct  quatupr  iatordum  pswia   vha    habitare.     Cofiueniunt 
tamen  .omnes^  .in&a  quioque  Ilatidum  ^^aria.^    leparatim 
iriuant,  an  vuji,  raro  io  eodem  <colle  liidulari.     Quilib^ 
cuniculus  multis  .exitibus  donatus  efi ,  .fex ,    o^o  «et  ds* 
cem,  qui  omnes  .vel  re<aa,  .vel  et  obliquc  curuoue  du4h» 
extenfi  io  vnom  .<:$ntroai ,  ,4:ubile   animalis ,  ^uod  ad 
jdimidiwi  ylnam  Jatum  ftft ,  .definuqt.     flifce  igitnr  ab 
Htttiquo  iam  «xiftentibus  cunicuUs  .vtuntvf  ICitides ,  aiouns 
&t\  .rvo  ;GuieotQ3.      .Quem    T.ero    .fibi  .eligunt ,    mt^ 
.$.  fqrdibus  prope  purgaot,  ..et,  fi  arlicubi  .coilapfijs   eft« 
^cpariwt.    lo  cq^iU  yjwo  jnufci«niibi  jw:o;oaQlUQrifubit» 


Itf<  cunkufe'  j«(l  oeftrUtnr' abfolutum*  aliqaotdicfc' 
c|Qtete' iacenc^,    ex-  ea'vero-temporc  viftunv  fibi  quot?' 
dk-  extra  quaerunt ,    eumqcte  non  nffi  pner  interusflia  ^  in- 
Ifobitaat;      Vteruntf    nouem-  chxiter  ftptirrtdnas  gertftit;. 
Gurante  enim    ieiunio,'    qaod    Dinis- Apodoiis,    I%tr6 
fH   Paalo--,   dkatom-eft',    atque   filb    finera    Miaii'  in^ 
tia   fomit,-  parere^  dicunturr       Fbnus   cdnut-  in    ip(6^ 
cunicirtaJ,  fex  ffptem  ,   odo  ad  2  5;>vsqiie,  pr6utl'anili 
fertiliMS'feueP.  •   Foems  Ifadais- albrte  ,  qtJ&ndo  pttKicunt, 
coiore^  gaiidenf  6- lut60 'in' rufRirfi  atiquantum  indiniintd,  - 
dnerejfie'  vero  *  nigriCant^.     Vtriusquc?'  pili"  pferbrtues  •  lunt. 
Mater'quinque'vd''fex'feptim'an&spoft  cnixOB^iJktfii  rarb 
ctinhiulo'  e3dt,  idqfte  «tm^ori»'  inMa^atiOnem  impetldert 
«reditur-j    quo  *  claipftK  ct;  illa'  quotidie*' vitociplandi" 
cfltnlisque •  appwtendi 'cauflra 'in* campfs"  vagator:'      €irc!i ' 
inedium  deniqite  Augufti'  etkm  citfiK^eo  'vsque  exereud-' 
r«nt ,  vt  oftnicuk)  ^rcdi^pofllnt^,    qUO  tttnpotfe  cunicrf-- 
lates-(Norniki)  audiuir»     KKs*  nintJ'veftftiBtUr*,    tix'  di. 
midium  poilicem^IongTs^,  e^albae-  quidem'  liatTdes  pluri- 
i«am  pattem  aMs^,  nifr*feclutfduiW  mediam^  dorfi-  lodgf-- 
tndinera ,  -  vbi^color*  ltftdfcen$<  appSrcr;    ni|;rcfcentr  pef • 
inixtus-  et  !in''  cioefetim    aliquantum   v^rgensr      I^tid^ » 
e4ticreae  xxm  tota«  nigreftiiint ,    omnioey  vtr  rilnt  tcnl* 
pjpi^il'  cum"  iil-^liicem"pfodi«rutft;    nfec-  pbflta  ■  ve}  •  iii^ 
biemeni^  vfique"vlkifti  afiam  mutatiOnem   fubeflhtV  nifi  ^ 
q«od»  pilr  cittdant  tongiOife&  et  Itltidrdres.'    CiiiCa  Fcftuih  ' 
eitaltatibni^'  cmd%  fiue  medio  Septttobri,'  pili  -dtmidum ' 
ppllicemt  long^ditM'  iam'  fapeitant.     In  sdbis  omiriar  tunt 
alba }  p(aoMff^doKlain-^6t-'ipslduifi  I ..  meS^  iQCeipofitum-', « 


358      JNlMAtlFM  QVOKVM.DAH 

quae    nigricant ,    qtiare    tURC   cruciatae    ( Kreftowiki   ct 
KFeftowaciki)    aadiunt.       Hanc  niutationem  ineumes,  et 
illae,  et  cinereae,  in  terris  tur&cejs,  quae  in  iocisI(ati> 
duin  natalibus   frequentes    funt ,    non    raro    peino^at. 
Circa  initium  0(5)»bris  pili  in  pollicem  vsque    excreue^ 
runt,  et  nigricans  candidaram  IGitidum  inter  armos  fpa- 
tium    totum    euuniit,   fecundum   medium  dorfum  Tero 
cdlor  ex  albo  et  nigro  penDixtos  apparet,    quali    Loi 
gaudent ,  in  iis  regionibus  veriantes ,  quare  tunc  Leneo- 
iibus  venatoribus  Larea  (fit  verbo  venia,  Rufl'.  Tfchaefchoii) 
audit.     lenifeenfes  vocabulo  finguiari  ad  hanc  diftindionem 
exprimendam  non  vtunmr.  .  In    fine    Odobris,    ciica 
diem    Demetrii,    candidum    genos   Ilatidum  iam  totum 
album  eft ,     pili  vero  nondum  in  tantam  Ipngitudineai 
excreueiunt ,  quales  ri^da  hieme  apparent ,    quare  tuac 
Ilatis   nondum    perfeda    (Nedopefez)    dicitur.       Cira 
Feftum  denicpie  Nicolai ,  quod  in  6.  Decembris  incidit^ 
pili    in   tantam    longimdintm    excreuerunt ,    quae   nec 
tota  hieme  amplius    augetur,    ex   quo    igitur   tempore 
lSia.x*t^o^y[V  I&tis  (pcceyb),  siut  Ifatis  pededa  (pocJionc- 
ccyb)  vocatur.     Vere  appropinquante  ,  circa  feftum  Ni- 
colai  vernum ,  quod  in  diem  nonum  Maii  incidit ,   io- 
terdum  etiam  tardius,  (xnoium  maxime  vero  circa  fedum 
Imperatori    Conflantino     dicatum ,     quodque    2 1   iVlaii 
celeforatur  ,     pili    defluere    incipiunt ,    et    circa    feftum 
Eliae  Propbetae ,  in  20  lul.  incidens ,  omnes  iam  de* 
fluxerant.      Hac    mutatione    contingente    Ifatis    veroa 
(Weichniak)    dicinir.      !n   defluxoram   pilorum    Iqcum 
alii   paulatini  fuccieicuB(  hieues,   911  cixca   medium 

Ai^gafti 
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Aogiifti  noil  longiores  fiint,  nec  alio  cotore  ptaedki^ 
:ac  cunicuiarium  Katidunn ,  quas  (upra  nominfla ,  ^ideo- 
•que  ex  eo  tempore  cum  catulis  firis  easdem  in  faiemem 
-vsque  routatioRes  iiibeunc,  quas  paulo  ante  recenfui. 
Pili  Ifatidis  c-umcularis  omoium  fiimilTuni  (unt ,  nec 
non  ni(i  magna  vi.n  pelle  auelluotur)  Quo  vero  Ifati» 
aduitior  enadit ,  eo  pili  aioUius  infident ,  etiam  Ifatidi- 
bus,  quae  hibemis  quam  vemis  menfibus  ptopius  occi- 
iiie  (unt ,  pili  fortius  haeipc. 

In  viidlum  Itatidi  praecipue  cedit  mits  quidam 
campeflris  Brachyuros,  quem  perpetuo  fe^mr.  Sed 
aeftate  nec  aaferum  anatumue,  quaium  quouis  veie  per 
fTuigna  vis  in  irigidas  regicxies  (peciei  propagandae  cau& 
auolat ,  capturam  negiigit.  Calhdi(Cmum  enim ,  vti 
omnes  venatore^  vno  ore  afiBrmant^  animal  eft ,  et 
▼ulpi  nequaquam  aftutia  fecuodum.  Katides,  leferunt 
irenatores ,  cum  catuhs  fuis  cuniculariis,  lacum  quendam 
in  vicina  (Itum  peterc ,  in  cuius  in^iilis  magna  anatum 
anTenimue  vis  habeatur;  eo  autem  tempore  multos 
eiusmodi  lacus  haberl,  quia  anferes  ec  aoates,  quotquot 
funt ,  licet  et  in  tur&ceis  terris  nidificatae  fintj  cum 
prole  exclu(a  lacus  petant,  vt  nimirum,  et  ip&e,  et 
proles,  parum  tunc  temporis  plumatae,  et  ad  volandum 
ininus  aptae ,  faoiles  ^icilius  euJtare  queant ;  tatulos 
jgitur  Ifatidis ,  lacum  eiusmodi  attingentes ,  circumcicca 
ad  littus  inter  gramina  (e(e  ablcondere  ,  matrem  vero 
circurofpicere  de  commodo  captandae  praedae  loco; 
ct  vhf  talem  iQueneric,  in  lacum  fe  proiicere  et  ver- 
Toc;i.V.  Nou.Com.  Aaa  fnfi 
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fus  proles  amtiun  anferumoe  oatare ;  adultas  tutn  an* 
feres  aut  aaates  prolis  defendeDdae  caufl&  Uaridem  ?er- 
fus  natare,  quae,  quafi  huius  perfecutionis.igoara  effe^ 
contiauo  curfii  prolem  petac;  quam  primum  vero  fufr 
ficientem  anferum  anatumue  copiam  fe  iniequi  perdpiat» 
protinus  verfiis  eas  reuerti)  et  eo  ipib  tempore  ptolem 
Ifatidis,  inter  gmmina  ante  abfconditam,  lacum  ingredi^ 
anferesque  circumuallare,  et  vda  cum  matre  fiia  <)uindecim 
aut  viginti  anferes  anateiue  vn%  praeda  auferre.  Hieme 
IGitis  praeter  nominatum  murem  vidum  etiam  capit 
€ix.  Lagopo  aue,  cui,  vel  viuae,  vel  retibus  irretitae,  in- 
iidiatur  ,  et  ex  leporibus,  quos  fme  multo,  labore  iugo* 
lat;  Denique  et  hoc,  &me  fbrte  vrgente ,  accidit ,  vt 
in  decipulis  captas  liatides  eximant  et  deuorent. 

Hoftcs  Ilatis  propter  calliditatem  fiiam  habet  pao- 
cos.  Infidiantur  tamen  ei  e  quadrupedibusGiilo,  e  vo- 
lucribus  Aluco  maior.  Sed  raro  viuam  occidunt,  ca- 
piunt  vero  multas  monuas,  quas  e  decipulis,  a  venato- 
ribus  exftruAis ,  ante  aducntum  venatorum,  eximuht  ec 
conHimunt.  Idem  et  coruus  6cit ,  iis  nempe  in  locis» 
vbi  fyluae  in  vicinia  fiint ,  nam  ad  ipfum  littus  marit 
glacialis  comi  non  habentur. 

I&tis  tato  integrum  annum  in  eodem  loco  de* 
git,  idque  vidus  forte  ratio  fexigit.  Conftans  enim  ve- 
natorum  aflertio  eft,  quando  mus ;  de  quo  fupra,  fie.' 
quens  iit,  ftequentes  etiam  tfft  Uatides,  quin  aduentum 
iiiurium,  ICitides  breui  aduenturas,  («raenunciare.  Igitar, 
quando  mus  regionem   quandam  dcfedt,   I&ds   poritet 

eam 
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«am  deiereie  cogitur«  Ordo  bac  in  migratione  nullus 
iiduc.  ob(eruatu&  fuit.  Acddit,  Tt  traDseanc  tantuai  re- 
^onem  quandam,  acciditt  vt  dimidiam  hiemem ,  Tt  et 
integram,  in  Hla  viuant,  accidit  ^  Tt  proian  iantum 
gig^ant  et:breui  poll  diicedapt,  interdum  etiam  acciditi 
m  per  integrum  annum  in  eodem  loco  moreotur  ,  et 
altero  adhuc  anno  prolem  ibidem  gignant.  Tempus^ 
^oo  maxime  nriigrare  amant,  iiiud  eft,  quando  fol  fub 
*horiao]\te  occukari  incipit,  fub  ibitium  nennpe  Decem- 
bris.  .Qiam  regionem  deferuerunt ,  eam  poft  tres  qua*- 
tuorue  anoos  lepetunt..  Non  hoc  ita  intelligendum  dkj 
ac  fi  interdum  regio  Tna  et  altera ,  quas  fujperius  nata- 
les  Ifatidis  pronunciaui  ^  Ifatide  omnino  vacua  fit : 
iemper  €nim  quaedam  fuperfiint ,  omnino,  vti  'de  y\iU 
pibus  obferuatur ,  quarum  magna  pars  perpetuo  turma- 
tim  migrat,  remanentibus  tamen  femper  in  quauis  re- 
gione  quibusdam  indiuiduis.  Si  quodam  in  ioco  magna 
llatidis  vis  aduenit ,  latratumque  edit ,  pro  (igno  habCi- 
tur,  eam  per  aliquod  tempus  ibi  commoraturam  efle. 
Si  vixit  aliquandiu  in  quodam  loco ,  editque  eiulatiim^ 
breui  poft  eum  locum  deferit.  Quo  Ifatis  difcedens 
abeat ,  venatoribus  ignotum  eft.  lenifeenfes  fufpicantur, 
e  regione  lenifeae  fiuuii  abfcedentem  Obi  fluuii  regio- 
nem  petere ,  aduenientem  vero  exindc  venire :  lura 
ces  enim,  qui  Samoiedarum  genus  funt,  in  regione  oftii 
Obi  fluuii  morari  (bliti^  Ifatidum  capiendarum  cauifa  iis 
praeiertim  annis  ad  fe  vetiire  ,  quibus  magna  apud  (e 
Ifatidum  copia  habeatur,  quod  non  facerent^  fi  vel 
ininima  capturae  fpes   apud  illos.fbret. 

Aaa  j£  Ifatidci 
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I&tides  ia>  regione  XenKeae  et  Chataogae  fluuioran» 
morames-  pioptec  magaitudioem  fuam  pcae  LeoenitbuS', 
Leiien(es  ruitfug  prae  Kolinienfibus  cdebrss^  fiintv  £t 
profedo  haec  difierenda.  ii%  notafaili»  eft,  Tt  &cile  in 
fenfus^  incurrat.  Sed  an  pioptesea  diuerfafr  fpecies  coa- 
fiituant ,  tn  fulpenfo  adluic  lelioqueoduiii  eft»  Confide» 
catiooe:  non  indi^uR^  e&  ,  quod  kporesr  'vril  albiy 
lupiqtt&  e  quadrupediboS).  Ahico  e  wlucnbu»,.  ia  le^Bfr 
mferiori  leni&ae  fluuii-  capti,  corandem  genenim  anip 
nalibus  >  ia  leliqua.  Sibiria^^  obidis^  magmtudiofi  piaecd. 
lant.  Ceite  videtur  segio'  buic  magni6idini  iuieie.9.  (pt 
ia  plimbus  animalium  gpnecibufr  oUeruatuc^ 

liatidem  aim  lonftono  ¥OCauiV.  qut&  a  ndpe  lut^ 
gttt  fyecie  Qosnino  difilett. 
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M  E  T  E  O  R  O  L  O  G  I  C  A  E 

AB  ANNO  MDCCXLDC  AD  ANNVM  MDCCUV 

PETROPOLI  FACTAE,   ANIMADVERSIONIBVS 
ILLVSTRATAE  ET  CONSECTARIIS. 

Auecore 
Jf.     A.    B  R  A  y  N. 

('^ommuiUaraus  Mc  of>ierua[tioaes  itieceorolpgfcas  ^x 
J  aimorum,  ab  anno  fcilket  1749  ^d  anni  finem 
X7S4  Petroburgi  in(tituta»«  Si^riores  obieruatioaes  a  me 
communicatae  inciptebant  ab  ^no  174^  et  pertinebant 
ad  finem  annt  xT^-T»  erantque  adeo  quatuor  annorum, 
"vbi  iam  monitum  eft,  obleruiitioBes  anni  174.8  deficece. 
Quum  ^ie  eadem  methodo  m  bi»  obferuatiombus  tH 
Iknus,  ac  in  praecedentibus,  et  iisdem  quoque.qpfbumen- 
-ci&  obferuatioaes  £idae  fint;  (iiperfluum  eflet,.  multa  de 
modo  et  inflrumentis  hic  monere,  Suot  ^ilicet  fum- 
inae  et  infimae  Mercurii  altitudines  in  Tubo  torrfceUi- 
aoo  per  fingulos  anni'men(es  notatae,  cum  difontiis^ 
ftd  cognoicendam  Tariationem  earum  cuitidibet  meo- 
fis  et  aoni  cum  altitudine  media  barometrica.  la 
obferuatioaibu^  thermometricis  maximas  quoque  et  mi- 
nimas  caloris  diminutiones  en&cauimus  per  fingulos  anni 
jBieQk&  cum  diiereatiis  ad  varktiones  caiwis  fingulorum 
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menfium  et  totius  anni  eshii^endflST  Porro  meteoia  po- 
tiora  per  finguios  anni  menfes  prq)ofuiinu&,  additis  fie- 
pius  circurtifl;ahtii$ ,  itntec6dentibus'-^c  coniequedtibus,  ad 
nexum  pim  iis,-  fi  quis  eil,  repraefentandum^  Barometnim 
fimplex  et  hic  eft  adhibitum ,  in  quo  pollices  duode- 
cimales  pedis  r^ii  Parifini  funt  notad,  qui  rucfiis  in  pat- 
tes  centefimas  funt  diuifi.  lndicant|ir  hae  numero  poft 
punAum  pofito,  vti  pollices  numero  ante  punftom. 
Thermometri  gradus  .^scundum  fcalam  Delislianam  et 
hic  fiint  indicflti,  Tbi  Cifia,  nullitatis  nota,  gntdum  caio- 
ris  aquae  buliientis,  numeras  ^utem  X50  pundum  coo» 
gelationis  notat.  Comparauimus  quasdam  .obferuatioDes 
meteorologicas  ex  Sina  acceptas  cum  Petropoiitanis ,  in 
'  quibus  et  niagheticae  quaedam  occurrunr^  comparstae 
'  cum  iis ,  qnae  in  Sibiria  fadae  (unt. '  Sequuntur  ip^ 
obferaadones  iecundum  ordinem  jtemporis  collocatae. 

Obferuationesmeteorologicae  anni  1749 
et.  ^uentium ,  ad  finem  anni  1754, 
potiuunum  barometricae  et  thermo- 
metricae. 

A.  M  D  c  cx  L  I  X 

Barometticae  altitudines  fupra  planum  raaris  51  pediim 
Parifinorum  funt  obferuatae. 

Mflxima.  Minima.  Difierentia 

lanuarii      3.     28.  tfo  -  27.  iod.  7     -     -     i.  40 
.Febcuaril  24.     28.  <^2-27.  2od.  3      •*     -     z.  42 

Mazima 


Mairii) 

3. 

AfHilis 

«4« 

Mm 

/  i^ 

lunii 

.z6. 

Iul.3oet3r. 

Augufti 

28. 

Sept. 

rx. 

Q^obris 

a^. 

Maxiftfa.  Minima;  Difieredti^ 

ftS,  dtO-a7.  05  d.    '8  X.  6$. 

.28.  4.1  ♦- 27.  tfj;:cl^  X4.KJ.  17  -  o.  7^ 

.48.'  40 -27,   4.0  d.    31        -       -    ».    OO; 

£8.  o6'-a7. -3od.  10  -•  -  o,-  70 

28.  25 -27,  35:  d.     7  -  "  o.  gOs 

28^  55-27.  45  d.  31  -;  -  X-  lOv 

28.  55-27.-20^.4.5  -  -  I.  35 

28.  45i>27.  20  d.   .1  -  --.  I.  25 

NcAi.5.<?et7.    28.  70  t.  atf.  90  d.  25,  -  -  x%  80- 

Deceintx.20.    28.  70-25.  95  d.     6  -*  -  i.  75. 

Maxima .  jgttiir  altitudo  per  integrum  aimum  .ell 
a8..  70,  quae  obieruata  fiiit  menfibus  Noueinbri  et 
De<;embri ,  ct  ^^quidem  Nouerobri*  6  et  7 , .  Decembris 
autem^  20.  ^inima  -vero  eft  x6,  5>o,  quac.  notata.  efi; 
Nouembris25.  .  Maxima  altitudp  mente  Npuej^ri  notata 
lu^  his  circutii(lantiis  contigit.  VjBotus  Q  d,  5  yix  fenfibilis 
erat,  fequutu^ .  autem  dein.  d.  ,5  irentus  T^hemens  O, 
qui  ad  d.  7  Tsqu^  mane  contini^u^t,  dein  rurfus  tranquillitas, 
Tento  S  j;  S  fl^ate,  (equuta  eft.  Diebqs  aliquot  anteceden- 
tibus  ventus  S^O  debilis  flauit ;  Thermometrum  intec 
155  et  X50  yariatum  fiiit.  Quae  Decembris  20  con« 
tigit  eadem  altitudo  vefperi  b.  7  comitata  eft  vento  noa 
ibnfibilij.pnecedebat  Ventds  Ooo,  i  et  2,  ct  fequebamr 
S^O.  i.'2.  Tliermometrum  monfirabat  x6%.  Quia 
huius  anni  akitudo  maxima  28^  76  non  hiperat  altitu- 
dinem  maximam  hic  iam  alias  obfematam,  29,  01  ; 
cnanet    huc  vsque  haec.maxima.     Akitudo  huius  anni 

minimi 
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mlnlma  a^.  90  itidem  ininmr  eft  altitudiae  mioiina  alias  luc 
obferuata  25.  41 .  Ergo et hacc adhuc omBiumhic obfer* 
uatarum  maoet  miuima^vti  quoqae-ipatvim  variatieQuin  iM* 
rometncarum  maximum  peiilat  inuariajtum  ft.  60  Tel  pa^ 
cife  2.  59^.  et  Yaciationes  baromecri  menftruae  ia  primis 
cc  vltimis-  anm^  menfibus  maiores ,  quam  la  mediis  et  bie 
oonfpiciufltur.- 

Confiderata  ponderis  atmdpfaaerici  per  ininc  aoBamTa- 
riatione ,  variationem  quoqne  caknris  confideremus  necefle 
efi  Foenint  autem  hoc  anoo  caloris  gradus  min|mi  ec  maxi- 
mi,  per  finguios  asni  tneo&»  aim  difl^nCiis  qui  (equuQtor. 
Minimi  Ma;ximi.  Difl&Fentia 

lanuarii  5 .175)  -  -  150I  d.  17.  z  8. 19  m.  -  -  28S 
Februarii  7.177  --i5ild, 
Mardi  3  -  itfp  --152  d. 
Apr  2etii  .155  --135  d. 
Maii  .  I  .  139  --  iio  A 
lunii  ^  .  134.  —  122  d. 

lulii  12  .  1271--  I2lid. 

Augnfti  23  ,  1351  -  -  III  d. 
Septemb.  27  .  14.5I  -  t  1281  d. 
0<^obris  15  .  158J  --  14.1  d. 
Nonennb.  ftS  .  179J  -  -  i4<s:  d. 
Dccembris2o .  174J  -  -  143  d. 

Comparatis  ioter  fe  fummi  et  infimi  caloris  gradibus 
adparet,  fummnm  caloris  gra.du,m  fUifle  iibMaii  2<5,dimi- 
nutum  antem  cfle  calorco)  ad  179^  Nouembris  28  qui  hoc 
anno  infimus  fuit  gradus.  Fuit  igitur  integra  yariatio  calo- 
risgradpum  59I,  dum  a  lio  decreuit  ad  179I.  Maxi- 

mui 


28 

--25i 

»4 

--17 

29 

--19 

t6 

--29 

28  m. 

--22 

31 

--    6 

13 

"-iS 

t 

--17 

X 

--I7i 

xz 

--33i 

30 

--3U 

Jf(  ETKO  RO  t  0  G  T  C  A  t,     ^ 

nni&  calor  ioddit  iit  MaH  «is:  fa<  *f  p«  nf»  flahte  vtSi»»* 
dd^li  S,  qat  ctiao»  aniitifr  diebus  poKea  csDtinuiurt» 
vti  qBoqoB  ay<|U0t  didw»  anteoedenKibiis  Ipicauit,  quo>: 
tempote  tempdlas  lisiti&  calida  iiitt.  Baix)iDetram  37.  55;- 
nifmflnfaat.  Quai  imiti^  aiiiu  calot  naaxiimB  iMnifiipi(»> 
laEC  calorem  faic  alias;  obfenutain  104;  boc  vsqpie  luc 
iMiiet  xna»mn&.  Maxtms  caloRS  ^lmifltino  iiac  amo 
fiiit  NooemlxB  a$  1791  li.  7«  p.  nt.  Teoto  ve- 
iKmtoti  «X  OnoKe  fiante.  PtstQcedebat  ddbttis  N>  fe- 
qKebatoF  O)  qiu  coofini^t  ali<piot  diebus  paxr  lexe 
vdiememia,  ^uem  dein  debilts-S.  excepit.  JBarometrum 
crat  aS.  00,  quod  (eqneotibiis  diebns  donec  vehmientia 
vrentt  lem^,  «t  Tentn&  anlfaiim  verfiis  mutatus  erat, 
continuo  ad  27.  35  defcendit^  <^dfi  cator  fummos 
ct.  infimns  huius  aohi  coh'^exentmr ,  ct  cum  aliaiim 
annorBm  caV^  et  fngptc  compafoa.tnr:  ^pte  conl^ici- 
<uraeffatem  fHunsFanni  oeqae  admodiim  ddidam,  oeque 
liiemem  valde  fHgtdam^adeocioeaerem  Bdi  tempefatom  fki^ 
Venli  Vehementioies  fioc  atine  fuenm^  lanuani 
«pO;  g.  N.  ^:  ranv  4.  W.  3.  d:  9,  S.  3.  d:  26.  S. 
ct.  W.  3.  Mitm  6,  ef  7.  W  a^  <£.  8.  W.  4.  d.  27 
O  3-  Apri'is  10.  O  4.,  qui  ad  12  cmtiouahit.  O  '3. 
d.  21.  23,  24.  25.  Mail  S.  g  O.  3  d.  4,et  d.  5. 
S.  -g  O.  4  d.  9.  S.  g.  W  3.  d.  28.  et  29. 0.  4.  d. 
31. 0. 4.  lunii 0-g,N4.U^  O.  3.d.  70.g.  S.  4.  d.x^, 
et  14.  O.  g;  S.  3.  d.  x7.  O.  3  d.  20.  O.  g  S.  3 
inimd2x.et  22. d.  ^^.O.^.Ioliiio,  S.  ^.etd.  ix,  xa, 
"W.-  3.-  it«n  d,  20;  21.  22.  A«g,  14.  d  15  et  i€.  S, 
^.  O.  3.  d.  22.  23,  O,  3.  d.  24..  O.  4.  Septembrig 
<  TQiii<V.N6u.Com.  £bb  a.  3. 
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ft.  3*  4.  W.  3.  d.  26. 0.  3.  d.  27.  O.  g»  N  3.  Odo- 
bris  2.  N  3.  d.  27.  W.  g.  S.  4.  Nouerobm  i.S.  g.  O. 
3-  d.  6.  O    g    S.  3.  d.  8.  W.  g.  S.  3.d.  9.  W.  g  S. 

4.  d.  10.  ct  II.  W.  3.  d.  12.  W.  g.  S..  N.  4« 
d.  25.  et.  2d.N  4.  d.  2S  et  29.  O.  3.  d.  30. 0.g.  N  3. 
Dec.  I.  O.  g.  N  +.  d.  6,  S.  g.  O.  3.  d.  14  S  g  W.  3 
itidem  d.  15.  et  i(f.  d.  24.  S.  g.  O.  4.  d.  26,  e(  27. 

5.  3 

Reliqua  pjaeterimos,  qtiia  parnm  aut  ntbil  notata 
dignum  occurrit.  Frogredimur  igitur  nunc  ad  anm 
Z750>  obleruationes. 

Obferuationes  meteorologicae  ,  potiffimum    boro* 
metricae  et  tbermometricae,  A.  MDCCL  St.  V. 

Barometri    altitudines 

Maximae.  Minimae.  Difierentiae. 

lanuarii  .15.  29.  10  -  27.  70  d.     2    -  -  i.  40 

Februariii7.  28.-25  -26.  90  d.  11     -  -  i.  35 

Martii      24.  28.  50  -  27.  30  d.     6    -  -  x.  20 

Aprilis     II.  28.  20  -  27.  30  d.     3    -  -  o.  5>o 

Miaii  .      14.  28.  15  -  27.  40  d.     I  .-  -^  o.  75 

lunii        14.   28.   19  -  «7.  55  d.  29    -  -  o.  55 

lulii         66.   28.  05  -  27.  50  d.  24    -  -  o.  55 

Augufti    25.  28.  05  -  27.  30  d.  30   -  -  o.  75 

Septembr.K^.  28.  40  -  27.  40  d.  i  ct  2  -  i.  00 

0(ftobris     7.  28.  20  -  27.  60  d.  I  et  30  -  o.  60 

Nouemb.21.  a8.  15  -  27.  55  d.  5.6et7  -  o.  60 

Deccmbr.28.  a8.  10  -  27.  45  d.  4    -  -  o.  6$ 

Collati^ 
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CoUatis  hi(ce  inter  fe  obferuatiooibus  pateftit  (um- 
iRflm  huius  anai  mercurii  altitudinem  in  tubo    torricel* 
liano  fuifle  29  poUicum  Parifinorum  et  decem   partium 
centefimamm  eiusdem  pollicis.      Efl  haec  alticudo  ma-^ 
ior  ^  omnibus  ad  hoc  tempus   obferuatis ,    fuperat  enioa 
maximam    adhuc,  obferuatam    29.    01    nouem  partibus 
centefimis     poilicis     Parifini.        Ergo    nunc    Q)atium 
Tariationum  barometricarum  mutandum  y  et  nouem  par« 
tibus  centefimis  efl  amplificandum.     Media  quoque  alti« 
nido  eft  mutahda^  quae  nunc  eft  97.  75^,  quum  antea 
fuerit  27.  71.    Quum  igitur  huc  vsque  fpatium  yariationum 
fi]erit2.  60:  erit  nunc  s.  tf^-fciliceca  26.  41  ad  29^ 
10.  Contigithaec  alritudo  maxima  huius  anni  lanuarii  15 
h.  *7.  p.  m.    'Ipfb  meridie  erat  29.  65,  et  nodle  quo^ 
que  fequenTti^  dieiautem  praecedentisyesperi  29.00.  Ventut 
erat  non  tenfibiiis^    praecedente  N  et  NgO  debili  die- 
bus  aliquot  antecedentibus ,    fubfeqnebatur  O  debilis    die 
fequenti,   quem    excipiebat  W  vehementior.     Tbermo" 
metrum  erat  172.     Minima  altitudo  26.  90  eft  notata 
Februarii  1 1  iplb  meridie  ^  coelo  nubilo »  vento  S  g  O 
fpirante    mediocri.      Die    antecedcnti    erat  27.  60    et 
h    7.  p.  m.  27.  10.      Calor  diminutus  erat  ad  150» 
pundum  fcilicet  congelationis.     Pracedebat  vesperi    diei 
antecedenti^  SgO  3»  €t  fequebatj|^  S    debilis.       Quum 
haec  altitudo  minima  26.  90  ndh    fuperet    altitudinem 
minimam    hic    iam    obferuatam  26.  41 ;    manet  haec 
huc  Tsque  adhuc  minima.      Pondus    igitur    atmosphae*> 
rae  hoc  anno  muitum  variatum  fuit^  dum  fpatium  huius 
anni  altitudinum  mexcurii  variatarum  fuit  2.  20. 

Bbb  2  Calo-» 
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Caloris  vamtioiies,  fecundum   obreruationes  tbef» 
«noinetricas^  ifiienint  iequentes  jiet  iing^los  anni  menfes. 

Calor  minhnas.  JHaximasi.  Differcntia 

lanuarii    23-  ^75   -  ^481  ^-  ^T-etftp 26J 

Tcbruarii  14.  175   "   ^4+«  d.  az      -     -     a<JJ 

Martii       8.  172^-126    d.  30  h.Tp.m. -4<52 

Aprilis      7-  iS»    -  i^<^i  4.  27     -     -     34. 

Maii        i^.  143    -   X 14.   d.  31      -     —     3p 

lunii  4*  -137.  —  i»3l  d.  i<J     —     —     213; 

luliiisetifi.  i29i  -  111^  d.  22      -.    -     i& 

Augufti    31.  ^244-  113    d.   leta jiJ 

:$eptembi;.29  i54i  —  aao  ^d.  i      —     —     34* 

'Odldbris  ^4.  370  ^  345  «d.  «       ^     —     ^25 

Nouemb.13.  37&    •  i^oi  d.  ^       ~     ->      17» 

Decemb.  23*  :i8j^  ^  «tfo^  d.  aS     —     --     «8X 

lEx  comparatione  harum  dbferuationunt  thetmo- 
imetricanm)  conlpicitur;^  :{ummmn  :fi:iigii&  hoc  anao  fiiifle 
Dec.  '2-3.  vvelperr»  (dum  -'cator  ;ai  385^  minutus  'fiut. 
Contigit  ihoc  '.firigLis  «fub  ilequen^us  <circuml!antiis.  iMe> 
liidre  erat  thermometrum  n'i8y  •caefo  per  totum  «diem 
'iereno.  Ventus  debilis  x  (cx.  «oriente  ffauit ,  qu»  die 
'<|uoque  ;prae(^ntt  let  fublequenti  i^itauir^  barometniai 
<ast  sj,  igio.  liic  ifHgjMis  ^gradns^,  >duto  gradiim  raoo 
::3ias  hic  obieniatum  ;noa  attii^it  ^  tmaoet  Ibk  ;ad  hoc 
!lcmpus  'fiimmUs  Petrc^uir^  o^eiuatus.  ^Qiamuis  antem 
^fitperiores  ^fiigoris  :g|radus  -faepius  iint  obferuaci,  poteA 
itameo  metifis  'DeGember  frigidKnmis  menlibus  adnrnne- 
^ian.    Wauttia  veAim  ifi|gpn&  :&uius  ^meni^  .fiit  aE»  wiSa 
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ad  ^89,  et  iemet  tantum  iui  160  merairiu»  adicendity 
leUquis  4icbus^  ^t  jplucinuiro  jnter  "70  et  So  frigus  al* 
ternabat.  ^Nam  4.  .8.  x^g.  .d.  9.  xo»  ii.  i75» 
d.  iz.  J79.  d.  ij»  jSo  jd*  14^  17S.  -d.  1$*  et  itf^ 
jS2.  d.  J(7-  iiS5.  d.  JtS.  iSa.  4.  Ji^.  ct  ^i.  175. 
vd.  22.  jSS.  ,d-  24.  1S7.  d.  .25.^  179.  A  26.  i74# 
.d.  ^9.  jSo  d.  30  ei  31..  J79.  Yentus  Jhi*  frigpris 
giradibus  io  .aere  rcgnantibus  Nt  plurioium  iulc  O  .debw 
lis,  Yel  inullus* 

Vlterius  ^ex  datis  iOb(eniatidnifcDS  intdlf^tur  xalo» 
^iem  iummum  hoc  anno  fuifle  jiiI.  .  vObferuatus  liic 
^d  Julii  :22.  h.  7.  p.  m.  vCoelum  erat  Xerenum>  xmm 
ttus  iiuibralis  jdebilis  )i.  Idem  \Yentus  iuinc  4iem  imte* 
iCeflir^  <6t  ^quutus  ieS  per  iitiq|UQt  vdiesk  Xicet  .hic  xa» 
loris  gradus  Jion  adeo  :ma^us  iir.y  itaroeo  «hic  .menOs 
&US  vcalidus  exiffimandas  xli  ^  iquia  \t  plurimum  io^ 
ifigniorcs  xaloris  gi:adus  fiint  Jiotati  jue,  jij^  jj^.  tetc. 
lnprirois  Jiotandus  eil  ^menGs  AujpQus  ^  vqui  .Ihlito  .ca- 
iklior  ifiiit.  j£t  hoc  jnenlc  ;g|radns  j^^y  ax^^ ^i i^t  :ix5 
^quentidimi  fuenint  y  quum  xontra  jnenfe  Junio  .dies 
ilblico  ifrfgidiores  ^occurrant  ^  iquod  itamen  (UQn  imjpedft.^ 
«qno  'minus  aeflas  pro  .&tis  .cdlida  ^haberi  queat  ¥xnti 
procellofi  ifiierittit  Martii  J5,  J9,  .21,  -28.  Aprilisjii^* 
.Maii  i5.  iulii  nc^.  ileiiqu^<^y  .minus  .notatii  .digpa^  prafi^' 
tecimus 

iHa£bcnus  peiQ^ncnt  ^obieniationes  in  obfeniatorio  m» 
*ficEutaei((^raptar}um:marts  Ealtici  51  pedes  Parifinos  alto» 
.Quae  tmnc  fequuntur  ab  anno  1173:1  domi  a  ;mc  .func 
i^fra.jIawttD  maiis  15  pedes  iurciter* 

3hb  a  A^ 
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Barometri  altitudines 
Menfes.  Dies.  Maxima     -     -     Minima  —  DifFerentia 


lanuarii  ai.  a8.  70 27.  50 

die 

a5  -  -   I. 

20 

Februarii  4.  aS-  57 ^7-35 

- 

28  -  -   1. 

22 

Martii    24..  28.   42  —  27    30 

- 

4  -  -  I. 

.12 

Aprilis     <y.  28.    32 27.  <J5 

- 

19 0. 

<J7 

Maii       19.  28.  35  -  -  27.  50 

- 

5  -  -  0. 

80 

lonii        5.  28.  20 27,   50 

•- 

12 0. 

70 

lulii       22.  28.  15  —  27.   43 

- 

30  -  -  0. 

7» 

Augufti  &6.  28.  45 27.  6$ 

- 

31    —  0. 

80 

Septemb.23.  28.  60 27.   15 

- 

2 0. 

45 

Odobris    2.  28.  75 27.  15 

- 

28  -  -  I. 

60 

Novemb  28.  28.  ^5 ^7-   4° 

- 

5  ~  -  I. 

-5 

Decemb.20.  28.  60. 27.  20 

-■ 

II I. 

43 

Collatis  his  barometri  akitudinibiis  inter  fe,  patct 
eanim  maximam  fiii(Ie  hoc  anno  menfe  Odobri  28.  75* 
Obferuata  eft  die  3  circa  meridiem ,  coelo  fereno , 
tbermometro  gradum  140  indicante,  vento  variabili. 
Nox  fequens  fiiit  terena ,  et  lux  borealis  confpedta  e(l. 
Minima  aititudo  huius  anni  fuic  27.  15  eiusdem  menfis 
die  28  >  thermometro  149  monftrante ,  coelo  nubilo 
W  leniter  flante.  Fuit  igicur  inter  alticudinem  maxi- 
mam  28.  75  et  minimam  27  15  dif&rentia  huius 
anni  maxima  1.  60^  quae  quum  minor  (it  ea  maxima, 
quae  in  antQ^cedcntibus  obferuationibus  1750  e(t  notata^ 
fcilicet  2.  (^p;^  manet  hoc  fpatium  Tariationum  baro- 
metricaruin    iouariatum ,    quuin   akitndo    mazima    et 

miniiDt 
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minima,  cum  altitudine  media,  eaedem  perftent  anno  ia^ 
periori  deprehenfae.  Caeterum  variationes  baromecricas 
irenitruas  prinnis  et  vlcimis  anni  menfibos  et  hoc  anno 
fiiifle  maiores,  in  mediis  autem  minores,  confpicitur. 

Quae  hoc  anno  1751  Tariationes  caioris  fe   coa* 
fpiciendas  praebuerunt)  ex  fequenti  tabella  adparet. 
Menfis.     Dies.  Calor  minimus.  Maximus.       Difierentia 


laouarii 

21. 

ZSO 

- 

I5Z 

die 

25  -  29 

Februarii 

5.  et  6. 

192« 

- 

Z48 

- 

24  -  44? 

Martii    ' 

24. 

161 

- 

«3+ 

- 

«9  -  «7 

Aprilis 

8. 

Z49 

- 

Z24 

- 

24  -  «5 

Maii 

2. 

1^6 

- 

1Z8 

- 

31  -  28 

lunii 

9' 

1+7 

•Hi 

ZII 

- 

20  -  35 

lulii 

zz. 

Z32 

- 

Z05 

- 

<J  -  27 

Augu(U 

24. 

«39 

- 

zo5 

- 

tf  -  34- 

Sepcembris 

27. 

Z4Z 

Z27 

'- 

26  -  Z4 

Odobris 

23. 

IS6 

- 

Z38 

- 

5  -  z& 

Nouembris 

25. 

16$ 

- 

149 

- 

9  -  i<J 

Decembris 

22. 

Z72 

- 

149 

- 

5-23 

£x  comparatione  harum  obferuationum  igitur  ad« 
pirct  maximunr  frigushoc  anno  fuiffe  192 J,  obferaatuna 
Februarii  die  5  et  6  h.  8.  a.  m.  monftrante  barome^ 
tro  28  45,  exiftente  nebula  qiiadam  ,  vento  NgW 
leniter  fpirante.  Nox  fequens  fiiit  (erena,  vti  quoque 
antecedens  cum  hic^  boreali.  Calor  maximus  fuic 
xo5>  notatuslulii  die  tfto,  oftendente  barometro  27.  90^ 
coelo  ex  parte  nubibus  obdudto,  vento  vix  fenfibilL 
Fuit  igitur  diminutio  caloris  a  gradu  105  ad  192^ 
adeoque  fpatium  vaiiatioaum    tbermometncarum   maxi- 

muiB 
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nxm  per  tqcuin  «piiumSiI  gndHum;  ergo-iniaiis  iUo,  quol 
m  antececlcatibiia  obieniationilHis  ell  ooiatum,  ^ilioet 
96..  Hiic  vsqne  igimr  msxKX.  gndu»  104  caloris 
maxlmas,^et  minimufr,  (eo  frigus>  maximam,  soo^  Cae- 
fenon  quoquer  conTpicitur  hiemem  &ti&  ^i^dam,  ae&« 
tem  autem  nrinu&  caUdam  hiilTe.  JVlininna;  Tariatio  ca. 
loris  fuit  menfe  Septembri  r^  graduumet  ma:nma  44^^  mei^ 
le  Februario.  Quum  breaitati  hic  ftodendum  fit,  reti(^n 
fneteoni  pcieterimus;  quia  nihif ,  quod  pr^pue  notata 
digtnsn  (k ,  in  illis  occorrit»  Nihil  igitui  obdat ,  qtx> 
mious  datim  ad  enarnRicfasF  obfenEitioDes  anni  iequend» 
1752.  progiedi  qoeamus* 

A,     M  D  C  C  L  I  L 
Barometri  altimdines, 

lanuarii  a^  .  28.  35  -  27.  00  Die  2et7  "■  '•  SJ 
Februarii  6  .  28,  73  -  27.  25  -  1  -  o.  8$ 
Martii  25  .  25.  45  -  27.  00  -,  10  -  1.  4$ 
Maii  5  et  10  ,  2S.  40  -  27,1^5  -  29  .  o,  90 
lunii  ip  .   28.  20  -  27.  75      -  7      -  o.  45 

lulii  i<y  ct  17  .  28.  22  -  27.  704^15^  •  o.  $z 
Augufti  9  ct  10  .  28.  40  -  27.  50  -  23  -  o.  90 
Septembris  .  28.  <S3  -  27.  70  -  x6  -  o.  93 
O^Sobris  I  .  28.  <Jo  -  25.  70  -  25  -  I.  5>o 
Notembris  6  •  28.  47  1  27.  d^  14,17.1 8  -  o.  82 
Becembris   24  .  28.  8z  -  s.6.  95       -  9     >  i.  87 

Matitfiftum  igitor  eft,  ex  fiHce  obTenistioiribas  in- 
ter  (e  comparatisj  maximam  barometri  altitudinem  fuifle 
«8^.  82  notatam  Decembris  die  24  h.  6  p.  m.  coeb 

nubi> 


dubibus  te^.  Veoto  S  O  jeoker  ^anttf  Uiemia* 
metio  xtfx  moQfliaiMe.  J>ie8  «ooecedentes  fuecuiit  iuh 
bili,  iequeotet  Toro  tres  iereni,  t^tiniiaate  eodem  Teo- 
to.  Minima  ahitudo  barometri  obfeniata  «ft  tneote  Odtcbti 
de  25.  h.  2.  p.  m.  qoae  eft  a€.  70  coelo  nubilo  et 
pluuio ,  themnometro  i^6l  Teoto  S  O  vdiementilfi- 
me  flaoce.  Die  (equenti  stf  aqUae  Neuae  fluuii  lipk 
excellerunt,  vento  N  W  vclhemeatiflimo ,  iequuti  func 
deiode  dles  aliquot  iereol.  Eigo  maidma  Tariatio  b^o- 
metri  per  totum  aooum  fiiit  2.  12  adeoque  ^  maior» 
quaoQaooo  praecedeotei  ,  quooempe  foit'  x.  60/  Spi- 
tiurA  tariatiooum  barometricarum  onaxlmum  2.  <fp  in 
aotecedeotibus  flabilitum ,  huins  anni  obieruaticDitnB  oon 
fnutari,  per  le  patet,  vti  quoque  darum  eft,  TariatiOnes  men- 
firuas  et  hoc  anno  primis  et  Tltimis  meofibus  liiifle  maicmn^ 
mediis  autem  miiioies.  Variatio  meoflrua  maxima  hoc 
^no  fiut  meofe  Odobri  i.  90  et  minima  ^  menfe  lulio. 
Variationem  cdbris  huius  aboi  MDCCLII  moo- 
Ikant  &qneotes  djferuarioiies  thermomecricae. 
Caloris  dimUuitiooes. 


Menfis.         Dies.<  Max 

ima.     Minima.         Difibeotiir 

laouam          X3>  x87 

-     147  die  xtf-et  «6  -  -  40 

Fcbruarii  .     17.  17* 

-      X45    -      X      -      -  1  -  2tf 

Martii  .          9-  i<y2 

-     X33    '    i6    -    -  -  -  29 

ikprilis  xet.  9.  153 

-     X14    -    29  et  30  .  -  39 

iVkii             jx.  J47 

-       122      -     28       -      -  -   -  25 

luoii      ^et.  IX.135J 

-     xp4   -    23     -    .  .  -  31I 

lulii     &2et;30.  X2S  . 

,-     1.04J"-    16    r    -  -      23J 

^ujgufli         x«.  135 

-       107     -        4       •      •   ^    -    2S 

TiHXLV.Nou.Com. 

Ccc                   Sept. 

X 
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fonni  per  toQuD  tpiiMin.S7^gndiiu^'  ^ 
ia  aocecedeiitilNi»  ob&txatiom\ye^  ^ 
96^      Huc    wsqne   igirar  w^'^   ^ 
niaxiinas,^et  loinifninr,  (eaf^ 
fenon  quDquer  cooSgiaxatf  ^' 


tcm  aarem  inii»»  caB^/^^f    i' 
loris  fuic  fnenle  Se^ea^'i 
&  Febniario.    Oui/k 


ffleceoiv  ipagx&i^.fi^ 
drgnum  fit,  ;//l^ 
nriaus   ^as^J^fi^ 
»75«.  f>'^ 


5 


r^ 


f  W  if 

■-  -i  s; 

•-.-  3  »5 

,;-»  ^  ixSv 

eni  dimi- 

ipcidlc  ifli 

jatus.Iunil 

04  ad  1 87 

l^ic.  ealoris 

poii'  (aepius 

|(9di»  9104-' 

aiP;  liic^Qiip* 

;iano   ,ororiiF 

me'oin^a  va' 

niniroa  aucem 

yr^eft:;,...quaiii 

Prc^ediiiiuE    a(£ 


::•  j-!: 


^  ^  "  -•  ..  ..  '-.•'*r 


^ibmetri:  «tltiordities^i-'    T 


itcnfes  '  *  ^'lilesJMdkiftia..'  lifi^»^--:^'  Diifeteni& 
femuarli/  "_  i(<J.  28.^  pi  -^  a5..r6ov'i.a  -  i-''*o.  9?^ 
I^ebfi.arit, .,  "  lil  i8.' 77  -~  a7..^'37.'  5--  t.  4.0? 
ii^ctii'   i^etr^;  a8.    55  -27*.  48,  -ir--  i.  07; 
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Oaobris  fi,  28.  ^7  -  27.  .35.. .^5  -Q  1.3;^, 

Nouenibris  '    ao.  26.  4.7   -  a^.' 45V  leT  -  -  x.  bi' 

Decembris  17.  aS,  50  -  27.  40.  20'.»-  ^*  ^o 

-  Ergo  ntaxlma  per  integriim  ^anhum^  aSfitudb  &it 
a^'pS;  minlmsf  27.  3$,  Tariatio  Sgitur  anniia  r,/  S^ 
Maximi  batoihibtri  ahitildo  -ootatsf  kO.  lanuoCii  26  iltci 
meiidieltu  '  Codum  erat  nnbiluin  ,  .et  ningfbat  quoque 
paiilfisper,  "Vento^  O  ienitdr  fhnte,  q6ipaullo-|)ofl:  inSO 
muiatnf  e(t  Dies^>-  aptededentes  et^  coofequef)(i;s  k^ot 
fixiiint Huiflli,  tfiermomeirum  miteiCftabat  gjKidtf^i-tfgi'. 

Mmlma  aldtndo  'ob&raata  ift  medfi^  o^bris 
Ae '  25  cirCa  meridien^^tx^tlo  niibilo<«t'pluente| '  Vento  Wi> 
<^eBdeote.;thermometro  i47v  Oies  prexime-anfecfi^entes 
fiierunt  nubjfi,,  &qapnte8  Terp  duo  ^ceni.  Fuit  J^i^ 
-variatlo  maxima  baroin^ca  ho^  anno  i.  d3)!adeo' 
minor  tVs  quam  anno  piaecedenti,  quo  fuit<2.  iz.. 
Me  non  monente  porro  adparet,  TariaHonks  altitudinun^ 
meFcuril  primis  et,  Thimis  menftbus.et.hoc  anno  fuiiTe 
maiores,  ipinoies  Tero  ,ip  xnediis.  Mmima  Tarlatiq 
menfh-ua  fuit  ^  '  ct  maxima.i.  47,  illa  lulii ,  haec; 
menfe  Augudo  eft  obieruata.  Ceterum  a  fumma  et  iq# 
fima  altitndine  huius  anni,  et  Tariatione  hac  annga  (pa* 
rinm  Taiiationum  barometricarum  non  mutari,  inantece-^ 
^karibns  obfeniationibus  depiehenfun),  nemo   non  yidet. 

Ccc  a  Progrc-i 
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Progredimur  ad  Kcenfeodas  TariatioDfiS  .caloiis  hni»  «i* 
IK  cheraiomecxo  iadicatas. 

Obferuationes  thermometiicae  A.  MDCCLHf^ 
Meo(es.  Dies.  Frigas  max.    Calor  max.  D.  Di^entia. 
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£x  coliatis  hiice  obfeniaticmibas  incer  (e  patdcir, 
maximum  ftigus  todus  aaoi  fuiiTe  179,  minimum,  ka 
itiaximum  calorem,  xo7i  adeoque  difietentiam  annuam 
7i|.  Contigit  igitur  diminutio  cabris  maxima  menfif 
Februarii  die  7.  h.  8.  a.  m,  coeb  fereno,  Vento  Na.  IKes 
flntecedens  finc  quoque  (erenus ,  fequerts  aucem  nabih» 
cc  ptuuius.  ^rometri  aldtudo  firic  a8.  05,  er  ctrea 
mericUem  a8.  13  ,  deia  aititado  haec  minui  coejMf, 
MTnima  cafods  drminutio,  fiue  maximus  calor,  acci' 
dlit  menfe  luoio,-  die  aa  circa  meridiem,  coeia  ferenoy 
barometri  altitudine  exiftente  aS.  is*  Die»  (equens 
ioeaas  fiut ,    kd  ciun  Teata  YehemeQtflfiaio  NW. 


HET  EO  RO  LOO  I  C  AE     ^9 

Oies  prfflLime  mtecedcntes  quoque  fiieradt  lereni.  Com- 
parata  fiimma  et  infima  calons  diminutione  anirpiciniir 
TariatioBem  cakttisanauam  fuiile  gtaduum  71}  (cilicetalf 
107;  ad  179,  adeoque  ii^  minorem,  quam  aono  ptaece* 
denti.  Minima  caloris  Tariatio  menftrua  fiiit  15,  menie 
Decembri,  quae  admodum  exigua  eft  notata,  maxima  32S  . 
menfe  Maio  obferuata.  Fnerunt  igitur  hoc  anno  variationes 
caloris  et  fngotts  menftmae  non  admodum  magnae,  er^ 
quum  differentia,  feu  Tariatio  thermometrica  annua  mi» 
nor  qnoque  (it  differentia  et  variatione  ia  antecedenti- 
bus  obleruatiombus  notata  ,  manet)  \ti  fummus  fi:igorii 
et  caloris  gradns  idem ;  fic  quoquc  eadem  roaxima  va- 
riatio  in  antecedentibns  obfeniationibus  deprehenft. 
Huius  arnii  hiemem  &tis  mitemy  et  aeftatem  fatis  tem^ 
peratiUn  fiu0e,  ejL  hifce  &tis  quoque  eft  apettum. 

A.    MDCCLIV. 

Quae   fiierant  boc  annno   1754  tariatioad  altitu*, 
dlnum  mercurii  in  tubo  Torriceliiano ,  adeoque  ponder^ 
atmo(pbaerae    bic    Petroburgi  ,    (equentes   obferuatlonei 
oftendunt. 

AltitU(£nes   barometri  fummiie  et  infimae   per  fingulot 
anni  buius  menies  cUm  difi^cntiis. 

Menfis       D.  Maxima*       Miiiima.  D.  Difi^renri« 
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Martii       14.  28.  90     -     27.  20.     4  -    -  i.  76 

Aprilif       *x.  28.  70     -    .a7'  7o«     4  -    -  x.  00 

C  c  c  3  "    "     Ma|l 
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Maii         11«  «8.  50  -  ft7-  55»    +  -  -  o.  55 

lunii            7-  aS.  15  •  «7-  «S*»  ip  -  -  o.  47 

JuKi           13-  a8.  47  -  47    65.  ^  -  -  o.  St 

AtJgufti      14,  ft«.  47  -  »7-4».  2|p  •  >  o.  95 

SeptembnJ5..fl8.  4S  -  «7«  35-  ^"  -  -    >-  3$ 

Oftobris       8.  28.  40  -  47.  00.    ..  -.  -  X.  40 

Noucmbr.  29.  28.  47  -  27.  23.  25  -  -  i.  24 

Deceinbr.  18.28.  65.  -i  27.  85.  ^^  -  -  o.  ?o 

Secnadaii»  bas  dbOsxm^lonet  finnma  meroim  ald- 
tudo  per  totoin  anauro  fuit  2S.  90,  notata  mca^ 
Manio  die  14  h.  8.  a.  m,  Thermometrum  indicabat 
gn4t|in  x^o^  coekira  (ereniflimum  erat,  irti  qixxpie 
dies.;  flncpccMkias^  et  aUqoot  fe(^eates  fuerunt  fereal 
V.  OHQ  tii^dl^i,  Miaiipa  aldtudp  ^t.  »7*  o<> 
OAobris  14  h.  7.  a.  m.  obfemata,  coelo  nubilo  ct 
plnuio,  V.  S.  'qui  paullo  pbft  in  W  mntatns  eil 
Therrnomgtmm  indicabat  gradum  139.  Dies  antece- 
'4ens  et  confeqnens  qnoque  nubili  et  pluuii  fiieruot. 
tiinc  patefcit,  maXimam  dif&rentiam  totoanno,  len  vt- 
idatioQem  annuam  roerdurii'  altitiidinuffi,  fiiifle  i.  90 
adeoqne  .^.maiorem,  qnam  anno  praecedenti.  .Qinnn 
Ibmnra*  hnius  anni  altitndo  non  fuperet  illam  ,  quae  in 
tatecedentibus  obferuationibus  fin^ma  deprehen^  eft; 
imaaet  iUa  inuatiata..  Minima  qmqtie  huins  anni  ahim- 
do  minor  eft  minima,  iam  in  antecedentibns  ob&raatio* 
nibiis  indicaca,  hinc  et  illa  minima  adhuc  m^net.  Ideai 
.vatet  .quoque  de  (patio  Tariationum  barometricarum  ma- 
(aUiDO*    quod  .idem  perftat,  quum^hoc  ipatium  vaxiatio' 


iSs  miiafie  miiaifi  ^o  depifelieflMi&titf,  £c  hoe  ariitt)  lef 
obtmer,  VaciatioDe^  bamitiei;rica&  piiiAiis  et-tlciAiis  afid^ 
menfibirSf  quam  ia  rnedtis,  eCe  niaioi)i.Sy  licet  tariatio» 
naedle  De^eitibd  -iatis  fit  exigoa;-  Mai&ima'  ta^iatic 
IttenfltrtBl  fuif  t.  jc  '  iirtenfe  Maiitio  >  ct '  ihiaima  ^ 
Kienle  lUbid  notata;  VaYiitiones.  calhri^  hutu$'auiii  cX- 
(bqtientibus:'&bt6nm(i(Stiibus  therfiscmetrtcis  fiafeicunc:    ' 

$mmi    padvs  fi^igoris'  ec  caferis  |«r<;  (iDgulbs.'i»eir<' 
ies  A.  MDCCUV  cbemiomeaa  obi^ruad.' 
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Cbmparatis  Hifce  obieruitibnibas  ihter  (e,  a|>er- 
tum^  e(V,  rummum  frigorit  gradum  hoc  aiino  fuifler  rsSv 
qpi;  quum'  fit  minor  illo  (iimmo,  fdlicer  2c30 ,  qui  iam^ 
ah  autecedentibus  obferuationibus  e(l  notatus,  huc  tfque' 
lilcp  fummtis  manet;    Eueait  foknmi»  fiigoris  gradiis  hu^ 

'm 


SP**       OBSERVATIONES 

jHis  i9Qi  Xv^oaembris  2a  h.  7.  a.  m,  altitlidiDe  baio- 
inetri  exiftente  2&.  13,  coelo  fereno-  Nox  praecedeos 
erat  quoque  (erenisluna  ,  Tequens  auteizi  pubila ,  et  paul- 
liiper  pluebat.  Ventus  fiiit  SgO^  qui  fequenti  die  io 
SO  mutatns  eft.  Summus  caloris  gradus  igirur  fuit 
X05J '  lulii  is  h.  3.  p.  m.  obleniatus  ,  barometro 
monftraqte  iS.  20,  V.  S.  coelo  fereno  ai  m.  fed  p.  m. 
tempedas  ingens  orta  eft  cum  fulminibus  et  tonitra 
Tebementiifimo  ac  phiuia  magoa.  £luce(cit  hinc  va 
riskionem  caloris  annuam  iiiifle  graduum  SaJ  adeoqoe 
XI  gradibus  maiorem,  quam  anno  praecedenti.  Quia  bic 
fummus  ealoris  grados  mfnor  eft  fiunmo  alias  iam  hic 
ohfeniato,  iUe  fiimmus  adhuc  manet,  et  Tariatio.quocpw 
caloris  «axima  quoque  eadem  manet.  Variatio  caloris 
menftrua  maxima  hoc  anno  fiiit  ^6',  gtaduum,  notata 
menft  Nouembri,  roinima  Tero  die  xp  menfis  Augufti. 
Hic  fubfiftendum  in  praefenti  ed,  quod  a4  commnDicatiooem 
,Qb(eruaeionum  meteorologicaram  Fetroburgenfium  atti- 
aet  :-  Priusquam  autem  fioem  fiiciamus,  adiungendae 
fiint  obleroationes  Barometricae  et  Thermometricae 
Siflicae,-  itemque  Magneticae,  quamm  meotionem  fiib 
jaitium  fecimus,  et  quas  fimul  communicaie  promifimus. 
Accepit  nempe  Academia  a  R.  P.  Miffionariis  Gallicis 
f^m  iFerfantibuB,  obJeruationes  qnasdam,  175  5,  i«ter  quas 
et  Barometricae  et  Tbermometricae  occurrunt,  quae  Peki- 
Bi  ab  iis  fa^aae  funi,  potiffimum  a  R.  P.  Amiot 
^ocietatis  lefu,  Exiftimaui,  operae  pretium  effe,  in- 
tigniores  extrahere,  et  cum  noftris  compaiare.  Ad 
t>aroroetocis  igitur  quod  attinet ,   roaxima  altitikip  Pc- 

kioi 


«  E  T  E  0  R  O  L  0  G  I  C  ^  E.    1J93 

IPekiiii  ad  aimnin  ffqoe  1755  obferaata,  efi  27  poUicum 
I^ifinorum  et  4  lineatum.  Haec  altitado  maxima  noa 
infignis  eft,  nbn  enim  attingk  mediam  Petiopolitanam 
quae  fiiit  27.  71  ad  annum  1750  Tfque,  ct  nunc  27 
75,  quum  haec  fit  tantnm  27.  33^.  Minima  autem 
flltitudo  Pddni  obferaata»  eft  25  poUicum  Parifini  pedis  et 
xo  linearanu  Haec  altitudo  niinima,  minor  eft  minima 
PetiotNii^  adhuc  notata,  quum  haec  fit  2<^.  41^  Sinica 
autem  25.  S3 ,  adeoqne  58  partibus  centefimis  minor 
Fetiobuigenfi.  Quum  tota  Yariatio  fit  tantum  i.  50:: 
&cile  -confpicitur,  Ipatium  i]uoque  Tafiationis  minus  e^ 
Pekini.,  quam  Petropoli^  quod  iiiit  antea  ad  1750  3. 
<<?o,  nunc  autem  2,  6j^ 

Thermometricae  obleraatlones,  quae  compleftuhtur 
:annum  1752,  1753  et  1754  fimt  fiidae  fecun* 
^um  thermometram  Keanmuriannm  fpiritu  -vini  re- 
pletum.  Caloris  infignioris  1752  initlum  notaram  eft 
luiii  2^,  quo  gradus  caloris  2d  fupra  pun^him  conge- 
lationis  fiiit ,  lulii  autem  &6.  27.  28.  29.  30  et  31 
<lpiritus  Vini  adfcendit  fiiccefiiiie  Tsque  ^  29  fupia  con- 
igelationis  pun£i:um. 

Augnfti  I  erat      «p|  fiipra  pun^um  congelationls. 

^    -    a    -  -  29J. 

-  -    •3    -  -•  •30 

-  -    4     -  -  30« 

•«  -  5  -  -  31-  Iflter  5*^  ad  xo**  inter 
«7  et  29  iubftitit. 

Die  xo  nirfiis  erat  30;, 
Tom.V.]Sou.Com.  Dd4  D.  xx 


tst^     OB  s  ERr  A  rr.air  ks 

I>.  IX  defcendii!   ad  2<Sri  qaem   graduou  noai^  am- 
ptius  hoc.  aauo>  fuperauiu 

Iiilu  9^  primus  ioiignior  caloris^  gcadus  eil  obCer« 
Tatus  iciiicet  32^,  fecuQdum  eandem  Ccakm  Reaumasia--^ 
aanou     Hic  gradua  maxunus  per  totum^  annuni  fiiit.. 

I  r  5  4-  :   ■   - . 

Eoc  anno  lunii  4^^  iam»  magnus  caloreffe^  coeplt;, 
dum  fpiritus  vini  ad  30  ii^ra*  coQgelationeni  aiUcendit 
hv  ^  et  4^  p.  m.^  Die.  9  gradus  calotis  eiat  3^  y  qui 
maximus  hoc  anno  manfit.  Frigus  fummum  adhuc  Fe> 
iinl  obreruatum*  e(l  13,  graduum.infra  puuiftum  congela*- 
tionisv  fcalae  Reaqm.  Infignores  firigpris  gfradus  (irnt  ior 
ter  ro  et  x.3^  annis  fcilicet  communibus». 

Quodfi  in.  icala  Reaumuriana  pundum-  congplatio> 
nis^.  quod.  cifra.  nullitatis  nota.  indicat,  ponatur  =:  i^a 
noilri  tliermometri.  iecundum  icalam  Delislianam^  et  8a 
zn  o  punAoro  caJoris  aquae  bullientis :.  coofpicitur  iua> 
nunv  frfg^is  Pekini  adhuc  obferuatum  ,.  icilicet  13,  infta. 
cong^lationem  ,.  fecundumf  fcalam^  noftram  efficere  gra^- 
duS'  17+1,  qui  gradus  frigoris  non  adeo^  magrius  hic 
Fetropoli  eft  ladgniores  igitiir  frigoris  gradus  intcr 
x6».  et  ^74  variuntur,.  decera  enim^  gradufi^  infra*  conge:. 
btionem.  icalae  Reaumurianae  aequales^ funt  1 6  Sl  Dblisfianis.. 

Comparatis-  inter  ie  caloris  gradibuSy  puftt  infignio* 
les  caloris  gradus  variari  inter  z6  er  32:^  iupra  pun- 
&mi  congplatioois  fcoloe    Reaumatianac*.    Quumr    igi- 

m 
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tae  Si6  gr^}»k$kc  Reaumurianae,  (int  aequales  ioi|,  et 
^2i  coDueniant  cuHi  thermoniecri  noftri  <S9,  intelligitur  ^ 
Taria4;ioMm  caloris  infigoiods  inter  loi  ct  ^  fubfiftere, 
%»muis  haecHEKmiparatioicalaeileaufnurii  <um  «lodra  ex^ 
a&aefiet,  fi  ytraqiie  thermometrainercurio^fientrepleta^ 
xamea  pro  minus  exai^a  e(l  r^putanda  in  thermometris  fjpim 
ritu  ifim  i^plei^s  Reaunaurii,  quia  exade  concordantia  noa 
fijnt,  fieque  'tStjpoffmt^  -^umi  fpiritus  ¥ini  gradum  <:a]oris 
aquae  buUiCimis  reqipere  neque^,  quod  alibi  iam  fudu^  eft} 
monftratum,  rueque  fpiritus  ¥ini  eiusdem  bonitatis  facile  re-» 
periatur.  Inter  has  obferuatioaes  Sinicas  reperiunttir  quoque 
magneticae ,  quae  licet  proprie  ad  meteorobgicas  noa 
pertineant  ^  tameo  potiores  locum  luc  .  commode 
reperiri  pofie.  exi(lknamus.  Primum  notatii  digniifi* 
Bouro  )  occurrit^  quod  declinatio  magnetis  a  triginta  et 
amplius  inde  annis  conAans  reperiatur,  Declinat  enim  a 
gradibus  a  borca  occidentem  verfiis.  Notatu  dignior  ad- 
Jiuc  tSet  obieniauo  ad  inclinationem  magnetis  fpe^^ans, 
ii  pro  Tera  baberi  poflet,  foilicet,  quod  inclinatio  cu- 
^idis  auftralis^  non  boreae,  \t  folet,  Pekini  fieret :  quia 
autem  Reuer.  Au^aor  haiic  obferuationcm,  /lcet  faepius 
repetitam  4  ip&  dubiam  deciarauit ,  quia  obferuationem 
ah'am  huic  contrariam  alia  acu  magnetica  confpexit,  ifbi 
fcilicet  cufpis  auftralis  more  folito  fnpra  horizonttm  at* 
toflebatur  ;  certiora  funt  expeftanda ,  qoae  dare  promi- 
Ct  **.  Dedinatio  acns  magneticae  hic  Petropoli  quoque 
nojQ  ^dmodum  inconftans  Tidetur. 

D  d  d  a  Nam 

**  Scniavjt  prcmifTum  R.  P.  in  liVeris  ad  Academiain  1757  nirfo* 
idaxis.  Ex  experimentis  vna  eadcmque  acu  magnetica  &Qis  conc]ii<« 


5St<P       OBSEKVATTOrtlES: 

Naih.  quotiiescunque    decUnationein:  acus  magnev- 

ticae  hic  Petcoburgi  obferuauimus  ;    deprehenclimus>  fem» 

pec  cuspidem:  boream  inter  gradum  quartum ,.  et;  quar^ 

tum  et  dimidium,  occidentem  YerfusTubftitifle..  Dedtnatio' 

yero  4.  graduum.  ocddentem  verliis>  hic.  e(t  6bferuata<iam. 

a:  mulds  inde  annis,  aut  vti  Kraffiius  eam  praecife  a.  x  74<^ 

determinate  conatus  eft.  3*  $6/  x^'..  V..  GDmmenrario-- 

nim  veterum.  Tom..  XIII..  p..  38x.-    NotandUm  tamen! 

eft i  hancdedinationem.  ^epius tempore: non. adeo  diiiedb  noo 

iatis,  regularem  effB.depi£hen(am,,  licet:  eademiinftcumeQta 

fiierint.  adhibita  „  in:  quibus.  vitiiim:  nullian:  detegi  potoi^, 

neque.  circumftantiae;  temporis-  admodum>.  diuerfae.fiieriDr.. 

Maximam;  iixegiilaritarem'.  autem^  monftrant  ob(eniatione$' 

magnedcaeg  in.'  Sibiriai  iidae:.    Differenda:  infignis^  la^iiB> 

iiiter.  ohferuationes.  decliiiadbnis;  magnedcae:  ini  eodem'. 

Idco,,  diuedb: non.adeo> tempore, fadas, deprehenfiieft, vd 

Yel:  lequentes  potiores.  demonftrare.  poflunt..    A.  1735. 

lanuarii-  24..  et  27;  declinatio)  deprehenia!  eft:  KJrasooJariii 

SL*"  occidentem  verfus..    Die.  autem:  31!  erat  x'^  et  Fe- 

hruarii.  10,  i.*"45",    Febmariil  17;  i' 30*1      Eodem; 

anno    Martii    21     et  22  Ircud  eratdedinatio  1°  xs** 

•QftobrisL  autem;  aft,  xf'  30*^,  die.  3.1  ,*  3©*';,  Noocmbrii; 

4i  !• 

dlt,  diaeriatn^  Hanc*  inclidationem'  pcndere  a  diuerfo  modb  acam  vir- 
tute  magnetica  imbuendij  ita  vt>  ioclinatio  fiat  ao&ralis  ,^  fi  pob' 
xnagnetis  borcali  vis  magnetica»  in  acu  cxcitptur,.  ita  vt;  itiitium  do- 
flus  fiat  in  cxtremo,,quod  meridiemi  verfus  fc*  conuertere  debeatf. 
faorealis  autem,  fi  contraria  ratlone  fiat  polb  auftraliexdtatto  magoe- 
ticaii  Quum^  Auftor.  adfifmet^  multis  experimeotis  repetitis  (e  haoc  le^ 

/  g^m  deprchcndlffe,,  fopercft.vt  inquitatur,,  vttuna .  lit  TniuerfiilisL.  uhi?- 

^  ^^loconim*. 


MtE  T  m^^R  O  t  <yG  l C  A  E,     «^^ 

41, V  $0*;  dk  1%.  x** 4.5 ' oakleiitaiis (emper^  Sekc^ae 
dfaclinado  Aprilis  3  nuUa  vel  vix  fenfibilis,  (^  Aprilis  15: 
enit3o>  ec  Maii  ax  et  fta»  2**  45'  occidentem  verfus. 

lO'  oppido'  Kiach^&declinacio  erac  Apriiis^  3o,  3* 
Blaii:  4.  %'*  45*'  oiccideatem  verfiis,. 

In  maoimentai  retawaienfi^  lunii:  x'-  et:  2-dediBfltio' 
eftl  noata  4°  occtdentalis.» 

In;  vrbe  Nertfchinsb  a^  lY^^  ^S^^  luniii  femper  ea*' 
flem^  ^?  occidentem-  vetfus»  erat  declini^: 

In    officinis-  Argpnenfibus  iQtra'  14^  et  24  lunU 
decliniuio  mag|ietis->  femper  erat  3*^'  occid. 

In5  oppido"  ZiinKhaimi   liiju;  30&  cf  31'   decli-- 
tatio  raagpetiS'  3^  xi'  -occidentem'  verfiis^eft^  deprehenla* 

Tn  oppidoVdinsK  inter »4  Augef  xo  Sept.  declinatio' 
magnetisperpetuoerat  3**  15"  occ;  Haec  idiflferenda  no- 
tabilis  dectinati(mis  maguetis  im  eodem'  loco,  tempore* 
panim  diuer(b  notataj  nomlblumi  a  Gmelinoj  ied  etiama- 
La' Crojrerio*  Ircuti!  eft^  deprehenfa  ,.  licet  fumipa  cura' 
vbique;  fiierit:  adhibitai  Maiorem  adhuc  irregula- 
ritatem*  monfhrant'  obteruationes  pro  inclinatione: 
magnetis-  in<  diuerfis^  Sibiriae  locis  captae,  vti  quo-- 
que:  fequentes'  oftendex&  poflunt  omni  cura  et  diligentiai 

In  vrbe  Krasooiaisk  X735.  lanuariii  27;  h:  xa;  m; 
ecat  indinatio  primum  (ecundum  meridianum^  magneti-- 
oum  30*  X5'  (ecandum  plagas  veras  N.  30*  S.  43*:  O.- 
35*  W.  35"V  Baiometro  28i  2$,  Thermometto^  1^%, 
Vento-oo^.  coelo>  (eEeno.- 

Ddd  3^,  Febnia-- 


Februarii  i .  b.  ift.  m.  (ecusdtiin  marid.  in^gneticam 
2^8*  X  5";  (ecundum  plagflSTerasSepteinnrlones29*,Mendiem 
14.*',  Orlentem  33*  30',  Occidefitem  34^  Barometro  aj, 
otf,  ThernoQmetro  ipo,VeotoSO,  coelo  fereno. 

Februarii  10.  h.  12.  m.  fec.  li/ief^  mago.  s/. 
N  «8*.  +5"i  S  +'i%033'*  jo^jW^+^Barometro  17.  28, 
Thermometro  171,  Vento  O  S  O  z^  coeb  teauibus  nut»« 
bus  6bdu(3:o. 

Februarii  17.  h.  9.  a.  m.  Mer.  magn.  49*  M.  ai^ 
45»  $4.1".  30' ;  O  34°  W34°;  Barometro  47.  ao!;Ther- 
mometro  i<^x  ;  Veoto  S  W  g  S.  £  ;  niue  pMiai  cadente. 

In  yrbe  Irkutzl^  Martii  22.  fa.  8.  a.  m.  ;Merid. 
imga.27'-;  N27'',  S.+o^iQafi^iW^r  15' ;  Veotp 
glWijfol^  perpubes.  tenues  lucente. 

Jri  Trbe  $flej)gin>k  Aprilis  3.  h»  6.  p.  m,  Mcr, 
jnagn.2i*  45*;  N  2i°45'.;  S'35'i  O  27';Wa7»;Baromc- 
tro  2^.  j8;  Therinometro  135  ;  VentoN  ijcoelole» 
lejreno. 

Aprilis  15.  h.  6.  p.  m.  Mer.  magn.  21*  45*;  N 
'?i'45',  $,35',  Q  27'^  V^  27%  Barometro  26.  25,  Tber- 
piometro  130,  VentoNi,  coelonubilo. 

Maij  22.  h.  4.  p.  m.    Mer.    magn.   21  •  30' 
N  2i';  S.  34*  45';  O  27*  30',  W  26*;  Barometro  2(J 
.15,  Thermometro  104  ,  Vento  N  N  O  3  ,  coelo  occi- 
denfem  verrusfpiffis    nubibiis  obdudo. 

In  oppido  Kfiichta  Aprilis  30    h.  12.  m.    Mer. 

•magn.  21'  30*;  N  20*  45';  S  35^  3o*;  O  27*  30' ;  W 

25*;   Barometro  25.  38,  Thermometro  137,  Vento 

SSO  j  coelo  nubilo,  •'••-*  '-- 

■'■     ••  -^  Maii 


M  ETEO  RO  tO^I  C  A  J?.    ^^ 

Maii  4.  hf.-  liv  m.Mtt.  ■  magn  ^o*,  N  20*  30  , 

metro   135,.  Vento  ^fl^  W.' »,'  io^lo  nubibiis   VarielgatcJ.  * 

16  rtidnimentoiWawmenfi  ianii;i.  h;'^;  ji/ih.  Mer.^ 
magn.  27*»  Nad*  30',  S.40*.  15:^0  32*  33*,  W 3**39*, 
Thermometro^.ja^,  Yen^p  .00^  coelo  fereno. 

In  Trbfc*i<Idrtfchinsk  ionlf  24.  h. -^.  p.  m.  Mcr; 
magn.  21*  N  22»  30',  S  35°,  O  27*,  W  25*  Barometro 
25. 30,  Thermometro  i  i4*/Ven^usincon{lans,  coelo  fereno. 

lonti  2^.  h.  .j.  p.  m.  Merv  magn.  26*  ^57 
N  2<J.*  ^o\S  40"  45*,  O  31°  45*,  W  31'  30*^'  ..,1 

Qiiamiii»:  i».bi»  db&ruaiii^mibus' pijO  indjnatiQae) 
mdgQeida  qiptisr  nibiL  omiiruflal  fit ,  quod  ad  ^^ra^tiq?^ 
nem  eariNn  pertinerp  ^A)a<ftOr  GmeliBR»  exiftignauit:;  ifu^ 
^i5tae  tamen  ipfi  vifie  fiint,.  quoniam  ih  eodem  ioca, 
^epiu^  tantopere 'iiUffident.-  lorinftrumemo  vitium  niiUun»^ 
ab  eo>  detegi-  potuit. .  £um;  igitur>  haec  iri;egplaritas  {^w 
tiofifi  ob&ruatioaibu»  tribuenda  yix  .yideatur,  eritne  ad- 
fcribjtQdac^  iiel .  terriiX)rii  ..CQnAiHHiooi.,  p^ticulis  ferrei» 
imi»aegoatae  ,  ,iFel.  «tiam  qualitati .  atmofphaerae  ,  yet 
ipfimotui  fioidimagDeticl?  iqMod  quidem  disquiri  hic  ^tt 
■unc  noB  potefi. 


ttm0>fmit*li»0^am^mm»^ 


QB5£Rr 


4oa  4m)io% 

OBSERVATIONES 

METEOROLOGIC  AE ,     TACTM 

TVBINGAE  ,ANJSIIS  1750  XT  Jtji, 
jALnctore 

Baiometro ,  atque  Thennoinctro^  jn  fitu  aptiflime, 
vti  fbperius  indicaui.,  pendentibus,  ^menftruae  ;altito> 
dines  maximae  et  minimae  JBarQmetii  fant  fequentes^ 
quas  cum  .difierentiis  /bis  hic  appono,  ;intellij;endo  j)edis 
Londinenfis  j>olliGes  iluodficiiDales .,  «eorumque  paiccs 
centefiinas. 

.Anno.       Menie        maaL.  jntQ.  «dMl 

JX750..  lan.     -  -  2i>.  a8  -  -  :a8.  tfa  -  -  o.tflf 

Tehr.    -  -  ap.  05  -  -  ^8.  ip  -  -  >o.  85 

Mart    -  •  ftp.  aa  --  28.  3p  -  -  o.  «3 

Apr.     -  -  28.  8.<J  -^  -  aS.  10  -  -  o.  7tf 

J\4ai.     --  -  aS.  84 a8.05>  -  -  0.75 

lun.  •    -   28.^3 :28.:20  *  -  O.  73 

lul.  -  •  28.  88  -  -  28.41  -  -  o.  47 
Aug,  -  -  ^8.  88  -  -  28.  21  -  -  o.  67 
Sept.  -. .-  -  a8.  pS  -  -  .28,  30  -  -  o.  6$ 
OA,     -  -  2p.  03  *  -  28. 15  -  -  o.  88 

NOU.      -  -   2p.  00  -  -    27.  78    -  -    ;.  22 

Dec     -  -  2p.  op  -  -  28.07  •  -  '•<>* 


xi75i,  Hail.  •- "59.03  -  -  ftS.vtfS  -  -  o.-^ 

iFeljiii  -  -  'ap.  iO  -  -  87.  98  ••  '•  1.  ili' 

^JVto.  -  -  :Aa.  ft$  -..-  -a?.  po  *  ■    ©•  S^ 

.Apr.  -  -  Ji8»97  -  -  ^8.00  •  -  0.97 

*iIuo;  .  "  •  .«8.<9S  —■ .  :s^8.:.3a'- -  o.>d<S 

lIuL  ---  a8,<79  -"-«8-^^  -  0.53 

'.Aug.  -  -  IB   «9  -*-  **8.~4«  -  -  o.  4J> 

Sept.  -  -  £8.  90  --*•  ^8.46  -  -  o.  5© 

jDd,  -  *  ^ay-  03  -.-  a8.4i^  -—  «o.  7$ 

.      .Nou.-  -.-  :»9.  ?a  -,-  27.  «o  -+  l,'3^ 

-     JDec.  -— aS.^P  — 1^4.45.  •i-o.sy. r 

£x  <iuibas  ^ttppant ,  afMBeie  ^imSiuc  ina^inain  al- 
fldtudianai  hic  .ioci>  ottTeruataruafi  29.  3^,  quae  auno 
«74^  «ob&ruata.  ^ifr;  -«t  ;iriDiaMni  «aruDdem  27.  e»!,, 
wifam  .«nno  1749;  ^eaadoilqae  ^i£&ctntiaai  'maximaixi 
M,  7:2^  adAoque.mediatn-  Earometri  :akimdiiiedn  ras.  50, 
julia  .babici  inftrumeiiti  &pm  .Nieri  ^flauii  .libellam  ele- 
«ad  nftdoDe^  .quae-  jfcoxiate  60  ^pedesr  iUxidineofis 
«cxplet. 

5r  .^*  ^  «pbierHadcin&us  Thermom^ii  Ftfr^- 
.ifeHiani  iequent^  •exfaibeo  Tai)ellam  ,  quae  cuioscuncpie . 
«nenfis  oltendit  ^adum  ^caibiis  inaxifnum  «t  ininimum;, 
^aMXi '  (fifierentia  vtnusqoe. ' 

Txiii.V.Noa.CQau  £««  Anoo 


40ft  OB&ERVATIOmS  METEOEOLOGlCAEr 

Ar>m     Menfe              max.            nin;  di£ 

1750*     lanuar;.    -    -r     39/   *•    -     x8     -    -  a» 

Febr^       --    -     58     -    J.     rz     -    —  ^(f 

Mart;      -    -    62     ~    -    «7    -    -  3$ 

Apr;       -    -     ^5     ~    -    3»     -    -  3J 

Maio.    —    -    tftf    -  —    3.^.    -    -  2& 

lun^.      -»    -.   7S.  -?    -    59t.    -    -  2* 

luU         •^    -    33     -    -    55     -    -  28. 

Aug^      -    -    79.    ^    -     5j     -    -  28 

Sept.       -    -    74     *    ~*    4.S     "    ***  2^ 

Qdi        -    ^     tf5     -     «     28     -     -  3t 

Noiii       -    -    4dr   --  •-     »tfr    -.    -  30 

Dcc^      -'    .^8     •     -     ir     -^    -  37 

175*»^     lan.  •  ;    *-    -- •  918     -  '"^    *2.'     -    •»  i(J» 

Febr.      -      -    4^1     .     ^      8     -     -  33, 

Mart^  >>     «^    6«!     •    •-    27     .    ■  35 

Apr.     *     •     5p     -    -    34:    •    •  a7 

Maio    •      •    tf^i    >  ,  ■     42     .    ■«.  2| 

luDi.      »      »    78   '•    -  .  45>    «     •  ^7 

iu]..      ».      -     8«     •    ..     55    -     -  3^ 

Aug.    *      -     8^    -  :  •      5a    -     -  3t 

Sept.    ..    ^    ^9     »    ..     ^j.^  ^     ..  ^ 

Oft.    -       -    ffp.    .    •    30    •     ,.  39 


Nou. 

DcCi     -     -     47     •     .^c    i^ 


49     -     -    17    -     -       $z 

Vnde  apparet^  maximniA  per  Iios  annos  caldris 
jSyadom  fiitfle  8<y,  qiii:  incidit  d.  2tf.  lulii  1.751 ,  ia 
fttenitate.  fete  perfeeia^  flante  temu  W.    Haud.  ver». 

muittk 


i!^  ACT  A  E    r  r  B  I  N  G  A  E,    fos 

mutto  mitTOf  calor  fliit  aono  1750,  nempe  B3  gradaain^ 
^oi  obferuatus  t&  fuiranus  ilUus  amd  d.  24  lulii,  coelo 
StibnubilO)  et  !(pininte  NO,  cuni  inlequeotibns  ve(pm 
tonitiibus,  rr^brisque  fulgutationibus.  Tridiio  |)o(l,  nem- 
])e  lulii  a%  Goettin|;ae  maximus  calw  iflius  aoni  obfeiv 
vatus  iiitt ,  gnuiaam  aotem  9S\  t  ^nudio  taBtum  adhuc 
^du  a  calore  homiois  fani  iaterao  <)t£rerentium« 
iVfaximum  autem  Yrigns  erat  9  grad.  -quod  lenfimus  ma- 
ne  175«,  Fcbr.  113,  flante  O  tcnuiflinro,  in  ferenitatc 
|)ei&da.  JVlanet  igitur  adhucdum  annus  fuperior  x74<f 
caltdiflimus  •onmiikn ,  graduum  iciHcet  «94  4  fiigidifllmui 
autem  174$,  gradiMim  qotppe  13  iiifia  6. 

§,  3.     De  aurotis  boifealibus  -annotaui  iequentia : 

1750,  Febtnarii  3,  ab  lioni,  lexta  velpertiiiii  &ro 
ad  mediam  vfque  nodem  vi&  hic  Mt  lux  bo- 
rea ,  primo  inQgni  rid)edin^  tum  irexo  magoi 
daritate  con^icua,  flante  tenui  O ,  in  ferenitato 
aliquot  dierum,  et  fiigoie  £itis  ioteoib,  ad  gra* 
dus  12  adhuc  fiipra  o.  Eadem  appanit  quo- 
que  Hannoueiae,  et  Neapoli,  Tti  ez  noois  pu* 
|)licis  intellexL 

Naii  I,  aderat  faoiis  8  et  9,  p.  n.  hntbo- 
lealis ,  lomiae ,'  et  copiofis  Tiigis,  coralcaos  iD 
foenitate  perfeda,  Ijpitaote  kiii  O. 

Augofli  fttf,  hora  xo  p.  ro.  io  ferenltate  ite« 
rnm  integra,  flante  kni  W,  con^iciebatur  lnx 
IxMsafis  mai^fla. 

£  c  c  *  No-^ 


404J;  OBSEWJTIONES::  METmROUOGICAE; . 

Nouembris  9,  hora  lo  p.  iii.  inter  nobcs: 
paullo  diuifas,  flante^  forti  W,,  fufpicio  niihl  crat: 
taiis  lucis.. 

pdcembris  31  „  circa '  niediam  noiSem  ,.  inta  • 
nubes,  flante  tenui  N ,  coriipicfdiannir  radii  lih 
cis..bof»aiisy ,  aut . ftiiguraj',ex.. relacione  aliomm. 

* 

,75 ?j  M^ii •  3^", ^ihtec-Bubes- paullb^  diuiias  confpexi i 
Jucem  >  boiealem  t  ^naggamt,.,  dica.i  horaai.  ^xu 
p.  m... 

Septcmbris  3.;  pofl   fijirtem-  piiiuiami^  >"  '^^- 
qua^-fereniratci,,   hora  7J.:p...mv.acierat..lux  bo« 
«ealisu  mani&fia... 

Septcmbris^  rp:^    ^bra  p:p...m;-  itierum    y'A\ 
-  ■■  .'    i|Kt::Jux  bolreaii  diftiiiaiA ;  v4(gis   iet /lumioe  ifr- 
ffgniw. 

CJduembiri^N^op  ifflerenit^te  fere*  iritegrav  hb.^ 
ia"  rpoj),i.  mu  dubiaL.mihiu  videbatur'  talis.  lux,;. 
liicente.v  Lnn?;.,    ' 

§)  4'.  Riliquaft'  iiJ'.Ticihiaf  noflSa^'  obfiihiatge'  auro> 
rae  borealcs  a  Ciarijj;  Dom;  Biffbo!^',  cnies-  tamr  in- 
diiat^ta;  dt  .attcinic^-^d.^wiiB  nacui-ae  pfaaenomena^.  iomnem) 
Biudemi  flBBientur,  quvm:  etiqofi»  Joci,  ini  qno  ^faitac,  op^ 
porcunitas  ad  hacic  ipG  iiiict.j  prouti  in  oi/enetL  Me- 
te(ml^y.Mmrm:i^m  fiptmi^  19*^  diaam.  cft,.  hoc: 


«750^  Fcbruidi  3  ,  how  7  p.  xn*  aHioni  bQrealiSi 
tccam  plagnm  borealem  occupans ;.  plaga  NO' 
ct^  W  egregie  JulMfa  ,  in.  plaga  N  Veto  vc- 
hementer  albicans ,  fub  yariis  formis-  et  color^ 
bus  ad  roediam  QO<£tem-  vfi]ue  a  me;  obfeniatav 
(ed  tum  nondum  finita. 

Idem  Obfeiruatdr  fedulii»  v'Poft<^'  c^anr^'  fequent^ 
iu»-adbK  aonoeuttt  luces\boraalc$v  Er  quideoi  1^50, 
Maitu-4'",.  Maii  x  ;  Dj^inbris-:2^  hota'  5>  p.m>  <ub 
coelo  fereno»  quam  exta0tiDrem-  wcar  Anno  if^ik 
«Qbeni  Fehroarir  ri',  hoca;  T^p.  m.  cgregie  lubram  ;; 
|0<9^bris  a3t  idcbilemv "^ 

§r  5.-  Lumtn^'  ZSdiacalS"  dbrefuaiumv  fuitr  Anoo' 
tTSo^  Martii  8,  hora  6  p:  m.  eiusdem  atf,  a^,  ersM^ 
eadem  ciiciter  hora',,  coelo  femper  fcreno.  .  ApriBsfiv 
et<  24,  in  ii^lem  ciitumftantiis;-  Aiino>  175^1 ,.  Apiilis^ 
sro,  hora  8  pv-  mv- 

§;  6:  Dfeclinatibnewr  acus  magneiicae;  ^  pollices'^ 
IbngiM'-,*^'-  mondMMo  lincac  nune  couilaiiici  appufliac^- 
his  annis  inueni  fiiifle  14**'  30' ,  Occidentem  verfus ;, 
«ndemquc  aliquoties>  iterum  modo^  maiorem;  modo  mi* 
norem,  aliquot  minutis  depiebendii  poft^  graue»  tcmpena- 
tesj  er  grandincs. 

,    §1  T.^rinRlipiiiSblisv  quarc^^ 
nuaiii ,    mihi    tantum    licuit  obfcruaie:  fincm,,  hora>  xo' 
miQi  5»\,  tcmpoils^  medii.- 

E-e-e  31  $i  8V 
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f .  8.  Relifin  iuic  iftQoBatiaL  compfdiendam  &- 
queottbas. 

P^rms»,  f750)  ApriGs  ii,  iruine  <irca  hotam  i, 
tense  motas  hic  exoctas  eft,  fed  momeotaneus  «€  knk. 

Seatruhy  coDicnia  anditafuernnt  Aoao  1750,  Apri* 
iis  23,  2^4  Maii  4,  14,  29,  et  30;  Bimi  7,  12; 
Inlii  5,  17,  «4^  »«,  31;  A^gufti  13,  14,  **,  27, 
s8;  Sefitembris  2,  4,  14,  15;  Aaoo  1751  aitteni 
Maii  <,  -tf  ;  lunii  27  ;  lulii  4,  x5V  18,  2x  ^  Augufli 
X5,  25,  24),  Sepcembris  17  ;  Odohris  7. 

TaiiOj  Gnandiaes  cecidenint  Aooo  1750,  Aprilit 
7,  S  et  9,  teiHies;  luoii  12.  Anno  1751^  Maii  17, 
Augu(ti  is,  quae  hotrida  firit,  deiiciens  copi(^  globos, 
qui  oui  columbini  magoicudioem  habebaot;  deoiqiM 
Pecembris  27. 


OB- 
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M  E  T  E  O  R  O  L  O  G  r  G  A  EV 

FACrrAE  TVBINGAE^  ANNO   t75»a, 
A  GEORG.  fFOLEFG  1UUEVT. 


I 


^nfframemu  nirfus  in  fitu«  apdfliino  (eniatis ,  rd  aatev 
ihdicaui,  loenftruae  aldtudines.  maximae  et  miQitnar 
baiometticae-  fiint  feqnentes ,  quas  oum  difierelidis-  imk 
Hic  agipono^.  ihcelligiendo  pedis^  Londia«Bfifr  poflice»  dHO^ 
decim^fr,  eonindemqpe  pattes- centefimas.- 

Menfis-    max;       inim       difit     Menf.-    mar.      mhi:      d^ 
^uac.  -  aj.-oj' -  «T»  W>  -  '•  *5  '}xit-  '  ^9.  8«  -  at»  +3'  -o  3^ 


Febr.    -  aS.  &<?-  sS.  ox-  •  o<  &5 
Martv  -  ap:  ly  -  27: 8r  -  r.  32 
Apr%     -  »8*  py-  «^8».  14;  -  a.  7S 
Maiur<  -  arS.  80  -  28'»  ay  -  cr.  57 
lun.      -af8iS!5  -  *S.  3;2:^-o..tf3 


Aug,-  »«.  P3  -  2«.  3>5-  o.  58^ 
'Sept.-  2p.  03.-21^8.  ^o  -  O.  5!> 
'O^;  -  ^M  23.  -  2*.  70  -  o.  5t. 
,Noui-  argu  18  -  28.^  -  o.  7». 
Dibc.  -  29.  o^-  27.  80*  z;  29» 


£x  quibqi  appareTr  maoere  adhucdtmr  maxmam 
altitudinuoi'  luc  toci  obleiuatarum  2^,  3t9,  quae  aona 
»744$^  obieruais  fiiit  y  et  minimam  earundem  27-.  ^4^ 
'vifam  ann»  ly^p  jr  eaodemque  dtfiferentianr  maximani» 
».  72;;  adeoque  niediam  Barometri  altitudinem  a^S.  50^ 
VttUai  tobitai  latione  inftumenti  fupra*  Nicri  fkiuil  libeb* 
lim  eleuati,  quae  proxime  60  pedes- Londinenfib  ex^ 
f  let^  adeoqoe  ^  poMkis  Loai;>  doodecimalis  efficit)  fio» 


f 
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gulis  altitudinibus  Barcmetii  jiddendaS)  jS  bae  ^eOda^ 
tur  a  rip»  didli  iluuii.    . 

§.  a.  Obferuatioocs  Theromiietri  Fabretibeitiati 
in  acre  libero ,  fed  Ymbxofo,  ieniper  conftituti,  fequei^ 
lein  praebent  t^beHam ,  quae  cuiusque  nienfis  oftendit 
.graduiB  cajQris\jtt«dinjyitti,  jM  jjqiain^jni,  cum  difeientia 
jtrius^ii^  ' 

Jttenfis.max.  jmin.  cfiff.j  Mehfis  max.  min,  diff 
|an.  -  0  •  ^14.  -  .33J  lul.  -  7a  ^  57  .  ,5^ 
.Febr. -.i}4  -  jaa  .-  i<J.'' Aug.  -  72  -  53  -  i^. 


.Apr.  .-^v^fo  '  -30  .-  30.; 
,Mai  y..<J7  .  .4<J  -   ii. 


Sept.  -  78  -  47  •  31^ 

oa.  -  .51'  -  30  .31, 

Nou.  -  50  -  24  -ais:. 


,  ^<?de  jij^aoet  iwajtimum  jper-Jbunc  ^aonum  Qdou 
.grato  ^i^^e  8/,  qui  :iqci%  .die  ^  Juoii,  jJante  i;>ai 
Am(^.,  poft  ^gnam  yarictatem.  yentormn^,  .twbines 
.ptiafm,  cqelo  paucis  oub^ulis  occupato,  et  fHbfequeoti- 
;t)us-  Tclperi  Jeiiibus  fulgumtionibus.  Maximum  yero  ho- 
m  im  .%ufr  J/l  J^  gnKkiipr^ ,  <qfK)d  fcofimns  jnaivj 
JtonM^  4ie-.^,  jgwtie  iZephjrro  ,tc«oi  in  feitnitate 
I^Qffea^i  J^cdiM^  igitur  5totiui  hww  anni  .^ioHl>  go. 
<Ius  eft  .47,  a<feoqiie  ^no-^radu.  in(fiait«nperian  inode- 
jratajcn,  i^  ;ftat*iit«v  .^  gwd; 

.rWUir  -  ' 

/fih^wrii^^.eta^,  j^  tcaiK*.  jijfoici, 

^i^  flrt?  .eil  ^  tali  lncie,  i»cc.tta  tamcfl. 

JMar- 


y  A  CT  A  E  TV  -B.I.-N  G  A  X     40f 

:...  jMtttii  ^-^,  iaC^r:  anbes  'cBui&s,  poft  gratidiaem 
«t  Tehemeatem  pluiuacft,  to^icuit  txsm  auron  borealii 
mani^fb,  copiofis  ilriisi  et  ladiis. 

Maii  1:3,  aderat  lux  borealis  iterum  maiiiiella,  in 
Isreoitate  leie  iotiei^Y  inter  ^ndidas  £xas  boreales 
coD^cua. 

Idii  x(r ,  inter  <fitiSaras  «dnum  ha  boreans  mihi 
t^fa^it,  albis,  et  mutatis  fubinde,  Tirgis,  manifefta. 

lulii  41^  in  idQenStut^ardiae,  yeriatus,  fidi  au- 
foram  borealem  multis,  latis,  albisque  firiis  eminemeo), 
ciica  horam.  9  .P>  ^^     ■ 

•  i ;        .        ••■      •■■■■■-  '  •       ,  » 

lulii  ji ,  lux  Boiealis  xnagna ,  Inter  nubes  te« 
inues.     ' 

Augufli  I  et  2,  in  afiqua  ferenitate^   poft  pluuiat 
fbrtes»  eandem  debiliorem  obleruaui. 

.  Augufti  .23  ,   infpicio  '■  mihi  talis  lucis  enata  efi^ 
«c  sdicpbwr  phaenomeni^.  ' 

'     I^ouembris  17^  %nte  forti  Euro ,  aderant  vefli^ 
luds  boteaiis. 

Deoembris  14, ,  flante  fortifTimo.  2ephyro  pec 
i^quot  dies ,  hbia  d  YefpBrt.  manifefla  aderat  Inx  bo- 
teaSs  inter  nube^  continuas  Taiia  et  ihconl^nti  albedint 
ie  prodens. 

yom.y.Nou;Coin,    .  Fff  Qui- 


4to  0SSERrAFlON2S[7ftEFWC$llXOBX^JE^ 

.  Qribu»  aecedtioe  lequmtes  adlinry  ab  itouGis  me> 
«nmi  coramoiikaMe^  im  -vkiiiib  nD^-^^iKBi^ 

ranuariii  zSy,  cumi  lumine  ISbdiacalii  maa!fe'(&i  aur 
«brai  ^oneati»,.  codo^ftnen»,.  :1ii^niti$:^)-t»i  iififeniacai  9 

iun  laudatot 

Maii  £7,.  in^is,,  auroia:'borealis.  tiilai  cB^^Stidf' 

{^  m. 

Mxag^  4j,  a&  Ttioqiie  AmlcG»  mibil  i^caxt^ 

'Od^bri»  f3^,*mi^!  liix:'borealis»  {^jietm.  (dS^SW 
$0r&ae^  tefte:  CVxriS[i  Volzioi. 

*$;  4..  Z%dii£rd8bdmi  acii»  inrajiaeficie^^ '6^^poOt. 
fong^e^:  et  liheae  m^dSlda&  confliaatec:  appdfitae',  toaxb* 
inank  <HMKBii  'baciniioit.  ocdidMini  Teifa»»,isi^  4$,% 
miiiimain  autemi  14»*  3a%,  fnde»to(iiattWHiiwid0m  M»' 
conffiiatiai,.  quae:  boc  qiioque  anao» ^flt..gfank)nB  ten»: 
^tta>aUq^otteaF^  1b  (ceaEaoiiain l^ae&uit^mcdis  A^ 
mendai  eritt  r^,*^  37*^ 

%  ir-  Viilitateai  et  vfiis^fiMumi  otTleiaatibaQfiy 
metS^ldgicsbiimrc6mpiehen(ifere:noiK  p^mus"», ia& ec 
Ibdgat  aiiilOMmi  t&rie ;;  quodl  lUifr  naturaerioidaj^tonbf» 
Beicenlenddini  tcad6\,  quii  tales>  quotidiana&i  tt  ooefotas 

-^ltoi- 


ctdkdiaDes  ^pendive  fadttiti]r«  iSx  'oSteogio  «njm* 
in  quo  opMani.  kvK  io  me  IhlGsepi  2iy  locl,  «iuQs  ^ 
fniaimani,  mOm  fam^dus^  «juibiis  «11011111)011  £09 
lucuoditiMfiLlruoi^  Ktqiie  ^os.qnoqae.li^tot^nme.iQ  pai*. 
i^  huiu!^  laetitiiBr  tn^eiQ  cqplo.  I?i^  «nim  ftio  per 
meam  «)tperien|;tain,  qtiam  potlerls  ^diquantum.«{nendan- 
cdam  xelifbirus  «ro ,  mediam  Barometii  altitudinem  «fie 
Tubitlgt»  «6.  50;  <$i  s)<  Seiaat'  am^  FhySci  «k 
liae  «iiNce.  lOGi  <^eoaiiOQem  fhpfa  oceaiMmi  pioaBnium, 
Vti  &ffi.  «K  Itelfii  di(%o  loci  mei'  flcum  Gl^gMpiMem  ^ 
ita  «X-  Barometri  inderefii  iATpe^^iOine  acquiro  tandem 
dafdemfitam  Fib^iMi;  qui,  quoMifi^ae  in>  poneium 
«kduoat,  ad  teHian^'  Sgunun  paitiailaiem,  dd.«iRiqQAun« 
flaet)atnrM»,  ad  pltnre»  alias  veRtatc»^  «qgnoilceodas, 
iipatam  qnidem iam non  «ft;  fednec  «mniao  occohim». 
Abflt  jjg;itiff,  nrt  Ipem  «tiam  fferi  fllicuias- croeQdi  deTe* 

«aOMKU 

<$.  4^.  Secmd9,  cx  leodem  lioc  <>ft«on1o>.  piopnt 
czperieatia  «doiEta»,  Ccio  <etiam,  iquem  a  quolibet  menie 
tottus  nnni  cdorom  mM  tam ,  quam  ^lintis  cdocandis^ 
idiiiqiiet^te»  «OGQiKmucis,  iwcMitoeiQ  foflvBv  Itai  ia 
iloc  o£teQBto  «Kpertus-liim,  «akaem  me(SBm«  «sTliei- 
tnometso  Fabnnii»itiim  ^aefiiftiaium,  «&  •omaium 
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lanuariorum  - 

-  aS.  Grad. 

Tuliorum  -  • 

-  e^.  Grad. 

Febriiariariim 

-31.             Aogiillorum  - 

-  <55. 

Martioruro  - 

-  35.             Septembriura 

-  <Ji. 

AfHilium  -  - 

-  48. 

Oftobriom   - 

-  47. 

Maiorum     - 

-  5\ 

Mouembrium 

-  35. 

luaioFum  -  - 

-  6S. 

I>cembrium 

-  33-    • 

sdeoque  raetilem  Iaat»rium  efle  ordiaarie  omaium  fii* 
gidiflknum  ,  luiium  yero  calidiflimum  ;  ex  qnibus  me> 
^ius  calor  tocius  aatu  Tubingae  exi(lic  4&  graduum, 
quern  eundem  Vetropoli  diuturna  ot^ruatioae  deprehea» 
di  effe  43  graduum ;  vade  difiereatia  Qimacum  ,  €&!»• 
ris  refpedu,  quae  ia  G«ographia  Phyfica  noa  exigui 
fnomeaci  eft,  cogaofticur.  Dicaoc  mihi  fimilia ,  c^ui  in 
»Iiis  locis  deguoc , .  magaopere  me  deledacuri ;  fitciant 
idem,  qui  (pernunc  hoc  hoculque^  mulcum  fe(e  emeadar 
turi ;  immo  imiceotur  haec ,  quicuaque  (apiunc,  magno 
fiio  emolumeoto  in  ptaeicmi»  ec  fnaiori  adhuc  in  po(te> 
QinV  expeAandOk 

f.  7.  Reliqitt  his  adhuc  accea{endi  (e({ueatibos 
conipledar.  Friflid,  tonicrua  audita  fuecuoc  Maii  &,  i  &. 
lunii  5,  7,  8,  II,  17,  30.  lulii  8,  10,  xi,  13, 14^ 
£5>  s^*    Augufti  15,  27.    Sepcembris  6^.14^ 

Seoffubf^  SamdQ  ceddlt 


..F  JXTT  A  E    TF  B  t^  G  A  K  :  41». 

Martii  itf  rubgnida40..Therm.{  laaii  7,  tabpAda6$  Thefm. 

•   ^  , .  nu^s  aueUanfte  ma- 

—    20    —   —  4*.  ,. 

t    ,  •      gnitadine»  cuai  gia- 

Aprilis    5  —  —  41,  iri  tempeftate,   vna 

Mau     ..   -  -4?.  ',,.•      <^.P°»<P>* 

^  .  lIuUi  a'5,   la  magno  cator» 

Iiinii       tf  —  -T-  70.  •       aeris ,  cum .  tempe* 

^  •  .11;   /ftate  gnuiU  .  :    . 

.  .- .       '   .'] Decerobr.;  15  —  —  4^;, 

«tiquot   earum    cum  procelta  -v^menti ,  plures  auteia 
Dulla,  aut  remifliori)  venta 

Tcrfhy  Hatonem  Lunarem  magnum  et  diffiiS' 
ftum  vidimus  Aprilis  die  21,  hora  S^  p.  m.  in  fere- 
nitate,  a  centro  Lunae  vltra  cor  Leoois  extenfum ,  ex 
altera  parte  Procyooe  exadte  terminatum ,  et  per  triho* 
rium  durantem ,  quem  integra  feie  (eienitas  aliquot 
dierum  infeqaebatar.  ^  -  -~~ 

QuarfOy  primas  binnidiaes  copiofas  Tidi  Aprilis  iz^ 
indicaate  Tbermometro  gradus  44.  Ranae  primum 
coaxare  ceperuat  Maii  8,  odeadeote  Tbermometro  53 
gradus» 

Quitito  ^  FdMuarii  z6,  et  27,  horarum  duodeciiB 
i|>atio,  Barometrum  decidit  ex  28.  60  ad  28,  ^S, 
§06  vUo  vento  ieafibili.     Martii  autem  diebus  24^  25, 

Fffa  «» 


mato>  Zephjro  per  sntegnim  (guatridmiin  iiminie  fiini- 
l^  ^>j;nndo£]Ccd&t,  «tl  fluiQra  Ixnealis. 

Stxto^  NebiJlas  aafignes  «xperd  lamas  lanoani  is. 
di3  efr^  oiotsmiam,  «7,  50,  3:1.  Febr.  c,  4,7, 
^f  so^  XX,  «4,  dS.  JVIaxtii  4?,.  15^  lulibS»  tu 
Aag.  ty,  ao,  ai,  30,  31,    Sept.  x,  4,  8,  «^,  iS, 

^»    ^06tobl!.  5,^  XO',  XX,   t2,  15,  AO,  22,  2<r,d7« 

flloiieinbiis'  per  d-x,  ^  et  rSiS.  fiQDtiouom,.  jiier.  SL6f.rj, 
^S  i6t  d^  fiootiouam.  Pecembiis.  s^o. 
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SOLVTIO   NOVI   CVIVSDAM 

PKOBLEMATIS      ASTRONOMICI      IN      VSVM 

PRAECIPVE  NAVTICVM  PR0P05ITI  IN 

laSSERTATIONE    DE    PROGRESSV   ARTIS 

NAVTICAE  IN  DETERMINANDA 

MARIS  ET  LONGITVDINE 

ET  LATITVDlNE. 

Ani:tore 

A   N,  GRiscno^^ 

Plurhnmn  cum  laborauerint  in  rebus  nautids  Intell- 
gentes  ad  inuenienda  organa,  quorum  adfnlDicUld 
obleTuationes  aHronomicae  fuper  raari  ad  inuefti-^ 
gaodam  longitudinem  aeque  ac  latitudinem  ipedantei 
dccurdte  tuteque  inftitui  poflent,  liand  minus  dignum  at- 
^ne  'vtile  mihi  vifum  eft  ftudiuni  pracftantiores  exco* 
gitandi  m^thodos  tempus  in  alto  thari  obferua&di  ac" 
«uratifiime.  Neminem  quidem  latet,  \aiios  iam  efle 
oaatis  inueftigandi  temporis  modos,  quantis  autem  quot- 
que  «rrorum  fontibus  Tulgares  yfuque  receptae  fcaturiant 
methodi,  nemo  equidem,  nifi  hilce  in  rebos  probe  vet- 
&tus  experientiaque  edodus,  peHpedum  habet. 

Fraecipui  autem  erroreS)  qdbus  methodi  tennpus  {upet 

mari  determinandi  lcatent,  ex  vitiofe  laboratis  inftrumentiis 

nauticis,  circa  primum  praeiertim  diuijjonis  pun<^um,  et  ex 

iallaci  Horizonte,  originem  ducunt.  Tempus  enim  ex  altitU" 

ToBa.V.Nou.Cbm.  Ggg  dioibui 
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nibus  Solis  vel  Stellarum  refpondentibus,  fiue  aequalito^ 
determinare^  primum  in  aperto  mari  meo  quidem  iudi' 
cio  eft  difficillimum»  faeindimeque  proptec  coeli  varieta* 
tem  cafliis  labor ;  deinde  vero  negptium  complurium. 
lane  horaram»  quarum  (patio  nauis  ad  ancoras  confidat^, 
nece^e  eft  ,  ne  temporis  computatio  nimis  impUcata 
vagaque  reddatur.  Sin  autem,  vt  nonnullis  proponere 
confultum  vifum  e(l,  Meridiei  determinatio  ex  altitudinibus. 
Solis  aequalibus  paulo  ante  -et  pod  culminationem  Soli& 
obreruati&  petenda  fuerit^  Mecidiei  hac  catione.  conclulo 
minime  efi  fidendum. 

Hifce  rationum  momentis.  inducftus  in  methodum: 
Obferuandt  temporis  incidi,.  cuius.  beneficio  ,  cum  difie» 
rentia  tantum  altitudinum  binarum  fieilarum  ,.  neuti- 
quam  vero  altitudines  earum  abColutie  ob(eruatae  requi- 
lantur,  errores  infiramenti  et  Horizontis  maiori  ex  parte  vi» 
tare,  et  obreraationesi  ad  tempus  determinandum  fpedantes 
aliquot  tantum  minut.  prim.  fpatio  peragere  licet ;  ita  qui- 
dem  vt  nuilam  conturbationem  obferuationibus.  afierre 
pofiit  fiue  lefiadionum  inconfiantia  atque  diuerfita^ 
fiue  Horizontis  renfibilis  inclinatiOv  Modus  hic  eo  prae* 
terea  g^det  commodo,  vt  errores  in  ipfa  altitudi* 
num  difFerentia  admifii,  fiue  diuifioni  infirumenti,  fiue 
obferaatori  ad(cribendi,  nuUam  notabilem  in  tempore 
exinde  fiipputando  producere  valeanc  a  vero  aberca* 
tionem. 

Accedit  ad  haec,  vt  naocleras  calcuUs  afhoaomidi 
imbutus,  vfuque  infiraroentorum  et  methodi  hyiusce  ntK 
Tae  exercitatus,  ^cili  oegotio,  pofito  breui  cakulp,    ita 
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^gere  (ciat  ftdlas,  atque  ita  arripere  intelligat  temporis 
momenta,  Tt  iotra  complura  min.  prim.  dubia  eleuatio 
Poii  nullum  aut  exiguum  valde  errorem  aflferre  poflit 
lempori  ex  obferuationibus  et  eleuadone  Poli  data  Hmul 
coiligendo. 

Mcthodi  autem  tioftrae  vfiis  atque  conditiones ,  Tt 
penitius  atque  clarius  ipfisque  nautis  dodrlna  calculi  ali- 
quatenus  inftrudis  intelligeretitnr,  fequens  (ubiunxi  exem- 
plum  ipfius  ^calcdli  breuiflime  inftituendi  rationem  cx- 
hibens. 

P  roblema. 

Objeruatis  Innarum  fixartm^  quarum  altera  Ortm 
verfusy  a/tera  ad  Occafum  a  Meridiano  remota^  altitudim' 
'  bus  fere  aequalibw  :  datisque  tempore  inter  obferuationes 
•praeterlapjOy  differentia  alt^udinum  fixarum  obferuatarumy 
vna  cum  earundem  Dtclinationibus  ac  dijferentia  Afcenfuh 
num  re6iartm,  nec  non  eleuatione  ToH\  d^erminare  tem- 
"pus  a  culminatione  et  altitudines  fixarum  abfoJutasi 

Solutio  exemplo  illuftrata. 

Sit  HZPR,  Meridfanus,  in  quo  Z.  Zenith,  et  P.  Tab  XIL 
Polus  Aequatoris.  Obferuaia  fit  fub  eleuatione  Poli  50'  o'  ^ig-  A- 
et  longitudine  x8o  circiter  grad.  altitudo  Arddri  a  Me- 
ridiano  Ortum  verfus  in  s  veriantis  d.  30.  Mart.  ft.  d:. 
Ad.  1750.  9*.  55^0^^  temp.  Horol.  :z:a7'*.  47'',  eo- 
deoNiue  die'  9*.  56'.  30'''  temp.  Horol.  altitudo  ftellae 
AkkbaKaa  fiue  Palilicii  a  Meridiano  Occidentem  verft» 
in  S  xemotsiti!  =22*.  27'',    ita  vt  altitudioum  difibteotia 

Ggg  2  obfer- 
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obferiiata  ftr  rrs^.o'',  qinc  refra^ioniim  differcntia  cer- 
reda  mutatur  m  veram  cr^s^.o^.  36''^'.  Ex  Catalo^o» 
fixarum  defumitur  pro  terapore  fupra  notato  Dccliauio» 
Ardluri  zr.ao*:  30''  bor.  eiusdemquc  Afcenfio  refta: 
n:2ii^4.^  Deciinatio  itidem  Palilicii  pro  eodem' 
tempore  nri^*'. 59^'.  bor-  cuisdemque  Afcenfio  reda 
=(^5^24.''.  Diflferentia  itaque  Afcetifionura  redaruni' 
Ardiuri  et  Aldeharan  erit  zz\\s^.^o\  et  tcrapus  intcr 
obfenutiones  praeterrapfura  iff  partes  Aequatoris  conuerfiini 
zz.zi\%.\^\  iiiacangulus  adPQlura  SPizii^fi". a^sa''^ 

Ponatur  iara  anguUis  horarius  ZPxrra;  ang,  ho- 
rar.  ZPSrr^  ;  aftituda  Aequatoris  X?z=:c  \  eoraple- 
meotura  Declinationis  Arduri  iP=^;  complementuni: 
Declinationis  Palilicii  SVzza\  diftantia  Ar<a:uri  a  2e- 
nitli  Xs-y  tt  ditlintia  Aldebaran  a  Zenitli  ZSr:^+^,. 
ita  vt  8  difieretKiara  attitudinura  fixarura  veram,  fiue 
obferuatam).  et  refradtionum  ^fj^rentla  corredam  denoter: 
^ocirca  habebimus  pofito  ntdia  =  i, 

Solutia  itaque  Ptoblemotifr  eo  rcdit ,  vt  detenniBe* 
ttir  valoc  ipfius  j'  ita  comparatusj  vt  a  4-  p  zz  ang; 
ad  Polura  S?f,  Hoc  vero  vt  coraraodiflkne  fiat,  po- 
namus  ^titudinem  veram  Ar^urt-,  dum  'vo&s.  accuratiffi» 
ne  definiatur,  =:27'.27' ,  quo  fado,  ad  formulas  fiipr* 
ttaditas  lefoluendas-  feqiieates-  iara  habemus.  Utmnun  va> 

>  Io£es>:; 
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«•=:74*.  i^  ;    ^  =  <J9^80''  ^   <r  =  40».  o'    et    «t  •+•  ^ 
=ir4<5^a^33*'',  adeoqiie 

/.€0^^=9.8842540  19.8842540  -zLcoCff 
hcQS.b:i9.S 44-3 2.5 3   I  9. 4398^975  ~ /- cof.  <f 


/.  cof.  c.  cof.  ^3  9. 42  &5793 

contf.cof.^np.  25827443 
cofj'-  o.  4^09743  2 


9. 3  241 513   r /.  coC  a.ota 

o.  2i093629-cof..tf  cof<r 

6. 3  8 1 74Z62  rcoC  (j' + 5) 


cof.  ^-cof  f.cof.iro.  19269989 

/  (cof^  -coCr.  coC  ^)= 9^  28  48  8 1 5 

.  /.611.^-9.8080675 
/.(10.^=9.9715876 


/.  fin  c.  fin.  b  -z  9. 7796^5  5 1 
/"-  ^^ISji^*=/-  coC  0=9.5.05  2  264  ^ 
a-7i".2o^i^^[ 


o.  17080633  rcof.(j^+-<J)— cof.^  cof.<# 

9.23i5040=/!(cof  (^^+^^-coH^rCof.tf)- 

9.  8080675  rAfin,^ 
'9.982  8778c/.fin./f 

9. 790945  3  =/,fin.r.  fin.  * 

9.441 5587  •^/.^fe#^'=/^CQf.(l 
73°.57-*3^'l=(? 


Summa  igitur  angulonim  a  et  (J  ex  noftro  calcuio' 
Hi  hjpothefijz:^^'^.  ^^''deduiaa  aequatur  145".  tY.x^*^\. 
Cum  vero  a  -f-  (3  efle  debet  =::  146*.  a''.  33%  facile  in- 
fielligitur ,  valorem  ipfius  y  fupra  affumtum  eo  raodo  ef* 
fe  augendum,  vt  ipfius  incrementum  augere  valeat  (iim- 
mam  angulorum  a  et  (3  quantitate  dara  =^45''.  iS''.''^ 
=  2718'"'.  5,  manente  valore  literarum  a^  k  et  v  (em- 
per  eodemv 

Ggg.  $  Ad 
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'  Ad  hpocfr.  negotiuitt  '^cilKma  -mo^ 
ix  aequadonibos  fapra  <«xhibiti8  :aaalytice  lelacionem  ia« 
crementi  ipfius  j  ad  incremeacum  nngulonim  u  «C  p 
methodo  fequenti  ^eruere  'Conabor  4 

Eft  ^nim  <cof.  «='2^]=g^6~^  ^inc  dtffertntiaiidc^ 

-da=:j!^^^,     SimWi  mpdp  -ptoWt 

-  j^ /         fin-y 'fin»  {y^f)    »     .       /t*   • 


Jm,a,Jin.c.jin.b     I     /»a.  ^JU,c.Jin.  a  v 


exptaeccd./.fin.r.fin.^-p  779^551 
/.fin.  »1:9.97^5  3^  5 


/.fin.a.fin.r.ifin. ^3:97561 876 
/.  fin  .j'  :r  9.94-3  ra  5o 


'9  .-790945  3:r/.  fin.r.tia./y.cxpraecd. 
9.9827409— /.fin.  (3 


9-773<58<J2r/.fin  |3  fin.r.fio.« 
^.^^Ty^^Sa  ^/.  fin.  (y4  5^) 


/jnrr|i%srT=c.i9i9384|o.i92ii2o-/.jj5^-g^^ 


/4:Zt-Sr»=M5f3f7^| 


HM^;.fe«-6  +  ;7£&^)=0.493055a 
/.</a+</|3— /.»718^^5  =  3.4343293    I 


/ln.a./i 

"  .</a+</p=r7. »718^^5  =  3.4343293    i 


/.^/^r  2.941 2741  ,  adeoque  i;Jf=873'^5  — «+''33  •• 


Qjioocitas  tgitur,  qQa  diflantia;  Ardhiri.  vera  a  Ze- 
nidi  fiue  jr  fupra.  fuppofita  n:  ^2^33''  eft.  augerida,  Tt 
veruS'  ang^li  ad  Fplum  &Pj'  valor  pradeat,  vi  praece- 
dentis  calcuU  eft  z::::i4^.  33^''f,  ita  vt  diftaitia  Arduri 
verai  a  Zenitb  corteStsL  .,  fiu&  j'  fit  accuratifiime 
—  <Ja*.'47'  33''i,  adeoquej.-tr3^=57*.4.8^.3''5-  Hicc 
fiabtlitis,.  erit.  iaoi' 


con;'-o.45-?74.i2.ao 
raeced..  cof.  c.  cof  <&-  o.  a6  8  2744.3 


:of.j'—cof.f;cof.*30. 18893777 

£y — cof.  ci  cof  ^^ — p.a^^tfSCi  8<J' 
ieccd./iiinu:.iiiij^c:9.779<^5  5 1 


0.377845^00 -cof.on-^) 

o  ..2 1 093  6  29  -  cof.  c.  cof.  <?  ex  praeccjf ^ 

----- 1    -• 

o.  I  d6  8  8  8  7 1,  z::coC(^  4-  ^ )  -  cof.  r-Cof.iT 

9.2224259-  r/..(cof  (r+5  )-cof.^.cof.tf| 
9. 7  90  945  3'  —  /  fin .  cSok.  <tex  praeced^ 


/^C0f.ac:9.49(S6635.     9.431481(5    zilcoC^ 
a=i7.i.»:4,2^.  ^o''^?^".  19".  53/'=P- 

Siinuna'  angqlbrunr  a.et  (?'  iam<  itiuentorum  anguIo> 
ad  Polum  SPx>  praecller  aequalis-  maximo  eft  argumenta 
ad  diftantiant  vcratifii  Atdain  a-  Zenith  rede  deterniina* 
tam.  Proptere»  nulla  iant  fere  negotia  ftellarum  obfer  • 
Tatarum  altitudine&  abfbiutas  d^finire  poftumus.  Ar<^uri 
enim  akitudo  ablbluta  vera:  tcmpore  obferuationis  erit 
r=:a7°.i2^.25'''i,  hinc  altitudo  eius  apparens  fupra  Ho- 
rizontem  verum  zr  27°.  14'.  20''''^,  et  error  quadrantis^ 
inclinatione  Horizontis-  fenfibilis  implicatus  atque  coniun^ 
<!his,  ab  ahitadinibus  obferuatis  fubtrahendusmi^^^.^o^C 
Sicnili  modo,  admifla  ahimdinum  difierenda  obferuata,. 
j^odibit  altitudo  abToluta  Tcia  Palilicii  =22«.  1x^56^^^ 
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Ciiiisdemqac   alticudo  appareas  (upni  Horixontcai  Ttnm 

Tempus  itidem  verum  ex  calcuUs  anteccdeatibus 
tnodo  (equeati  fluit:  Angulus  hcurarius  Palilicii  SPZ 
tempore  fecundae  obleruationis  (ecundura  calculum  fapra 
peradum  aequatur  ^^^^ig^^Si^^^  «  qno  in  tempus 
verum  pro  racionc  siJo^^.ad  a^*.  5(S''.22''^  conuertea- 
do  colligitur  tempus  verum  a  culminatione  Palilicii 
—  4*.  5 6^.3 5^^^  Pofita  autem  Afcenfione  reda  Pa* 
liiicii  Yt  fupra  —  ^5^.24.^,  prodibit  eiusdem  tempos 
culminationis  A«  1750.  d.  30  Mart.  ft.  n.  fub  longi- 
tudine  circiter  180.  grad.  3^+7^-7''''l*  p-  na.  adeoquc 
tcmpus  fecundac  obfcmationis  veram  8*.  43  \  43-''^  p.  m. 
Horologium  itaquc  tunc  i*.i2''.  4.6^^1  ultra  tempus  vc* 
rum  procefiit. 

Huiusce  Ycro  temporis  accuratlfiime  determinandi 
fnerhodi  praedantia  Yt  latius  pateat ,  non  loutile  foce 
judico ,  fi  paucis  inqulram  in  rclationem,  quae  tempori 
m^odo  (iipra  expofito  fupputando  intercedit  cum  eleoa- 
tione  Poii ,  qiiae  ad  problematis  (oliuionem  ncceflario 
requiritur.  Qiiamuis  enim  errores  quadrantis  ex  obfer- 
vandis  altitudinibus  fiderum  abfblutis  oriundi  huiusce 
jnethodi  adminiculo  facile  declinari  po(fint ,  fimilis  ta- 
men  errorum  fons  m  obferuaada  Poli  eleuatione  *  refidc- 
re  vidctur  ^  cuius  cxhauriendi  gratia  indagare  prifnoffl 
conuenit  errorem  in  angulum  horarium  ^  ex  eleuatioac 
Poli,  dcciinatione  atque  altitudiae  fideris  definienduai^ 
a  dato  errore  eleuationis  Poli  profedkum  ;  dciodo 
aurem    indicare    fitum   fidciis  cuiuscuaque  propofiti  le» 

Ipcfta 
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ipeda  MttidufQi  eo  tempoie,  quo  errooea  Poli  eleoatio 
minime  iroiDtttaie  vaiet  anguluai  hoiarium.  metfaodo 
aotedii^  fiippaiandain. 

Fooatur  itaque,  Tti  fiipia,  altitudo  Aequatorui 
2P=r,  diflantia  Sideds  a  Polo  Aequatotis  s?:z:b^ 
diflantia  eiusdem  a  Zeoith  Z/=ry  et.  angulus  hofarius 
2,?sz=:ay  eritque 

COl.  a  —  '■  Jn.cjn.b' 

Pofitio  igitur  quod  b  et  yGnt  quantital^ss  confbntes,  ct  et  ^ 
autem  Tariabiles,  em^et  d^Serentiando  fixmulam  iam 
exhU)itam,  ifia  aeqoatiot 

hinc  ./«  =:^(^gS^|-'-cot.A)  fiuo 

*  *  — /i».  «  V  Jio.  bjm,  c  tang.  e    **"  iangj?  *"  COt.  ^/ 

Cum  vero  cof  j^fitrzcol.  «tfin.^fin,^+cof.tfcon^,  erit 
Tariatio  minima  anguli  horarii,  fiue 

««  — im.«  \  tang,  e  *+■  ;:37  —  -— .  —  COt.  *)   adeoqut 

''«  =  fiiTi.  (coT.  a  cotang,  ^  ~  cotang.  ^) 
$i  ftella  fuerit  in  Aeqaatore,  crit  </a=<//^cotang.«.cQlang.tf. 
Jflde  conficitur,  errorera  in  aogub  horario   hoc  in  cafii 
lemper  fo^an§cnti  anguU  borarii  fore  proportionalep, 

Toni,V.NouXoro.  Hhh  Huiui 


4t^       '    S  Oty  Tl  0    NOVl 

•  HiiiHs  fbiihvA^  bttuSSHia  -tikoma  ia  adgulo  ho- 
taTk^«il  erpOReft  Poli^elettttione^tuai  ad  quenHiis  an- 
gulum  horarium  datum ,  et  pro  quaws.  DeclinaticMie 
Sideris  fpb  data.  eleuatione  .Poli  aiTignare  atque  definire 
iicet.  .  Si  .pafiatur.  ex;  gr:  iii  ohTeruatioue  Ardhvi  fupa 
telaia  .erfror'  in    eleuadorie  ,  Poli  ==15',    habebimus 

hinc   /.  coC  a  r=   ^.j^,^666^s 
,      .  /.cotang.tf=:  10.0751865 

.   t  .    .    /.cof.aiCotang.^:=  9.57285x0 

cof.a.cotang.^r=   o.  3739S23 

-'■-.  cot.i^rr.    0,3738848 

cof.  a. cotang'.  ^— cot.  Bzi    B.  0000975 

Ldczz>l.^QO^^z=:^.9S^24.iS 

:7^tf(cof a.cotaDg^f-coti^)=:   «.94.32471 
/.fin.a=:   9.9774887 

ldaz=:    8^9^57584  adeoqae 


daz=^    o 


> 


I 


Patdt  feitur  noflro  in  exemplo  crrorem  15.  mio. 
prim.  in  eleuatione  Poli  nihil  immutare  angulum  ho- 
tarium  Ar<fturi.  Confimili  calculo  inuenies  errorem  in 
angulo  horario  Palilicii  errori  15''  in  eleuatione  Poli  rc- 
fpondentcm  =33".  fiuc  =2''^  temp.    Ex  .quo  abon- 

de 
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de.iafelfig^ur  timpi»  aiediddc^I nOfloci  aeiairati(SR)«l~-43- 
tenniiuiri  poflfe,  noa  obflante  erroie.  iil  '^imtioDe  PoU 
fttis  magoo ;  modo  Tt  ObfematDr  ea  .aifripiat  temporis 
momenta,  quibus  fteilae  obferuandae  ita  refpeda  Meri- 
diani  fitae  funt »  Tt  •erronea  Poli  eleuatio  minhne  mu*^ 
tare  vale^  angulum  horatium..  Ad  pofitibnem  hanc 
definiendam  ponabir 

da,  z=z  f^  (cpf.  fltcotang.  tf — cotang.  h)  =ro  ,critque 
hoc  in  cafii  cor.>x.  ootoDg^.r  x:cotang,^>  hitic. 

Data  igitnr  eleuatlohe  *Poli  prope  Tcra  atque  Dcn 
dinatione  ftellae,  nullo  fere  negotio  definitiir  angulus( 
hoiarius  ,cuius  determinatio  .neutiquam,  ab  acciirat;a  e|e*. 
TatioBjs  Poli  cognitione  pender»  Circa  id  itaq|ue  tein« 
pus  capiendae^  te.  fuccefiiue  •  Al(itu(iine$.  fi:^arum  ^  Vt 
tempc^is  deterininatio  ex  altitudinum  buiaruni  fiioijrunfi. 
dificrentia  eruenda  ab  errore  in  eleuatione  Poli  aid(-^ 
niiflb  fit  tutifiSsiui.,  fimuique  reliquis  erronim  $>ntibi»^ 
fiue  inllruQiento ,  ifiue  Obieruatori  aifigoandis,  ^muuihii^ 
obnoxia«  '        .       ;        , 

Cum  rero  altitudb  Sideris  alicuiiis  ^cifior  fit  oB-* 
feruatu,  quam  angulus  eiusdoti  hofarius,  .fatiusjerit  po^ 
fitionem  Sideris ,  in  qua  errof  in  =deuatione  Poli  mini* 
mi  efi  momenti  ad  tent^  bbSnaandum^  ^r  elusdem 

Hfehr|t---*'''^      alti- 
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altitudinem*,   elenatioiii   Poli  et  Dediaationi  Sideris 

{pOQdentem  defioire.  - 

Quia  cnim  fin.altitad.  fiue  cof.  j/  =  ceT.  a.  fin.  f.  fin.  ^ 
cof.^.cof^,  erit  fiibftitueQdo  irabrem  fupra  inneatum 


cof.  a=:^. 


COt.C 

coH^  =  "^•'^^:';-^^'  -i-  cof.  c  cof.  ^,  hinc 


eot.c 


__/•  ^  . —  co[.b.fin.  e.  -t-  caf.  h-  toji  c- 

cof.^  =  ^  ( finr^'-t- c^) .  fiue 

cof.J'^:^  ...      ,       . 

Definita  iam  altitudine  Sideris .  cuiusctmqae,  inqja 
fiib  data  eleuatione  Poli  tempus  methodo  noftra  oi^er- 
Yare  licet,  nuUa  amplius  relinquitur  difficulcas  apud 
Ob&ruatorem  congrUens  aptumque  ad  maximam  obtinen- 
dam  acturaiionem  aucfupatidi  temporis  momentum. 

'  Redat  it^que,  vt  deptebenfa  (lelta  ez.  gr.  Ortum  yer- 
fbs  a  Meridiano  id  debita  alritudine  ver&nte ,  Obfec- 
Tator  &cni  neg^tio  iiMibdire  valeat  (le)lam  alteram  ia 
^ltitudioe  debita  relpoodenri  Occafum  "verfiis  i|tam.  Ad 
oegotiuhi  hocce  expediendnm  ponamus  fielias  ob(eruan- 
das  pari  quam  proxime  gaudere  Dedinarioae  ^  quo  po&(^  fi 
Aiceofioaum  rediarum  di£b:enria  inueoienda  dicatuc  z^eai 

cofia.a=^-  fi  -S)  G^  ' 
,      fofin.tea.^-V 
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Cogaita  itaque  Afccafione  refta  ftellae  ex.  gr.  Or- 
tum  Y^r&s  veifantis,  hiiius  formulae  ope  facillime  ai&- 
gnari  poterit  ftella  altera  ad  obferuandum  tempus  prae 
aliis  Biagis  maximeue  idonea. 

Sicuti  autem  momenta  illa  temporis  ad  ob&ruan- 
das  ftellarum  altirudines  aptidima  ex  angulo  borario  vei 
€X  altitudine  fteilarum  definire  docuimus,  ita  haud  difti« 
cilius  ex  Azimutho  ea  cognofcere  poftiimuSy  fiquideni 
ftellae  omnes  in  verticali  primario  et  in  altitudine  cir« 
citer  aequali  vertantes  ad  tempus  methodo  hac  deter- 
minandum  maxime  fint  idoneae. 

Cum  cniin  in  cafu  de  quo  agitur  cof.  a.n  ^,  et  coCy 

=  g^,  erit  fin.  Aamuthj  =:  fip. b,v(i  ~g|)   = 

-|/  »    — .»  "1/ l  ,  •—    '• 

'  (a/.c  — e(»f,6>  '  («>f.c  — coTd)  g 

Hinc  igltar  patet,  erroneam  Poli  cleuationem  niil- 
lom  aflerre  ertorem  tempori  methodo  hac  inueniendo 
us  ^ipfis  momentis,  quinis  Iteliae  ol^eruandae  pei  cir* 
culum  Terticalem  primarium  tranieunt.  Si  quando 
autem  'ftellae  extra  primarium  Terdcalem  obierua- 
tae  fuetint ,  ope  aequationis  iupra  exhibitae  da  = 
s^Xcof^a^cotaDg-^-coteng.^)  ficillime,  Tt  iam  oftcBh 

tihh  3  dimuv 
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dimus,  dcfinicur  error  in  angulis  horarii&,  iGue  inteoipore» 
qui  ex  errore  nafcitur  eleuationi  Pcli  adfcribendo. 

Haec  yero  folutio  pro  iis  tantum  valet  AelJBs,  qoo- 
rum  Declinatio  eleuationem  Poli  non  exfuperat.  Si 
enim  Declinatio  (leliae  ftierit  maior  eleuatione  Poli,  fl^ 
la  per  \erticalem  primarium  tnmfit  nunqoam  y  ki  rt 
pro  eiusmodi  ftellis  error  in  angulo  ad  Polum,  fiue  dot  fitr 
-/TsiCcoC  a.cotang^-c6tang.^)r^|(cotang  d.coCa.cotai^.tf), 
hinc  in  cafu  quo  erronea  Poii  eleuatio  minime  mocate 
valet  aogulum  ad  Polum, 
dda  ^—^  (cotang.  <?—  cof.  a  cotang.^]i/a=o,  adeoqoe 

cofin.a=r^^  ,  cof.y— ^,  et  </afiue  incremcntnm 
Tel  decrementum    angult  ad  Polum,  Tbi  eft  minknain, 

=</^.V(cotang.(&  -cotang.f).  Exquohaud  dubic  intelligi- 
tur  hpiusce  generis  fliellas  ad  tempos  methodo  oofin 
determmandum  mious  efle  idooeas. 
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LVNARIVM  EX  ECLIPSIBVS  SOLIS,  PRAECiPVE 

IIS  ,    QVAE    ANNO    174-8.    d.    25-    IVLII    ET 

ANNO    1750.   d.    8.    lANVARII    ST.    N.   DIH. 

GENTISSIME  SVNT    OBSERVATAE,    DE-     ' 

FINIENDORVM  DISQVISITIO. 

.  Auctore 
A.    N,    G  R  I  S  C  H  0  fr, 

Cum  Eclip(es  Lumiturium  Phaenomena  fint  iat»:  coe- 
leftia  adeo  coafpicua ,  wt  Hominibu^  rjBruiii  coe- 
leftium  imperitis  antiqnitus  admirationem  mouerint,  ple* 
rique  Spedatores  fola  conofitatt  addudi  ad  ifta  Phaeno- 
mena  (peAanda  veniunt^  A&onomi  contra  ab  incuna- 
bulis  Aftrenomiae ,  ,propter  Tfum  eximium  plane  atque' 
fingularem  ex  accurata  Eclipfium  obieruatione  pereir 
piendum  ad  Phaenomena  Jfla  fumnia  diligentia  contem-' 
planda  &  appiicarunt ,  imo  ad  ea  rite  obferuanda  in 
long^nqnas  R^iones  itinera  nonnunquam  fuiceperunt. 
Udlitas  vero  praecipua ,  quae  ex  Eclipfium  obieruatio»- 
oibus  hauriri  poteft,  ad  Theoriam  Satellitis  Telluris 
iioftrae  condendam ,  corrigendam  atque  perficiendam  , 
et  ad  Longitudines  terreftres  determinandas  redundat. 
Quanto  enim  conatu  Aftronomi  et  Geometrae  ad 
Theoriam  Lunae  perficiendam  incubuerint ,  (^antumque 
frudum  abfoluta  Satellitis  noftri  Theoria  Nautis  in  pe- 
lago  fioe  duce   iappiftime   obeirahtibus ,    adeoque    tocl 

hurna* 
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Inimaao  gencri  allatum  fit^  quis  nefcit?    Neque  ignoti 

funt  progteflus  ilii  infignes,  quos  indefeflb  laboce  fecere 

xenim    coeleftium  Speculatores    in    enudeanda   Tlieoria 

Ijinari  ad    tantum    faftigium   noflris  temporibo»^  eueAa , 

Tt    perfeAioni    eius    niliil    deefle    videatur  ,     praeter 

magnum   accturatiffimamm    obferuatiomim    numetum   in 

diuerfis  Lunae  pofitionibus  latione  Apogaei,    Nodorum 

bt    Solis    Jiabitarum    et    ab    Afironomis    petendarum. 

jguam  ob  lem  Aflronomi  debito  inftrumentorum  appa- 

ratu  muniti.  nullam  piaetermittere  folent    euismodi    ob- 

&ruationum  inftituendarum   occafionem ,   ea   etiam    ad* 

liibentes  obleruata,  quae  ex  £cli|^bus  Luminarium  col- 

liguntur,  quia  in  Syzigiis  bona    aequationum  Lunariam 

parte    euanefiente  ,    reliquae     eo     &cilius     expediun- 

tnr.        Eclipfium     LuminariunL     igjtur     obferuittiooes 

i^ite     in(Utntae    praecipue     Tabularum    errcycibus    Pa- 

xallaxeos ,     Long^tudinis    ct    Latitiidipis     Lunae   dete- 

g^ndis    inferuiunt :     Eclipfes    tamen    Lunaics   ad    ifios 

.fiirotes    deteiminandos     minus    quam    Solis    Deliquia 

4bS6    accommodatas    AHronomi    iam    dudum     exper- 

tum    perfpeAumque  habent ;    difiicultas    enim;   initium 

«t   finem    Eclipfeoo  Lunaris ,  yej  appuliiis  Vmbiae   ad 

finaculas  Lunaiis  corporis  aflueta   Af^onomoram  iiccura- 

rione  obfeiuandi  tanta  eft ,    vt   momenta  haec  vei  pro 

diBei&  Tele&opioium    virtiKe  difcrepent;  fiquidem  ioi* 

rium    Eclipfeoft  Lunaris  per  maiora  Conipicilla  aftrono* 

miqi  tardius,  fim's  contra  citius  quarn  pei  minora  Tele- 

icopia  obieruari  (blent :  vtcaeterasxaceam  CiUiias  etobfer- 

jaiioQum  fiigimlbntias,  quibos  efllci  poteO,  vtDeliquii 

LuQa« 
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.  Lunaris '  obfeniationes  infigaiter  ab  iouicem  difi^nt. 
Hifte  ritionum  momentis  adducuntur  Aftrooomi  recen- 
tiores,  Tt  Solaribus  Eclipfibus,  quatum  initium  et  finis 
cetecaeque  {4iafes  et  momenta  accuratiffime  obferuari 
poffimt,  praecipoe  fi  relida  veteri  Eclipfes  Solares  ni 
imagine  Soiis  per  Telefcopium  intromifla  et  in  aduer& 
tabula  recepta  obreruandi  methodo,  Sol  direde  per  Te- 
lefcopium  Micrometro  munitum  riteque  adoroatuqn  ob* 
ieruatur,  ad  EJementa  Tabularum  Lunarium  (labilienda 
plurima  felicifTimo  Ttantur  cum  fiicceflii. 

Ad  Tabularum  errores  Longitudiois  et  Latitudiois  Lu* 
'  nae  definiendos  accurata.  initii  et  finis  Cclipfeos  Solaris 
'  obferuatio  praecipue  requiritur ,  determinata  etiam  pec 
obferuadonem  Diametro  Lunae  appatente  ^  caetera  enim 
elementa  quibus  innititur  iftorum  etforum  calculus,  a 
Tabulis  aftronomicis  mutuanda>  non  aded  aberrare  pof* 
fiinr,  Yt  condufiones  admodum  erroneae  exinde  nafcantart 
£x.  gr.  paruulus  error  PacUIaxeos  Lunae  horizontalis 
primo  ex  Tabulis  defiimendae  nuUum  errorem  fenfibilein 
Loco  Luoae  appareoti  ex  cbferuatis  defioiendo  a^rre 
valet  ;  fiquidem  io  hocce  calculo  noo  de  Pa« 
rallaxi  abibluta  ,  ied  de  dififerentia  tantum  Paralla* 
xium  in .  Longitudinem  et  Latitudinem  ad  initiuin 
et  finem  Eclipfeos  agitur.  Toftea  vero ,  vbi  veta 
et  Longitudo  et  Latitudo  Lunae  inueftigatur,  error  ia 
Paraliaxi  Lunae  horizontali  admifliis-  notatu  dignior  eua- 
dit,  praecipue  in  fiipputanda  Longitudine  vera  Luoae 
longe  a  Nonagefimo  Eclipticae  gradu  diftantis ,  et  in 
4kiinienda  LatitudinjB  vera  Lunae  ybi  altitudo  Nonage" 
Tom.  V.  Nou.  Com.  I  i  i  fimi 
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fimi  gtddus  Eclipticae  teiripoire  Edipleos  fueric  paiua. 
Enores  autem  ,  quibus  appareacis  Loci  Luoae  cakuliB 
maximc  inquinari  poteft ,  ab  enonea  Diametio  Luoae 
et  duratione  Eclipfeos  minus  accuiate  obferuata  profid. 
fcuntur  y  quippe  qui  decerniinatioaefn  Longitudiois,  io- 
primis  vero  Latitudinis  Lunae  ia%iiter  afficere  vakaat, 
magis  tamea  in  magnis  £cli|){ibu&  quam  ia  minocibos 
Ddiquii$a 

Tab.XiI.        Vt  autem  clarius  patefcat,  EcKpfes  minores  relpc5tt 

f^&  I.  errorum,  qul  fiue  obferuotione  fiue  in  noaoullis  elementis  ad 

calculum  adhibendis  admitti  poflunt ,  iriaguis  efle  praefe- 

rendaSj.vbi  de  Tabularum  erroribus  Longitudinis  etLa* 

titudinis  Lunae  ex-  obferuata  Eclipli  definiendis  agicuc,  k 

in  $    centrum    SoKs  initio   Eclipleos :     Refcrac   FM 

portionem    Eclipticae ;    N/   lineam    Eclipticae    panl' 

lelam.     Fingatur  Locus   apparens    centri    Lunae    toicio 

'  Eclipfeo».  in  N  »  in  flne   Eclipds    autem  re(peAu  Soiis 

'  in  L.     Ponamus  igitur  fummam  ^emidiametrorom  ap* 

parentium  Lunae  et  Sdis  SN  (breuftatis  caofa  =:SL) 

=  f^r  (emitam    apparentem  Lunae  a  Scrfe   ab  iaitio  ad 

finem  v(que  Eclipfeos  per  N  L  exhibitam  =  x :  angpluin 

INLzzie:  Latitudinem    vifam  centri  Lunae  iRitio  £cii- 

pfeos,  fiue  NP—j'  et  in  fine  EclipCs  LMr:«.     Eiit 

igitur  cofin.  SNL=:|  et  fin.  SNL=  ^r— ,  ^ 
fin.  SN/=fin.  NSP=:^y(4.r*-**)-^,  ttj 
rr  5Cof.^y(4r»— a:*)— JJfGn.tf.  Si  ponamus  oaac  er- 
rorcmexiguum  in  Semidiametro  Lonae  apparente  iqe& 
zzdry  eiror  Latitudial&  Lunae  exiode  oriundus,  fiue  dy 

ex 
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«X  tonnula  uipra  ttadita  colligitur  rz  ^(^r*.x*)  ~  •ay-t.x.ja:^' 
Cum  vero  quantitas  <^-rin.^.  exprimat  motum  apparen**^ 
tem  Lunae  in  Latitudinem  pro  duratione  Eclipleos,  pro^' 

mt  dy—''^^^—.  Ex  hacfbrmula  intelUgitUf,  crro- 
rem  <]e  quo  niinc  agttur,  in  magnis  Eclipfibus,  ceteris 
paribus,  tnaioris  elfe  momenti  quam  in  minoribus,  pro^ 
pter  quaptitateni  j'  -H  s  in  his  maiorem  quam  in  illis.' 
Eadem  ratione  probattir,  errorem  in  Latitudine  Lunae 
ex  erronea  Diametro  Lunae  apparente  enafcencem  /fi 
eadem  Edipfis  in  duobus  phu-ibusue  tods  fuerit  obfer- 
Tata,  quam  proxime  efle  ia  ratione  inuerfa  fiimmae 
Latitndinum  Lunae  initio  et  in  fine  Eclipfeos  in  finga- 
lis  locis  obferuatarum :  vnde  ieqnitur,  Latitudinem  Lu- 
oae  ab  ot^ruationibus  in  loco  vbi  Eclipfis  minor  fiie- 
rit,  habitis  deriuatam,  hoc  quidem  refpedu,  ceteris  pari^ 
bus  paulo  tutiorem  effe,  qnam  ea  e(%  quae  per  obieinatio-^ 
nes  eiusdem  Eclipfis  in  loco  vbi  Eciipfis  maibr  viHi 
fiierit,  ioftitutas  definitur. 

Pooamus  nimc  noHum  inepfifi^  errorem  io  'Dk- 
metrum  Luoae  aj^enteai,  Obferuatorem  ,  autem-  enaflb 
in.  duratione  Eclipteos,  a  qua  pendet  femita  apparen^ 
Luoae  a  Sofe,  fiueMinea  NL,  et  errorem  hunc  in  motu 
«pparenti  Lunari  duradoni  Eclipfeos  debito  admi(fiim  ae- 
quafi.i(/j?.  Ha^binras  itaqtie  eirorem  Latitudlnis  Lqr 
nae ipfi dx reipondentem,  fiuo dy±idx{'(l^^lx*)  +  fin.>)- 

.      :  lii  2  igitur 
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igttur,  Latitudinem  Lunae  detemiiaaadam  ab  crrore  iii 
duratioae  Eclipleos  adnuflb  miaus,  quam  ab  errore  qui  ez 
erroaea  Diametro  Luaae  apparente  ormm  ducit,  ii  er- 
rores  illi  inter  fe  fuerint  aequales,  affici.  Simili  modo 
intelligitur ,  errorem  in  Latitadiae  Lniiae  defiaienda  ex 
duradoae  Eclipfeos  miaus  accurate  obferuata  geaitum, 
ceteris  paribus,  aotabiliorem  efle  in  magais  EclipQbot 
quam  ia  miaoribus. 

Errores  ifti,  quomm  e£^um  ia  Latitudiae  Lome 
ex  obferaadonibi»  Eclipfeos  definieada  nnac  coafidera- 
TinuiSk  multo  minus  afficiiiot  LoDgimdiuem  Luaae,  fiue 
diftaatiam  eius  a  C(MiiuD^ione  appareate  cum  S(rie  io 
Eclipdca  ex  iisdem  ob(eraati(Mitbas  deduceadam;  eteniro 
dimidium.  tantum  erroris  in  motu  Lunae  apparente  du* 
ladoni  Eclipfeos  refppndeate  admiffi  circiter  io-Loogi* 
todiaem  Luaae,  fiue  ia  i^^miameius  a  Cooiuodiciae 
appateate  cum  Sole  io  EcUptica  determioaodam  cadit. 
Simili  modo  baud  difficulter  intelligitur ,  fi  femita  Ln* 
nae  appareos  ad  Eclipticam  noq  fiierit  ioclioata ,  Loq« 
gitudiaem  Luoae  ex  obleniata  Eclipfi  enieodam,  ab  er« 
inre  ia  Diametro  Luoae  appareote  admiflb  omaioo  ooa 
Tarlari:  Cum  'vero  fenaita  ^jHa  Laaaead  Edipticam 
aliquautum  fit  iocliaam ,  enror  io  Diametro  Luoae  ap- 
pireote  admiflus  oppido  exiguum  producere  Talet  enorem 
in  Longitudine  Lunae  ex  obferuatis  Eclipfeos  dedncea* 
da  ,  qui  tamen  paulo  maior  eiadere  poteft  ia.  magoii 
Ecfipfibus,  quam  ia  'mtoOtiboSi 

Ex  hi(ce  meditatiooibus  colli|;itur,  io  accurata  ap* 
paieatis  Diametci   Liiaaiis  'obfiKraatiooe  ad  Tabularam 

Luoa* 


DEFmEr^DOBFM  DXSQVISITIO.     437 

Luaariuni  enoxes  ex  obferuads  Eclipfibus  eicade  defiuiendoi 
maxima  eflfe  momenta.  Haec  autem  obferuatio  accu-> 
ratiffime  inftitui  poteft  ope  excellentiffimi  Micrometri,  cu- 
ius  beoeficio  Diameter  Lunae  apparens  commodiifime 
dies  aliquot  ante  et  po(l  EcUpfin  oi^eraari  et  Tabula- 
lum  praeftantiffimarum  adminiculo  ad  tempus  Eclipfeos 
i^ci  poteft.  Alia  quidem  methodua  difiniendae  Dia^ 
metri  Lunaris  in  Eclipfibus  obferuata  fimul  in  diico  So* 
lari  et  chorda  et  quantitate  defi:dus,  dataque  Diametro 
Solari  innititur  \  Coi  pauio  iqcertior  efie  videtur  \  quam 
ob  caulam  annulares.  £clip(es  hoc  gaudent  commodo,. 
Tt  apparentis  Diametri  Lunari&  dire<^  exadifiimeque:. 
obfernandae  copiam  fiiciant ;  quae  Diametri  Lunaris  ca- 
piendae  opportunitas  perfbluendae  quae(honi,  Ttrum  Dia* 
meter  Lunae  in  dHEco  Solari  coafpicas^  minor  apporeat, 
quam  in  eadeiti  ab  ocuto  dhhntia  extca  illdm)  infec- 
Tire  poteft  apcifiime:  quae  quidem  Diametri  Lunari» 
spparentia  bbferuationfbus  Cel.  ie  Monmef^  Acad  Re|;» 
Scient.  PariC  Aftronomo  in  Edipfi  Solari  Ao*  274.8* 
habitis  probata  efie  noa  Tidetur.        .       .    v 

'  Famofi^miim  ittud'  Deliqui^m  SoHt,  .q^pd.^  con» 
tigtt.  d.  25  lutii  A(l.  174^.  cum  propter  circumftan* 
tias  nonnullas  fingulares  acd|iiife  notatu  dignifiimas  omne» 
rerum  coeleftiutn'  Specubitotes  iarioiis  4iuiift  Phaenoiaeni 
obferuandi  cupiditate  inftammaiierit ,  et  noonuiio»  ad  ea 
loca  aliexeri(i,-  Tbi'^l  erat/^ariores  huius  Eclipfis  ob- 
leruandi  circumftantias  t  mea  ctidm  circa~hjmC)JEct^fia 
oUeruita  m^que  miscticationes  ret  i  iitquifitiotie^  iva  erro^ '. 
les  TabuyniiR'  LHtsiciuttt  iex  «blbraatis; ' .huios  EcfipAo» 
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sd  ob&ruatioues  ijoas  Betoiiai  fismma  diligeatia    inftttut 

circa    Eclipfin     Solis,    quae    (^ontigic  d.  8-  )aa.  1750. 

€omparandis  dediicendos  commonicafe  et  ia  hac   diJer- 

tatione  explicare  conftitui..     Ante  vero  quam  ad  cakU' 

lum    aggrediar,    (ummam    obleruationum  DD.  Morti- 

mer  /  Beuis  et  Sttffens  V.  CK  raibique  coniunAim  cir- 

ca    Eclipfin    Solarem   Ao.  174S.   Londini  in  Aedibus 

Marlboroughenfibus   tiabitarum    referre    iuuat.     Viri  Cl. 

Beuis   et  Stiffenf   ad  Eclipfin  hancr  diligentiiTime  ob(er« 

vandam    Tubo   vtebantur    adronomico  12.    pedum   ad 

&mofiflimum  Telefcopium  refledens   la.  pedum    appli- 

cato  ..    ego  autem  adiiibebam  Telefcopiom  refle^ens  z 

pedum   ad  obferuandum  Solem  accommodamm.     Hifce 

icaadomatis,    initium    £clip(eOs   nobis    Coelo    eximie 

(ereno  per  vtramque  TetefcQpiunl  accurati^e  obienu- 

batur  d.  ,;  lulii  a.  m.  9^4.^.120^^.  tcmp.  appar. 

Tab.  xn.         Difco  Solad  Tariarum  maculamm  eotigerie  in  Fig.  2. 

B^ig.  2.      exhibita  cotafpicuo,  fequentes  ob(eniabamus  liml»  Luaans       1 

ad  macuIas.Solares  appull^s: 
4.  25lulii mane  p^.39^-42^''*  t-  ^PP*  macula  a  penitas  S(  limboLuaari  iiegeide 
p.53.  ,Q.  <-!  -f  >  iMatnla  mmim  i  penitos  oblcanbtz: 
>:    r  .  haec  oh(eii»jtio:aJiqnaDtumpiopteiQiii 
'-  -dubta. -.  ,        .   , 

io>  Z2.    S.  -  -^  -  Prima  macula;  ex  tribosillisquaeadla 
.   .    .>    .      bamSGdisiorieDtalem.fitae  eiaat,xiKdiii 
.  .  cabatucia  tti^igine  Liioae. 
-■    Hi  fce  •  ob(eniationibus  fpfiiacfliis ,    Cpflym  .mibibas 
obtegebatur;  quam  ol»  rem  finisi£clip(co$  ob(eruandi  co> 
pia'  enc^oalk.    Linibus  Luaae  ihauil  pqcfe^.  apparebat . 
■  .  z  i  (l  ciro»- 
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t:itcularis »    Tariis    ioaequalicatibus    per    Telefcopia    iatis 
notabilibus  in  illo  vifis. 

Vt  harum  obferuationum  frudlum  capiamiK,  Ta- 
bularura  errores  cum  Longitudinis  tum  Latitudiois  Lunae 
exinde  iiint  definiendi :    id  quod  £ici)lime     ficri    poflet, 
fi  finis  Eclipfeos  Lbndini  etiani  obferuata  fiiiOet ;    huius 
autem    Edipfeos    momenti  obferuatione  deftitutus ,     ad 
obferuationes   alio    quodam    in    loco    habitas  deicendaRi 
neceffe   e(l.      Hunc  itaque  in  finem  iis  vtar  obferuatio» 
nibus  ,    quae   de    eadem    Eclipfi    Solari    Berolini  fiint 
peraftae.      Ibi    enim    ihitium    Eclipfis   annularis,    fiue 
Initium  drculi  e  Solari    difco    refidui    lucidi   adnotatum 
cft  d.  23r  lulii  a.  m.  ii*'.  sa''.  51''^,  t.  app.  finis  autem 
totius  Eclipfeos  contigit    p.    m.    1^2$'.  p''.    t;    app, 
Quamuis  obfertiationes  fopra  relatae  in  diuerfis  inftitatae 
iint'  locis,    nihil    efl    quod    eas  ad  Tabularum  errores 
accuratiffime  eruendos  non  adhibeamus , '  modo  yt-  Dil^ 
ferenfia    Meridianorum    ■Berolinutn  iut^r   et  L(mdinum 
debita  praetifione  fit '  determinata :    hocce  •'veroy  nego- 
tiuni    alias  iam  obferuatae  Occultationis  PalUidi  a  Luna 
beneficio  perfeci  demonflrauique  Diflerentiam  Meridiano* 
rum    inter^  Obferuatorium    Reg.    Berolinenle:  et-Aedes 
Societatis    Regiae    Londinenfis  efle  54''.!''^  temp.  jcum 
vero  Aedes  Marlbbroughenles  ab  Aedibus  Societatis  Reg. 
Londinenfis  $^^.  temp.     Occidentem  verfiis  fint  remotae, 
prodibit  ex  no(fax>  calculo  DifTerentia  Meridianorum  inter 
Obferaatdrium  Reg.  Berolinenfe  Qt  Aedes  Marlboroughen* 
ies,    vbi  ipollra   habita   fUic    obferuacib  ,    zi:  5/^.6^^» 
terop.  .-.  ... 
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Obferuailones   fiipra'    exhibitas    confidennti    daae 

patent  ad  definiendos  Tabubrum  errores  viae ;   primum 

cnim  initium  Deliquii  huius  Solaris  Londini  obieruatum 

ad  momentum.  initit  EqlipQs  annularis  BeroM  notatum , 

deinde  autem  Eclipfis  annularis  initium  ad  finem    totius 

Eclipfeos    Beroliai    Tifum   compami  pofle  inteUigitur; 

.  jta  vt  duplicl  hacce  comparatione  pera^  ,   condufiones 

eo   certiores    adepturi    fimus.      Initium    igitur  DelicpiU 

huius   Solaris    Londini   obferuatum  et  initium  Eciipfeos 

annularis   Berolini    notatum  primo   adhibitimis   Locum 

Solis  tit  Tabulis  Solaribus  Cei*  Euleri  fuppbtando  cal- 

culum  adoriar.      Lc»i^tudo  ergo  media  Solis  ad  ^4eri- 

diem  medium  d.  25  lulii  ^ib   Merid..  B&oU    eiit   fe- 

cundum  memoiatas  Tabttla8.4*,3*,ap^.58^^  Pofitanunc 

maximl    aequatiooe    centri    Solis  >=  1^.$$^.$$'^   et 

jadniifla  ,  Obliquitatc  fxlipti?ae  ^^^.y.si^.sy^l  prodi- 

•hit   Alcenfio   re^   Teri    Loci  Solis  ad  idem  temporis 

rmoincmuro. ?=  x»4**, 59' 45"?    atqw  i§itur   erit  ac- 

.^tto   temporis   ad:  Meridiem   medium   d.   25.  lulii 

^  S\s^^%  add.  Sole  autem.lnnc  yerfante.  in  punAo 

Eclipticae,   vbi   aequatio   temporis   feri^  e(l    ixisixima, 

^mani^ftum  «(t,  «am  per  (patium  temporis  iatis  ina|;num 

(iniUi  obQOKiaro  efie  variationi  fenfibili;  9dco  vt  eaodem 

.tuto'    afiliimere    pplTimus     aequationem'  temporis   [ho 

.ioitio   et  fine   ]Bclip(eo$  quam  (upra  pro  Msridie  inuc 

'.ainins, 

Hac  Itaquo  temporis.  corredione  y^  iQoeni  ioir 
.tium:Bclip(eQs  XoQdipi.obieruatiim  et  ,ad  Meridiaoum 
Berolinenfcm  redudturo  d.  a^.  Idlii  aa^+^ai^^^nemp. 

ined. 
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mtd.  aftron.;  fimifiteTque  habebimtis  initiain  Eclipleos 
aontiiaris  Beroiiiu  nocatumd.  24.  talii  s  3^.  58^50^''^ 
temp.  med.  afitoo.  Ad  duo  iila  tempocis  moroenta  Locum 
Soi^.Tenun  fecuodam  Tabulas  Cel.  Euleri;  adfaibitft 
aequatione  maxima  centri  Solis  lupra  notata ,  Luoae 
antem  Looim  yerum  eiusdemque  Diametrom  faorizontalem 
appateatem  et  Parailaxin  faorizcmtalem  (ecnndttm  numero» 
.Lunarcs  Cel.  HaUm  fupputaui  et  ima  cum  Oiametra 
appareote  Solis  io  iequenri  Tabella  exhibui. 


Longicudo        Longitudo 
ireraSolls       Tera  Lunae 

Latiuido  Tera    Diam.  Diam. 
Luoae        Olisap.^aeap. 

Parall.3ae| 
horiz. 

litio     Eclipfeos 
)ndini  obCd.24' 

1.  2I*.IO'.I9''i 

[jip  .rncdl  " 

«0         /        f^ 

4.4.37.48,5 

«0   .  /    // 
4.X.89.  <J,7 

•    /  // 

o»33-57,5Bor. 

/.  // 
31  41 

/      // 
29.27 

/    // 
53.31,5 

itto     EcUpfeos 
lularis  Bemlini 
:.  d.    24  lulii 

ip.  med. 

4.2.42.  la 

4.t.35.i5j5. 

0.28.47-  Bor. 

3X-4I 

«9-27,»  53-31,9 

Pemenimns  nnac  ad  luppntandam  Parallaxin  Ln- 
liae  tnm  in  Loagitudioem  cum  in  Ladtodinem ,  cuius 
definieadae  gratia  Nonagefimum  Eclipticae  gradum  e:us< 
que  aldtudinem  et  diilantiam  Teram  ceotri  Luoae  a 
Nonagefimo  gradu  Eclipticae  ad  momema  Ecfipfeos  fii- 
pta  notata  determinani  et  appofitae  Tabellae  inlerui. 
Caknhis  ausem  ifte  inoitiinr  Ekaiatione  PoU  Beiolinenfi' 
Toai.V.Nou.Coffl.  &lk  52*. 


4+a 


5a*-3i 


*:    Elctifltione  Poli  LondtneoG  5i%3a^:    0\Xl' 


qukate  Eclipticae  23°.  28^3  5^^  ct  deoique  Afcenfione 
reda  Solis  ad  Meridiem  medium  d.  25  IiiliiiiibMend. 
BeroK  1 2  4^59^.  45  ^''1,  fub  Meridiano  Londiiienfi  antem 
i25*.i'.S9% 


Ad  initiiim  Eclipreos 
ai^io^ip''''^.  temp. 
med. 


Nonagefimus  gfa- 
dus  Edipticae 


Ad  iniuum  Eclipieos 
annularis 

med. 


a*.24».  42^43 


// 


3.  34.    5.  xt. 


Altitudo  Nonagefimi 
gtadus  Eclipticae 


Di(ian.tia  Tera  ceotn 
LunaeaNonagefinia 


tfx'.4»^  lY^ 


5».    5.  »+ 


36»5tf^a4''0tLi 


8.  30.     5 


Tdfis 


£x  hifce  elementis  et  ParaUaxi  Lqnae  horizontali  fiqxra 
ex  Tabulis  HaOeiatiis  inuenta  fequentem  dednxi  I^* 
Jaxin  Lunae  a  Sole  et.  in  Longitodinem  et  in  Latioh- 
diitom  y  pofita  Paraliaxi  Solis  horizontali  =  iz^^. 


Ad  initium  Eclipfeos 
Londini   ob(eruamm 


Fuallaxis  Lunae  a   Sole 


in  Lonffltudinem 


iuLatitudinem 


28^33'^   Orient. 
Terfus 


Ad  ioitium  Edipfeo^ 

annularis   Berolini 

obferuatum 


tf .  46,  8  .  Orient. 
Terfiis 


25^  lO^ 


28.  10,  8 


Altitn- 
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Aldtndo  deoiqiie  appacei»  ceotri  Umc  sid  ioiuum 
Edipfis  (iipia  Horizootem  LiMidiDeofem  aequatuc  44" , 
eiusdenique  altkudo  appoiens  ^pra  Hodzoatem  Beroli- 
•eoiem  ad  inidum  Edipfis  ai»iul«is  57";  vode 
«metgit  iociemeotum  Dametri  Luoae  horizootaiis  ad 
primum  momeotum  zz.  ig^\  5  ad  alterum  irero 
^  '3'^>3*  Hilce  corrediooibus  rite  a[^4icatis ,  prodi- 
bit  Diaraettr  Luoae.  appareos  ad  initium  Eclip^  Loo- 
dioi  =  a:9^,^^\  5  ec  ad  ioitium  Eclipfis  aooularis 
Berolini  zsap^so'',^. 

Datis  iam  elementis  omoibos  quae  ad  Tabula- 
rum  emxes  deifinieDdos  requiruntuTi  cakulum  ipfinn 
admioiflraturi  Loogttudidem  acque  ac  Latitudlbein  Ln- 
nae  appareotem  ex  oUeruatis  Eclipfeos  momenti^ 
iequeoti  modo  detenninabimus.  '      ' 

lanenca  eft  fiipca  Semidttmetec  apparens  SoUs  ad 
diem  Eciipibos  s  15  ^.50^  ,'5^  Lunae  .<3utQm  Semidia- 
mecer  appuens  ■  ad  initium  Edipleoii:  Loodioi  fiv( 
=:X4^S3'V2  ^  ad  ioitiuin  ]£cUpfeos  anpularis.  Se-; 
lolioi  zzi^^,ss^\^,  "Es.  his  colligimus  fiunmam 
Semidiametionim  appatentium  Solis.et  Lonae  pro  ini- 
cio  Eclipfeos  Londini  obieruato  =:  So^^S^^T  ^^t 
qne  di&reotiam  pro  jnoniento  initii  Ed^j  aqnuiar^ 
Seioliot  nocati  =  $$<\^\  fue  diierfiotia  ^aequat^fr 
diflantiae  apparenti  centrorum  Solis  et  Lunae.a^  pn^ 
didum  temporis  momencom.  'loutnimus  quoque  eii 
Tabolis  Longirudinem  Luo^e  Temni.iaid/initiipaEclipieos 
=  4'.  t'**^^^'^^^! .  et  .9d>  iqltium  •  Edq>fis  annularis 

Kkk  a  =V. 


444*         ERRORVM  TAByiAKrjff 

r=:4*.2*.35' Kf'^,5;.   ita  Tt   motus   L^inae    Tcms   is 

Longitudinem  pro  tempore  a  primo  inicio  Eclipfeos  ad 

initium     Eclipfis    aiinulari»    ptaecerlaplo  ,     fiue     proi 

iK$V'^5f^  fit  =  56'9^',8.      Cum    veio  Patailaxis  ia 

Longitudinem    Lunae    a    Sole   initio   Bclii^eos   iuerit 

2S^.33<^   Ortum   Terfus     et   iaitio   Eclipfis   annulacis 

4S''^4tf'^f&  itidem  Ortum  verru&,    prodibic  mocus  appa* 

lens    LuQajs   in   Long^tudidem   inde-   a    ptiiAO    imtio 

EeUpfeos  ad  itutiumvsque  Eciipfisaonularis^i:  ^^''la^s''^»^. 

Sipuli    modo,   cum    Latitudo  Lunae    Tetai   pro  iaitio 

Eclipfeos   imw^ntj^   fii;  ==  o*.  33''.  57''':,  5  ^   V^^   ""^ 

EclipOs  ^anbqlsKis  z=;qy2f^^.<t^7^^Bor^  V^n\k:ia&   aiiteni 

L^qae  a  SqIc  in,  Latitu^inieaji,  .Liipgm  in  |  iioc   i;ecnporis 

moianentc?    25  \  Vp'^^   et .  .la , j  jljo ' .  a S^  1  o'',  8* ,  Auftrum 

Terfus  dfeprelferi^  V  habei>itur  motvis  jLmiae  t^^  in  La- 

titiKiinem    pro   temporis    (patio   quod   a    primo  iuitio 

EclipGs-  ad   ioiiiaiA 'Vsque    Edipfii'  ainuIdriS';«flUt, 

^S\i6^^^$'   AuftNiti»:  yecTi^?    cnocas  ^qnv  iLimafi 

Apj^ens   in    Latitii^iiidm  nad  iderb':  tempocis   fpaomn 

eiit  zc  S^  X  i^^^'  itideifa  lAQ&innv  vet&s;  .'Meti^xieaiT 

que   Terus  5olis   in    Bdiptica  ads^  pr^idiam  tenipdcis 

iufieruallum    ex    TakNilis    Scdatibns  caltci^  aequaOK 

4'.«3^',"5."  •     :'    '  ■"•■.  '    •    ••-   •  '^■'"-  -J  '^''■■'i'- 

TabiXn. '        Rjepmefeflitet   Daiic   £SC  <  dioe^am    paral   accos 

Fig.  3.  BiilipticHie  i   et  ib  ilia  0e  SrLcicua  Solisi«eHB  tenipoce 

primi  iditii  Eciip|k)s,  s  '■  autem  Locusi  Soiis  Tenis.  ad  tem> 

j>us  initii  Eclipfii  annolaris^    Stt  pono  N  Locas  Lunae 

apparens ,  fiiie  Tifts^  itlitib  ^Edipfeos,  et  L  Locois  eius 

appareAts  ad  lni^<&ai^fis  (Uiiildaiirv  In^  In;;  EC  ^inea 

•X  i  /i  A  Yk  ciicultt 


ctrcalis  Latibidhium  N£  et  .CL.compreheDlainotui  La 
oae  appapeud  in  Longicudineni  •  interualio   temporis   a 
primo  Ecripfeo»  initio  ad  inttium  usque  EclipTis   annu- 
laris  piaeterlapfi  refpondenti  oequetur.       Dujfta  £clipti- 
caq  paralkla  ML  a  pundo  L  a4  pondum  M  circulum 
Latitodittis  N£  in  M    lecante,  lioea    NM    exbibebit 
motum  Liuae  apparentem  in  Latitudinem  a  primo  ini* 
jdo    Ecltpieos    ad  initium  v^ue  Eclipfls   aniHdaris.     Si 
iuiigantur  pono  ceotns  Solis  etLunae  lioeis  NS  et  j^ 
manifetoi  e%  liaeam  NS  aequari.fiimmae  Semidiame- 
ttorum    appacentium    Lunae.  et,  Solis  in  primo  initio 
£clip(e9ft ,  earum  autem  diSrentiam  initio  EcUpfis  an- 
nulaci»  exhiberi  per  iineam  jL.  .  Fiat  tdeaique  interuaj- 
ium  LP  aeqpKiIe  interuallo  Ss,  ec  ei^it.SPr;:^^  atque 
liinc  MF:=^  meitui  appatend .  Lunae  a  Sole  in  LongJ- 
todioem  pro  tempore  inier  primum  ioiUum    Ectipftos 
tt  ioitium  Eclipfis  anQularis  iQteicepto>  ita  Tt ,.  fi  «Spt 
per  ilfaid^tempor^  iiieeniiallum  fingatur  ia  S.  iipmobiiii^, 
Locius  Luoae   appai^s  rrelatitws  tempore  initii  ^clipfs 
anoularis  iie  io  P«  ;        , 

Cacdo  igitur  notlm^  di(qoi(itipnis  in  eo  nunc  Tef* 
titQr ,  Tt  cakulo  i&bdudo,  di£ferentiam  ioter  Loqgitodt- 
nem  appaientei^  Lunae  et  Loqgjitud^iem  veram.>SQljs 
4um:  ad  priouun  jiutiom  Kclipfeo^,  c^m  ad^  vu^^ 
JScKpfis  aooidans»  b.  e.  yaipi!^  fc&^fifvap,  E^  et,  sf!^^iy^ 
cum  Latitodioibtts .  Luoaf  Ttfif  ^li^.:^  LC  djs^c^mi^ 
mus.  '  A^  hoae  efficiendom  -habebii^us  ^io-  .Xriapgulb 
plaoo  NML»  te&9ngfi}oa^M.,ici!if^M^^H'tf^^^t,f 
«t  alfimim  cnia  fiM.z:k^''jy-^i  :m^e..'^^^^f^ti^ 
.     i  Kkk  3  ''   W?^ 


44«        ERKOKVfi  TAnVtAKt^M 

bypotenQla  NLzrss^fti^^i  ec  sogqlUs  NLM 
=  i3'.ai'.33'',  InTriangiilo  ponro  redUineo  NPL 
latus  NL  cft  =:35^ai'',i,  ktus  PL=+^.33'^5  et 
angulus  intericaiis  NLP=:i3**.*a'.33''',  pioinde  per 
zefblutionem  huius  Trianguli  eruuatur  angulus  NPL 
=r  1  ^4.».  40'.  i+^^S  et  latus  N  P = 30''.  5«'^  5-  Datis 
Dunc  in  Triangulo  NSP  tribus  lateribus,  niminim  NF 
modo  inucntum,  NS=:  sC. 43^^,7  et  SPz=5S'^,3 
obtincbimus  angulum  NPS=: 76*.  10^.17^'';  et  anguluai 
NSP^rioa^.p^d^-^^J:  cum  veto  NPM  aogulus  fit 
=ri5M^.45^'i,  prodibit  angulus  MPS=:ang.  L/C 
=:«o'.5o^3»''';fimiIiterqueaDg.NSE  eiit=i6<>.59'.53'"!» 
Cqgnitis  iam  ^m  Tiiangnlo  NS£  ad  £  redangnlo 
hypotenu^  NS  et  angulo  N5E,  £iciti  negotio  detet* 
minabimus  N£,  fiue  Latitudinem  appoientem  Luoaa 
id  initium  Edipfeos  =ro*.8^59^^<^.  Bor.  ic^mqoe  di- 
flantiam  appaientem  Lunae  a  Sde  ioEcliptica  ad  idoa 
tempwis  inomentum  ,  fiue  E$r=  09^23^^)2.  Siimli 
modo  inuenientur  in  Triangulo  ledai^ialo  SLC  Lati- 
tudo  Luoae  appareos  ad  initium  Eclipfis  annalaii»,  fioe 
LC=:o'.o^48^^3  Bor.  et  diftantia  appaiens  Looae 
a  Sole  in  Ecliptica  per  jC  expiefia  'zzxi*^^,  His- 
ce  itaque  inftnidi  accurate  afl^;nare  poiSimuB  Locum 
Lunae  yenim  obferuationibus  dica  haoc  Ecfipfin  iofti- 
tutis  iooixum.  Pofita  oimirum  L(»£^tudioe  Solis  Tert 
gd  primum  ioiriom  Eclip(eos  Loodini  obfenMtom 
=  4*.  s*.  37^48^^  et  admi^  PWiUaxi  Lnoae  a  Sole 
cmn  io  Loogitndioem  tum  io  Latitudioem  fiipra  defini- 
ta,  coOigitiir  Locn  Lunae  Tem  iequemi  Tabeilae  vna 
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cam   Loco   L,unae   veio  ex   Tabulb  UaUcianis    de* 
lumto  infertus. 


F 


:4.  lolu  23.  4. 25. 
temp.  ined.rab  Me  • 
rid.  Berol 


Lonat.'  vera  2)ae  Latit.   vcra  ^**  Longit.    vcra  3)>oLatit.  vera  ^ae.  ex 
fea  Tab.  Halleian. fcc. Tal?. Halleian.cx obfernat. dednfta.  obferuat. dednOa. 


o     / 

X.  3P« 


//     I »    /     " 

«.  70.  33.S7>5Bor. 


24.1uiii23.  f8.5Q^ 

t.  ined.  fiib  Merid. 

Berol. 


fl 
4. 


4.   9.  35.  16,  $  o.  28. 47      Bor. 


/ 

39. 


// 

52,    2 


4.    3.   3tf. 


f»     /     // 

0«  34>    9><f  Bor. 


o.  28.  $9f  I  Bor. 


j 


J 


Ccmparatione^  inter  Locum  Lunae  lupputatum  et  oblcr- 
▼atnm    ii^*tuta,   apparet   Longitudinem    Lunae  -veiam 
ex  ob(eniatioDi)>tts  huius   £dip(eos   coUedam    fupeiaKe 
.  eam  quae  numeris  Lunaribus  Ha^Ieianis  innititur,  45  min. 
fec.     Si  vero    Locus  Lunae  Terus  (iipputetur  fecundum 
Tabolas  Lunares  Cd.   Flar^eeMi   quae   in   InfiiMkms 
t^nmoimqttes  CeL  k  MomHer  occumuit,  prodibjt  Lcm- 
gitudo  Lunae  vera  ad  initium  Eclipt^   4*.  1*.  40^1 4* 
adeoque  aa"  maior  ea  qnam  fupra  ex   ot^niau  Ecli- 
pii^Solari  inuemmus.   ~Qiod  ad  Ladtudinem  Lunae  tc- 
nun  attine^  palam  eft,  Tabdas  HaUeianas  eam  &cuti- 
dum  noftnun  cakolum  in  hac  EcUpfi  i%*  iofto   mino» 
rem  exhiberc.    Vt   antem   eo   cerrius  de  exiguis  illit 
Tabularum,  moribib  pronundaie  poffimu»,  fimilem  in- 
Itituemus  h(»rum    erronxn    calcuhim  obTeruatiope  initii 
£dipfis  annularis  et  fiois  todos  Echpfeos  Beiolim  li^ 
ta  fiiffiikum. 


iDhia 


4fS         ERROjiFM  TJtriAtiVM 

fnitio  bams  difler&itioais  iam  npeanifntu^  £nm 
fauios  Eclipfeos  BeroKni  efle  obferuatum  d.  25.  lulit 
t^.as*.^^^,  temp.  app.- id  quod  xedudiooe  £1^,  le- 
(pondet  d.  25.  lulii  1^91'.  8%  temp.  med.  Ad 
ordinem  huius  cakuii  feruandnm  Loca  I^a»e  et  Soli» 
Yera  tum  ad  initium  Eclipfis  annnlaris  cum  ad  finem 
totius  Eclipfeos  (uppntanda  funt;  cum  Tero  dementa 
omnia  qnibus  ad  hunc  calculum  indiiuendtmi  opns  eft , 
ad  primum  Eclip&os  momemum  fupra  iam  fint  noctca, 
ea  folum  nunc  determinabo  atque  re^ram ,  quae  ad* 
finem  BclipHs  fpe^ant.  Inueni  igitur  ad  momcxitum 
finis  Edipfeos  Longitudinem  Solis  veram  =:  4^  ^*.  46^,1^^11 
Loni^inem  Lunae  yeum  lecundum  TabuJas  Jiailda* 
tias  zz^.^.no^.^fj^^i  eiusque  Latitndioem<  Y«nuii> 
tr.o*.^/^^.^6^'^S  Bor.  itemqne  Diametrum  Lunae  iRK 
tizontalem  ;=:  ap^s?^^^  «t  Parallaxin  einc.  horizoo- 
<aiem  c=  5  3/39'^^,  a.  Pofitis  «tiam  yt  in  praecedemi 
cridilo  9  Afcenfione  leda  Soiis  ad  Meridiem  mafiooi 
d.  15  lolu  iiibMeHd.  Berol.  =:  x  »4^59'.  45''^  ObH- 
qnitste  Ecl^plkae  =zft3<'.28''.35''',  ct  Eleuarione  Pdi 
Bfctol;  ::=:5ia^3i^  «^ligknus  Nonagefimum  gradum 
Eclip!iScae4*.f  o^i-^.^tf^^einsque  ^kitudinem  53*.xa'.35''^ 
YOde  derioatur  difiantiai  vera  Lunae  %  Nonagefimo 
^Rida'  EdiptiQae  crr  ^50.4x^75)^'  Obcideacem  Ter&s. 
Hfice  :aidmHiis  ^  pitxfibit:  ad  fioom*  Edipfeos  Pafollaxs 
I:,unae  a  Sole  in  Long^dinem  =  $\^^',%  XioA- 
ilenl»m  Teifiis, ^ci  In  Latitudinem  ;=:  32^.  %'*,€. 

Altitndo  Lunae  ^pparens  fiipra  Horizoittan  Bercl. 
initio  ;Eclipfi5    wxiKAam    fiiit    57^  ct    cicca     fineni 

Eclipfis 
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Eclipfis  52°.  so''^  quare-  incrementum  Diametri  Luoae 
horizoutalis  ad  pfimum  temporis  momeatum  erit 
^*^''^^  et  ad  altenim  rzaa^'',  i  adeoque  Diame- 
ter  Lunae  appareos  tempote  initii  Eclipfis  annuLiris 
tzz    ap^.  $0^^,  s      et      pro      fine     totius     Eciipfcos 

Ad  calculum  errorum  Tabularum  progrefliij:,  nunc 
primo  loco  difiantiam  apparentem  ceittronim    Soiis   ec 
Lunae  et  ad  initiiim  Eclipfis  annularis  et  ad  finem   to- 
tius   Edipfeos    definiturus   fiim  ;    ablata  hunc  in  finem 
Semidiametro  Lunae  apparente  ad  initium  Edipfis   an- 
nularis    14^.55^^2    a   Semidiametro   Solis    apparente 
15'.  50'''',  5  ;  reftabit  difiantia    centrorum    apparens    ad 
iftiid    tetnpcwis   momcntum   ©''.sa'''',^.    Simili  modo, 
addita   Semtdiametro  Solis  ad  Semidiametnim  apparen- 
tem     Lunae  i^^sV^?}  prodibit    diftantia    centromm 
pro  fine'  totius   Eclipleos    3o''.45^'',2.       Cum    pwro 
motus  apparens  Luiiae  tum  ia    Longttudinem    cum    io 
Latitudinem    interuallo   temporis   inter  initium    Edipfis 
annularis  et  finem  totius  Eclipieos    refpondens    requira* 
tur,    eum    nulio  ^re   aegotio    tx  nOotu  eius  vero  et- 
Faraliaxi  fic  eruere  pofiunius :    Motns  Lunae    vetus  >  ia 
Longitudinem  praedido   cemporis    inteniaiio    reipondens: 
cx  Locis  Lunae  veris  fupra  notatis  coUigitur  1145'.  ap^-^jS ; ' 
motus    autem    eiiK    verus   in    Latitudinem  pro  eodem~ 
teriiporis    rpitio   aequatur  •  4^  lO'"',^    Auftrum  verfiis; 
(ed  quia  Parallaxis  Lunab  A  Sole  in  Longitudinaii>tem* 
pore  ioitii  Edipfis  adnularis  reperta  fuit   rr.<J^.46''<,S 
Orientem    verfus  ,    et  tempore.  finis.totius.  fidipfeos 
'-  TomiV.Nou.Coro.  L 1 1  =5^ 


^so      ERRmrM  TAnvLAKrm 

n:5'la'^2  Occidemem  verfes ,  hibebimus  motura  ap* 
parentem  Lunae  in  Loj^tnditieBi'  ab«  iniiip  Ecliplis  -m- 
niiluii»  ad  fincm  \squ«  toHuj  EclipreQ?>:r;  33'.3 1''^^. 
.  Eodem  modo  ob  Paratlaxi!»  Luoae  a  Sole  in  LatitiKU* 
nem  ioitio  Eclipli»  ^imkris  zz.  ?J&'  lo",  S  et  i»  fiji« 
totius  Eclipfeos  rrs*'.  i".5,  prodibit  roouis^  L)Lina& 
apparens-  in  LatitiTdinem  ejdem  tenE)p.ori»-  lp^9  refpcn- 
dens  =  l\i%^.  AuArum-  Terlus.  Motus  deai(|ue- 
Solis  ad  idud  tempocis  interuallum  ex:  Locis  eius^  (upca^ 
notatis  dedudus  aeqojtuf  3'.  39"!! 
TaS.  XII;  ^^^  itaqiie  S   Lqcii»    Solis  .vemt   temport    irfrii 

Fig.  4.  Eclipib  anauliiris ,  $t  N  LocqS'  Lnnae  apparens  ad 
idtm  tempnrtsr  momenftifn.  In  fine^  autem  totiu» 
£clipfeos  (k  s  Locus  Soli»  t^us  ct  L  Locus  Luoae 
apparens.  l>a&sx  a  ptund^  L  liqea  LM  EcUpticae 
p^r^lela  ,  fad(oc]ue  in  ill^  i[)fert;i^lp-  LPr:  Si  =r  motuL 
SoUs  vcro ,  qui  teiryjoris  rp^iia  ^nt?r  inititim  Eflipf* 
annukris^  et  fihem  totitB  Eel.ipleos  irfpoordet ,  oppido 
iBahi&lUHn  e(l,  fi  Sol  pio  ifto  tetnporis  ^atio  fin^tUF 
in  S  immobili» ,  Locuoo  iLunae  app^renten»  teQ)e^u 
huiu».  Loci  Soiis  i^i  ip  finc  £cli{^os  foic  in  ]^-^  ita- 
"Vt  re<a;a  SP  r=  iL  repjcaefentet  fommivn  Semidiame^n»* 
nim  appaientiufQ  Limae  et  SpU<»  ad  finem  Eclipleos, 
re&i  ^autem  SN  exbi^t  centromm  Luoae  et  Solir 
diftamiam  apparentem  ad  iaiiium  Edipfis  annulani. 
PemiOjs  a  pun^is  N  et  L  in  Edipti^atn  perp^Oflieals- 
fibus  NEM  et  CL,  EC=::  HL  exbibebit  n?otnBi 
Luoae  appareutem  in  Longitudintm  pro  ttTtippris  fpsH 
m   ia^t  vm\m   Ectipfis  «apulairis   ei    fii^in    tntia» 

Ecbpfeo» 


£c1if>reO$    int^rc<:j[)to,   liaeis  t«IE    et  C"L  Latitodintjn 
JLiuaae  appaituteni  ad  xluo  illaririomcDta  denotantibus* 

Ad  vaVMes  nonc  icftflruin  l^E,  CL^  5E  ct  Crf 
«dcifiniondos  htibebiinia  ex  praenrriffs  iri  Tri;>ngulo  NML 
id  M-  re«:iingulo,  NiM  =::  g'.i",3et  MLrr  33"  Si^S^ 
«nde  deducimus  N  L  rr  ^^.  28*  ,^  et  .angulum| 
WLM  cr  i3'*>27''  16",  I.  Datis  porro  in  Triangulo 
MLP  latere  NL  ct  angnlo  NLP  modo  kiuentis,  et 
latctt  PL  rr  3'.  39"!,  coiiigimus  latus  N  P  c=:  30''.  5  s\  6 
4tx.  smjt^ulum  IvlPL  rz:  i-d^.^sJ'.  i",p  adeoque  angulum 
^JJ*M  zi:i'l^'.  i^5S",i.  Cojgnids  .aiHem  in  Tri:ingulo 
NSP  tribiis  bteribiis.,  nimiium  NPn:  30^55",<J; 
S  N  :n  d'.  5  5^'»  3  ct  S  P  z::  30'. 45",  2 ;  inuenientur  an 
gulus  N  S  P  -  I  oc*.  z.  8",  I  .  et  angulus  NPS=  i"  40 . 5  4"; 
i]ut>hi.>m  vcn>  angulus  'M  P  M  prius  innentus  cft 
—  1 5°.  1 '  5 8",  I  prodibit  anguUis  5P M .-  PSC  -  C  jL 
:ir  1 3".  21"'.  4",  14  atque  adeo  angulus  NSE  crit 
rr  ^d"'.^!^^".  JOantur  igitur  tn  Triangulo  JVJ5E  adE 
ceAangulo,  b^potenu&  5.N  et  «ngtilus  NSE  <m(*do 
inucBEus ;  quafic  cx  reroitnione  fcuius  TrianguH  colligi- 
•mus  Lat JtudMicm  Lunae  flppafcntem  sd  initiimi  Eclipfis 
annularis,  fiue  >JE:z:  o^.d^.^jf*,  2  Bor.  itemque  diffe» 
fc-ntiam  tnter  Longicudinom  veram  Solis  ct  Longitudi<« 
«cm  apparcntcm  Lunae  pro  -eodem  terrrporis  momento 
pc*  SE  cxhitoitam  =r  3^',a-.  Pari  modo,  cum  ii 
Triacgiilo  C;fL  ad  C  rcAangdo  dcntur  JiypoteDula  /L 
ec  angulns  CfL,  proueuiet  Latitudo  apparens  Liinae 
fW)  fine   fotius    Ecli|)fcos,    CL':=:  o°7'.^,i  Ai^ 

LU  •  itiftao. 
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diftantia  autem  apparens  in  Ecliptica  centroriim  Solif^ 
ec  Lunae  ad  idcm  temporis  momeatum  Qs .  ent 
=  2p.55  ,3. 

Si  ponamus  igttni:.l.ongitudinem  Solis  veram  ad 
initium  Eclipfis  annularis  n:  4.*.  a°.4*' 22",  ficili  u©- 
gotio  inueniemus  ex  priu»  inuentis  Locum  Lunae  appa- 
rentem  ad  notata  Eclipleos  momeuta;  cui  fi  applice- 
tur  Parallaxis  Lunae  tum  in  Longitudinem  cum  io 
Latitudintm  fupra  definita,  tiabebimus  Loca  Lunae 
vera  obferuata  Locis  eius  veris  iecundum  Tabuks  Hal- 
leianas  computads ,  vt  fequitur ,  appofita. 


ft4.Iui.23*.58'.5o"i 
t.  mcd.  fiib  Merid. 
Berol. 


25.  lulii  i*.3i'.  8"i 
c.  med.  fiib  Merid. 
I  Berol. 


Loiigitudo  Lu- 
nae  computaca. 


4.^2».35'.i6"i 


Latitudo  Luuac 
computata. 


Longitudo  Lu- 
nae  obferuata. 


o°.28'.47"Bor. 


LaticudoLi- 


4'.2'.35  -SS^i 


oo.^pVBor. 


4.  3.  20.  37j 


o.  24.  36;Bor. 


4.  3.  20.  55>J 


o.24.55B(tt| 


Si  loca  haec  inter  fe  conferantuv,  ^'m  apparet, 
Longitudinem  Lunae  <x  obfeniatis  dediK^am  st2^'  ex^ 
fuperare  Longitudincm  ex  Tabulis  HaUeiams  dcfumtam, 
et  43"  deficere  a  Longitudine  Lunae  (ecundum  Tabu. 
las  Flan^eedianas  computata ;  id  quod  tantillum  de« 
fledlit  ab  eo  quod  per  prrorem  csdculum  detetminaui^ 
mus  \  figiiram  autem  infpicienti  latere  non  poteft , 
Triangula  iu  e^  cooltituta ,   tc  minimus  eccQr  fine  ia 

dua» 


duratiode  Eclip(eos,fiue  inDiametrb  apparentibus  LunaeS(9- 
lisye  admifliis  notaKlem  £itis  errorem  procieare  valeat  ki 
diftaatia  appareote  Lunae  a  Sole  in  Ecliptica,  ideoque  ia 
Longitudine  Lunae  Teta  exinde  eruenda  :  quam  ob  rem  tn- 
tius  llatuert  poflumus  Tabulas  Halleianas  LongitudinemLii- 
nae  veram  in  hac  Eclipfi  Solari  30.  tantum  min.  fec.  indo 
minoreih  exhibere;  fiue  quod  eodem  redit,  Longitudt- 
nem  Limae  yeram  tempore  finis  totius  Eclipfeos  Bero- 
lini    notato  d.  25.  lulii  1^31'.  8%  temp.  med.  fiiiflb 

Ladtudo  Lunae  Tera  qoae  ex  noftro  a>IligitBr 
computo,  19^''  esdiiperac  eam  quae  Tabulis  Hatteiams 
innititur:  in  priore  autem  calculo  cam  12  tantum  mio. 
iec.  et  qaod  excedit  maiorem  inuenimns,  quam  lecun* 
dum  Tabulas ;  ita  vt  dtfferentia  inter  binos  hpfce  cal* 
culos  in  Latitudine  Luoae  aCignanda  ad  6  tantum 
7^  min.  fec.  afiurg^t,  ct  vera  Latitudo  Lunae  ad 
finem  totius  Eclipfdos  Berdini  obferuatum  per  medium 
imieniatur  =  o^.a^''.  ^^''''Bor.  quae  qnidem  Lunne 
Latitudo  refpondet  eiusdem  Longitudini  Terae  4.^30.21^7''. 
5i  ponamus  nunc  ad  iflud  tempu»  Longitudinem  ^  Lu* 
nae  cum  Tabulis  HaUeianis  mo*.7*.  46'.  40"  ct  Iivr 
ciinationem  Orbitae  Looaris  ad  Eclipticam  =:  5°  17'.  2a*, 
prodibit  Latitudo  Lunae  vera  eiusdem  Longitudioi  ve>> 
rae  fupra  inuentae  4*. 3".  21'. 7''  refpondens  :zid*.  a^^.s^."; 
ita  vt  remaneat  difiereotia  18"  intcr  Latitixiiatm  Lunae 
computatam  et  obferuatam  ;  quae  differeotia  fiue  erroii 
InclinationiS  Orbitae  Lunaris ,  fioe  erroheo  Loco  Nodi 
LuOae,  fiae  errori  Panllaxeo»  eius  hofizontaUs,  fiue  de" 
Aiqne  errori   cuidam   ex  exiguis    illis  erroribus ,    quibu» 

Lll  3  ^one 


4*4  ERROfLrM'  TA-^VZAWM 

■foite  omnia    haec    elemeitta .  tnquioatsi  fmi^   compogKi 

adfcribeuda  efle  videtur.     DiffitendUfTi  qi^eiin  noa  eft , 

jquactliooera  haiic  cx  obfuiiitiQQe  ¥olcae  Eclipfea»  ^ca?- 

■folui    uoa   pofle  :    interim    tdmen  appartt,  diflkrcDtiara 

illam   ab  crrore'  Inclinjtioais  Orbirue  Luidris  QKum  pra^ 

cipfuum  -ducere  non  poffc,  cOqac  minus»,  <^uod    ad   ^M- 

c^ilum  QoHrHni  fitpra  txpioritum  adJMbuinnlus  O&bttae  Lii> 

naris  Inclioationem  5*.  i'/..3D'' ,    cst  cofl(equtefiC«r  locU- 

mtiooem    quam    io    opthDi&  Tabtilis  4^ittaribui»   adhuc 

editis    tnnenimt»   «mximtm.     iSin    autam    iJi^creotiafD 

illam  xs^'  inter  IjQtkiidiflem  Lunae  .campucataDi  cc  ob- 

•iecuatam'  ab  er.roQeo    |!^i  Lunae  Loco  srcpetere  veii- 

mus^  xieoeflie  «A ,  vt  admifla  kictioarinne  Orbitae  LuBfl" 

^is  ad    Eclipticarn  io  bac  EcHpii  ri  5*  1 7'.  ao'^,  Loa- 

i;it«do  g^  Lunne  Iflaiuaciir  mo*  7°.  50?'.  r"^.;  quae  qni- 

diem  g  Loogitudo  s^  ao'*'  fupexat   Loogttod^oem  ^  «?« 

T^uiis  HalUianii    defumtam.     Locus  .^  Luoie-  oieB 

fecuodam  Tabolas  FJamfieetlH  tt  eleAneQta  Thcmiae  Ltt- 

saris  NeivtoHi  *•  mio.  prim.  magis  fitpromociis  qnssa, 

iuxta    Tabulas   Haileianas ,  iAa    L<^ogitodo  £1  Lnnae  t 

Fian^eedio  £t  fieyitQng  ftabiiita  2|  .taotiim  ovia.  prim, 

«ugefida  efiec,  m  cum:  noHro  cuicuto  c^Mclnat.     Si  de- 

fiiqoe  difl^remiam  illam' iS*^  ru.pra  inaeotam  icrrari  Pa<- 

raiiaxeos  Luaae  Jiori^ootalis  ta-tbucre  &s  efl,  ^cile  iotel- 

|4gicur,  P^rallaxin  LuQae  iiori;eantatem    Tabuiifi    innixaai 

{fere  min.  prim^  c^e  fninoeodam,  vcTnbt^  com  db- 

&ruationibu«  hu^s  Eclipfeofi  Sohuris  confpirent  1.  cum  ve- 

ro  Ectipfis    Solaris ,  quae    concigit   d.  -8.    lan.  .1750. 

Mi    fic    io  pofitioBe   Luoae  re^^e^  Nodoiuin    &ttf 


apta  «d  difFerentiarrt  ill;iin  <ile  qna  agitiii',  ex  compara- 
tione  barum    EclipfAHfi  oblcniatarum    mjgis    dilucidan 
dam  y  ud  .  refirrendas-  praedidbe  Eclipfeos  obferuadones* 
atque  condufiones  extnd&'  deriuandas  profieilcinlur.' 

Obferuatb  Edipiebs-  So&rb  qujre  acd- 

dk  An<  1750.  lanxiarii  die  8.  ft.  n.  Be- 

roihii  habita:    cui  adiungitur   calculu» 

ciusdem  Ectipiis  Tabulis  Hall$iams 

iittiixuBi 

Appaiatu»  ad    Eclipfin  baoc  funima  diligentia  ol>^ 
feittandam   adbifiui   ad  bafee   obferuationes    infiituenda» 
cxcellendfiiiiiuai    Hoiologiiiin.    aftrooomiQdR)    iecundum' 
pMecepta  Q.  Crntbixad  afiKbre  elsrtxifatum ,   coim  ^cm' 
per   attitQdiocs   Soli»  corre(pondeme>r  icdtito»  ptidie   tc 
poiltidie  Edipieos^  QiKidEanti»<  bipeddis  radii  adminiculo' 
captas  exploraui)  adeo  Tt  exaditudinem  tum  motus  bn^ 
ius  H6idDg;ii»  cntn  obrernadomim  ip&roin  peHba&m  per- 
ipedomqtie  baberem..    Mi(£mi^  hic  fiKio  relacionem  ob^ 
^niatiotium  -quae   ad    roocum  Horobg^  exiufiininduRi ' 
ct  tempus  verum .  eniendum  perdnenc^  ea  tantum    relr*- 
tqros  momenta ,   qme  EcUpfin   hadc   ^<^nt    mibiqod!^ 
Teleicopii  praeilaotifliitii  ft.  pedali  foco  beneficio^  Cod^ 
k>  tnto  Eclipieoi  tempoie  eximie  lefcoo,  ptaecipue  ob- 
icrittta  fintfc 

InitluiB 
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Tab.  XJl  iQitium    Eclipfeos   d.  7.  lanuarii    ft.   n.      ao^.sp*.  19"?  temp.  app. 
Fig  6.  MargoLuoae  appellii  adin(igniorem  maculam  A21 .  32.  xp  | 
Immerfio     totalis     minoris    macolae  B-  •  ftx.  35-    & 
Kmerfio    totalis  iqGgnipris  macnlae  A  -  -  aa.    7.  ap 
Finis  Eclipfeos 23. 20.     5|,  igitur 

Duratio  Eclipfeos    -     -  ■  -     2. 20.  4.6  ' 

eod.  d.  2a*.4.'.  55"  temp.app.  parslucida  difci  Solaris  =15'.  iS^f 
22.  21.  35     -•*-•-•.•-.-      :z;  16.  10 

Quia  duratie  huius  Edipfeos  5  circiter  mia.  prim.  mi- 
nor  firit,  quam  calculus  ex  Tabulis  FUimfteedu  poftula 
bat,  ftcile  eft  iudicatu,  quantitatem  etiam  Edipfeos  pau- 
lo  minorem  fiiifle,  quam  (econdum  memcmitas' Tabulas. 
Cum  Tero  hic  de  erroribus  Tabulanun  aecuratius  de- 
finiendis  agitur ,  horuni  errorum  cakulum  eo  libentios 
iaftituam ,  quod  duo  illa  mnmenta  praecipua,  initium 
nempe  et  fiols  Eclipfeos,  maxima  cum  praecifione  ml. 
hi  fimt  obleruata ,  erroram  Tabularum  computum  cer> 
tifiimum  redditura. 

Megocium  hocce  agjireffiinis  in  aequaticpem  >teni- 
poris  primum  inquifiui,  eamque  ad  initium  Eclipleos  in- 
Teni  =7 ^.  1 9"  add.  pro  fine  Eclipfeos  autem  i:  7'.  2  x  ''i ddd. 
ita>  Tt  inidum  huiusEclipfis  contigcritd.7.Ian.  ai*  <j'.3S"i, 
finis  Tero  23*.  27'.  26"^  temp.  med.  fub  Merid.  Bcrol. 
Ad  duo  jfta  temporis  momenta  defiaientur  Loca  Solis 
ex  Tabulis  Ct}.  Eukri  ^  Lunae  autem  Loca  Tera  vna 
cum  Diametris  app.  horiz.  Lunae  et  Solis  Psmillaxiqiie  > 
•Lunae  horizontali  fecundum  Tabulas  Haiieiam  Tt  fe- 
qqitur.    . 

Ad 
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Ad    ioitium   Edipreos 

b     *   ** 
TJamgT.  (?,i8^ t.mcd 


Longkudo  vtfihLfOiigitodo  vera 


Solif. 


Lunae. 


f     .  o       '      ''      1  f      • 
9.   1«.    3.  7,  7|P17. 1«    5 


Latitudo  vcra 

Lunae. 


•  i8  58>4Bor 


Diam. 
©lis 
app. 

t     u 
3-43 


Diam 
ap  boriz 


TaTTil 

3ae 

horjz. 


32.21,9  58.4-9*5 


Sd     fiiicm     £cliplcos 

b    '     *• 
^l^  0  2  3.2  7.2  g|t»mcd. 


P.  1 8.  f .  6)  4 


9-i8.3i>.23j9 


c.40.36i0Bor. 


33.43 


32.a3>7 


58$2,8 


Cum  Afcetifio  te^  Sofis  ttd  Meridiein  Riedium 
d.  8.  lanuarii  fub  Meridiano  fierol.  fiieritrraS^^.+i*  36*, 
colligiinns  ex  iila  «t  ex'ObKquitate  Ecliptlcae  as".  ft8'3o^' 
ad  Latitudinem  ^rolioenfeni  ST^d*'  Nonagefiinuin 
gradum  Eclipticae  eiusque  altitudinem  et  diftantiam 
Teram  Lunae  a  Nonagefimo  j;iadu,  <piae  omua  &queii- 
ti  Tabeliie  i&nt  inferta. 


Ad  initium 
Eclipieos 


Nonagefimus         Altitudo 
Igtadus  JEcliptica^  Nonagefimi  giadus 


7*.  S»  a<$*.'«7* 


18».  t4.  40" 


Diftaqek   Teral 
Lunae  a  Nonagefimo 


<J8'.49.38"Or^verr 


Ad  nnem 
Edip&oit 


9.27.  +8.  13 


»5 


9  8.  49  0cc.ferf. 


£z  hide  datis  ficiE  negotio  eraitur  ad  notata 
Edipfis  momenta  Buallaxis  Lunoe  a  Sole  et  in  Longi> 
tudiaem  et  in  LaritudiiKm ,  pofica  Parallaxi  Iiorizontali 
Lunae  a  Sole  pro  inido.Eclipfibs  =:5&'«37^5  et  pro 
fine  =5  8'.  40%  8. 


Tom.V.Nou.Com. 


Mmm 


Ad 
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Ad  initium 
Eclipfeos 

Farailaxis  Lunae  a  Soie 
hr  Longitudinem      in^  Latitudioem 

i7'.8",p  Orient,  verfus 

55'.4»V 

Ad  Finem 
Eclipfeos 

2.  25^7  Occid.  vcrfgs 

5<5.4»,   5 

pei^de  ex  akitudine  apparente  ceQtri  Lunae  tem^ 
pore  initilEclipfeos  =1:6*,  et  pro  .finc  i^''^  dcducitur 
increjnentum  Didmetri  .  Lunae  horizontalis  ad  primum 
Eclipfeosmomentum  ^zj^jCr,,  et  ad  alterum  =8",  5; 
ita  vt  Diametec  Lunae  apparens  pro  hoc  tempori»  mo- 
ineiito  fit  :=:32'.3a",a  ct  pro  illo  =r3a^25",5  at- 
que  igitur  fiimma  Semidiametrorum  appareottuia  Soiis 
et  Lunae  initio    Eclipfeos  =  32".  34.'',  2     et    m    fise 

Deflique  definitur  ex  fupnt  ^dTti^  matm  Lonae 
Terus  in  Longitudineni  pro  docaticme  Rclip&os  c4>rer' 
vata  tri^23^  i8'V8i.  eius  antein.  mptus.ycnis  M  La» 
titudinem  pro  eodeni  temooris  ^^pruttui;.  pV^.a*",» 

''Boream  Vetfiis':  cum  verb"  Paralkjd»  1-uhae  a  Sole  in 
Longitudinem   tempore  initii  EcUpieos  fiierit  zri^^S*',^ 

.  Orientem  Ycrfiis  et  in  finc  Edtpfeos  -  2'.  a^",?  ad  Oc- 
^ddentem  t  concludimus  exinde  motum  'appaTCQtem  Lo*^ 
nac  in  Longitudinem  pro  duiaticKie  Edipfcos  oMer' 
nrata  ;=  i".  3'.'43",-2.  Confimili  modo  ei  Fai^llaxi 
Lunae  a  Sole  in  Latiradiaem  pro  iaitlo  ^  et  fine  £eli>- 
pieos  fupra  exhibita  et  ex  mocu  LtiDae  Teio  in  Lati» 

tudir 
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todinem  niodo  notato  eniicur  motus  Xuoae  apparens 
iQ  Latitudinetn  pro  temporis  fpatio  inter  initium  et 
finem  Eclipfeos  interpofito  =:<$'.3p",3  ;  qua  quantrtate 
immiouitur  Latitudo  apparens  Meridionalis  quam  habet 
Luna  initio  Eclipfeos.  Quod  ad  motum  yerum  Solis 
in  Ecliptica)  ille  pro  duratioae  huius  Eclipleos  obfec- 
vata  reperitur  =.5 '.5  8",  7. 

-Hi(ce  praemilfis,  fit  S  l^ocus  centri  Solis  veruSj^j^  -^j^ 
ad  inltium  Eclipfis ,  lioea  £C  exhibente  chordam  par-  F,g.  g, 
Ti  arcus  Eclipticae.  Sit  porro  s  Locus  Solis  Yerus  tem- 
pore  finis  Eclipfeos,  ita  Tt  Sj*  repraefentet  motum 
Solis  v^nim  pro  duratione  huius  Deliquii  Solans.  'oi>fer« 
vata.  Pari  modo  fingatur  Locus  centri  Lunae  ^pfxireBS 
initio  Eclipfeos  in  N  et  in  fine  in  L.  Binae  igituc 
illae  lineae  £N  et  CL  perpendiculariter  a  .puQ(flis 
N  et  L  in  Eclipticam  demiflae  refcrent  Latitudinem  Lu- 
nae  apparentem  ad  duo  illa  praecipua  Eclipfeos  mo- 
menta ;  adeo  vc  dudta.Edipticae  parallela  ML;»;  mo^ 
tus  Lunae  apparens  in  Longitudinem  pro  duration^ 
Eclipfeos  obferuata  determinqt  .  valorein  huius,-  .^<^f f| 
MLzz  EC;  motus  autem  Lunae  apparens.in  La<^ 
titudinem  cidem  temporis  ipatio  .reQ>ondens  definiat 
valorem  lineacMN*  FadaPL  =S/>  SP  erit~  jfli 
et  MP  aequabitur  motui  apparenti  Lunae  a  Sole  in 
Bcliptica  ad  duratioaem  Eclipleos  obleruatam.  Ad  de* 
riuandum  igitur  ex  obleruatis  Locum  Lunae.  appaFentem 
babebimus  primum  in  Triaogulo  MLN  ad  M  re&an- 
gulo  crus  ML  =  i^3'.43'\  2  itemque  akerum  crus 
MN^fi^.ap^j^j^  TOdefluunt  hypotenua  NU:.t,°,^\^1 

Mmm  4  et 
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ct  angulus  MLN=:5*.57'.44."^  Datis  porro  in 
Triangulo  PNL  latcrc  NL  et  angulo  PLN  modo 
inuentis,  itemque  latete  PLir:  5*.S»",7  »  colUgimus 
NP=:58'-7"»4-  et  angulum  NPL  =:  i73y25'.3»^+ 
confequenter  angulum  N P M  =2  6*.  34.'.  2 S", 6^  Daa- 
tur  itaque  in  Triangulo  NSP  tria  latera,.  niminni 
N  P  :=:  5  S*-  7'*,  4 :  N  S  =  fiimmae  Semidiametrorum 
appareotium  Lunae  etSolis  initio  Eclip(eos=r:  3  2'- 34' »2 
ct  SPtir  eidem  fiiramae  in  fine  Ecllpleos  rr:  sa'  37",<^; 
quarc  per  re(blutionem  huius  Trianguli  obtinebimus  fe- 
quentes  angulos,  nempe  angulum  SPN  =  a6°,54.'.37",7 
ct  angplnm  NSP  =  12(^.7'.  42'  adeoque  angulum 
ESN  =:  33**.  3a*.»",S>  et  angulum  MPS  =  LiC 
n:  20*.  20*.  9",!.  Peruenimus  crgo  ad  Tfiangulum 
ENS  ad  £  reAanguIum ,  in  quo  ex  prius  inuentis  co- 
gnofcimus  hypotenufam  SN  et  angulum  ESN;  vode 
deducimus  Latitiidinem  Lunae  apparemem  ad  momen- 
tom  initii  Eclipleos ,  fiuc  EN  =  0°.  17'.  5 9", 6  Auftr.  ct 
differentiam  inter  LocumSolis  etLocum  Luoae  apparenteni 
xa  Ecfiptica  ad  idem  temporis  momentum  per  £S 
cxprefl&m  =r  »7'.8",9.  Simifiterque  ^  iu  TriangnloCiL 
ad  C  rci^ngttlo,^  hy{>otenufa  sL  tt  at^girlo  CsL  datis, 
innotcfeet  ec  Latitudo  Lunae  apparens  pco  fine  Ecltpfeos 
CL  r:  oMi',2o",3  Auftr.  et  dirtaptia  apparens 
Lunae    a    Sole    ia    Ediptica     pro    eodem     tempote 

Ci=:3o'.35",<J. 

Admifia  itaque  Longitudine  Solis  vera  ad  initium 
EcUpfeos  fupra  inuenta  =  SMa^S^.s"  adhjbitaque  ad 
Locum  Luoae   vifiuii   ParaUaxi   Lutiae  a  Sole  tum  ia 

•  Longi' 
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Longkudinem  cum  in  Latitudinem  etiam  prius  definita, 
pioJtbit    Locus    Luoae    verus  ex  obferuationibus  noftris 
colledus  et  cum  eius  Loco  ex  Tabulis  Halleianis   com- 
putato  comparaadus  vt  fequitur.    . 


7.1att.ai*.6'.38"i 
mp.med.fubMerid 
Berol. 


Longitudo  Lu- 
nae  computata. 


Latitudo  Lunae 
compntjta. 


Longitudo   Lu- 
nae  obfeniata. 


9M7*.i<y.   5' 


o°.38'.58"|Bor. 


9M7M8'.So" 


LatitudoLunae| 
obferuata. 

o*.37'.43"Bor. 


77101^23^27^06^ 

mp.med.fubMerid 
Bcrol. 


9. 18..  39.  24 


Oi  46.  361  Bor. 


9.  18.42.    8| 


o.4$.2x|Bor. 


Perfpicuum  efl  ex  hac  comparatione,  Longitudi- 
nem  Lunae  veram  ex  obferuatis  dedudam  a'»45"  ex- 
lliperare  Longitudinem  Tabularem  ;  Latitudiaem  Lunae 
obferuatam  contra  x'.  xs'^  deficere  a  Latitudine  eiu9 
T^ulari.  Quamuis  igitur  veram  originem  erroram  Ta» 
bularum  Lunarium  ex  vna  alteraue  Eclipfi  etfi  fiuorabi* 
libus  fub  circumilantiis  obfeniata  deducere  lubricum  pe- 
riculofumque  fit;  probabile  tamen  fere  eft,  Tabulas  Udlkia' 
nas  Longitudinem  Lunae  mediam  iufto  minorem  exhi* 
bere:  id  quod  non  Iblum  duae  illae  EcIipfesSolis,  qua> 
rum  calculum  in  hac  diiTertatione  iodituimus »  veniai 
etiam  aliae  Eclipfes ,  inprimii  Eclipfis  Solis  quae 
An.  1727.  d.  15  Sept.  a  Viris  Cel.  Cajpni  et  Kircb 
obieruata  fiiit,  probare  atque  corfirmaie  videncur. 


Mm  m  3» 


Quod 
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Quod  ad  alterum  errorem  i'.  15"  in  Latitodiiie 
Lunae  obuium  attinet,  obferuandum  efl:  quod,  fi  ele- 
mentis  quibus  calculus  nofter  innititur  error  quidam  notabi- 
lis  infit,  ifle  error  neutiquam  in  daratione  Eclipfeos  quam 
accuratilTime  mihi  obfemata)  (ed  potius  in  Diametto 
Lunae  appjj^nte  fit  quaerendus ;  et  vero  Diameter  Lu- 
nae  apparens  in  hac  Eclipfi  mihi  parte  75.  Diametri 
Solaris  vifa  efi  minor  Diametro  Solis.  Qiiia  igiturDia- 
meter  Solis  in  hac  Eclipfi  fuit  32'.  43",  deducitur  ex 
nofira  ob(eruatione  Diameter  Lunae  apparens  tempore 
Eclipfeos  =  32'.  17",  adcoque  18"  fere  minor  ea 
quae  ex  Tabulis  Halleianis  colligitur.  Dato  autem  er* 
lore  in  Diametro  Lunae  admiflb,  facili  negotio  eruitur 
error  exinde  in  Latitudine  Lunae  nafcens ,  ea  vteodo 
fbrmula  quam    initio  huius   diflertationis  exbibui ;    cmis 

beneficio  liabebimus  errorem  LatitudiniSj  fiue  dj-  ^jSj-» 
In  praefenti  autem  ca(ii  erit  r  zr  1956";  </rzr  p"; 
yz=.  i8'.o";  «rii'. 2o"et  conlequenter  j^+sn  1760". 
Quam  d>  rem  per  relblutionem  huius  fbrmnlae  habebi- 
tur  is^ ,  fiue  error  Latitudinis  quaefitus  =r  20" ,  quibus 
Latiaido  Lunae  vera  prius  inuenta  efi  augenda ,  vt  pn>> 
deat  Latitudo  Lunae  vcra  correAa.  Hinc  patet  Lati- 
tudinem  Lunae  veram  ex  nofiris  obferuatis  conclularo 
nunc  55"|  tantum  diffene  ab  ea  ex  Tabulis  HaManis 
depromta.  £x  hifce  meditationibus  intelligitur ,  diffe- 
rentiam  illam  18"  quam  in  calculo  antecedenti  Edipfeos 
Solaris  An.  1748.  inter  Latitudinem  Lunae  venm  Ta- 
bularem  ec  ob&ruatam  iattemmus ,  nullo  modo  enoneae 

FaraK 
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Paraltexi  Ludae  idfcribendatn ,  neque  igitur  Paralkxit» 
Lunae  horizontalem  ea  de  caufa  minueociam  e(Ie,  -vc 
Tabulae  com  Cdelo  coafentiant.  Cfcirum  enim  eft,  fi 
ditiferentia  illa  ex  erronea  Paralktxi  Lunae  ftierit  nata  , 
necefle  fiiiffe,  vt  Latitudo  Lunae  vera  ex  obferuationi- 
bus  Eclip(eo9  Solaris  Anm  1750.  coHe(ftl,  fi  aeqnatio- 
nibus  Parallaxeos  HaUeiemls  fidere  fes  eft  ,  Ljrtitudineai 
Liinae  veram  cx  Tabolis  ad  iftud  tenipi»  cbmputatam 
etiam  exftperaret;  cum  contra  autem  Latitudo  Lmiae 
ex  noflifis  (*<^iiiat!onibus  EcHpfeos  An,  1750.  dedufta 
Latitudine  Lunae  Tabukrire  vera  minor  fit^  et  qoi- 
dem  quantitate  &tis  notabiH ,  exinde  conclMdere  poftii' 
mos ,  Locnm  Nodi  Lunae  ex  TabuH»  HaUriam  de- 
dudum  non  fatis  efte  promotum }  id  qiiod  ec  anis 
£clip(ibu$  obferuatis  probabile  reddkor.  Ceterutn  totum 
bnnc  errorem  in  Loco  Nodi  Ltniae  obuium  ia  aequationibus 
Loco  Nodi  Lunaris  medio  applicaitdr» , '  qnarum  praeci* 
pua  in  SyzigHs  exigua  euadit^  latere  vix  credibile  eft  ; 
nifi  nonae  eaeque  notabilbs  Nodi  aequationes  ex  Theo- 
ria  Lunari  omnibds  numeris  abfbluta  fbitc  eruantuc 
Interim  tamen  dubium  nuUum  efie  vrdecur,  quin  prae- 
ter  Nodum  et  aUis-  Tabukrum  Lunarium  elemeots 
error  in  Latituditte  Lunae  modo  inuencos  (k  adfcribeii^ 
dus :  nam  fi  totum  errorem  in  Nodum  comieere  lice> 
ret ,  Lengitadinem  Npdi  9I  min.  prim.  augeri  oporte> 
ret ,  vt  ofeferuata  Eclipfis  expleretur ,  (emata  Inclinatio» 
ne  Orbicae  Lmiaris  ad  Eclipticam  ab  HalJeia  ftabilfta. 
Manifeftum  etiam  eft ,  exiguum  errorem ,  fi  quis  fbr- 
calfis  ia  IacIiaation6  Otbitae  Lunaris  ad  Eclipu^cam  ad- 

fiiedl» 
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fiierit,    fere  fiiiUum  aflerre  pofle  errorem  Latitudini  ae- 

inde  definiendae.     £a  de  Cjau(a  aequum  dl,    vc  (latua- 

mus    Parallaxi   Lunae  horizoncali    Tabulari  inefle  erro- 

rem ,  quo  bona  pars  difRrenriae  nobis  inter  Laritudinem 

Lunae   obferuatam    et    Tabulareij;!^  detedae  producatnr; 

ita  quidem ,  vt  fecundum  noflras  obfeiuariones  PaiaUaxis 

Lunae  horizontalis  ab  Halleio  admifla  augenda  fit  quaD- 

titate  ex  maiori  obferuationum  diligentiflime  inftitutarum 

numero  praecife  inpofterum  definienda.     Inteiea  tamen 

dum    hoc    perficiatur,    fi   ParalJaxin   Lunae   horizon- 

talem    augeamus   parte    fiii   loo'»',  piope  accedeiemus 

ad    quantitatem    quam  olim  P&rallaxi  Lunae  horizontali 

tribuit  Kewtonus.     Immutata  autem  Paiallaxi  Lunae  ho- 

rizontali ,   totius   calculi^,  fiipra  inftituti  latio  leuiter  im- 

mutabitur.      Recognito    itaque  cakulo  fecunduro  hypo- 

thefin ,  quod  Paiallaxis  Lunae  hprizontalis  Tabularis  ao- 

genda    fit    parte    fiii    ioo'~,  et  quod  Diaroetcr  Lunae 

apparens  in  JEclipfi  Solari  An.    1750.  18"  minor  Ti& 

fit,  quam  fecundum  Tabulas;  obtinebiraus    ad   momcn- 

tum  initii  Eclipfeos  An.  1750.  d.   7.  lan.  fti*.6'.38''| 

iwnp.   med.  aftron.  fiib  Merid,  Berol.  Longitudinem  Lu- 

nae  veiam  =:9'.i7'.i8'.+5",  eiusque  Laritudincm  ve. 

ram    ad   idcm    temporis    momcntum    ==  o^as^aD". 

iJor.  ita  vt    remaneat    adhuc  diflerentia  i  min.   prim. 

Hiter  Latitudinem  Lunac  Tabularem  et  earo ,    quac  cx 

oblcruationibus    fiipra    «laris    colHgitur.     Haec    autem 

aiflferentia  vt  euanefcat,  Locus  Nodi  Lunac  promoueo. 

dus  eflet  5  fere  min.  prim.  quod    quidem ,  fi  tota  ifta 

correftio  m  Locnm  Nodi  medium  coniici  deberet,  nimium 

fcre  videtur;  inierim  tamen  Parallaxis  Lunae  horizontaJis 


m 
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^irix  vkra  augeri  pote(]f ;  etenim ,  fi  Parallaxis  Lunao 
iiorizentali^  vlfra  pareem  M  xoo"*'"  ^ugeretur,  «x  ob- 
femationibtts  Eclipfeos  Solaris  Anni  X748U  maius  adhuc 
incpementum  caperet  Longitudo  Nodi:  cum  cctttra, 
ii  Parallaxis  Lunae  faorizontalis  augeatur  parte  (tii  xoo"", 
Longitudini  Nodi  Lunaris  autem  addantur  4.  ¥el  5 
«tiinuta  prrma,  Tabulae  Lunares  HaUeii  cum  obleraatia- 
uibus  Cclipfium  SoUs  Annorum  1727,  1748  eC 
1750.  ^is  ^^onfeatiant.  Vt  autem  acciuate  ac  pm- 
lienter  in  re  adeo  <ubtili  atque  (pino&  ^gamus ,  nibii 
certi  in  illo  negotio  flabilire  audeo ,  ante  quam  calcu- 
4us  pldrinm  Eclipfium  diligenter  obleruatarum  aliarum* 
que  (A)(di!iiationum  '  icite  in(titutansn  tem  dirimat  ck- 
riufque  oftendat;  (labilite  niminim  non  ^iudep,  quota 
lui  parte  Parallaxis  Lunae  horizontalis  HaJleiam  prae- 
cKe  (it  augenda,  neque  quantum  Locus  Nodi  Lunae 
ex  Tabulis  Kalteianis  de(iimtu6  accurate  iit  proolDuen- 
dus;*  Haec*  antem  <x]rforata-  perfpedaqae  habere  m^ 
Yideor :  I*"  quod  ParaUaxis  Lunae  horizontalis  Halle' 
jtana  iufio  minor  (iut,  tum  in  £clip(i  Solari  An.  1727 
ob(eruata ,  cum  in  ea,  quam  ip(e  An:  1750.  d.  8  lan. 
^ligentiflkne  obfeniaui :  ex'  qno  colKgere  eft;  Parallaxia 
Lunae  horizontalem  Tabularem  etiam  in  £cHp(i  Anno 
1748.  obferuata  iudo  minorem  SiitSbi  aam  (i  ea  in 
lioc  Deliquio  Solari  minuenda  Yi(a  fuerit,  in  Eclipfi 
Solari  Anno  1750.  ob(^euata  £tiam  erit.  imminuenda, 
£um  difierentia  Parallaxium  horizontalium  Lunae  ia 
binis  iUis  Deliquiis  Solaribus  ex  Tabulis  deduAa  noa 
adeo  a  ma  aberrare  ^cile  pofle  videatur ,  yt  in  altera 
'.y.  .Toin.  V.  Nou.  Com.  N  n  n  Eclipfi 
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Eclipfi  zxxffn ,  in  altera  imininui  poffic  Panllaius  ^ 
qoanttate  noc^li ;  quo  admiCo»  enorniis  exinde  oafte- 
letor  dtfierentia  intcr  Nodi  Luoaris  Locom  (fippacatafB 
et  obferuatmn.  ll^:  qiKxi  Nodonini  Ltnurium  Loca  ine> 
dia  ftcundum  Tabulai  Halkianiu  noo  £itis  faat  pio- 
Biota)  adeo  n  Tnum  akeromue  miwitum  primum 
Longitudini  Nodt  afeendcBCi»  me^ae  addi  poffit ;  qao 
Longitudo  media  Nodi  Lonaris  ad  eamaccederet»  qoae 
ia  Flaa^iee£i  Tabolb  obda  e(t  ybo  iam  mimtto  pniBO 
ezocdens  LongttudinMn  mediam  Nodi  afccodcbtifr  Lo- 
«ae  in  Tabulis  HaBeknris  noiacam.  iUiiqtBiwn  Tabiw 
kmm  erioram  Ibpta  iaucatQrum  fontes  ck  wnt  atqftie 
fafesStii  Theoria  LMoaii  et  aequationHm  T  iwiiiriim  »> 
^nniatis^lL  tlUfioUe&is  fiut  ^nrtiftindL 


Ml*V^ 
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€katkatio  luus  pmiaMs  m  Um4.  ftp  Defefnbr.Jt'  tMU 

Rarum  lioc  VlmmmamRt  •qppd  ivufera  tantnai 
Difci  louis  a  Luna  ttanfeunte  te^afin  «Ae^idebac., 
coeli  ficies  per  totum  diem  nubila  «xnlis  ccy^uiflet^ 
oifi  poft  horam  9.  velperttnam  feliciter  nubes  ita  atte» 
Bauii  mopifiieat ,  yt  f«r  vioes  idljiedofyi  l>un^  ^ 
lam  imdiMte  TekfiEt^  concederent.  Sic  tpiidem 
9ft  T«bi  "GiCffsmMi  ifub  appanitu ,  quo  ifte  obi^ 
iiaftdnn  Ditoietrum  jra  vicibus  auget,  per  temporis 
intenulla,  iabm^  valde  «xigna,  Tarias  obferuationes 
inAinieie  licnit;  oblcirnalionem  tameB  coQapletam ,  qpia 
fim»  Jooia  leSpft&XL  Lunae  i-diuerfis  temporis  roomentis 
0FB  JfafllMae  firallfidiaie  definiri.^tuiflk.,.  et  ills 
coeli  &cies  denegaoit. .  Uotimque  Sidus ,  quotiescunque 
dns  sd^eAns  caacedebatur ,  «ibe  tenui  inuoluturo 
sonqanBt ,  aec ,  nifi  mia  vice  et  per  inftans ,  &Icia 
Jodis  m.  yMom  Satettes  ^welpici  potuerunt.  Licet  au- 
«on  fic  JGeIo  iealbum  iudicio  obferuatio  pera^a  fiierit , 
ifta  tamen  ob  fingniaisni  «ircumftantiam  ita  coroparata 
cenferi  debet ,   Tt  in  celebri ,.  quod  ifto  lempore  age- 

Nnoa  bstur. 
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batur,  negotio'  Q."^  deht  Cail^  pro  definienda  Lunae* 
Fdii^llaxi ,  yfum  pioniittere  poffit ;  quanv  ob  rem  ia  cic- 
cumftantianMn  enumemtione  pauluium  prolixus  eto. 
Tdb.  Xn.  Figuca  adieda ,  Lunae  phanb  tribus  ante  plenilnoium 
Fig.  B.  diebus  pro  linea  culpidum  AB  exhibens  et  fim  eredo' 
delineata,  lucem  alSundet ,'  quam  ipfa  qnidem  appa- 
xentia,  exadiorem'  imem  (cnettia  ex'  Ephemeridibus 
conftmdhim  fiippeditanir.  Tempus  quoque  hofologii 
noto ,  \t  de  momentomm  certit&dine  facilius  iudicimtf 
fieri  poflit ,  quod-  ex  variis  Capellae  altitudinibns  CQr>> 
redhimr  et  fn  tempus/vemrH' Sc^ace  ttansnnitatuin  alceia» 
columna  exponic» 

Obfera.Tempas  bo-TetnpasTerotof 
oidor     rologii 

»)  p*. j^\ 0^^^*. M ^ ^^K    rntemallain  ihtcr  totiislini- 

Bnm  boieakm  et  tenniauni 
j^IeosLunae  proximum  dt- 
eiter  erat  =  2^.  Dian.  Jtij$>^ 
vid.  Fig.  ad  iv 

s)  -  50.  o.  —   xs.  afSv         Idem-    interaaUum-    ctaT 

rr  ^IKam;  ^yjs.  YvFig.  ad2» 

3)  "51*  40»  "^*  X  8^         Idem  iateraaUmn  vix  n^s. 

Jil&im.  Jpris.' 

4)  '  5^  S'0* "  ^^i  a8.  Limbus  Ioui&'bor«aiis  ter» 

minum-  plnfeos  auftialem 
tangere  Tidebatun  ▼.  Fig^ 
ad!  4^'  Nubesdeindft  intec^ 
neniebant;    . 

:■■  ■  ■  ■       • '  •     5) 


^  9i*.5^^^'^»9*3y.5;«^''.l     Tertia  iferc  pars  Diametri 

.  loiiis  a  Luna  teda  ceroeba* 

;    ,  tor;' iQ^ittfr  aitteni  proximp 

:  !'  .      !.  .ad  cufpidem  phafcos  A  con- 

...    .fiitutus  erat,  trapfitnms  nunc 

r  .1  ]tnibun\Ludae.circu)aritertev 

|ihinamm.     Ab  eo  tempore 

*    ..  ;  Iugiter,litti)>uinLii|iae  auftr^* 

Um  ita^  traiiciebat",    yi   a3 

.;!.;..!.  I         .       &nfum  femper  tertia  Diame- 

;      :.;  /     .  -  ,        j?    1  '  itfi  louialis  parS*  a  liihbo  Lu* 

...   jnae'  tc<aa    e^t'  (vid.   Figi 

ad^.5'.)^  .tff^qindeiri    te^ 

fiars' Diametri  min&ris  ^vu  ; 

;fiquidem    lupiter    notabiliter' 

oualis    apparebat,    exiftente 

^.     .;, .,,     .  Diametrd  maiori  ad  limbum* 

Lunae    pnndmura    fat   pa^ 

•Mela. 

^  ~  $^^  3^'  **  9^3*^  f*'     .^^^^  adhuc    erat  adfpe- 
,  Aus , ,  quem  nut^^eiDceps" 

,    ,  eripiebant ;  aft    .,       .     .  ^^ 

^YxO;  0.    d.'  -''  ii^i^^i        pautelUift  mitins  qliam  J, 

plds.autem  quam  |  Diame^ 
tfi  ^^  a'  lioibo  Luiiae'  ad* 
•    fauc  tegi  credebam.' 

♦1  -*. .  a'.  «O^  -  3^.  S^S*    . .  lupitcr  /limW  fuGh  bbreaji 

linfAiuin  Luoae  auilialem,  ab- 
JNan  3    *  folutt 


1 
f 
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ftiltftiocaitiadorte,  ttflgBtt 
videbatur  t.  Fig.  ad  S. 
15  4i6*i3^y<I^'^.^*.«Ji$l^ar'.    Tadus  ifte  ccrtc  peiada 

mt    Faniin  Abemri  poto, 
fi  ad 
t6)  m    3.^*)|<^«    '•.       Momentain    tadns    Teri 

ponatur. 
^X)  '<^    |>«3^  *^  45*   S.      Piftantia    liinbi*Iouis  ad 

'    Lunam    proximi  ab  duftiali 

Lunae  roargine  era^  =:  Tni 

•  Diametro  3^vis.    Tid.    Fig. 

•    ■  .;'■         •  ■    '  -fld  j», 

-U)  -  ^3»   U.  *  4^/38.      Ifta  diftantlapioximeeat 

sr  aj  Diam.    ^^vis.     Cira 

boc  tempus ,  aft  per  infla» 

quafi,  SateUitem  louis  vidc 

re   toiit   et  fa(ciam,    qoe 

1>rotradla  Umbum  Lunae  io* 

.  ieriorem    tangete  Tidebanir. 

T.  t^ig.-ftd   II. 

^Cbttfidjbr^ndo^  ciribDirfftaotias   obieraationum   ficile 

fldducor  cred6re ,  ia  aefftijhio  occuUationis  maximae,  fi 

VnHMifM  MBids  aefuriis  riertiae  pactiDiametn  minoris.I»- 

'Vis  liataatnr,  vix  «Biorem  ■$.  vel  4.  fecundorum  ciicfifi 

4kMxiim  loeMta    bfibaMe-pQJ^ ,    quae  circumflantia  Tfum 

obfeniatiootf  <Oii!iafea^t.       Baeterea  tranfitus  louis  ad 

Lunam  contigit  circa  cujminationem  Lunae,  quae  (ecun* 

axah   Jfetilieitierides  lirriter   hot.  >  2^^  €eri  debuit ; 

^fi^tittOsi  pKf^  fitidtitti'ijdcendenten  Tecfibatui. 


ttfSldE  HJfilTAE,  ^rjt 

Si  de  moiBetiia,  qiio  occidutio  oaximii,  tcI 
ddantia  centrorum  rpinifi^i ,  acci<tit ,  qiuera^ ;  fateor 
quidemy  omoem  rigorem  m  eius  (jiefiiHdooc  obtineii 
noo  pofie,  cum,  ex  coaditione  tranfitus^  leutu»  admo- 
dum  fiieiit  looifr  ad-  Lnoaia  lUSceSvn  et  afar  ea  receflfus  , 
Tt  de  momend»  conta^fo»  lonte  er  Lnaae  ^  alianunqQB 
louifr  tfi{ft&x  LujQae  pofidopun^  ienfiiNm^  itsJicio  aeftima* 
tarum  ,  cezto  ^tfKW  aoit  iicuerit  ^  attatneD  peikviludi 
liaiiis  aa  &cetffnQ(i  ^oeoitei^itr    ^cilicet 

Tcrop.  veiqr 
Momentum   ta^   poff  occultationeiir 

etat  per  mim^  lo      t'      -       -  p^..  ^9^.     S^^ 
.&  Ilg^  mqmmo»  onn^'  4      -^      -^  ^r  ,a.S.    a$ 

accipi#iir  pio  m^menta  tz/3a»me 

OGcnktuooem  ^  cum  |eniiiin&  pba- 

leos  Luoae  m  hoc  loco  piope  cqii' 

iQQ$lfi|n^emi;  oim  limbp^  JUmac^ 


eih  momentnnroctufiiatiooMrmaxjitiae'- 9.    33.    4& 

^i  obfeiaadonafii  iHim.  5;  er  7,  eadem 
iHatuatnrconditiaante  et  poft  occuliaiidoem^ 
ob    mtmiennuii    num.  7     —    —    —    ^'QS^-^i^ 
—    —    —    —     aum,  5r    —    —     -^    9«  3*-  58., 

crit  BiQmaitniR  Occttharr  ioaixliniiff    —    p.  3a  4;8. 

TaAospoIi  ocailtationemcontigit  oum*  xo.  -^9.  39.  8» 
ct  pecnum.  11.  diftabat  limbus  ;^uis  a  limbo 
Lnnae  prozimo  inteiualto  Diametri  ^uis.  -  9-  45*  8. 


Si  igitar    inieniifidium  ex  his  momentum  9.  42.  8. 

pooatur 


\ 
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ponatur  refpondere  inteHialld  i  "DkaaaetA 
'^uis  pro  difiaatia  limbi  ^uis  d  limbo 
l.unae  poft  occultationem,' 

cum  per  oam.-  2^  tidem  iatBmXio  uKe 
■occukationem   «eiponderet  .  -»-    t"     -rr-     9.  a^j.  3S. 


<crit  ,momciitum  Occiiltat.  mij^imae  — '-t-  p;  33.  $3- 

His  ita  conftitijtis , '  pori  multuiti '  abetrabitur  ,  fi 
MomerUum  QccuHatmis  maximah  ponatur  p^^S''*^©''' 
temp.  mi. 

.  Eelipfes  SatcUitaim  !oiu»>  : 

JD/(?  &j'  iiecembf.  ft.  iipu.  'EtneWiones  -SateUitun, 
j>rimi  et  fccundi,  ope' Tubi  Gregoriani  fiib  apparafli 
fupra  indlcato,  obferuare  licuit.  Coelum  quidem  obier- 
Tationi  fauebat ;  aft  cum  cqrre^io  temporis ,  Hd  dno 
]icfit.bQrQlQg3^.o(cillatQria  coriiparati^  bi  iis  detbnnina' 
tiqpibus  peti .  debnerit ,  quae  ia  ^n<|e^  jGQem  4jp 
sp.  Decembr.  *^dl^ibitaQ  f^runt  ^  ^^rror  aliq^ot  i[ecuD<- 
dorum  ,  paucorum  licj^,  JJ9  notjcatis  ipQmieo^is  locuin 
te^rp  poteft. 

-Temp.-:vero 

4.*. 45./  s<^.  SateHcs-^ttddusiemergerc  incipiebat. 
..  4^«  4Pf    Satellitem  ifturo  totumemeriiuncredebam. 

57  18.  .  Satelles.  primus  eme^ger^  incipiebat. 

S9-   o*    Satelles  ifte  totus  extta  Ymbran  cenlebator. 
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RR,   FP.  GALLIS   5.    T. 

Mercurius   in    Sole    vifiis. 

lubo  15  pedum.        1753.  d.  tf  Maii 
temp.  corr. 
mane  h.  i o.   <<^''.  x  o''^.  aut  12^^  Mercurium  ad 5olis lim* 

bum  videre  mihi  Tideoc 
Ti.  xo.    9'.  3''.  totus  Mercorius  in  Sole 
p.  m.  h.    5.  5»''.  SS''''-  Mercurius  ad  Solis  limbnm 
Deinde  nubeoihi^  «x  paUns  <et  magnos  irentos.     .Ni« 

hil  certi  video. 
Non  fine  kboie  et  damno  txnilorum  diu  expeftadi 
iogre(rum  Mercnrii  in  difcum  Solis.  Error  magnui 
deprehenfus  eft  in  Ephemeridibus  Parifienfibus  et  Bo- 
noaienfibus  et  in  Tabulis  Cafiinianis.  Quia  volut 
nimium  multa  obferuare,  parom  certe  et  exM 
obleruain. 

Eclipfis  Lunae  1754.  d.  1.  .0£i6br. 

temp.  corr. 
.  Recuperatio  lumiois      —  6^  47'.  38'^ 

Extia  Ymbram  totus  Grimaldos  -    51.    ao 

totus  Arifiarciius  -    59.    30 

totus  Heraclides  7*     7«    40 

totus  Tycho  -    ift.    30 

Tom.V.Nou.Com.  Ooo  totui 
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totus  Copernicus          7* 

15. 

15 

totus  Plato 

18. 

20 

totus  Manilius 

27. 

35 

totus  Menelaus              - 

30. 

35 

totus  Plinius                  - 

35. 

31  dub. 

totum  Promont.  acut.    - 

40. 

zo 

totum    mare   crifium    - 

50. 

2 

dubitatur  de  fineEclipfis  - 

5^'. 

a" 

Certe  nulla  Eclipfis 

53. 

0. 

Fofl    finem    Eclipris  merid.  alt.  Lunae 

fuperioris  limbi 

22*.  34.''. 

Diameter 

Lunae    in  Microm.  29^30" 

et  aliquot  tert. 

Edipfis 

6 

3 

digitor.     7*.  21^.     7^^ 
-       —    38.      39. 

X 

-  -    42.      47. 

—  -    47.      50. 

Obferuationes  Lyrae. 

Anno  1754. 

Menfis,  Dies,  in  par tibiis     m  gradibus       abemtio  altitudines  corcedae 

micrometri  ,  fixarum 

Nou.     5.    88°.4.o^-30.  SS^SP^aa^+is^.^iS^^^  88'.39'.4i^^3<5'''» 

6.    88.  40  —  28.  88.  39.30.  +13,   20.  88   39.43.  20. 

p.    88.40  —  29.  88.  39-a9. +ia.    50.  88.  39.4r.50. 

X.     I.    304-52.  1.    20.55. —14.    13.      I.    20.41.27. 

4.  .1.    20  +  53.  I.    20.57. —13.    45.      I.    20.43.14. 

8.     I.    20  +  57.  I.    21.  X.  —13.      5.       I,    20.47.  5$, 

10.    X.    20+54.  »•    ao.58. -:X2.    35.      I.    20.45.25. 

AUittt- 
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Altitiidines  mediie                      8  &*.  39^42^^15'^^.  1.20.44,30. 

TcfniAio                                                       I.    27.  1.27. 

altitudines  corrc£la€  ^  refrad.     «S.  39-  40.  4B.  i.ao.45.57. 
Summa        ,                               o.    o.  .26. 4.5. 

i  exccfT.  altitud.  qnadr.                            13.  22.  13.21. 

€xcefliis  corredtio                        "88.  39.  -27.  2<y.  1.20.32.35.      , 

<leclin.  Lyrae  Noa.  an.  i75+«  58.  34-  14-  kJ.  38.34.32.55. 

altitud.aequatorisindomo  noftta  50.     5.  13.  10.  39.54.4(5.51. 

Nouembris  15.  altiiudo  merid.  limbiiiiperioris  O  ;3i*.  9'-$$^^. 

diameter  O  in  partibus  micromeiri  1783. 

Obfervationes  Capellae. 

Ao.  1755. 

f  ebruarii    1n  partlbus.     in  p:adibn8.    aberratlo.     altitudines  corre^e 
intcrometri 

12.  95*.5o^-i03.-95^.48^  S^^.-^^^.sS^^^.ps^.^^S^.iS^^S^^^^ 

13.  95.  50.— 104.  95.  48.    7.  +8.     o.     95.  48.  15.    o. 
15.     95. 50.— loi.  95.48.  1.0.+8.     2.     95.48.18.    2. 

7.     84. 10.  4 128.  84.  12.  18.  —7.  52.     S4.  12.  lo.  '  S. 

14.  S4.  10. +133.  84.  12.  23.  —8.     I.      84.  12.14.  59. 
j<5.     84.10.4-142.84.12.33.-8.    3-     ;84.ia.^4.  59. 

Utitudines  mediae  5>5.4S.i2.i2.  I84 12.15.40. 

efra<5);io  <5.34.                5.34. 

'cicud.  corredae  a lefra^.  .    ^5.48.18.45.  34.12.10.  <f. 

Limma  o.  0.28.52« 

excefliis  quadr.  14.25.             14.25. 

:ceflus  corre(%o  95  48.  4.20.  84.11.55.40. 

;clin.CapellaeFebr.an.i755.  '      45.43. 21. 11.  45.43.21. 11. 

it.   aequ.  ia  xefid.  noftn  50.  4.43.  9.  39.55.i<^.5x*  aldt.PoU. 

Ooo  2  Cum 
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Cuin  altitudo  Poli,  deduda  ex  ob(eruatiooibus.Ca» 
pellae,  maior  fit  30'^!''^''.  altitudine  Poli,  deduda  ex 
obferuationibu&  Lyrae,  necefTe  eft,  irrepfiife  atiquem  erio- 
rem  ,  quem,  quando  erit  otium,,  examinabOr 

1755;»  diebHS  XXL  XXIL  XXIV.  XXVI.  Decembris 

Stellae  poIaris.aitit.fuperior4i*.55'  ^^"•? -jq*' <S'  il^'"  i^X 
Inferior  37-  S^-  53«   y  * 

difierentia  3  58.  551; 

dimidium  1.^9*30. 

refraftio  Newtoa.  r.    4. 

altit  PoU  ai>*.55Ai8^^.30'^<: 

sefiadio  ex  Ephem^. 

PariC  —     i^.ro^'. 

altit;.  Polil  39'-55^ia^^.30'<. 

medium»  39.  55- 15.  so^''^. 

Antiqua  polaris  finica» 

^TS^'     7'9<  10.  ir,  13. 

altitudo  fupcrior         45*.ra''.io'^.T    •    ^«-  „ 

faferiot  3+.40-38    i"-*'^-''*- 

differentia  10.  31.  32. 

dimidium  5.15,45. 

refradio  Newton.  i.    4. 

altitudo   Poli  39/55.  20. 

lefiradtio  ex  Ephemer.. 

PariC     —    i.  10. 
altitudo  Poli  39.  55.  14.. 

medium.  39.  55. 17.. 
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Coaftat,.  ftellam ,  quatn  voco  antiquam  polarem  nni-> 
cam,  (ai&i  apud  Sinas  polarem  ab  aliquot  annis  ante 
Chri(fum,  vsque  ad  tempus,  quo  praecedenti  faeculo 
P.P.  miffionarii  Soc.  lefii  fiiere  admiffi  in  tribunal 
aflronomiae 
Intiaannt  1744.  ^  catalogo  P.  Ignatii  Koegler  Soc.  lefit 

(fcllae  afc.  rcda     191".  $2^    7'^. 

kt.  b.       -      "     57,     a.   $1. 

Obferuatiohes   variae  Pekini  habitae 
An.  1/55.  temp.  corr. 

£2.  lanuar  B  in  virgine  a  Luna  fuit  occultata  1^.3 2^1 4^^ 

ad  auflrum    Galil.    Emers.  £''.50''-  in    reda   cum 

Menelao  et  Galiraeov 
xo.  Febr.  Luna:  occuliauit   Aldebaran  o''.  36^.1«.  poft 

med.    noftem ,    ih"   reda    cum    centro  crifium  et 

fpatio  inter  Plinium^  et  Pbffidonium. 
i8-.  Febr..  Luna.  oceultauit:  y^  in  virg,.9'';52''iro'''''i  |itr 

reda  cum^  Taruntio'  (forte:  prom.  Ibmnii);  et  Menel. 

noi^e  inter    8-   et  9^  Nouembr;    Luna-  occultauit 

Aldebaran;      Immers..  11*;  10'';  ad'  auftnim  limbi,, 

qui  eft  e  regione  Grimaldi.     Emers;- la^  aS'.^^''.. 

diftantia    a<  limbo ,,    quit    eft.  e;  regibne-  crifiumi 

&nne  lO''^- 

Tranfitus.  '^:  per  SofeTtiv 

7..  Nbubr;.  fiorr;  corr;. 

I>ubium,vtrum  V  fit  iri  limbo  G'  9*-  29'.  49'''V  mane-  t;fetnpus:lercnunii 
Centrum  Mercurii.  in;  limbo  O'  —  30;  51.. 
t»tU8>  ^;  in;  O)    —    —    —     —  3 1  -  54;.- exadi  obfera;. 

Ooo  3)  poftc 
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poft  merid. 
'i    ad    limbum    O 
tot.  ^  exiuit  e  difco  O 


^  '   "1   Uempns  ferenum  exadl.  obferu. 


Ex  varfis  obferuatloriibus  ante  et  poft  Tnerid.  fidis 
tub.  7.  ped.  cum  microm.  exiftimaui  chordam  femi« 
tae    ^  fuifle  32^11''^  motum  liorarinm  in  orbita 


pro- 

pria  5''.  57''''  in  raedio  ficlipfis  centrorum  -Q  et  V  di- 
ftantia  i^.2^\  Per  tempus  nondum  liaiit  in  ordinem 
difponere  «xaAe  omnes  obfetuationes  fiAas  in  tianfitu 
Mercurii. 


jy$6. 
i«Caudae 
Vrfaemaioiis 

a«  Qudae-^b 
3'  -vj  -  • 
Capellae      • 


Aurigae  humerus 
A2  Mart. 


Lyn      z 


Apparentes  altitudines  meridianae  Stel- 

Jarum  aiiquoJL 


7»*.  38'.  9^^.  ^s"^.  8lun.  1755  altitudo  eft  media  in- 

ter  aliquot  alias. 
•73°.  40''  -H  KySj  part.  micrometri  14  lun.?  mediac  altitoliK 
7p.  2o.-f- i(J8    part.  20  lun.  ^interaliquotik 

84.  10  -1-125    part.  22  Mart. 
9%*  50  —  1 24    part  i  inter  7  cit  20  Mart.7 mcdiae  ^titoiiB 
:84.  10.  -+-  33<J   yart.  ap.  24  Auguft.      jinter  alias. 

Ss*.!'.^;''^'»^'^' altitado  Tiaec  -cft  media  ,  Tionnuli»  »1« 
iiierunt  (Obferuatae,  parua  fuit  difiereotia. 

88*.  3  8'.  49''.  25'".  8  Aprill  ex  alfis  obleruatlonibus  bod  -^ 
5^1.  21.  10.    30.    4Aprilyele<!;taerunt]iae2taiiquamiDe<ii>& 

fub  finem  7^"".  et  initio  8*^.  plures  aliae  obferuatioaes  fifi< 
liint,  fed  npD  referuntur :  fuit  aliqua  mutatio  in  inihuinco»). 

~      ~  Algol 
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Alsol      .      -     89°.55'.34".     j,tf.  »,.  30.  Decembr.  »755 

90.        4.    25. 

po*'- 54.0  part   ipAug.?        ^^ 
90  —  24.0  pait.  522  Aug  \ 

PcsAndromedaey  90M0'  -f-  18^  part» 

88.  50.  -    185  vel  184I  30  lul,  4.  $.p.  10.  13  Aug. 
%i°.^6^.2%^^.^Q'''.  30  Decbr/  i75S 

Perlei  latcris 

iucida.  81".  —  139  part.  s.6  Aag. 

81    -  »39  -i     25  Aug. 
81    -  i37-         24.  Aug. 
media  81'^--  138  pl 

rygniCaud;i         S^-^  29^  s^.^^.^o^''''.  22  Aug. 
94.  30.     5.    20.    dub. 

:aputDraconisy78°.24'*  9"  34^'^.  30  Mart. 

78.  20  Hr-  228  part. 

78.  20  -i-  194 

78.  20  -i-  194  p:irt.|.  29.  30.  Aug. 
.ucidaHumerij^54°.5o^  -    i^opart.J 
nVriaminori  pluresalias  x<^  Dccembr.  ^ 

T  «  17  Decembr. 

jraurus      .      70^  30^ -1-  i(J8.  part.  20  lut  ^^  Decembr.  1755 

70.  33   -t-     20  luiu  7o°.33^i'^auta'' 

Idebaran         66°-^  280  part.  |  2$  Febr.  nonnullae  aliae  obferuationcs  iuutt 

foere  conformes  anno  1755  menfis    '        • 

Decembr.  26  Spica* 
3iiiu$ 


480  OBSERTATIONES  jiSTROmMICAE  ae. 

Sirius      .-       33°  40-'.  -f-  iio  part.  :2(J.  Mart.  7*  April 
cxaliaobferaatione  40°.  12''.  sY^ 

aUitudo  33°.40^-h  114.  part.  - 

Rigel  4i°.35'. 35^'. 5V''-'^  Mart.  -^  DeccnAr 

.«linOrione       51".  25^40^^  4  Mart.  dub.  ,<»  «^/  .«•/ 

41 ,35    '42 

In  obferuatione  ftellanim  .adliibitnm  <ft  inftrumentum  ped.  3S 
micrometro  inftrudum,  in  micrometro  vna  reudutio  contina 
joo  partes  :=.  i''.^^''^.^^^''^  pars  quaelibet  iz:  r^^s^'''^.^^"^. 

Satellites    Jouis 

•tub.  1 3  |)ed.  Iiorr.  Correia.  per  nltit.  O  correfp. 


manc     lolanuar.  4*.i5<.43^' Imjn.  i^.    ,. 

^         ^  ..>in  ms 


^'    -  T       *  -/f 't*  his  2  obfcru. .dubinm  y'atf!". 

j5.    5.    9     Imm  ,3^3 

inane     17  lanuar.  =6*.  7^54^'  Imm.  i'  jnelius  forte  «6*.  ^''.^o''^.  duii 

mane     10  Febr.      2*.44'.39''''i  Imm.  a' 

mane     aaFebr.     5*,  47^31^^  Imm.  3'' 

mane  ,    25Febr.     4*.2  8':.53''^  Imm.i' 
|)oftmerid.  iztfFebr.  10*.  5  7^.  5  9^''^  Imm.i' ' 

mane       4  Mart.    2'',  1 7'.  5  4^'  Imm. 2''' 

mane     iiMart.   4*. 52'.49''''Iiivm.2"'-a 
poftmerid.  :2i  Mart.  9^46^.45^''Imm.3'f.9*.47*'..24'''Imm.tubo2o  jfli 
p.    merid.  j^Apxil.  8*  ^^''.^^^''Emers  2 
p.  merid.     22April.11*.  2^.28''''  Em.  .2'' 
p.  merid.     x^Maii   7*.5  8<2i^"^  Era.  2^ 
p.  raerid.     22lun.    8^51^.  «"''Emers.i''? jyj,^ 
p.   merid.     25lun.  lo^   ^^.^^'''Emers  2^3 

p.  merid.      8lun.    7*.  54'.   3"notauiEmers.3'tubo  2oped.  fedpropter 
diei  claritatem  dubiam  habeo  obferuationenR  illam. 
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/ ; wy/A  wit^V^if.  ^4t-  /^f^      .  f  i   J^^,^  a^^  7^^^^   ^  -  ^y/    ^^ 


■iJi^rf.  .    <f^'  T^ir^^^ 
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Gmment^ov M Irw .  JcJkrc^  Tdrn VT.VBf. 
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Trtmar  Vir^afiu 


»j 


^omnien/y.KAdir,<i^,  o/mp,  ^.  ^Sleif^ap.  oJ&m.  Vc7a6,X, 


^.s. 


CdTnment-  ^v  .jic-  £rip  .  ScJblro/j.  2dm  V.7'J(L. 
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e5^.  J. 
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